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PRAEFATIO. 


Opus magnum et diffieile, sed necessarium et 
ab omnibus, qui hane partem litterarum adtigerunt, 
jam diu desideratum, ad quod dissertatione mea, 
quae inscribitur Quaestiones Archimedeae (Hauniae 
MDCCCLXXIX), uiam, quantum potui, muniui, ut opera 
Archimedis tandem aliquando e legibus artis criticae 
ederentur et ita, ut philologis quoque non res modo, 
sed etiam uerba ipsa et quasi manum Archimedis 
requirentibus satisfieret, id iam ipse efficere conabor. 
nam quod primum omnium faciendum erat, ut codex 
Florentinus praestantissimus denuo diligenter conferre- 
tur, id mihi Florentiae facere licuit mense Octobri anni 
MDCCCLXXIX, quo profectus eram pecunia Insti- 
tuti Carlsbergici adiutus. quam ob liberalitatem 
iis uiris, qui huie institute praesunt, gratias hoc loco 
ago quam maximas, in primis 1. N. Maduigio, uiro 
doctissimo et clarissimo, praeceptori meo, qui ceteris 
suis beneficiis hoc quoque adiunxit. 

eodem itinere etiam codicem Uenetum inspexi et 
in Arenario totum contuli. 

collato eodice Florentino mihi persuasi, quaestionem 
de necessitudine et coniunctione codicum Archime- 
deorum, de qua egi Quaest. Arch. cap. VI, retractan- 
dam esse; quare de hac re ad finem huius editionis 
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VI PRAEFATIO. 


uberius disputabo. hoc loco pauca tantum dicenda 
sunt de ea ratione, quam in hac editione comparanda 
secutus sum. 

in uniuersum editionem  Pappi, quam  parauit 
Fr. Hultsch, uir doctissimus, tamquam exemplar om- 
nium consensu comprobatum mihi imitandam proposui. 
itaque non modo notas criticas Graecis uerbis subiunxi, 
sed etiam interpretationem Latinam addidi, ad quam 
notae res mathematicas plerumque explicantes adcedunt. 

Primum igitur quod ad adparatum, quem uocant, 
criticum adtinet, eum ita comparaui, ut id maxime 
adpareret, quid quoque loco praeberet codex Floren- 
tinus, et sicubi emendanda erat scriptura eius, quis 
emendationis auctor esset. quare ubicunque a codice 
Florentino discessi, in notis eius scripturam primo loco 
posui, deinde adiunxi emendatae scripturae auctorem, 
ita ut, ubi nihil ultra additum est, omnes auctores 
tempore medios, ubi nonnullorum scriptura discrepans 
enotata est, ceteros certe cum codice Florentino con- 
sentire intellegendum sit. qua in re hoc tamen tenen- 
dum est, errores apertos codicum Parisiensium prorsus 
omissos esse. ubi sola scriptura codicis Florentini in- 
dieatur, errores eius iam in ceteris codicibus correcti 
sunt, si collationibus Torellianis fides habenda est; 
sed non dubito, quin in multis eius modi locis scrip- 
tura codicum Parisinorum parum diligenter enotata sit 
(Quaest. Arch. p. 111 sq.). in locis grauioribus*) codices 
Parisinos inspexit Henricus Lebégue mea causa ro- 
gatus a Carolo Graux, uiro doctissimo mihique ami- 


*) Scripturis eodd. Parisin., de quibus me certiorem fecit 
H. Lebégue, stellulam adfixi. 
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cissimo; sed in minutiis iis molestus esse nolui; sic quo- 

que quae mea causa fecerunt, permagna sunt et sumnia 

gratia digna, quam me iis habere hoc loco testor. — 

seripturam discrepantem editionum Basileensis et To- 

relli totam recipere opus esse non putaul, sed quid- 

quid ad uerba Archimedis emendanda inde sumi posse 

uidebatur, excerpsi. ceterum saepissime codicem Floren- 

linum secutus a Torellio tacite discessi, eb in eiusmodi 

loeis silentium pro testimonio scripturae codicis Floren- 

tini esto, sicut etiam ubi scripturam eius aliter, ac Bandi- 

nius in collatione sua ad editionem Basileensem facta, 

quae apud Torellium exstat, indicaui, mihi credi uelim. 
in commentario critico his compendis usus sum: 

F — codex Florentinus Laurentianus plut. XXVIII, 4. 

— codex Uenetus St. Marei CCCV. 

— codex Parisiensis Nr. 2359. 

codex Parisiensis Nr. 2360. 

codex Parisiensis Nr. 2361. 

— codex Parisiensis Nr. 2362. 

ed. Basil. — editio Basileensis 1544 fol. 

Cr. — interpretatio lacobi Cremonensis ei addita. 

uulgo — signifieat consensum omnium auctorum prae- 
ler eos, qui diserte nominati sunt. 

corr. — correxit. 

comp. — compendium. 

Qui recentiore tempore de Archimede scripserunt 
uiri docti, haud ita multi sunt, neque ad scripta eius 
emendanda multa contulerunt. quibus uti potui sub- 
sidiis, haec sunt: 

Riualtus — Archimedis opera. Parisiis 1615 fol. 
Torellius — Archimedis opera. Oxonii 1792 fol. 
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VIII PRAEFATIO. 


Commandinus — Δ. opera nonnulla latine. Uenetiis 
1558 fol. 

Walls — A. arenarius et dimensio circuli. Oxonii 
1618. 8. — Opera III p. 509 sq. 

Sturm — Des unvergleichlichen Archimedis Kunst- 
bücher, übersetzt und erláutert. Nürnberg 1670 fol. 

Barrowius — Opera Archimedis methodo novo illu- 


strata et. demonstrata. Londini 1675. 4. 

Hauber — A. über Kugel und Cylinder und über Kreis- 
messung, übersetzt mit Anmerkungen. Tübingen 
1198. 8. 

Gutenücker — A's Kreismessung griechisch und deutsch. 
Würzburg 1828. 8. | 

Nizze — A/s vorhandene Werke, übersetzt und er- 
klirt. Stralsund 1824. 4. 

Censor Ienensis (Jen.) — Uir doctus ignotus, qui de edi- 
tione Torellii censuram proposuit Jenaer Litteratur- 
zeitung 1795 Nr. 112—13 p. 610—223. 

Wurm — Fr. Wurmiü censura editionis Gutenückeri 
Jahns Jahrbücher XIV p. 115— 85. 

emendationes nonnullas ipse proposui Quaest. Arch. 

cap. VII et in editione Arenarii ei libro adiuncta, qua- 
rum partem nunc improbaui, plerasque recepi. in 

Eutocio quaedam emendare conatus sum Neue Jahr- 

bücher für Philologie und Pádagogik, Supplement- 

band XI p. 315—893. | 

In interpretatione Latina, quam totam de meo 
conscripsi, id maxime secutus sum, ut ubique sensus 
satis dilueide adpareret, et Archimedea orationis forma. 
et demonstrandi ratio quam maxime seruaretur, ità 
tamen ut, ubi fieri posset, ea, quae Archimedes uerbis 
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exposuerat, signis, quibus nostri mathematiei utuntur, 
exprimerem. quod ut fieret, interdum ab usu linguae 
Latinae longius discedere coactus sum, maxime in 
colloeatione uerborum, et parum Latine loqui, ne aut 
obscura esset interpretatio aut a Graecis uerbis nimis 
disereparet. in multorum uerberum interpretatione 
Hultschium secutus sum, uelut, eo praeeunte pro 
Graecorum διπλάσιος cebt. sequente genetiuo dixi: duplo 
maior quam, cett. (Hultsch: Pappus I p. 59 not. 1); 
sed ubi haec orationis forma minus apta erat, uelut 
pro Graeco διπλασίονα λόγον ἔχευν, scripsi: duplicem 
rationem habere quam, et similia (cfr. Liuius XXXIV, 
19, 4: Columella I, 8, 8; Plinius ἢ. nat. XIX, 9; 
Quintil. II, 3, 3).!) 

In notis interpretationi adiunctis maxime id 
studui, ut supplerem, quae ab Archimede in demon- 
stratione omissa erant, et locos obscuriores illustrarem. 
in libris de sphaera et cylindro et libello de dimen- 
sione circuli in notis indicaui, quaecunque de genuina 
scriptura Archimedis suspieari licet. hi enim libri 
non modo dialecto Dorica spoliati sunt, sed etiam 
plurimis locis reficti, cum transscriptor et adderet, 
quae ei necessaria uiderentur, et omitteret, quae abesse 
posse putaret, et omnino suae aetatis sermonem et 
rerum mathematicarum nomina, quae tum in usu erant, 
inferret. itaque cum intellegerem, in his libris ma- 
num Archimedis restitui non posse, satius duxi recen- 
sionem posteriorem sequi et tantum modo apertissimos 
scribendi errores corrigere. sed praeter quam quod, 


ἢ Hos locos indieauit mihi O. Siesbyeus, uir doctissimus. 


* 

X PRAEFATIO. 
ut dixi, in notis indicaui genuinam Archimedis scrip- 
turam, ubicunque aut constabat aut probabili coniectura 
restitui poterat, etiam additamenta plurima in Graecis 
uerbis uncis [ ] inclusi, in interpretatione omisi; in 
interpretatione contra uncis [ ] inclusa sunt, quae ipse 
addidi ad Archimedis uerba et demonstrationis rationem 
illustranda. de additamentis illis cfr. quae scripsi 
Quaest. Àrch. p. 69— 18 et Neue Jahrbücher Suppl. XI 
p. 384—398. in iis locis, quos postea subditiuos esse 
intellexi, semper causam in notis breuiter indicaui; de 
ceteris satis esto semel hie illas duas disputationes 
citasse. unum locum tamen, in quo longiore dis- 
putatione opus est, hic uberius tractare libet. 

de sphaera et cylindro I, 41 (apud Torellium I, 47) 
p. 172, 8: x«l ὡς ἄρα τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύ- 
yovov, 0 M κύκλος πρὸς τὸν N χύκλον] sint spatia 
rectangula lateribus polygonorum (P, p) et lineis 
angulos iungentibus comprehensa 3, 8: quae aequalia 
sunt radiis (E,r) quadratis cireulorum M, N. et circulis 
N, M aequales sunt superficies figurarüm eireumscriptae 
et inscriptae (O, 0). iam Archimedes inde, quod est 

S:s— EK?: 4.45, 
concludi uult 0:0 — ΕΚ": 4.15. si genuina essent 
uerba illa, hoc sic efficeret: $:s — ΕΚ": 4.4", sed 
S:s— RH*:r-—M:N,et EK?:.444* — P:p; quare 
P:p-— M:N;sed M: N —O:oet P:p— ER? : 4; 
quare 0:0 — ΕΚ": 4.413. quod quam prauum sit, 
nemo non uidet; nam polygonorum prorsus peruerse 
mentio iniecta est, cum deberet sie concludi: 
$5.5 1:Dp—MINESBM 

sed S:s- EK: 4.45, quare Θέ AME 
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augent malum uerba sequentia lin. 13: τὸν δὲ αὐτόν, ὃν 
καὶ τὸ πολύγωνον (debebat esse τὰ πολύγωνα), quae 
praecedere debebant uerba: διπλασίονα λόγον ἤπερ ἡ EK 
πρὸς 4 4, cum hoc ex illo concludatur. adparet igitur, 
- hos duos locos subditiuos esse. sed repugnare uidetur 
Eutocius, qui haec habet: ἐπεὶ δέδεικται, ὅτι ἐστὶν ὡς 
τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγωνον, οὕτως ὁ Μ κύκλος 
πρὸς τὸν N. sed puto, eum minus proprie loqui et 
ad ipsam rationem ab Archimede in priore parte pro- 
positionis demonstratam O : o — EK? : A4 A? respicere. 
nam cum 0:0 — M: N (ex hypothesi) et 
EK?:44? — P:yp (Eucl. VI, 20), 

hine ratio P: p — M: N tam facile sequitur, ut Euto- 
cius recte dicere possit, hanc rationem simul cum 1lla 
demonstratam esse. eodem modo Archimedes dicit: 
ἐδείχϑη δὲ ὡς ἡ EK πρὸς A44, οὕτως ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ Μ κύκλου πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ 
IN κύκλου (p. 174, 13), cum tamen hoc tantum demon- 
strauerit: 0:0 — EK?: 4 A4?, unde facile concluditur 
Rh:r-— ΕΚ: 44. subditiua esse uerba illa, hinc 
quoque adparet, quod Archimedes prop. 42 p. 176, 25 
hanc ipsam rationem 0:0 — P: proponit his uer- 
bis additis: ἑκάτερος γὰρ τῶν λόγων διπλάσιός ἐστι 
τοῦ, ὃν ἔχει ἡ τοῦ περιγεγραμμένου πλευρὰ πρὸς 
τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου πλευράν (h. e. ΕΚ: 424). 
haee uerba sine dubio in prop. 41 addidisset, si ibi 
quoque hac ratione uti uoluisset; et praeterea Eutocius 
ad prop. 42 uerba ἕχάτερος γὰρ κτλ. illustrat, cum 
tamen satis esset uerba ipsius Archimedis ex prop. 41 
adferre. quare puto, uerba illa a transscriptore ad 
similitudinem propositionis 42 interposita esse. hoc 
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ideo quoque pluribus uerbis exposui, ut uno saltem 
exemplo additamentum manifeste argueretur, qualia 
in his libris plurima occurrunt. 

in his igitur libris dialectum Doricam restituendam 
non esse putaul, in ceteris uero in uniuersum eam 
tenui rationem, quam proposul Quaest. Àrch. p. 18 sq., 
sed eam aspere exigendam esse non censui, ut potius 
cautior essem, quam ut in contrarium uitium inciderem. 

Quibus subsidüs in epigrammate et ns libris, qui 
Latine tantum exstant, usus sim, suis locis dieetur. 
nunc finem faciam, cum ante gratias egero Nicolao 
Anziani, uiro doctissimo, praefecto bibliothecae Lau- 
rentianae, cuius humanitatem egregiam Florentiae 
cognoui. 

haec habui, quae dieerem de consilio meo in hae 
editione paranda. utinam ne uires meae tanto oneri 
nimis impares sint! 


Seripsi Hauniae Id. Decemb. MDCCCLXXIX. 
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LIBRI II. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. ^ 1 
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e. 
᾿ἀρχιμήδης 4οσιϑέῳ χαίρειν. 


Πρότερον μὲν ἀπεστάλκαμέν σοι τὰ εἰς τότε τε- 
ϑεωρημένα γράψαντες μετὰ τῶν ἀποδείξεων αὐτῶν" 
ὅτι πᾶν τμῆμα τὸ περιεχόμενον ὑπό τε εὐϑείας καὶ 

5 ὀρϑογωνίου κώνου τομῆς ἐπίτριτόν ἐστι τριγώνου τοῦ 
τὴν αὐτὴν βάσιν ἔχοντος τῷ τμήματι καὶ ὕψος ἴσον" 
μετὰ δὲ ταῦτα ἐπιπεσόντων ϑεωρημάτων τινῶν ἀν- 
ελέγκτων, πεπραγματεύμεϑα τὰς ἀποδείξεις αὐτῶν. ἔστιν 
δὲ τάδε᾽ πρῶτον μέν, ὅτι πάσης σφαίρας ἡ ἐπιφάνεια 

10 τετραπλασία ἐστὶ τοῦ μεγίστου κύκλου" ἔπειτα δέ, ὅτι 
παντὸς τμήματος σφαίρας τῇ ἐπιφανείᾳ ἴσος ἐστὶ κύ- 
κλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ εὐθείᾳ τῇ ἀπὸ 
τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἀγομένῃ ἐπὶ τὴν περι- 
φέρειαν τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμήματος" πρὸς 





1. χαίρειν] εὐπράττειν Β.- 2. ἀπεστάλκαμέν] V AD; ἀπέο- 
ταλκά F; αἀπεσταλκαὰ ceteris uerbis: σοὲ — -- αὐτῶν lin. 3 
omissis B; ,misi" Cr. εἰς τότε] δυς ποτε F. τεϑεωρημένα) 
ϑεωρημένα F. 3. τῶν] om. F. αὐτῶν] om. F lacuna 
relicta. 4. τε εὐθείας καί] B; om. ΕΒ; ,,3 recta et^ Cr. 

5. Inter ἐπι- et τρίτον lacunam habet F. τριγώνου τοῦ] om. F; | 
τριγώνου τοῦ ἔχοντος B. ob: τὴν αὐτὴν βάσιν] βάσιν τὴν αὖ- 
τήν Β; ταύτην τὴν βάσιν Ἐν  £govvog| om. B. 7. μετὰ δὲ 
ταῦτα] lacunam B. ἐπιπεσόντων) ἄποπεσον τῶν F; πεσον- 
τῶν B. ,nunc autem quorundam occurrentium" Cr, τινῶν 
ἀνελέγκτων) αντιλεγον F, lacunam B; ,,quae effectu probata 
videntur* Cr. — 8. πεπραγματεύμεϑα] Riualtus; πεπραγματευον. 
δὴ μετά Ἐ; Sega relicta lacuna B. αὐτῶν] αὐτὰ F; 

αὐτά — πάσης lin. 9 om. B lacuna relicta; demonstrationes 
conscripsimus** Cr. 9. τάδε] τι τάδε F; ,huiusmodi* Cr.; 





1. 
Archimedes Dositheo s. 


Antea ad te misi, quae ad id tempus perspexeram, 
demonstrationibus adiunctis conscripta: quoduis seg- 
mentum linea recta et parabola comprehensum tertia 
parte maius esse triangulo eandem basim habenti, 
quam segmentum, et altitudinem aequalem.') postea 
autem eum incidissem in theoremata quaedam nondum 
demonstrata, demonstrationes eorum confeci. sunt 
autem haec: primum cuiusuis sphaerae superficiem 
quadruplo maiorem esse cireulo maximo?) deinde 
cuiusuis segmenti sphaerae superficiei aequalem esse 
cireulum, cuius radius aequalis sit lineae a uertice 
segmenti ad ambitum ductae circuli, qui basis sit 
segmenti?) οὐ praeterea quemuis cylindrum basim 


Huius epistulae restitutionem dedi Quaest. Arch. p. 131, 
quam hic secutus sum. tota exstat in FB solis (Quaest. Arch. 
p. 118—22). In VAD prima uerba: ᾿ρχιμήδης — co: lin. 2 
exstant; "reliqua pars paginae primae uacat (Quaest. Arch. 
p. 117; cod. Uenetum postea ipse inspexi); deinde in summa 
pagina 2 sequuntur καλῶς cett. p. 6, 6. Haec sola uerba ex- 
trema habent C, ed. Basil; interpretatio I. Cremonensis prio- 
rem partem solam praebet (Quaest. Arch. p. 122). 

1) h. e. τέτραγ. παραβ. 17; 24. 

2) ἢ. e. περὶ σφ. καὶ xvi. I, 30. 

3) ibid. I, 39—40. 


fort. τοιάδε. πάσης] vie F; ,ommis" Cr. 10. κύκλου] 

| wUxiov τῶν ἐν αὐτῇ D. ἔπειτα] post lacunam εἶτα B. 1]. 

κύκλος] B; κώνῳ F; ,circulus 1166 Cr. 14, βάσις B; βάσης F. 
1 


10 


15 


e AAA 


4 ΠΕΡῚ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑῚ KTAINAPOT Α΄, 3 


δὲ τούτοις, ὅτι πᾶς κύλινδρος τὴν βάσιν ἔχων ἴσην 
τῷ μεγίστῳ κύκλῳ τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, ὕψος δὲ ἴσον 
τῇ διαμέτρῳ τὴς σφαίρας αὐτός τε ἡμιόλιός ἐστιν 
τῆς σφαίρας, καὶ ἡ ἐπιφάνεια αὐτοῦ τῆς ἐπιφανείας 
τῆς σφαίρας. ταῦτα δὲ τὰ συμπτώματα αὐτῇ τῇ φύ- 
σει προυπῆρχεν περὶ τὰ εἰρημένα σχήματα, ἠγνοεῖτο 
δὲ ὑπὸ τῶν πρὸ ἡμῶν περὶ γεωμετρίαν ἀνεστραμ- 
μένων. νενοηκὼς δέ, ὅτι τούτων τῶν σχημάτων 
ἐστὶν οἰκεῖα, οὐκ ὀχνήσαιμι ἂν ἀντιπαραβαλεῖν αὐτὰ 
πρός τε τὰ τότε τεϑεωρημένα καὶ πρὸς τὰ δόξαντα 
ἀποδειχϑῆναι ἀσφαλέστατα τῶν ὑπὸ Εὐδόξου περὶ τὰ 
στερεὰ ϑεωρηϑέντων' ὅτι πᾶσα πυραμὶς τρίτον ἐστὶ 
μέρος πρίσματος τοῦ βάσιν ἔχοντος τὴν αὐτὴν τῇ πυ- 
ραμίδι καὶ ὕψος ἴσον, καὶ ὅτι πᾶς κῶνος τρίτον μέρος 
ἐστὶ vot κυλίνδρου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὴν αὐτὴν τῷ 
κώνῳ καὶ ὕψος ἴσον. καὶ γὰρ τούτων προυπαρχόντων 
φυσικῶς περὶ ταῦτα τὰ σχήματα, πολλῶν πρὸ Εὐδόξου 
γεγενημένων ἀξίων λόγου γεωμετρῶν συνέβαινεν ὑπὸ 


1, πᾶς) πάσης σφαίρας F, πάσης σφαίρας ὁ B; cuiusque 
sphaerae" Ür.; fortasse retinenda erat scriptura cod. B eb τῆς 
σφαίρας lin. 4 delenda. τὴν βάσιν] 1 F; ὁ βάσιν μέν B. 
ἔχων] Β; ἔχοντος v ἴσην) F; τὴν αὐτήν B; om.Cr. 2. ἴσον] 
B: ioco» F. 3. e] B; om. F. αὐτός τὲ —— B; 
vore ἡμιόλιον F. ἔστιν] F; ἐστι B. 5. δὲ τὰ : αὐτῇ] 
om. B; ,haec autem accidentia' Cr. τῇ] om. F. ταῦτα 
μὲν τῇ φύσει Barrowius. 6. ἠγνοεῖτο] ἠγνόειστο F; yvost 
B; οὐ μέντοι γέγονεν Riualtus;- uerum non fuerant superio- 
ribus cognita" Cr. 7. δὲ ὑπὸ τῶν] om. B, lacuna relicta; | 
ὑπὸ τῶν om. F lacuna relicta; suppleuit Riualtus; »qui ante. 

* Cr., qui sequentia omisit. ἀνεστραμμένων)] ov£ lacuna | 
cla FB; ἀνεσκεμμένων Riualtus. ἀνεσκεμμένων τεϑεωρη- 
μένα Barrowius. 8. νενοηκὼς δέ] ενοηκοτος F ; νενοηκύτος B; d 
xol νοήσειεν Barrowius. ὅτι] ὅταν Riualtus; ὃς ἄν Barro- 
wius. 9. ἐστιν} om. B. οἰκεῖα ovx] scripsi; om. lacuna. 
relicta F, B; ταῖς ἀποδείξεσιν Riualtus. ὀκνήσαιμι ἄν] om. 
Β; ἄν om. F. ἀντιπαραβαλεῖ B. 10. πρός τε τὰ] om. FB 
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habentem circulo maximo sphaerae aequalem, altitu- 
dinem autem diametro sphaerae aequalem, et ipsum 
dimidia parte maiorem esse sphaera, et superficiem 
eius superficie sphaerae dimidia parte maiorem.') hae 
autem proprietates ipsa natura figuris, quas comme- 
moraul, inde ab initio erant, ignorabantur autem ab 
iis, qui ante me geometriae studebant. sed cum in- 
tellexerim, eas harum figurarum proprias esse, non 
dubitauerim, eas eodem loco ponere, quo et ea, quae 
antea perspexi, et ea, quae putantur firmissimis docu- 
mentis demonstrata esse eorum theorematum, quae 
Eudoxus de figuris solidis proposuit: quamuis pyra- 
midem tertiam esse partem prismatis eandem basim 
habentis, quam pyramis, et altitudinem aequalem, 
et quemuis conum tertiam partem esse cylindri basim 
eandem habentis, quam conus, et altitudinem aequa- 
lem. nam cum hae quoque proprietates ipsa natura 
his figuris essent inde ab initio, accidit, ut ab ommni- 


Tota epistula usque ad καλῶς p. 6, 6 in F manu poste- 
riore, saeculi, ut uidetur, XV, scripta 'est. Riualtus cod. B 
secutus est, cum lacunas eius partim coniecturis partim inter- 
pretatione T. Cremonensis Graece uersa suppleret.  Torellius 
Riualti scripturam praebet receptis coniecturis Barrowii (Ar- 
chimedis opera. Londini 1675. 4 p. 1—2); sed in initio ἀπ- 
WRAP σοι e cod. Ueneto recepit. 

1) ἢ. e. I, 31 πόρισμα. 


lacuna relicta. τότε] τό F; τὲ B. ϑεωρημένα Β. καὶ 
πρός) καίπερ Riualtus; ὥσπερ " Barrowius, 11. ἀποδειχϑῆναι 
ἀσφαλέστατα) πολλὰ lacuna relicta F; zo4 lacuna relicta B. 
τῶν ὑπὸ Εὐδόξου) om. F lacuna relicta; Éov post lacunam 
B; τῶν ὑπὸ τοῦ Εὐδόξου Riualtus. 12. ϑεωρητέντων F; 
ϑεωρεϑέντων B; corr. Riualtus. 13. μέρος ἐστί B. zvo«- 
μέδει F. 15. βάσιν μέν Torellius. 16. τούτων] Β; που 
τῶν F; om. Torellius. 17. Inter πρό et Εὐδόξου lacunam 
habet B, sed mg. ἐν τοῖς ἐσχάτοις χωρίοις τούτοις οὐδὲν λείπει. 
18. ὁπό] τό Riualtus; ἀπό Barrowius. 
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πάντων ἀγνοεῖσϑαι μηδ᾽ ὑφ᾽ ἑνὸς κατανοηϑῆναι. ἐξ- 
ἕσται δὲ περὶ τούτων ἐπισκέψασϑαι τοῖς δυνησομένοις. 
ὥφειλε μὲν ovv Κόνωνος ἔτι ξῶντος ἐχδίδοσϑαι ταῦτα. 
τῆνον γὰρ ὑπολαμβάνομέν που μάλιστα ἂν δύνασθαι 
κατανοῆσαι ταῦτα καὶ τὴν ἁρμόξουσαν ὑπὲρ αὐτῶν 
ἀπόφασιν ποιήσασϑαι' δοκιμάξοντες δὲ καλῶς ἔχειν 
μεταδιδόναι τοῖς οἰκείοις τῶν μαϑημάτων, ἀποστέλ- 
λομέν σοι τὰς ἀποδείξεις ἀναγράψαντες, ὑπὲρ ὧν 
ἐξέσται τοῖς περὶ τὰ μαϑήματα ἀναστρεφομένοις ἐπι- 
σκέψασϑαι. ἔρρωσο. | seis 

Γράφονται πρῶτον τά vs ἀξιώματα καὶ τὰ λαμβα- 
νόμενα εἰς τὰς ἀποδείξεις αὐτῶν. : 

AEISMATA. 

α΄. Εἰσί τινὲς ἐν ἐπιπέδῳ καμπύλαι γραμμαὶ πεπε- 
ρασμέναι. ov τῶν τὰ πέρατα ἐπιξευγνυουσῶν αὐτῶν 
εὐθειῶν ἤτοι ὅλαι ἐπὶ τὰ αὐτά εἰσιν ἢ οὐδὲν ἔχουσιν 
ἐπὶ τὰ ἕτερα. 

D. Ἐπὶ τὰ αὐτὰ δὴ κοίλην καλῶ τὴν τοιαύτην 
γραμμήν, ἐν ἣ ἂν δύο σημείων λαμβανομένων ὁποιων- 
οὖν oí μεταξὺ τῶν σημείων εὐϑεῖαι ἤτοι πᾶσαι ἐπὶ 
τὰ αὐτὰ πίπτουσιν τῆς γραμμῆς. ἤ τινὲς μὲν ἐπὶ τὰ 
αὐτά. τινες δὲ κατ᾽ αὐτῆς, ἐπὶ τὰ ἕτερα δὲ μηδεμία. 

1. ἀγνοεῖσϑαι) F, Barrowius; sic). post lacunam B. 


μηδ᾽] μὴ δ᾽ F. Inter ἐξέσται et δέ in B lacuna est; sed huc 
quoque referenda est adnotatio illa (ad p. 4 lin. 17). 4. ἀν] 


om. FB. 6. ἀπόφανσιν B. καλῶς] hine rursus incipiunt F 
manus 1, ACDV, ed. Basil. 7. po? nuo lacuna relicta B. 
ezooréliousv| om. VAD; λλομεν post lacunam B. 8. ἀαπο- 


δειξης F. — 9. περί] ve F. 10. ἔρρωσο] ερρώμένω F, ἐρρωμέ- 
vog VABCD; corr. ed. Basil. 11. γράφονται] hic rursus in- 
cipit Cr. τα] vo F; corr. BC.* ἀξιώματα] αξιωμα F; corr. - 
BC.* 12. αποδειξης F. 13. Titulum hic et p.:.8 lin. 21 
om. F; hunc et numerorum seriem addidit Torellius. 19. ἄν] 
tk» F; corr. Riualtus. 
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bus geometris, qui tamen plurimi et praestantissimi 
ante Eudoxum fuerant, ignorarentur nec a quoquam 
intellegerentur. licebit autem omnibus, qui quidem 
poterunt, haec inuenta mea examinare. certe Conone 
uiuo haec edenda fuerunt; illum enim existimo praeter 
ceteros haec intellegere potuisse et aptum de iis iudi- 
cium proferre. sed operae pretium me esse facturum 
ratus, si haec cum mathematices studiosis communi- 
cassem, ad te demonstrationes, quas consceripsi, misi, 
quas mathematices peritis licebit examinare. uale. 


Primum proponuntur et postulata, et quae ad de- 
monstrationes inuentorum meorum adsumpsi. 


DEFINITIONES. 


1. Sunt quaedam in plano curuae lineae termina- 
iae, quae aut totae in eadem parte sunt rectarum 
linearum terminos earum iungentium, aut nihil in altera 
parte positum habent. 


2. In eandem partem cauam lineam eiusmodi uoco, 
in qua sumptis duobus punctis quibuslibet lineae rectae 
puncta iungentes aut omnes in eandem partem lineae 
cadant, aut aliae in eandem partem, aliae in ipsam 
lineam, nulla autem in alteram partem. 


Scripturam Riualti plerumque neglexi, quippe qui pauca 
lantum ueri similia proposuerit. Ubi nihil aliud diserte dictum 
est, emendationem ipse proposui Quaest. Arch. p. 131. hoc tan- 
tum adiicio, Iacobum Moor teste Simsono Eucl. elem. p. 404 
hanc epistulam ex codicibus emendasse, quae emendationes utrum 
publici iuris factae sint necne, nescio. sed ueri simile est, eum 
ipso codiee Parisino B usum esse, cum constet, eundem uirum 
alios quoque codices Parisinos mathematicorum Graecorum con- 
tulisse (Hultsch: Pappos I p. XX). ; 
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8 ΠΕΡῚ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ A. 


y. Ὁμοίως δὴ καὶ ἐπιφάνειαί τινές εἰσιν πεπερασ- 
μέναι. αὐταὶ μὲν οὐκ ἐν ἐπιπέδῳ, τὰ δὲ πέρατα ἔχου- 
σιν ἐν ἐπιπέδῳ, καὶ τοῦ ἐπιπέδου, ἐν ᾧ τὰ πέρατα 
ἔχουσιν. ἤτοι ὅλαι ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἔσονται, ἢ οὐδὲν 
ἔχουσιν ἐπὶ τὰ ἕτερα. 

δ΄. "Exi τὰ αὐτὰ δὴ κοίλας καλῶ τὰς τοιαύτας ἐπι- 
φανείας, ἐν αἷς ἂν δύο σημείων λαμβανομένων αἷ με- 
ταξὺ τῶν σημείων εὐϑεῖαι ἤτον πᾶσαι ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
πίπτουσιν τῆς ἐπιφανείας. ἤἥ τινες μὲν ἐπὶ τὰ αὐτά. 
τινες δὲ κατ᾽ αὐτῶν, ἐπὶ τὰ ἕτερα δὲ μηδεμία. 

Τομέα δὲ στερεὸν καλῶ, ἐπειδὰν σφαῖραν κῶνος 
τέμνῃ, κορυφὴν ἔχων πρὸς τῷ κέντρῳ τῆς σφαίρας, 
τὸ ἐμπεριεχόμενον. σχῆμα, ὑπό τε τῆς ἐπιφανείας τοῦ 
κώνου καὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας ἐντὸς τοῦ 
κώνου. 

g. ῬῬύμβον δὲ χαλῶ στερεόν, ἐπειδὰν dis κῶνοι 
τὴν αὐτὴν βάσιν ἔχοντες τὰς κορυφὰς ἔχωσιν ἐφ᾽ ἕχά- 
τερα τοῦ ἐπιπέδου τῆς βάσεως, ὅπως οἷ ἄξονες αὐτῶν 
ἐπ’ εὐθείας ὦσι κείμενοι, τὸ ἐξ ἀμφοῖν τοῖν κώνοιν 
συγκείμενον στερεὸν σχῆμα. 


AAMBANOMENA. 


“αμβάνω δὲ ταῦτα 

α΄. Τῶν τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχουσῶν γραμμῶν ἐλα- 
χίστην εἶναι τὴν εὐϑεῖαν. 

β΄. Τῶν δὲ ἄλλων γραμμῶν, ἐὰν ἐν ἐπιπέδῳ οὖσαι 


2. ἔχουσαι Barrowius. | 10. κατ᾽ αὐτῆς len., probat 
Nizze. 11. στερεόν om. F lacuna relicta; —« δὲ καλῶ atra- 
mento euanidiore scriptum esse uidetur. 12. πρός] F per 
compendium, ἐπὶ Torellius. τῷ κέντρῳ) scripsi; TO μοριον 
F, τὸ κέντρον uulgo. 19. xovow F. 23. τῶν] τω τῶν F. 
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9. Similiter etiam superficies quaedam sunt ter- 
minatae, ipsae quidem non in plano positae, terminos 
autem in plano positos habentes, quae aut totae in 
eadem parte sunt illius plani, in quo terminos positos 
habent, aut certe nihil in altera parte positum habent. 

4. In eandem igitur partem cauas eiusmodi uoco 
superficies, in quibus sumptis duobus punctis rectae 
lineae puncta iungentes aut omnes in eandem partem 
superficiei cadant, aut aliae in eandem partem, aliae 
in ipsas!) nulla autem in alteram partem. 

5. Sectorem autem solidum uoco, cum conus sphae- 
ram secet uerticem habens ad centrum sphaerae, figu- 
ram, quae a coni superficle eaque parte superficiei 
sphaerae continetur, quae intra conum cadit. 

6. Rhombum autem solidum uoco, eum duo coni 
eandem basim habentes uertices habeant in utraque 
parte plani, in quo est basis, positos, ita ut axes eorum 
in directo siti sint, figuram solidam ex utroque cono 
compositam. 


POSTULATA. 
Postulo autem haec: 
1. Omnium linearum eosdem terminos habentium 
minimam esse rectam.?) 
2. Ex ceteris uero lineis, si in plano positae eos- 


1) Archimedes ipse sine dubio scripserat τῶν ἐπιφανειῶν 
lin. 9 propter τὰς ἐπιφανείας lin. 6. 

2) Cfr. Eucl. elem. I def. 4: εὐϑεῖα γραμμή ἐστιν, ἥτις ἐξ 
ἴσου τοῖς ἐφ᾽ ἑαυτῆς σημείοις κεῖται et Proclus in Eucl. p. 110, 
10 Friedlein: ὁ δ᾽ αὖ ᾿ἀρχιμήδης τὴν εὐθεῖαν ὡρίσατο γραμμὴν 
ἐλαχίστην τῶν τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχουσῶν. διότι γάρ, ὡς ὃ Εύ- 
κλείδιος λόγος φησίν, ἐξ ἴσου κεῖται τοῖς ἐφ᾽ ἑαυτῆς σημείοις, 
διὰ τοῦτο ἐλαχίστη ἐστὶν τῶν τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχουσῶν. 
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τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχουσιν, ἀνίσους εἶναι τὰς τοιαύτας, 
ἐπειδὰν ὦσιν ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, καὶ ἤτοι 
ὅλη περιλαμβάνηται ἡ ἑτέρα αὐτῶν ὑπὸ τῆς ἑτέρας 
καὶ τῆς εὐθείας τῆς τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχούσης αὐτῇ, ἤ 
n , , A R δὰ , 

τινα μὲν περιλαμβάνηταί, τινα δὲ κοινὰ ἔχῃ, καὶ ἐλάσ- 
Govc εἶναι τὴν περιλαμβανομένην. 

, € , Ὰ M ον 3 ^ lod ' 3 ht 

y. Ὁμοίως δὲ καὶ τῶν ἐπιφανειῶν τῶν τὰ αὐτὰ 
πέρατα ἐχουσῶν, ἐὰν ἐν ἐπιπέδῳ τὰ πέρατα ἔχωσιν, 
ἐλάσσονα εἶναι τὴν ἐπίπεδον. 

ὃ. Τῶν δὲ ἄλλων ἐπιφανειῶν καὶ τὰ αὐτὰ" πέ- 
ρατα ἐχουσῶν, ἐὰν ἐν ἐπιπέδῳ τὰ πέρατα y, ἀνίσους 
εἶναι τὰς τοιαύτας, ἐπειδὰν ὦσιν ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ 

ὍΛΗ ἊΝ MI Ld e , e M - 
αὐτὰ κοῖλαι. καὶ ἤτοι ολὴ περιλαμβάνηται ὑπὸ τῆς 
ἑτέρας ἡ ἑτέρα ἐπιφάνεια καὶ τῆς ἐπιπέδου τῆς τὰ αὐτὰ 

, , , 2 Ἣν Ld A! , , 
πέρατα ἐχούσης αὐτῇ, ἢ τινα uiv περιλαμβάνηταί, 
τινα δὲ κοινὰ ἔχῃ, καὶ ἐλάσσονα εἶναι τὴν περιλαμ- 
βανομένην. 

ε΄. Ἔτι δὲ τῶν ἀνίσων γραμμῶν καὶ τῶν ἀνίσων 
ἐπιφανειῶν καὶ τῶν ἀνίσων στερεῶν τὸ μεῖξον τοῦ 
$34 /; e , , e , 3. 1 
ἑλασσονος ὑπερέχειν TOLOUTQ, 0 «συντιϑέμενον αὕτο 
ἑαυτῷ δυνατόν ἐστιν ὑπερέχειν παντὸς τοῦ προτεϑέν- 
τος τῶν πρὸς ἄλληλα λεγομένων. | 

Τούτων δὲ ὑποχειμένων., ἐὰν sig κύκλον πολύγω- 
vov ἐγγραφῇ, φανερόν, ὅτι ἡ περίμετρος τοῦ ἐγγρα- 
φέντος πολυγώνου ἐλάσσων ἐστὶ τῆς τοῦ κύκλου περι- 
φερείας" ἑκάστη γὰρ τῶν τοῦ πολυγώνου πλευρῶν 
ἐλάσσων ἐστὶ τῆς τοῦ κύκλου περιφερείας τῆς ὑπὸ 
τῆς αὐτῆς ἀποτεμνομένης. 


3. Post ἑτέρας F habet ἐπιφανείας, petitum ex lin. 14; del. 
Barrowius; περιφερείας Riualtus. 10. καί] vOv? 11. ἀνί- 
σους F per compendium, ἀνίσας uulgo. 14. ἡ ἑτέρα] ἡ ad- 
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dem terminos habeant, inaequales esse eiusmodi lineas, 
si utraque in eandem partem caua sit, et aut tota 
altera ab altera et recta linea eosdem terminos ha- 
benti comprehendatur, aut pars eius comprehendatur, 
pars communis sit, eb minorem esse eam, quae com- 
prehendatur. 

3. Similiter etiam inter superficies eosdem termi- 
nos habentes, si in plano terminos habeant, minorem 
esse planam superficiem. 

4. Inter ceteras autem superficies eosdem terminos 
habentes, si in plano sint termini, inaequales esse 
eiusmodi superficies, si in eandem partem utraque 
caua sit, et aut tota altera ab altera et superficie plana 
eosdem terminos habenti comprehendatur, aut pars 
eius comprehendatur, pars communis sit, e minorem 
esse eam, quae comprehendatur. 

5. Porro autem inter lineas inaequales et inaequales 
superficies et inaequalia solida maius excedere minus 
eiusmodi magnitudine, quae ipsa sibi addita quamuis 
magnitudinem datam earum, quae cum ea comparari 
possint, excedere possit.) 

His autem positis, 51 circulo polygonum inscribatur, 
adparet, perimetrum polygoni inscripti minorem esse 
ambitu circuli unumquodque enim latus polygoni 
minus est quam ea pars circuli, quae ab ea abscinditur. 
. .l1) Eucl V def.4: λόγον ἔχειν πρὸς ἄλληλα μεγέϑη λέγεται, 
α δύναται πολλαπλασιαζόμενα ἀλλήλων ὑπερέχειν. De hoc 


axiomate etiam alibi ab Archimede sumpto τι. Quaest. Archim. 
p. 44 sq. Cfr. Eucl. X, 1. 


didi. 20. αὐτὸ scripsi, ἑαυτό F, uulgo. De propositionum 
numeratione u. Quaest. A. p. 154. 25. zoAvyovov F. 271. 
ὑπὸ τῆς αὐτῆς] ὑπ᾽ αὐτῆς : 


19 ΠΈΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑῚ KTAINAPOT Α΄. 
«. 

Ἐὰν περὶ κύκλον πολύγωνον περιγραφῇ, ἡ TOU 
περιγραφέντος πολυγώνου περίμετρος μείξων ἐστὶ τῆς 
περιμέτρου τοῦ κύκλου. --- περὶ γὰρ κύκλον πολύγω- 

5 νον περιγεγράφϑω τὸ ὑποκείμενον" λέγω, ὅτι ἡ περί- 
μέτρος τοῦ πολυγώνου μείζων ἐστὶ τῆς περιμέτρου τοῦ 
κύκλου. 5h 

ἐπεὶ γὰρ συναμφότερος ἡ Β.Α͂ 4 μείζων ἐστὶ τῆς 
BA περιφερείας διὰ τὸ τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχουσαν περι- 

10 λαμβάνειν τὴν περιφέρειαν, ὁμοίως δὲ καὶ συναμφότερος 

μὲν ἡ 4Γ, ΓΒ τῆς 4B, συναμφότερος δὲ ἡ AK, ΚΘ 

τῆς 40, συναμφότερος δὲ ἡ ΖΗΘ τῆς ZO, 

ἔτι δὲ συναμφότερος ἡ 4E, ΕΖ τῆς AZ, 

i ὅλη ἄρα ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνου μεί- 
15 ἕξων ἐστὶ τῆς περιφερείας τοῦ κύκλου. 


p. 

Zvo μεγεϑῶν ἀνίσων δοϑέντων δυνατόν 
ἐστιν εὑρεῖν δύο εὐθείας ἀνίσους, ὥστε τὴν 
μείζονα εὐθεῖαν πρὸς τὴν ἐλάσσονα λόγον 
90 4| ἔχειν ἐλάσσονα ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος πρὸς τὸ 

ἔλασσον. 
2 ἔστω δύο μεγέϑη ἄνισα τὰ AB, 4, καὶ 
ἔστω μεῖξον τὸ 4.8" λέγω, ὅτι δυνατόν ἐστι 

Ze δύο εὐθείας ἀνίσους εὑρεῖν τὸ εἰρημένον 
25 τὴς ἐπίταγμα ποιούσας. 

8. BA, AA Torellius. 9. περιλαμβαν cum comp. ἣν uel 
ιν F. 10. δέ addidi. 12. ZH, ΗΘ Torellius. 22. ἔστω] 


vcre F; corr. man. 2. 23. τό] τα F. — 24. ἀνίσους F comp., 
ἀνίσας uulgo. 
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Si cireum circulum polygonum circumscribitur, pe- 
rimetrus polygoni cireumseripti maior est ambitu cir- 
culi. eireumscribatur enim circum circulum polygonum, 
quod infra positum est.) dico, perimetrum polygoni 
maiorem esse ambitu circuli.) 

nam quoniam B.4 -ἰ- 444 maiores sunt quam am- 
bitus pars, quae est B 4, 
propterea quod eosdem ter- 
minos habentes illam am- 
bitus partem comprehen- 
dunt (λαμβανόμ. 2), et si- 
militer etiam 

AT 4- TB AB 
ambitus et 

AK -- KO — A40 
ambitus, porro autem 

AE-- EZ AZ 
ambitus, tota igitur perimetrus polygoni maior est 
ambitu circuli. 





II. 


Datis duabus magnitudinibus inaequalibus fieri pot- 
est, ut inueniantur duae lineae inaequales eiusmodi, 
ut maior linea ad minorem rationem habeat minorem 
quam maior magnitudo ad minorem. 

sint duae magnitudines inaequales 4 B, 71, οὐ maior 
sit 4B. dico fieri posse, ut inueniantur duae lineae 
inaequales id, quod iussum est, praestantes. 


1) Respicitur ad figuram ab Archimede ipso additam; cfr. 
prop. 3. 
2) Citat Pappus I p. 312, 7 ed. Hultsch. 
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κείσϑω διὰ τὸ β΄ τοῦ πρώτου τῶν Εὐκλείδου τῷ 
4 ἴσον τὸ BI, καὶ κείσϑω τις εὐϑεῖα γραμμὴ ἡ ZH: 
τὸ δὴ ΓΑ͂ ἑαυτῷ ἐπισυντιϑέμενον ὑπερέξει τοῦ 4. 
πεπολλαπλασιάσϑω οὖν καὶ ἔστω τὸ A40" καὶ ὅσα- 
πλάσιόν ἐστι τὸ 4Θ τοῦ AI τοσαυταπλάσιος ἔστω ἡ 
ΖΗ τῆς ΗΕ. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΘΑ͂ πρὸς 4Γ, οὕτως 
ἡ ΖΗ πρὸς HE: καὶ ἀνάπαλέν ἐστιν ὡς ἡ EH πρὸς 
HZ, οὕτως τὸ 4Γ πρὸς A40. καὶ ἐπεὶ μεῖξόν ἐστι 
τὸ 4 τοῦ 4, τουτέστι τοῦ ΓΒ, τὸ ἄρα ΓΑ͂ πρὸς τὸ 
A46 λόγον ἐλάσσονα ἔχει, ἥπερ τὸ ΓΑ͂ πρὸς DI'B* καὶ 
συνϑέντι ἡ ΕΖ ἄρα πρὸς ΖΗ ἐλάσσονα λόγον ἔχει, 
ἤπερ τὸ AB πρὸς ΒΓ [διὰ λῆμμα] ἴσον δὲ τὸ ΒΓ 
τῷ Zl ἡ ΕΖ ἄρα πρὸς ΖΗ ἔλασσονα λόγον ἔχει, ἤπερ 
τὸ 48 πρὸς τὸ 4. Εὑρημέναι εἰσὶν ἄρα δύο εὐϑεῖαι 
ἄνισοι ποιοῦσαι τὸ ἐπίταγμα [τουτέστι τὴν μείζονα 
πρὸς τὴν ἐλάσσονα λόγον ἔχειν ἐλάσσονα ἢ τὸ μεῖξον 
μέγεϑος πρὸς τὸ ἔλασσον]. 

y. 

Zvo μεγεϑῶν ἀνίσων δοϑέντων xal κύκλου Óvva- 
τόν ἐστιν εἰς τὸν κύκλον πολύγωνον ἐγγράψαι καὶ 
ἄλλο περιγράψαι, ὅπως ἡ τοῦ περιγραφομένου πολυ- 
γώνου πλευρὰ πρὸς τὴν τοῦ ἐγγραφομένου πολυγώνου 
πλευρὰν ἐλάσσονα λόγον ἔχῃ ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος 
πρὸς τὸ ἔλαττον. 

ἔστω τὰ δοθέντα δύο μεγέϑη τὰ 4, B, ὁ δὲ δο- 
ϑεὶς κύκλος ὁ ὑποκείμενος" λέγω οὖν, ὅτι δυνατόν 
ἐστι ποιεῖν τὸ ἐπίταγμα. 

1. κείσϑω διὰ κτᾶ. u. Quaest. À. p. 157. $2 ZH] EH 


Hauber. 6. HE] ZE F; corr. C. 7. ἡ ZH] vo ZH F5 
corr. Torellius. HE] ZE F; corr. AC. 15. τὸ ἐπίταγμα] 
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ponatur per secundam propositionem primi libri 
Euclidis") [Eucl. elem. I, 2] ΒΓ — Ζ, et ponatur linea 
recta ZH. ltaque I'4 magnitudo ipsa sibi addita 4 
magnitudinem excedet [λαμβ. 5]. multiplicetur igitur 


et sit 40 [2 41); et quoties ΑΓ in A40 continetur, 


toties contineatur HE in ZH. est igitur ΘΑ͂: AT' 
— ΖΗ: ΗΕ [cfr. Eucl. V, 15]. et e contrario [Eucl. 
V, 1 πόρισμα] EH: HZ — 4Γ: 40. et quoniam 
A0 7 42:40 — ΓΒ, οἰ ΓΑ: 409 ΓΑ: ΓΒ.) et 
componendo igitur EZ:ZH « 4B: ΒΓ [u. Eutocius].?) 
sed BI'— Z4. itaque EZ: ZH « AB: 2. Itaque in- 
uentae sunt duae lineae rectae inaequales, quae prae- 
stant id, quod iussum est [id est, maiorem ad mino- 
rem rationem habere minorem quam maior magnitudo 
ad minorem |. 


Il. 


Datis duabus magnitudinibus inaequalibus et cir- 
eulo fieri potest, ut circulo polygonum insceribatur et 
aliud eireumsceribatur, ita ut latus polygoni circum- 
scripti ad latus polygoni inscripti minorem habeat 
rationem quam maior magnitudo ad minorem. 

sint datae magnitudines 4, B*), datus circulus autem 
is, qui infra positus est. dico igitur, fieri posse, ut 
praestetur id, QM est iussum. 


1) Proclus in Eucl. p. 68, 12: καὶ γὰρ o ᾿ρχιμήδης ἐπι- 
βαλὼν τῷ πρώτῳ (Πτολεμαίῳ) Me τοῦ Εὐκλείδου. 

2) Qua ΒΗ :ΖΗ « ΓΑ: ΓΒ 

3) Idem demonstrat Pappus II p. 686, 5 sq. cfr. Eucl. V, 18. 

4) Desideratur: et maior sit ἃ; cfr. prop. 4. i 





Scripsi; vo .00v εἐπιταγμὰ F, τὸ εἰρημένον ἐπίταγμα Torellius. 
In linea 40 litteras 4 et B permutat F. 
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εὑρήσϑωσαν γὰρ δύο εὐϑεῖαι αἵ O, K 4, ὧν μείζων 
ἔστω ἡ Θ, ὥστε τὴν Θ πρὸς τὴν K.A ἐλάσσονα. λόγον 


πρὸς τὸ ἔλαττον, καὶ 
ἤχϑω ἀπὸ τοῦ A τῇ AK 
πρὸς ὀρϑὰς ἡ AM, καὶ 
ἀπὸ τοῦ Καὶ τῇ Θ ἴση 
κατήχϑω ἡ KM [δυνα- 
τὸν γὰρ τοῦτο] καὶ 
ἤχϑωσαν τοῦ κύκλου 
δύο διάμετροι πρὸς ὀρ- 
| ϑὰς ἀλλήλαις αἱ ΓΕ, 
AZ. τέμνοντες οὖν τὴν 





δίχα καὶ τὴν ἡμίσειαν 
αὐτῆς δίχα καὶ αἰεὶ 
τοῦτο ποιοῦντες λείψο- 
μέν τινα γωνίαν ἐλάσ- 
σονα ἢ διπλασίαν τῆς ὑπο A4K M. λελείφϑω καὶ ἔστω ἡ 


p/ | M 


ὑπὸ N HIT, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ NI" ἡ ἄρα ΝΙ πολυγώνου | 
ἐστὶ πλευρὰ ἰσοπλεύρου [ἐπείπερ 7] ὑπὸ ΝΗΓ γωνία 
μετρεῖ τὴν ὑπὸ A4HI ὀρϑὴν οὖσαν, καὶ ἡ ΝΙ ἄρα 
περιφέρεια μετρεῖ τὴν ΓΖ, τέταρτον οὖσαν κύκλου. 
᾿ὥστε καὶ τὸν κύκλον μετρεῖ πολυγώνου ἄρα ἐστὶ 
πλευρὰ ἰσοπλεύρου" φανερὸν γάρ ἐστι τοῦτο] καὶ vz- | 
τμήσϑω ἡ ὑπὸ ΓΗ͂Ν γωνία δίχα τῇ Hi εὐϑείᾳ, καὶ | 
ἀπὸ τοῦ X ἐφαπτέσϑω τοῦ κύκλου ἡ OEIL, καὶ ἐκ- | 
βεβλήσϑωσαν αἱ ΗΝΠ, HI'O. ὥστε καὶ ἡ ΠΟ πολυ-᾿ 
γώνου ἐστὶ πλευρὰ τοῦ περιγραφομένου περὶ τὸν κύ- 


2. dere τὴν O om. F; suppleuit ed. Basil. 12. DE] ΓΒ. 
F (infig. B pro E). 16. αἰεί F, ἀεὶ uulgo. — 25. ἐσοπλεύρου] | 


ἔχειν ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος — 


ὑπὸ τῶν ΔΉΓ γωνίαν | 
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sint enim inuentae duae lineae Θ, K 4, quarum 
maior sit 0, ita ut 9 ad K.4 minorem rationem ha- 
beat, quam maior magnitudo ad minorem [prop. 2]. 
et dueatur ab 44 puncto linea 4M ad ΜΚ perpen- 
dieularis [Eucl. I, 11], et ἃ Καὶ puncto ducatur KM 
lineae Θ᾽ aequalis [u. Eutocius|. et ducantur duae dia- 
metri eireuli inter se perpendiculares, ΓΒ et ZZ. 
si igitur 4 44 HI' in duas partes aequales secuerimus 
et rursus dimidium angulum in duas partes aequales, 
et hoc deinceps fecerimus, relinquemus angulum quen- 
dam minorem quam duplicem angulum AK M. relin- 
quatur et sit NHI'*; et ducatur NI. linea NI'igitur 
latus est polygoni aequilateri') [u. Eutocius]. et sece- 
tur / NHT' in duas partes aequales per lineam HE, 
et in puncto € tangat circulum linea O,31I, et pro- 
dueantur lineaeW N I7, HI'O. itaque etiam ΠῸ linea 
latus est polygoni cirea circulum circumscripti et 
aequilateri?) [u. Eutocius]. 

sed quonam / NHI'— 2A4KM, sed  ΝΗΓ 
— 2THT, erit igitur 

ΡΥ 5 ER M: 
el anguli ad 4, T puncta positi recti sunt; itaque 
UE AK ΤῊ - ΗΠ) 


1) Archimedes scripserat lin. 21—922: πολυγώνου ἐστὶ ἰσο- 
πλεύρου καὶ ἀρτιοπλεύρου πλευρά: u. Eutocius. 

2) Archimedes scripserat lin. 28: ὥστε καὶ ἡ OII πολυγώ- 
vov ἐστὶν ἰσοπλεύρου πλευρά; u. Eutocius. 

3) U. Eutocius; cfr. quae scripsi Zeitschr. f. Math. u. Physik, 
hist.-htt. Abth. XXIV p. 179 nr. 8. 





ἰσοπλ. ἡ I'N uulgo. 26. l'HN F, uulgo; N HI' Torellius. 
ΞΊ NX. 
Archimedes, ed. Heiberg. I. 2 
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Ὁ νατόν ἐστι περὶ τὸν τομέα πολυγῶνον περιγράψαι καὶ 
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κλον καὶ ἰσοπλεύρου [φανερόν, ὅτι καὶ ὁμοίου τῷ 
ἐγγραφομένῳ. οὗ πλευρὰ ἡ NI ἐπεὶ δὲ ἐλάσσων 
ἐστὶν ἢ διπλασία ἡ ὑπὸ NHI τῆς ὑπὸ 4ΚΜ, δι- 
πλασία δὲ τῆς ὑπὸ ΤΗΓ, ἐλάσσων ἄρα ἡ ὑπὸ ΤῊΓ 
τῆς ὑπὸ ΚΜ’ καί εἰσιν ὀρϑαὶ αἱ πρὸς τοῖς 4, T: 
ἡ ἄρα MK πρὸς AK μείξονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΓΗ 
πρὸς ΗΤ. ἴση δὲ ἡ ΓῊ τῇ HE: ὥστε ἡ ΗΞ πρὸς 
HT ἐλάσσονα λόγον ἔχει: τουτέστιν ἡ ΠΟ πρὸς NT; 
ἤπερ ἡ ΜΚ πρὸς ΚΑ. Ἔτι δὲ ἡ ΜΚ πρὸς ΚΑ 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει; ἤπερ τὸ .4 πρὸς τὸ B' καί ἔστι 
ἡ μὲν HO πλευρὰ τοῦ περιγραφομένου πολυγώνου. 
ἡ δὲ ΓΝ τοῦ ἐγγραφομένου. ὅπερ προέκειτο εὑρεῖν. 


δ΄. 


Πάλιν δύο μεγεϑῶν ἀνίσων ὄντωκξι: «i τομέως δυ- 


ἄλλο ἐγγράψαι, ὥστε τὴν τοῦ περιγεγραμμένου πλευ- 
ρὰν πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου πλευρὰν ἐλάσσονα 
λόγον ἔχειν ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος πρὸς τὸ ἔλασσον. 
ἔστω γὰρ πάλιν δύο μεγέϑη ἄνισα và E, Z, ὧν 
μεῖξον ἔστω τὸ E, κύκλος δέ τις ὁ 4ΒΓ κέντρον ἔχων 
τὸ Zl καὶ πρὸς τῷ 4 τομεὺς συνεστάτω ὁ A44 B. δεῖ 
δὴ περιγφάψαι καὶ ἐγγράψαι πολύγωνον περὶ τὸν 4B 4 
τομέα ἴσας ἔχον τὰς πλευρὰς χωρὶς τῶν Β44. ὅπως 
γένηται τὸ ἐπίταγμα. | 
εὑρήσϑωσαν γὰρ δύο εὐϑεῖαι «t Η, ΘΚ ἄνισοι, καὶ, 
μείζων ἡ H, ὥστε τὴν Η πρὸς τὴν ΘΚ ἐλάσσονα λ6- 
γον ἔχειν, ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος πρὸς τὸ ἔλασσον [Ov- 








9, 21 HNIC. 33. Bd, 44 Torellius. 





sed ΓΗ͂ — H5; erit igitur 


iss 





A 


| Archimedes sine dubio uerba: τουτέστιν 
" &nte ἐλάσσονα λόγον lin. 6 posuerat. 
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HE:HT-MK:KA2»5:1IO: NT « MK: K A.)) 

Porro autem MK: KA4-« A: B?5 [itaque 220: NT 
4:B] et IIO linea latus est polygoni circum- 
seripti, ΓΝ autem inscripti, id quod iussum erat in- 
ueniri. 


Rursus datis duabus magnitudinibus inaequalibus 
et sectore fieri potest, ut circum sectorem polygonum 
cireumscribatur et aliud inscribatur, ita ut latus poly- 
goni cireumseripti ad latus inscripti minorem ratio- 
nem habeat, quam maior magnitudo ad minorem. 


rursus enim 
sint E, Z duae 
magnitudines in- 
aequales, quarum 
maior sit E, et 
sit ABT circulus 
centrum habens Z 
punctum. et ad 
2 punctum con- 
struatur sector 
4148. oportetigi- 
tur  polygonum 
circumseribi et in- 

scribi sectori 


—L.. 1) Nam HE: HT—IIO: NI, qiia HE: HT—ORS:I'T 
LQbid. p. 178 nr. 4) — 205:2rT'T — IIO:T'N (Eucl. I, 26). 


7 IIO πρὸς NT' lin. 7 


2) Nam ex hypothesi est O : KA4 « 4:.B et O — MK. 
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νατὸν γὰρ τοῦτο]. καὶ ἀπὸ τοῦ Θ ὁμοίως ἀχϑείσης πρὸς 
ὀρϑὰς τῇ KO προσβεβλήσϑω τῇ Η ἴση ἡ KA [δυ- 
νατὸν γάρ, ἐπεὶ μείζων ἐστὶ ἡ Η τῆς OK]. τεμνομέ- 
νης δὴ τῆς ὑπὸ τῶν 448 γωνίας δέχα καὶ τῆς ἡμι- 
σείας δίχα καὶ ἀεὶ τούτου γινομένου λειφϑήσεταί τις 
γωνία ἐλάσσων οὖσα ἢ διπλασία τῆς ὑπὸ 4ΚΘ. 

λελείφϑω οὖν ἡ ὑπὸ 44 M: ἡ AM οὖν γένεται πολυ- 
γώνου πλευρὰ ἐγγραφομένου εἰς τὸν κύκλον. καὶ ἐὰν 
τέμωμεν τὴν ὑπὸ 44 Μ γωνίαν δίχα τῇ 4 Ν καὶ ἀπὸ 
τοῦ Ν ἀγάγωμεν ἐφαπτομένην τοῦ κύκλου τὴν ΝΞΟ, 
αὕτη πλευρὰ ἔσται τοῦ πολυγώνου τοῦ περιγραφομένου 
περὶ τὸν αὐτὸν κύκλον ὁμοίου τῷ εἰρημένῳ. καὶ ὁμοίως 
τοῖς προειρημένοις ἡ ΞῸ πρὸς τὴν AM ἐλάσσονα λό- 
γον ἔχει, ἥπερ τὸ E μέγεϑος πρὸς τὸ Z. 


, 


δ. 


Κύκλου δοϑέντος καὶ δύο μεγεθῶν ἀνίσων περι- 

, CONS , , » ; , 
γράψαι περὶ τὸν κύκλον πολύγωνον καὶ ἄλλο ἐγγράψαι, 
e hl Ἁ x M , X 3 , , 
ὥστε τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα λόγον 
ἔχειν, ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος πρὸς τὸ ἔλασσον. 

ἐκκείσϑω κύκλος ὁ .4 καὶ δύο μεγέϑη ἄνισα τὰ 
E, Z καὶ μεῖξον τὸ E. δεῖ οὖν πολύγωνον ἐγγράψαι, 
εἰς τὸν κύκλον x«l ἄλλο περιγράψαι., ἵνα γένηται τὸ 
ἐπιταχϑέν. 





1. τοῦ O] sic F; Καὶ Torellius (cum ed. Bas.), qui etiam | 
in sequentibus, sicut. in ipsa figura has litteras permutauit. 
2. τῇ K0] τῇ OK τῆς KA Torellius; τῇ OK τῆς 0 A ed. Ba- 
sil. 3. γάρ, ἐπεί F, uulgo; γὰρ τοῦτο, ἐπείπερ Torellius. 
μειζον F. 6. AKO F; A0K Torellius. τ. γίνεται) γάρ 
comp. F, uulgo; ἄρα "Torellius. 8. κύκλον) τομέα Torellius. 
10. κύκλου] τομέως "Torellius. 12. κύκλον] τομέα Torellius. 
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ABA aequalia habens latera praeter Bf, 214, ita 
ut fiab id, quod iussum est. inueniantur enim duae 
lineae rectae H, ΘΚ inaequales, quarum maior sit H, 


ita ut H:OK — E:Z [prop. 2]. et ἃ O9 puncto uti 


supra [prop. 3] dueatur linea [90.4] ad ΚΘ perpendi- 
cularis, et iungatur Καὶ Δ lineae H aequalis [prop. ὃ 
p. 16, 7]. si igitur ἐ 448 in duas partes aequales 
secuerimus et dimidium in duas partes aequales et 
hoe deineeps fecerimus, relinquetur angulus minor 
quam duplex angulus 4 KO. 

relinquatur igitur ( 44 Μ-« 24 KO. itaque linea 
AM latus erit polygoni circulo inseripti [p. 16, 20]. 
et si L 421 M in duas partes aequales secuerimus per 
lineam ΖΝ et ab N puncto lineam Ν ΞΟ cireulum 
tangentem duxerimus, ea latus erit polygoni circum 
eireulum cireumseripti similis!) polygono, quod nomi- 
nauimus [h. e. inscripto]. et eodem modo, quo supra 
[prop. 3], erit 

EO:AM « E: Z7) 


V. 


Cireulo et duabus magnitudinibus inaequalibus da- 
tis polygonum circum circulum cireumscribere et aliud 
inscribere, ita ut polygonum circuniseriptum ad inscrip- 
tum minorem rationem habeat, quam maior magni- 
tudo ad minorem. | 

ponantur circulus 4 et duae magnitudines inaequa- 


1) U. p. 18, 1 et Eutocius ad prop. 3 extr. 

23) [| A4M — 2MAII C2A4K0; itaque [| MAII  AK6; 
quare 4K : ΚΘ. MZ: 4Π 5o: AN : dII « AK: KO; sed 
ZN:411— ON:MII 2 SO: AM-AK: KO — E:Z5: OAM 
« E:2. II litteram in figura ipse addidi. : 


e 
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pa τὸ περιγφραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα λόγον 
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λαμβάνω γὰρ δύο εὐϑείας ἀνίσους τὰς Γ, 4, ὧν 
μείξων ἔστω ἡ Γ᾽ ὥστε τὴν Γ πρὸς τὴν 4 ἐλάσσονα 
i λόγον ἔχειν ἢ τὴν E πρὸς 

τὴν Ζ. καὶ τῶν D, 4 

/ μέσης ἀνάλογον ληφϑεί- 
σηςτῆς Ημείξων ἄρα καὶ ἡ 

Ζ Γ τῆς Η. περιγεγράφϑω 

Md δὴ περὶ κύκλον πολύ- 
γωνον καὶ ἄλλο ἐγγεγράφ- 

p 90, ὥστε viv τοῦ πε- 
οιγραφέντος πολυγώνου 
πλευρὰν πρὸς τὴν τοῦ 
ἐγγραφέντος ἐλάσσονα λό- 
γον ἔχειν ἢ τὴν I' πρὸς τὴν H [καϑῶς ἐμάϑομεν. διὰ 
τοῦτο δὴ καὶ ὁ διπλάσιος λόγος τοῦ διπλασίου ἐλάσ- 








Z 
J;/4 





Gov ἐστί. καὶ τοῦ μὲν τῆς πλευρᾶς πρὸς τὴν πλευρὰν 
διπλάσιός ἐστι ὁ τοῦ πολυγώνου πρὸς τὸν πολύγωνον 
[ὅμοια γάρ]. τῆς δὲ Γ πρὸς τὴν Η ὁ τῆς I πρὸς τὴν 4. 
καὶ τὸ περιγραφὲν ἄρα πολύγωνον πρὸς τὸ ἐγγφαφὲν 
ἐλώσσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ I πρὸς τὴν 42. πολλῷ 


ἔχει, ἤπερ τὸ Ε πρὸς τὸ Ζ. 


/, 


S. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν; ὅτι δύο μεγεθῶν ἀνίσων δο- 
ϑέντων καὶ τομέως δυνατόν ἐστιν περὶ τὸν τομέα πο- | 
λύγωνον περιγράψαι καὶ ἄλλο ἐγγφάψαι ὅμοιον αὐτῷ, | 
ἵνα τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα λόγον 
ἔχῃ ἢ τὸ μεῖξον μέγεϑος πρὸς τὸ ἔλασσον. | 








1. ἀνίσους comp. ΒΕ. . 3. τὸ E πρὸς τὸ Z ed. Dasil, To-' 
rell. 20. πολλῷ ἄρα καὶ τό B, ed. Basil, Torellius. 
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les E, Z, quarum maior sit E. oportet igitur poly- 
gonum circulo inscribi et aliud cireumscribi, ita ut 
fiat id, quod iussum est. 


nam sumo duas lineas rectas D, z/f, quarum maior 
sit I, ita ut Γ ad z//4 minorem rationem habeat quam 
E ad Z [prop. 2]. et sumpta linea H media inter 
lineas I, Z/ proportionali [Eucl. VI, 13], erit igitur 
eliam Γ΄» H.') cireumscribatur igitur polygonum 
circum cireulum et aliud inscribatur, ita ut latus po- 
lygoni cireumseripti ad latus inscripti minorem ra- 
lionem habeat, quam I' ad H [prop. 3] quare 
etiam ratio duplicata [laterum] minor est ratione 
duplicata [linearum I, ΗΠ: et laterum ratio duplicata 
aequalis est rationi polygonorum [Eucl. VI, 20] [similia 
. enim sunt, u. p. 21 not. 1]; ratio autem linearum I, H 
duplieata aequalis est rationi linearum Γ᾽, z/ [Eucl. V 
def. 10]. habet igitur etiam polygonum circumscerip- 
tum ad inscriptum minorem rationem quam Γ΄ δα Z, 
et multo etiam magis minorem rationem quam E ad Z 
[nam Γ΄: z « E: Z ex hypothesi]. | 


TH 


Eodem modo demonstrabimus, datis duabus magni- 
ludinibus inaequalibus et sectore fieri posse, ut cir- 
eum sectorem polygonum circumscribatur et aliud ei 
simile inseribatur, ita ut gircumscriptum ad inscriptum 
minorem rationem habeat, quam maior magnitudo ad 
minorem [cf. prop. 4]. 


i) Quia H?-— D4«I* 
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φανερὸν δὲ καὶ τοῦτο, ὅτι, ἐὰν δοϑῇ κύκλος ἢ vo- 

μεὺς καὶ χωρίον τι, δυνατόν ἐστιν ἐγγράφοντα εἰς τὸν 
, * M , , , , 9 

κύκλον ἡ τὸν τομέα πολύγωνα ἰσόπλευρα καὶ ἔτι ἀεὶ. 
εἰς τὰ περιλειπόμενα τμήματα λείπειν τινὰ τμήματα 
τοῦ κύχλου ἢ τομέως, ἅπερ ἔσται ἐλάσσονα TOU προκει- 
μένου χωρίου. ταῦτα γὰρ ἐν τῇ στοιχειώσει παραδέ- 
δοται. ᾿ 
δεικτέον δέ, ὅτι καὶ κύκλου δοϑέντος ἢ τομέως καὶ 
χωρίου δυνατόν ἐστι περιγράψαι πολύγωνον περὶ τὸν 
κύχλον ἢ τὸν τομέα, ὥστε τὰ περιλειπόμενα τῆς περι- 
γραφῆς τμήματα ἐλάσσονα εἶναι τοῦ δοϑέντος χωρίου" 
ἔσται γὰρ ἐπὶ κύχλου δείξαντα μεταγαγεῖν τὸν ὅμοιον 
λόγον καὶ ἐπὶ τοῦ τομέως. 

δεδόσϑω κύκλος ὁ 4 καὶ χωρίον τι τὸ B. δυνατὸν 
δὴ περιγάψαι περὶ τὸν κύκλον πολύγωνον, ὥστε τὰ 
ἀποληφϑέντα τμήματα μεταξὺ τοῦ κύκλου καὶ τοῦ πο- 
λυγώνου ἐλάσσονα εἶναι τοῦ Β χωρίου. καὶ γὰρ ὄντων 
δύο μεγεθῶν ἀνίσων, μείζονος μὲν συναμφοτέρου τοῦ 
τε χωρίου καὶ τοῦ κύκλου, ἐλάσσονος δὲ τοῦ κύχλου 

./ 4 * , , Pd 
περιγεγῥάφϑω περὶ τὸν xvxAov πολύγωνον καὶ ἄλλο 
ἐγγεγράφϑω., ὥστε τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν 
ἢ , , 2! ^t Ἁ , » , 
ἐλάσσονα λόγον ἔχειν ἢ τὸ εἰρημένον μεῖζον μέγεϑος 
πρὸς τὸ ἔλασσον. τοῦτο δὴ τὸ περιγραφόμενον πολύ- 
γωνόν ἐστιν, ov τὰ περιλείμματα ἔσται ἐλάσσονα τοῦ 
προτεϑέντος χωρίου τοῦ B. - | 
* M Ἁ A ' 9 X , 

εἰ γὰρ τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα 

λόγον ἔχει ἢ τὸ συναμφότεφον ὅ τὲ κύχλος καὶ τὸ B 


6. παραδεδωται F. 9. περί] πε F. 12. ἔσται] recepi 
ex ἃ, εστῶ F. 14. τι ita scribitur in Εἰ, ut a compendio 
uerbi τὸν dignosci non possit. 16. ἀποληφϑέντα] Scripsi; 
ἀπολειφϑεντα F, uulgo. 18. μειξωνος F. — 94. περιλιμματα F. 
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. Hoe quoque adparet, dato circulo uel sectore et 
spatio fieri posse, ut circulo uel sectori polygona 
aequilatera insceribentes et deinceps segmentis relictis 


aliquando segmenta circuli uel sectoris relinquamus 


eiusmodi, quae minora sint dato spatio. haec enim in 
elementis tradita sunt") 

Demonstrandum uero, dato circulo uel sectore et 
spatio fieri posse, ut circum circulum uel sectorem 
polygonum circumscribatur, ita αὖ segmenta relicta 
figurae cireumscriptae minora sint dato spatio. licebit 
enim, cum in circulo demonstrauerimus, eandem ratio- 
cinationem ad sectorem transferre.") 

sib datus circulus .4 et spatium aliquod B. itaque 
fieri potest, ut cireumseribatur circum circulum poly- 
gonum, ita ut segmenta inter circuli et polygoni am- 
bitus comprehensa minora sint spatio B. nam datis 
duabus magnitudinibus inaequalibus, quarum maior est 
spatium simul cum circulo, minor autem ipse circulus, 
cireumseribatur cireum circulum polygonum et aliud 
inscribatur, ita ut circumscriptum ad inscriptum mi- 
norem rationem habeat, quam maior magnitudo ad 
minorem [prop. 5]. Tum polygonum circumsceriptum 
eiusmodi erit, cuius segmenta relicta minora sint spa- 
tio dato, quod est B. 

nam 851 quidem polygonum circumsceriptum ad in- 
scriptum minorem rationem habet quam 4 -L B: A, 


1) Eucl elem. XII, 2 (IL p. 200 ed. August): τέμνοντες δὴ 
τὰς ὑπολειπομένας περιφερείας δίχα καὶ ἐπιξευγνύντες εὐϑείας 
καὶ τοῦτο ἀεὶ ποιοῦντες καταλείψομέν τινα rune ποτὲ TOU 
κύκλου, ἃ ἔσται ἐλάσσονα τῆς ὑπεροχῆς, 7 ὑπερέχει 0 ΕΖΗΘ 
κύκλος, τοῦ Σ' χωρίου; cfr. X, 1 

2) Demonstratio eadem est, nisi quod pro prop. 5 ea usur- 
panda sunt, quae initio prop. 6 dicta sunt., 
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χωρίον πρὸς αὐτὸν τὸν κύκλον, τοῦ δὲ ἐγγραφομένου 
μείξων ὁ κύκλος, πολλῷ μᾶλλον τὸ περιγραφὲν πρὸς 
M , 2 , , LÁ 
TOV κύκλον ἑλασσονα λόγον Eye, 
| ἢ τὸ συναμφότερον 0 τε κύκλος 
22 1 3 , A; J*M 
καὶ τὸ B χωρίον πρὸς «vrov 
à! , pt Ld 
τὸν κύκλον. καὶ διελόντι ἄρα 
τὰ ἀπολείμματα τοῦ περιγεγραμ- 
μένου πολυγώνου πρὸς τὸν κύ- 
κλον. ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἥπερ 
τὸ B χωρίον πρὸς τὸν κύκλον. 
, , Pp NL 3 , 
ἑλασσονα ἄρα τὰ ἀπολείμματα 
τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου 
τοῦ Β χωρίου. ἢ οὕτως" ἐπεὶ 
τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸν κύκλον 
24 À 7 " "^ M , e , A 
ἐλασσονα λόγον ἔχει. ἢ τὸ συναμφότερον ὃ τε κύκλος 
Α MY , N Ν , ^ - A 
καὶ τὸ B χωρίον πρὸς τὸν κύκλον, διὰ τοῦτο δὴ ἔλασ- 
σον ἔσται τὸ περιγραφὲν συναμφοτέρου. ὥστε καὶ ὅλα 
* , 3 , “2 ^- , w 
τὰ περιλείμματα ἐλασσονὰα ἔσται τοῦ χωρίου rov B. 
ὁμοίως δὲ καὶ ἐπὶ τοῦ τομέως. 


— 


E. 

'Etv ἐν ἰσοσκελεῖ κώνῳ πυραμὶς ἐγγραφῇ ἰσόπλευ- 
ρον ἔχουσα βάσιν, ἡ ἐπιφάνεια αὐτῆς χωρὶς τῆς βά- 
σεως ἴση ἐστὶ τριγώνῳ βάδιν μὲν ἔχοντι ἴσην τῇ περι- 
μέτρῳ τῆς βάσεως, ὕψος δὲ τὴν ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ 
μίαν πλευρὰν τῆς βάσεως κάϑετον ἀγομένην. 

ἔστω κῶνος ἰσοσκελής, οὗ βάσις ὁ ABI' κύκλος, 
καὶ εἰς αὐτὸν ἐγγεγράφϑω πυραμὶς ἰσόπλευρον ἔχουσα 

2. μειξον F. 7. ἀπολιμματα F. 13. οὕτως per com- 


pendium F. 18. περιλιμματα Εἰ; corr. AD. 19. ἐπί ego 
addidi. 26. xovog F. 
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cireulus 4 autem maior est polygono inscripto [p. 10, 
23], multo igitur magis polygonum circumscriptum ad 
A cireulum minorem rationem habet quam 4 -- B: B. 
itaque subtrahendo [per conuersionem propositionis ab 
Eutoeio ad prop. 2 demonstratae, ἃ. p. 15 not. 3; cfr. 
Eucl. V, 17] segmenta polygoni cireumseripti ad cir- 
eulum minorem habent rationem, quam B spatium ad 
eireulum. minora igitur [Eucl. V, 10] segmenta relicta 
polygoni eireumsceripti erunt spatio B. uel hoc modo: 
quoniam polygonum cireumseriptum ad circulum mi- 
norem rationem habet, quam circulus simul cum B 
spatio ad circulum, polygonum circumscriptum minus 
erit quam .4-- B); quare segmenta relicta omnia 
minora erunt spatio B [REucl. I κοιν. évv. 5]. Simi- 
liter etiam in sectore dicendum. 


VII. 

81 cono aequicrurio inscribitur pyramis aequilate- 
ram basim habens, superficies eius praeter basim 
aequalis est triangulo basim habenti perimetro basis 
aequalem, altitudinem autem lineam a uertice ad latus 
aliquod basis perpendicularem ductam. 

sib eonus aequicrurius, cuius basis sit circulus 
ABI, et ei inscribatur pyramis basim aequilateram 


1) Ex Eutocio adparet, Archimedem lin. 16—17 scripsisse: 
διὰ δὴ τοῦτο ἔλασσόν ἐστι τὸ περιγραφόμενον τοῦ συναμφ. 
Ceterum Archimedes uix duas demonstrationes dederat; genui- 
nam hanc fere fuisse puto (Quaest. Arch. p. 74): τὸ οὖν περι- 
γεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἔχει ῇ τὸ 
συναμφότερον ῦ τε κύκλος καὶ τὸ Β χωρίον πρὸς αὐτὸν τὸν κύ- 
xov. διὰ δὴ τοῦτο ἔλασσόν ἐστι τὸ περιγραφόμενον τοῦ συναμ- 
φοτέρον᾽ ὥστε καὶ τὰ περιλείμματα ἐλάσσονα ἔσται τοῦ Β 
χωρίου. 
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βάσιν τὸ ABI. λέγω, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια αὐτῆς χωρὶς 
τῆς βάσεως ἴση ἐστὶ τῷ εἰρημένῳ τριγώνῳ. 

ἐπεὶ γὰρ ἰσοσκελὴς ὁ κῶνος, καὶ ἰσόπλευρος ἡ βάσις 
τῆς πυραμίδος. τὰ ὕψη 
τῶν περιεχόντων τριγώνων 
τὴν πυραμίδα ἴσα ἐστὶν 
ἀλλήλοις. καὶ βάσιν μὲν 
ἔχει τὰ τρίγωνα τὰς 48, 
ΒΓ, ΓΑ, ὕψος δὲ τὸ εἰρη- 
μένον. ὥστε τὰ τρίγωνα 
ἴσα ἐστὶ τριγώνῳ βάσιν 
μὲν ἔχοντι τὴν ἴσην ταῖς 
AB, ΒΓ, ΓΑ, ὕψος δὲ 
τὴν εἰρημένην εὐϑεῖαν 
[τουτέστιν ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τοῦ ABI 
τριγώνου]. 

[σαφέστερον ἄλλως ἡ δεῖξις] 

[ἔστω κῶνος ἰσοσκελής. οὗ βάσις μὲν ὁ ABI κύ- 
xÀog, κορυφὴ δὲ τὸ 4 σημεῖον, καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς 
τὸν χῶνον πυραμὶς βάσιν [μὲν] ἔχουσα ἰσόπλευρον 
τρίγωνον τὸ ABI, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 4 4, AT, AB. 

λέγω, ὅτι τὰ 4418, AAT, Β4Γ τρίγωνα ἴσα ἐστὶ 
τριγώνῳ, οὗ ἡ μὲν βάσις ἴση ἐστὶ τῇ περιμέτρῳ τοῦ 
ΑΒΓ τριγώνου, ἡ δὲ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν βάσιν 


1. v0] τω F; corr. ἃ. βάσιν μὲν ἔχουσα ἴσοπλ. τρίγωνον 
τό uel βάσιν τὸ τρίγωνον τό Nizze. 8. κονος F. 5. τριγώ- 
νῶν errore om. Torellius; sine codicum auctoritate suppleuit 
Nizze; habet F. 1717. Haec demonstratio altera postea inter- 
posita numero ἢ significatur in F, sed numerum om. iam ed. 
Basil. 18. ἔστω] ὠστε F; corr. B manu 2? (Quaest. Arch. 
p.129) 20. μέν deleo; cum librarius alibi toties βάσιν μέν 
scripsisset, particula hie quoque irrepsit. 
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habens, quae sit 4BI. dico, eius superficiem praeter 
basim aequalem esse triangulo, quem commemorauimus. 

nam quoniam conus aequicrurius et basis pyrami- 
- dis aequilatera est, altitudines triangulorum pyramidem 
eomprehendentium aequales sunt." οὖ basim habent 
trianguli 4B, BI, Iz lineas, altitudinem uero eam, 
quam diximus. quare trianguli [h. e. superficies py- 
ramidis praeter basim] aequales sunt triangulo basim 
habenti lineam aequalem lineis 4B, BI, I4 [h. e. 
perimetro basis], altitudinem autem lineam, quam dixi- 
mus [Eucl. VI, 1].?) 

[Demonstratio aliter et magis perspicue exposita ]?). 

[Sit conus aequicrurius, cuius basis sit circulus A BI, 
uerlex uero z/ punctum; et cono inscribatur pyramis 
basim habens triangulum aequilaterum 4:8, et du- 
cantur hneae 27/44, 4I, 4B. dico triangulos 4418, 
AAI,BAI aequales esse triangulo cuius basis aequalis 
sit perimetro trianguli 4 BI, perpendicularis autem a 
uertice ad basim ducta aequalis lineae a 7/ puncto ad 
BI' perpendiculari. 

ducantur enim perpendiculares ZzK, 214, 4M i- 
neae; sunt igitur aequales [cfr. not. 1]. et ponatur 
iriangulus EZ H basim EZ aequalem habens perimetro 


1) Nam trianguli, quorum latera sunt axis coni, altitudines, 
lineae a, b, e (quas in figura addidi), unum latus (axem) com- 
mune, alteram (a, b, e) aequalem habent et sunt rectanguli; 
itaque etiam bases aequales habent (Eucl. I, 4). 

2) Uerba sequentia subditiua sunt, ut ex collocatione ad- 
paret; pertinent enim ad τὰ τρίγωνα lin. 8, ut in interpreta- 
tione expressi. si ad τριγώνῳ lin. 11 pertinerent, quod per se 
minus accurate diceretur, debebat esse τῇ ἐπιφανείᾳ ex con- 
stanti usu Archimedis. 

3) Quae sequitur demonstratio ut subditiua in adnotationes 
reiicienda erat, sed ne typothetis molestia existeret, retinui. 
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κάϑετος ἴδη τῇ χαϑέτῳ τῇ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὴν ΒΓ 
ἀγομένῃ. 

ἤχϑωσαν γὰρ κάϑετοι al ΖΦ ἈΚ. 214, AM. αὗται 
ἄρα ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. καὶ κείσϑω τρίγωνον τὸ ΕΖΗ 
ἔχον τὴν μὲν ΕΖ βάσιν τῇ περιμέτρῳ τοῦ ABI τρι- 
γώνου ἴσην. τὴν δὲ HO κάϑετον τῇ 4 4 ἴσην. ἐπεὶ 
οὖν τὸ ὑπὸ τῶν BI, 44 διπλάσιόν ἐστιν τοῦ ΖΒΓ 
τριγώνου, ἔστιν δὲ καὶ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν AB, 4Κὶ δι- 
πλάσιον τοῦ AB. τριγώνου, τὸ δὲ ὑπὸ ADI, 4Μ 
διπλάσιον τοῦ 44 τριγώνου, τὸ ἄρα ὑπὸ τῆς περι- 
μέτρου τοῦ ABI' τριγώνου, τουτέστι τῆς EZ, καὶ τῆς 
44, τουτέστι τῆς HO, διπλάσιόν ἐστι τῶν 4418, 
BAT, AAT τριγώνων. ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ EZ, ΗΘ 
διπλάσιον τοῦ ΕΖΗ τριγώνου. ἴσον ἄρα τὸ ΕΖΗ 
τρίγωνον τοῖς 448, BAI, 44 τριγώνοις]. 

η. 

᾿Εὰν περὶ κῶνον ἰσοσκελῆ πυραμὶς περιγραφῇ, ἡ 
ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τῆς. βάσεως Ten ἐστὶ 
τριγώνῳ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν ἴσην τῇ περιμέτρῳ τῆς 


20 βάσεως. ὕψος δὲ τὴν πλευρὰν τοῦ κώνου. 


25 


ἔστω κῶνος, ov βάσις ὃ ABI κύκλος, καὶ πυραμὶς 
περιγεγράφϑω, ὥστε τὴν βάσιν αὐτῆς, τουτέστι τὸ 4ΕΖ 
πολύγωνον, περιγεγραμμένον περὶ τὸν ABI' κύκλον 
εἶναι. λέγω, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τῆς 
βάσεως ἴση ἐστὶ τῷ εἰρημένῳ τριγώνῳ. 

ἐπεὶ γὰρ [ὁ ἄξων τοῦ κώνου ὀρϑός ἐστι πρὸς τὴν 





2. ἀγομένῃ scripsi; ἀγομένην F, uulgo. 10. ABI']:-4AT' 
F; corr. Torellius. 10, 9 P; w, ' ad p. 28, 17. In figura et 
deinde in uerbis Archimedis litteras 4 et K permutauit Torel- 
lius. 26. τοῦ] αὐτου Ἐπ corr. ed. Basil. 
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ZXd irianguli ABI, altitudi- 
nem autem HO aequa- 
lem lineae Z4. iam quo- 

H niam 
Z4 BI»244-2A4BI 


[Eucl. I, 41], 
et 


AB»« 4K —2AB4A, 
et 
AI» 4M-—2A4AI, 





erit igitur rectangulum, 
Z' quod a perimetro trian- 
guli 4BI', h. e. linea 
Ζ ΕΖ, et 44, h. e. linea 
HO, continetur — 2»«(A44B -- BAI'4- AAT); sed 
ΕΖ »« ΗΘ - 2ΕΖΗ [Eucl. I, 41]; quare 


EZH-— AAB--BAT-- AAT]. 


VIIH. 


$1 cireum conum aequicrurium pyramis circum- 
scribitur, superficies pyramidis praeter basim aequalis 
est triangulo basim habenti lineam perimetro basis 
aequalem, altitudinem autem latus coni. 

sib eonus, euius basis sit circulus A4BI, et circum- 
scribatur pyramis, ita ut basis eius, h. e. polygonum 
24 EZ, cireum cireulum A4 BI' sit circumscripta. dico 
superficiem pyramidis praeter basim aequalem esse 
triangulo, quem commemorauimus.. 

cum enim axis coni ad basim perpendicularis sit, 
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βάσιν, τουτέστι πρὸς τὸν ABI κύκλον, καὶ] αἱ ἀπο 
τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου ἐπὶ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύμεναι 
? ^ , , BN N 2 / 2 
εὐϑεῖαι καϑετοί εἰσιν ἐπὶ τὰς ἑφαπτομένας. ἔσονται 
ἄρα καὶ αἱ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ κώνου ἐπὶ τὰς ἁφὰς 


Θ 


E 


KE 








ἐπιξζευγνύμεναι κάϑετοι ἐπὶ τὰς 
AE, ΖΕ, ZA. αἱ HA, HB, ἘΠ᾽ 
ἄρα αἱ εἰρημέναι κάϑετοι ἴσαι 
εἰσὶν ἀλλήλαις" πλευραὶ γάρ 
εἰσιν τοῦ κώνου. κείσϑω δὴ τὸ 
τρίγωνον τὸ OKA ἴσην ἔχον 
τὴν μὲν OK τῇ περιμέτρῳ τοῦ 
24 EZ τριγώνου, τὴν δὲ AM κά- 
ϑετον ἴσην τῇ Η A. ἐπεὶ οὖν τὸ 
μὲν ὑπὸ 4Ε. AH διπλάσιόν 
ἐστι τοῦ ΕΖ Η͂ τριγώνου, τὸ δὲ 
ὑπὸ 4Z, ΗΒ διπλάσιόν ἐστι 
τοῦ 4 ΖΗ τριγώνου, τὸ δὲ ὑπὸ 
EZ, ΓΗ διπλάσιόν ἐστι τοῦ 
ΕΗΖ τριγώνου. ἔστιν ἄρα τὸ 
ὑπὸ τῆς 0 K καὶ τῆς AH, τουτέστι 
τῆς M A, διπλάσιον τῶν EAH, 
ZAH, ΕΗΖ τριγώνων. ἔστιν 


δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΘΚ, AM διπλάσιον τοῦ A4KO τρι- 
γώνου. διὰ τοῦτο δὴ ἴση ἐστὶν ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυ- 
ραμέδος χωρὶς τῆς βάσεως τριγώνῳ βάσιν μὲν ἔχοντι 
ἴσην 3] περιμέτρῳ TOU AES ὕψος δὲ τὴν es 
TOU κώνου. 


4. καὶ αἴ] «t om. F. 


EAN ἘΞ i9. EHZ| ENZ F. 


14. AH] AN F. 15. E4H] - 


25. τριγώνω] vo.yo F. 


26. τοῦ Z4 EZ τριγώνου Nizze. 
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h. e. ad circulum ABI, et lineae ἃ centro circuli ad 
puncta contactus ductae perpendiculares sint ad con- 
tingentes [Eucl. III, 18], erunt!) igitur etiam lineae 
.& uertice coni ad puncta contactus ductae perpendicu- 
lares ad ΖΕ, ΖΕ, Zzf [u. Eutocius] . itaque perpen- 
dieulares, quas commemorauimus, H 4, H B, HT", aequa- 
les sunt; sunt enim coni latera. ponatur igitur irian- 
gulus ΘΚΛ aequalem habens OK latus perimetro 
irianguli Z/ EZ, perpendicularem autem 44 M aequalem 
lineae H 4. quoniam igitur 


AE AH —2EAH [Eucl. I, 41], 
οὐ AZ »«HB-—24Z2H, 
οὗ EZ» I'H — 2EHZ, 
est igitur ΘΚ »« AH, uel, quod idem est, 
OK »«MA-—2(EAH - ZAH -- ΕΗΖ). 
est autem etiam 
OK «4M -—-24K90 [Eucl. I, 41]. 


[quare 24K0 — 2(EAH -ἰ ZAH -- EHZ)»: 
AKO0 — EAH -ἰ ZAH -- EHZ] 
est igitur superficies pyramidis praeter basim aequa- 


lis triangulo basim habenti perimetro trianguli 4 EZ 
aequalem, altitudinem autem latus coni. 


1) Lin. 3—6 Archimedes scripserat: et ἄρα ἀπὸ τῆς κο- 
ρυφῆς ἐπὶ τὰ 4, B, Τ' ἐπιξευγνύμεναι καϑετοί εἶσιν ἐπ᾽ αὐτὰς 
h. e. τὰς ἐφαπτομένας lin. 3); u. Eutocius. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 3 
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9. 

Ἐὰν κώνου τινὸς ἰσοσκελοῦς εἰς τὸν XUXÁOV, ὅς 
ἐστι βάσις τοῦ κώνου. εὐϑεῖα γραμμὴ ἐμπέσῃ, ἀπὸ δὲ 
τῶν περάτων αὐτῆς εὐϑεῖαι γραμμαὶ ἀχϑῶσιν ἐπὶ τὴν 

κορυφὴν τοῦ κώνου, τὸ περιληφϑὲν τρίγωνον ὑπό τε, 
τῆς ἐμπεσούσης καὶ τῶν ἐπιξευχϑεισῶν ἐπὶ τὴν κορυφὴν 
ἔλασσον ἔσται τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου τῆς μεταξὺ 
τῶν ἐπὶ τὴν κορυφὴν ἐπιξευχϑεισῶν. 

ἔστω κώνου ἰσοσκελοῦς βάσις 0 ABI' κύκλος, κο- 

10 ρυφὴ δὲ τὸ Z4, καὶ διήχϑω τις εἰς αὐτὸν εὐϑεῖα ἡ 
AI" καὶ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὰ 4, Γ ἐπεζεύχϑωσαν 
αἱ 44. 4Γ. λέγω, ὅτι τὸ 
AAT τρίγωνον ἔλασσόν ἐστι 
τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου τῆς 
μεταξὺ τῶν AAT. 
τετμήσϑω ἡ 48Γ περιφέ- 
ρεια δίχα κατὰ τὸ B, καὶ ἐπ- 
εζεύχϑωσαν αἵ AB, ΓΒ. ZB. 
ἔσται δὴ τὰ AB A4, ΒΓΙΖ τρί- 
γωνα μείζονα τοῦ 441 τρι- 
yovov. ᾧ δὴ ὑπερέχει τὰ 
εἰρημένα τρίγωνα τοῦ 4411 
τριγώνου, ἔστω τὸ Θ. τὸ δὴ 
Θ ἤτοι τῶν AB, ΒΓ τμημά- 
τῶν ἔλασσόν ἔστιν, ἢ οὔ. ἔστω 
“μὴ ἔλασσον πρότερον. ἐπεὶ 
οὖν δύο εἰσὶν ἐπιφάνειαι T v6 κωνικὴ ἡ μεταξὺ τῶν 
4.48 μετὰ τοῦ AEB τμήματος καὶ ἡ τοῦ 448 τρι- — 





tg S 5. περιληφϑέν]ὔ scripsi; περιλειφϑὲν F, uulgo. . 
6. ἐμπεσούσης] swnscovonus F; postea corr. D 
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DE SPHAERA ET CYLINDRO I. 935 


IX. 


Si in cono aequicrurio!) linea recta in circulum, 


. qui est basis coni, incidit, et a terminis eius lineae - 


rectae ducuntur ad uerticem coni, triangulus, qui con- 
tinetur a linea incidenti et lineis ad uerticem ductis, 
minor erit superficie coni, quae est inter lineas ad 
uerticem ductas. 

sit 4BI' circulus basis coni aequicruri, uertex 
autem Zz/ punctum, et in circulum incidat linea ATI, 
et a uertice ad 4, I' puncta ducantur lineae 4, ZI. 
dico triagulum 4.411 minorem esse superficie coni, 
quae inter 44, A4/I' leas sit.") 

secetur 4BI' ambitus in duas partes aequales in 
B puncto, et ducantur 4B, ΓΒ, 4B. erunt igitur 
tranguli 484, BI'4 maiores triangulo A4 4I") [u. 
Eutocius]. sit igitur € spatium aequale ei spatio, quo 
excedunt irianguh 4B, ΒΓ 4 iriangulum 4 ZI. ita- 
que € spatium aut minus est segmentis 4 B, BI, aut 
non minus. — prius sib ne minus. quoniam igitur 
datae sunt duae superficies, conica superficies, quae est 
inter lineas 4421, 248, una cum segmento AEB et 
triangulus 421B, eundem terminum habentes perime- 
trum itrianguh 421B, maior erit superficies compre- 
hendens comprehensa [A«uf. 4]. itaque superficies co- 


1) Graece genetiuus legitur, qui ad uerbum κύκλον uel po- 
tius ad totam sententiam referendus esse uidetur, de qua di- 
cendi licentia infra dicetur. 

2) Hoc nimis ambiguum est; Archimedes sine dubio hoc 
saltem loco addiderat: καὶ τῆς ABI' περιφερείας, ut prop. 10 
p. 38, 25; Quaest. Arch. p. 72. 

3) Lin. 19—20 Archimedes seripserat: μείζονα ἄρα ἐστὶ τὰ 
ABz, BAT' τρίγωνα τοῦ 441 τριγώνου (u. Eutocius). 


8* 
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γώνου τὸ αὐτὸ πέρας ἔχουσαι τὴν περίμετρον τοῦ 
τριγώνου τοῦ 4418. μείζων ἔσται ἡ περιλαμβάνουσα 
τῆς περιλαμβανομένης. usífov ἄρα éoviv ἡ κωνικὴ 
ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν 4448 μετὰ τοῦ AEB τμή- 
ματος τοῦ 48Β4 τριγώνου. ὁμοίως δὲ καὶ ἡ μεταξὺ 
τῶν Β4Γ μετὰ τοῦ ΓΖΒ τμήματος μείξων ἐστὶν τοῦ 
BAT τριγώνου. ὅλη ἄρα ἡ κωνικὴ ἐπιφάνεια μετὰ 
τοῦ Θ χωρίου μείζων ἐστὶ τῶν εἰρημένων τριγώνων. 
τὰ δὲ εἰρημένα τρίγωνα ἴσα ἐστὶ τῷ τε 441 τρι- 
γώνῳ καὶ τῷ Θ χωρίῳ. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ O χω- 
οίον᾽ λοιπὴ ἄρα ἡ κωνικὴ ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν 
AAT μείξων ἐστὶ τοῦ AT τριγώνου. 

ἔστω δὴ τὸ Θ ἔλασσον τῶν AB, BI' τμημάτων. 
τέμνοντες δὴ τὰς AB, ΒΓ περιφερείας δίχα καὶ τὰς 


16 ἡμισείας αὐτῶν δίχα λείψομεν τμήματα ἐλάσσονα ὄντα 


20 


25 


τοῦ Θ χωρίου. λελείφϑω τὰ imi τῶν AE, EB, ΒΖ. 
ZI εὐθειῶν, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AE, AZ. πάλιν 
τοίνυν κατὰ τὰ αὐτὰ ἡ μὲν ἐπιφάνεια τοῦ κώνου ἡ 
μεταξὺ τῶν 44Ε μετὰ τοῦ ἐπὶ τῆς AE τμήματος 
μείζων ἐστὶ τοῦ 441Ε τριγώνου: ἡ δὲ μεταξὺ τῶν 
EAB μετὰ τοῦ ἐπὶ τῆς ΕΒ τμήματος μείξων ἐστὶ τοῦ 
EAB τριγώνου. ἡ ἄρα ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν 4418 
μετὰ τῶν AE, ΕΒ τμημάτων μείζων ἐστὶ τῶν AZ E, 
ΕΒ4 τριγώνων. ἐπεὶ δὲ τὰ 4Ε4, AEB τρίγωνα 
μείξονά ἐστι τοῦ AB τριγώνου, καϑῶς δέδεικται, 
πολλῷ ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου ἡ μεταξὺ τῶν A ZB 
μετὰ τῶν ἐπὶ τῶν AE, ΕΒ τμημάτων μείζων ἐστὶ τοῦ 


5. δέ scripsi; cfr. Quaest. Arch. p. 145; δὴ F, uulgo. 
6. τῶν BZI'] vov A4BI' τριγωνον F, uulgo; τῶν ΒΖ, 4I' To- 
rellius. 19. 44 ΓῚ scripsi; 448 F, uulgo; 424, 4Τ' Torel- 
lius. . 15. ἡμισείας) ἡμίσιας F, vulgo. 16. λελιφϑω F. 








DE SPHAERA ET CYLINDRO I. ΒΥ! 


niea, quae est inter lineas 4 Zf, 4 B, una cum segmento 
AEB, maior est triangulo 4Bzf. et eodem modo 
coniea superficies, quae est inter lineas B, 41 Γ, una 
cum segmento I'ZB, maior est triangulo B41I* tota 
igitur superficies coniea [quae est inter lineas 421, ZT' 
et ambitum A4EBZI'| una cum spatio O maior est 
iriangulis, quos commemorauimus [4B 75, BAI] 
sed trianguli 4 B 2, B ΖΓ aequales sunt triangulo 4 1 I' 
una eum spatio € [ex hypothesi] subitrahatur Θ᾽ spa- 
tium, quod commune est. itaque, quae reliqua est 
conica superficies, quae est inter lineas 4 Zl, ΓΖ, maior 
est triangulo 4I. 

iam sib €0 spatium minus segmentis 4B, BI. & 
igitur ambitus 4B, BI'in duas partes aequales se- 
ceuerimus et dimidios ambitus in duas aequales, relin- 
quemus aliquando segmenta minora quam € spatium 
[prop. 6 p. 24, 1]. relinquantur segmenta, quae sunt 
in lineis 4E, EB, ΒΖ, ZI, et ducantur AE, 41Ζ. 
rursus igitur eodem modo [quo supra p. 34, 26] su- 
perficlies coni, quae est inter lineas 44, 4 Ε, cum 
segmento in linea 4 E posito maior est triangulo A444E, 
et coni superficies, quae est inter lineas EZ, Z1 B, cum 
segmento in EB linea posito maior est triangulo E 1B. 
quare superficies, quae est inter 471, 4, Β, cum seg- 
mentis 4E, EB maior est triangulis 471 E, EB Z4. sed 
quoniam irianguhD 4Ez1, 24 ΕΒ maiores sunt 4 B4 
iriangulo [u. Eutocius, p. 34, 19], multo igitur magis 
superfieies conica, quae est inter lineas 471, 4, Β, cum 
segmentis in 4 E, EB positis maior est triangulo 4.418. 


1) Nam ex hypothesi est 8 — 4EB -- l'ZB segmentis. 
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AAB τριγώνου. διὰ τὰ αὐτὰ δὲ καὶ ἡ ἐπιφάνεια ἡ 
μεταξὶ τῶν ΒΖΓ μετὰ τῶν ἐπὶ τῶν ΒΖ, ΖΓ μείξων 
ἐστὶν τοῦ ΒΖΓ τριγώνου. ὅλη ἄρα ἡ ἐπιφάνεια ἡ 
μεταξὺ τῶν AAT μετὰ τῶν εἰρημένων τμημάτων μεί- 
ἕξων ἐστὶ τῶν AB, ABI τριγώνων" ταῦτα δέ ἐστιν 
ἴσα τῷ 44Γ τριγώνῳ καὶ τῷ Θ χωρίῳ: ὧν τὰ εἰρη- 
μένα τμήματα ἐλάσσονα τοῦ Θ χωρίου. λοιπὴ ἄρα ἡ 
ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν AAT μείξων ἐστὶν τοῦ AAT 
τριγώνου. 


, 


U. 

᾿Εὰν ἐπιψαύουσαι ἀχϑῶσιν τοῦ κύκλου, Og ἐστι 
βάσις τοῦ κώνου, ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαι τῷ κύ- 
κλῳ καὶ συμπίπτουσαι ἀλλήλαις, ἀπὸ δὲ τῶν ἁφῶν καὶ 
τῆς συμπτώσεως ἐπὶ τὴν κορυφὴν τοῦ κώνου εὐϑεῖαι 
ἀχϑῶσιν, τὰ περιεχόμενα τρίγωνα ὑπὸ τῶν ἐπιψαυου- 
σῶν καὶ τῶν ἐπὶ τὴν κορυφὴν τοῦ κώνου ἐπιξευχϑει- 
σῶν εὐϑειῶν μείζονά ἐστι τῆς τοῦ κώνου ἐπιφανείας 
τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπ᾽ αὐτῶν.  — 

ἔστω κῶνος, οὐ Been uiv ὁ ABI κύκλος. κορυφὴ 
δὲ τὸ E σημεῖον, καὶ τοῦ ABI' κύκλου ἐφαπτόμεναι 
ἤχϑωσαν ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαι αἱ 44, A, καὶ 
ἀπὸ τοῦ E σημείου, ὅ ἐστιν κορυφὴ τοῦ κώνου, ἐπὶ 
τὰ A, 4, Γ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ EA, Ez, EI" λέγω, 
ὃτι τὰ AZ E, 4ΕΓ τρίγωνα μείξονά ἐστι τῆς κωνι- 


κῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ τῶν AE, ΓΕ εὐϑειῶν καὶ 


τῆς 48 περιφερείας. 





1. δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. 2. BAT] scripsi; ABI' F, 
uulgo; ΒΖ, 4Γ Torellius. ΒΖ, ZI'vuquevov Nizze. 6. τὸ 
Θ F'; corr. Torellius. Qv] ὡς Nizze. 8. 44] AA E F; corr. 
ed. Basil. 10. ια΄ F. 19. xovog F. 25. ezipeviog F. 





: 
] 
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DE SPHAERA ET CYLINDRO I. 90 


eodem autem modo adparet superficiem, quae inter 
B4, AI'lineas sit, cum segmentis in ΒΖ, ZI" positis 
maiorem esse triangulo Β 41. tota igitur superficies, 


quae est inter 41, 4] Γ lineas, una cum segmentis, quae 


commemorauimus [4 E, EB, ΒΖ, ZI'], maior est trian- 
gulis 484, 4BI' qui sunt triangulo 414 et spa- 
tio € aequales [ex hypothesi] ex illis [h. e. superficie 
eoniea, quae inter lineas 421, 4Γ᾽ et AEBZI' am- 
bitum est, et segmentis 4E, EB, ΒΖ, ZI'| autem 
segmenta, quae commemorauimus, minora sunt spatio (9 
[ex eonstruetione| quare quae reliqua est superficies 
inter 4 Z1, AI' lineas posita, maior est triangulo A4 ZI*^) 


X. 


81 ducuntur lineae tangentes circulum, qui basis 
est coni [aequicruri]?) in plano circuli positae et con- 
currentes, ἃ punctis autem contactus et concursus ad 
coni uerticem lineae ducuntur, trianguli, qui ἃ con- 
lingentibus et lineis ad uerticem coni ductis continen- 
tur, maiores sunt superficle coni, quae ab his lineis 
abscinditur. 

sib conus, cuius basis circulus ABI, uertex autem 
punctum £, et ducantur lineae circulum A4 BI' contin- 
gentes in plano eodem positae, 471, I'/4, et ab E 
puneto, quod est uertex coni, ad 4, 7/, I' puncta du- 
cantur lineae EA4, Ε4, EI. dico, triangulos A4 E, 
Z4 EI' maiores esse quam coni superficiem, quae inter 
lineas 4E, ΓΕ et ambitum ABI' est. 

1) Nam etiamsi aequalia essent segmenta spatio 9, idem 
fieret (Eucl. I xowv. ἐνν. 5); eo magis cum segmenta etiam mi- 


nora sint. 
2) Hoc uerbum Archimedes uix omiserat; Quaest. Arch. p. 78. 
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ἤχϑω γὰρ ἡ HBZ ἐφαπτομένη τοῦ κύκλου καὶ 
παράλληλος οὖσα τῇ 4Γ δίχα τμηϑείσης τῆς ABI 
περιφερείας κατὰ τὸ Β' καὶ ἀπὸ τῶν H, Ζ ἐπὶ τὸ E 
ἐπεξεύχϑωσαν αἵ H E, ΖΕ. καὶ ἐπεὶ μείζους εἰσὶν αἵ 
ΗΖ. A4Z τῆς HZ, κοιναὶ προδσκείσϑωσαν αἱ H A, ZI* 
ὅλαι ἄρα αἱ 44, 4Γ μείζους εἰσὶν τῶν AH, HZ, ZI. 
καὶ ἐπεὶ αἱ AE, EB, ΕΓ πλευραί εἰσιν τοῦ κώνου, 
ἴσαι εἰσὶν διὰ τὸ ἰσοσκελῆ εἶναι τὸν κῶνον. ὁμοίως 
δὲ xci κάϑετοί εἰσιν [ὡς ἐδείχϑη ἐν τῷ λήμματι]" τὰ 
δὲ ὑπὸ τῶν καϑέτων καὶ τῶν βάσεων τῶν AE, ΖΓΕ 
τριγώνων μείξονά ἐστι τῶν AHE, HEZ, ΖΕΓ τρι- 
γώνων. εἰσὺν γὰρ αἵ μὲν AH, ΗΖ, ΖΓ ἐλάσσους 
τῶν ΓΖ, 44. τὰ δὲ ὕψη αὐτῶν ἴσα [φανερὸν γάρ, 
ὅτι ἡ ἀπὸ τῆς χορυφῆς τοῦ ὀρϑοῦ κώνου ἐπὶ τὴν 
ἐπαφὴν τῆς βάσεως ἐπιξευγνυμένη κάϑετός ἐστιν ἐπὶ 
τὴν ἐφαπτομένην]. à δὲ μείξονά ἐστιν τὰ AEA, 4ΓΕ 
τρίγωνα τῶν AEH, ΗΕΖ. ΖΕΓ τριγώνων, ἔστω τὸ 
Θ᾽ χωρίον: τὸ δὴ Θ χωρίον ἤτοι ἔλαττόν ἐστιν τῶν 
περιλειμμάτων τῶν AHBK, BZI'A ἢ οὐκ ἔλαττον. 
ἔστω πρότερον μὴ ἔλαττον. ἐπεὶ οὖν εἰσιν ἐπιφάνειαι 
σύνϑετοι,. ἥ τε τῆς πυραμίδος τῆς ἐπὶ βάσεως τοῦ 
Η4Γ2Ζ τραπεξίου κορυφὴν ἔχουσα τὸ E καὶ ἡ κωνικὴ 
ἐπιφάνεια ἡ μεταξὺ τῶν AEI' μετὰ τοῦ ABI τμή- 
ματος, καὶ πέρας ἔχουσι τὴν αὐτὴν περίμετρον τοῦ 


1. j om. F. 9. Agger F. 10. τῶν AE 4, 4ΓῈ τρι- 
γώνων μείζονά ἐστι om. Εἰ; suppleuit Torellius. 16. δέ] 
scripsi; δὴ F, uulgo. 17. τὸ Θ χωρίον: τὸ δὴ O χωρίον 
om. F lacuna relicta; suppleuit ed. Basil. et Cr.; iam D: τὸ Θ 
q00/ov: τὸ δὴ χωρίον. vo δὲ O χωρίον, sed manu 2. 18. τῶν 
περιλειμμάτων usque ad ἐπεὶ οὖν lm. 20 (incl) om. F lacuna 
relicta; suppleuit ed. Basil. (et Cr.), sed habet περιλημμάτων 
(περιλεμμ. Torellius) lin. 19, 4H B, BZI'lin. 19, πρῶτον et οὐκ 
(pro πρότερον μή) lin. 20, quos errores correxi. — 21. βάσεως] 


DE SPHAERA ET CYLINDRO I. 41 


" dueatur enim Η ΒΖ linea circulum contingens et 
lineae 4I' parallela, ambitu A4BI'in B puncto in 
duas partes aequales diuiso [u. Eutocius] et ab H, Z 
punetis ad E punctum ducantur lineae HE, ZE. et 
quoniam Hz -- 427 HZ [Euc. I, 20], communes 
addantur H 4, ZI'lineae. itaque totae 

AA-- AUT AH --HZ- ZI. 
et quoniam 4E, EB, ET latera sunt coni, aequales 
sunt, quia conus aequicrurius est. sed eaedem etiam per- 
pendiculares sunt [u. Eutocius ad prop. 8]. sed trian- 
guli 4 EZ, 4T'E maiores sunt triangulis 4 H E, H EZ, 
ZEI"; nam ΑΗ - HE -]- ZI' bases minores sunt 
DL4-- 4 Abasibus, et altitudines aequales?) [tum cfr. Eucl. 
VI, 1]. quo autem spatio maiores sunt trianguli 4 E Zi, 
ΖΓΕ iriangulhs AEH, ΗΕΖ, ΖΕΙ͂, sit O spatium. 
itaque Θ᾽ spatium aut minus est spatiis relictis 4 H B K, 
ΒΖΓ 4?) aut non minus. sit prius ne minus. iam 
eum habeamus superficies coniunctas, superficiem py- 
ramidis, cuius basis est trapezium H AT'Z, uerticem 


A) Archimedes sine dubio scripserat hunc fere in modum: 
τὰ ἄρα AEZ, 4ΓΕ τρίγωνα μείζονα cett., quod etiam usus 
non Archimedeus uerbi κάϑετος lin. 10 (Quaest. Arch. p. 71) signi- 
ficat; falsarius causam uoluit significare, sed tum postea scriben- 
dum erat: τῶν ὑπὸ τῶν καϑέτων καὶ τῶν βάσεων τῶν A H E κτλ. 

2) Uerba, quae sequuntur, subditiua et insuper transposita 
(Quaest. Arch. p. 74) iam Nizze damnauit. 

3) Cum infra p. 42, 7 et 10 in codd. legatur 4HB X, BZI'A 
quod in ed. Basil. et 'apud Torelium in 4HB, BZI' muta- 
ium est, non dubitaui hoc quoque loco eandem scripturam per 
se meliorem reponere, praesertim cum ex erroribus supra p. 40 
not. correctis adparet, lacunam codicum in ed. Basil. coniectura 
suppletam esse. 


βαως F . 92. τραπεζξίου)] v in rasura mianu 1 F. τὸ E] 
zov E F; corr. ed. Basil. κονικὴ F. 
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AET' τριγώνου, δῆλον, ὡς ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος 


χωρὶς τοῦ AEI τριγώνου μείζων ἐστὶν τῆς κωνικῆς 
ἐπιφανείας μετὰ τοῦ τμήματος 
τοῦ ABI. κοινὸν ἀφῃρήσθω 
τὸ ABI τμῆμα. λοιπὰ. ἄρα τὰ 


μετὰ τῶν ΔΗ ΒΚ, ΒΖΓ 4 περι- 
λειμμάτων μείζονά ἐστιν τῆς 
κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ 
τῶν AE, ΕΓ. τῶν δὲ AHBK, 
ΒΖΓ Δ περιλειμμάτων οὐκ ἔλασ- 
σόν ἐστι τὸ Θ χωρίον. πολλῷ 
ἄρα. τὰ 488, ΗΒ κὸν 
τρίγωνα μετὰ τοῦ O μείζονα 
ἔσται τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς 
μεταξὺ τῶν AE, EI. ἀλλὰ τὰ 
AHE, ΗΕΖ, ΓΕΖ τρίγωνα μετὰ τοῦ Θ ἐστιν τὼ 
AEA, Ζ4ΕΓ τρίγωνα. τὰ ἄρα AEZ, A4EI' τρί- 
γωνα μείξονα ἔσται τῆς εἰρημένης κωνικῆς ἐπιφανείας. 

ἔστω δὴ τὸ Θ ἔλασσον τῶν περιλειμμάτων. ἀεὶ δὴ 
περιγράφοντες πολύγωνα περὶ τὰ τμήματα ὁμοίως δίχα 
τεμνομένων τῶν περιλειπομένων περιφερειῶν καὶ ἀγο- 
μένων ἐφαπτομένων λείψομέν τινα ἀπολείμματα, & ἔσται 
ἐλάσσονα τοῦ Θ χωρίου. λελείφϑω καὶ ἔστω τὰ Α ΜΚ, 
KNB, BEA, AOT ἐλάσσονα ὄντα τοῦ Θ χωρίου, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἐπὶ τὸ E. πάλιν δὴ φανερόν, ὅτι τὰ AH E, 





1, AET] ABI' F. — 7. περιλειμμάτων] scripsi; περιλημμ. 
F, uulgo. 11. περιλειμμάτων] scripsi; περιλιματων F; περι- 
λημμάτων uulgo. 17. DEZ] scripsi; om. F, uulgo ob prae- 
cedens ΗΕΖ; ZEI ed. Basil, Torellius. 21. περιλειμματων)] 


scripsi; περιλήμματων F (altero g suprascripto manu 1), uulgo. — 


τρίγωνα τὰ AHE, ΗΕΖ. ZET : 





TT 


DE SPHAERA ET CYLINDRO I. 43 


habentem E punctum, et superficiem conicam, quae 
est inter lineas 4E, EI, una cum segmento ABI, et 
terminum habeant eandem perimetrum trianguli A4 ET, 
adparet, superficiem pyramidis praeter triangulum 4 ET' 
maiorem esse conica superfieie una cum segmento 
ABI [λαμβ. 4]. subtrahatur segmentum 4BI' com- 
mune. itaque qui reliqui sunt trianguli 4H E, H EZ, 
ΖΕΙ͂ una cum spatiis relictis 4 HBK, BZI'4, ma- 
iores sunt superficie conica, quae est inter lineas 4 E, 
ΕΓ [Eucl I xow. évv. b]. spatium autem € non mi- 
nus est spatiis relictis 4H BK, ΒΖΓ 4. itaque trian- 
guli AHE, ΗΕΖ, ZETI' una cum spatio 9 multo ma- 
iores erunt Eacurünie coniea, quae inter lineas A E, 
EI' est. sed [ex hypothesi] sunt: 

AHE -- ΗΕΖ: EZ -- 9 — AEA -- AET. 
itaque trianguli 4 E71, 4 EI' maiores erunt conica 
superficie, quam commemorauimus. 

sit igitur € spatium minus quam spatia relicta. 
si igitur deinceps polygona circum segmenta!) circum- 
seripserimus eodem modo [ut supra p. 40, 2] ambitus 
relietos in duas partes aequales diuidentes et lineas 
contingentes ducentes, relinquemus quaedam spatia 
minora spatio Θ΄). relinquantur et sint 4M K, K N B, 

Ξ 4, AOTI' minora spatio O, et lineae ad E punctum 


1) Debebat esse τὸ τμῆμα, et ex Eutocio adparet, Archi- 
medem lin. 21 scripsisse: περιγράφοντες δὴ πολύγωνα περὶ τὸ 
τμῆμα. 

2) Ex prop. 6 p. 24, 8. ceterum ex Eutocio comperimus, 
Archimedem lin. 24 scripsisse: ἀποτμήματα ἐλάσσονα τοῦ Θ 
χωρίου. 








24. ἀπολείμματα scripsi; απολιμματα F altero u suprascripto 
manu 1; ἀπολήμματα ed. Basil; ἀποτμήματα Torellius. 
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ΗΕΖ. ΖΕΓ τρίγωνα τῶν AEM, MEN, ΝΕΞ, ΞΕΟ, 


ΟΕΓ τριγώνων ἔσται μείζονα" αἵ τε γὰρ βάσεις τῶν | 
βάσεών εἰσι μείζους καὶ τὸ ὕψος ἴσον. ἔτι δὲ πάλιν 


ὁμοίως μείζονα ἔχει ἐπιφάνειαν ἡ πυραμὶς ἡ βάσιν 


μὲν ἔχουσα τὸ ΑΜΝΒΞΟΓ πολύγωνον, κορυφὴν δὲ 


τὸ E χωρὶς τοῦ AEI τριγώνου τῆς κωνικῆς ἐπιφα- 
νείας τῆς μεταξὺ τῶν ΔΕΓΓ μετὰ τοῦ 4ΒΓ' τμήματος. 
κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ΑΒΓ τμῆμα. λοιπὰ ἄρα τὰ 
AEM, MEN, ΝΕΙΞ, ΞΕΟ, ΟΕΓ τρίγωνα μετὰ τῶν 
AMK, KNB, BEA, AOT' περιλειμμάτων μείζονα 
ἔσται τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ τῶν AEI. 
ἀλλὰ τῶν μὲν εἰρημένων περιλειμμάτων μεῖζόν ἐστιν 
τὸ Θ χωρίον, τῶν δὲ AEM, MEN, ΝΕΙ͂. ΞΕΟ, 
O ET' τριγώνων μείζονα ἐδείχϑη τὰ A4EH, ΗΕΖ, ΖΕΓ 
τρίγωνα. πολλῷ ἄρα τὰ ΑΕΗ, ΗΕΖ. ΖΕΓ τρίγωνα 
μετὰ τοῦ Θ χωρίου. τουτέστι τὰ AA E, 4 ΕΓ τρίγωνα. 
μείξονά ἐστιν τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ τῶν 
AETI εὐϑειῶν. 


, 


να΄. 

᾿Εὰν ἐν ἐπιφανείᾳ ὀρϑοῦ κυλίνδρου δύο εὐϑεῖαι 
ὦσιν, ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου ἡ μεταξὺ τῶν εὐ- 
ϑειῶν μείζων ἐστιν τοῦ παραλληλογράμμου τοῦ περι- 
ἐχομένου ὑπό τε τῶν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρου 
εὐθειῶν καὶ τῶν ἐπιξζευγνυουσῶν τὰ πέρατα αὐτῶν. 

ἔστω κύλινδρος ὀρϑός, οὗ βάσις μὲν ὁ 48 κύκλος, 
ἀπεναντίον δὲ ὁ I'4, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AD, BA. 


8. καὶ τὸ ὕψος om. F, uulgo; τὸ δὲ ὕψος ed, Basil., Torellius. 

10. περιλημματων F, uulgo. 12. περιλειμμάτων] scripsi; 
περιλιματων EF; περιλημμάτων uulgo. 14. 4AEH]| AEH F; 
corr. "'orellius. 16. 4EI] A4EC F. 19. εβ΄ F. 


μος ἀρνῶν εἰν λήθην 
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ducantur!). rursus igitur adparet, triangulos A4 HE, 
ΗΕΖ, ZEI' maiores futuros esse iriangulis 4 EM, 
MEN, NEX, &EO, OEI',; nam bases maiores sunt 
basibus [λαμβ. 2], et altitudines aequales [u. p. 41, 8]. 
porro autem rursus, uti supra [p. 42, 1], pyramis 
basim habens polygonum 4 MN ZOI, uerticem autem 
E punctum praeter triangulum 4 EI' superficiem ma- 
iorem habet coni superficie, quae est inter lineas A4 E, 
EI, cum segmento ABI'[A«uf. 4]. subtrahatur, quod 
 eommune est segmentum ABI. itaque qui relinquun- 
tur trianguli 4EM, MEN, NEA, SEO, OETI' cum 
spatiis relictis 4MK, KNB, B4, AOT, maiores 
erunt eoniea superficie, quae est inter lineas A4 E, ΕΓ 
[Euecl. I xou. évv. 5]. sed spatus relictis, quae com- 
memorauimus, maius est spatium € [ex hypothesi], et 
demonstratum est, triangulis 4 EM, MEN, N E&, SEO, 
OEI' maiores esse triangulos AEH, ΗΕΖ, ZEI. 
itaque trianguli ΑΕΗ, ΗΕΖ, ΖΕΙ͂ cum O spatio, 
h. e. trianguli 4 4 E, 4 EI, multo maiores sunt super- 
fiele conica, quae est inter lineas ΔΕ, EI. 


XI. 


S1 in superficie cylindri recti duae lineae sunt, 
superficies cylindri, quae inter eas est, maior est par- 
alleloyzrammo, quod a lineis in superficie cylindri 
ductis et lineis terminos earum iungentibus continetur. 

sit cylindrus rectus, cuius basis sit circulus AB, ei 
autem oppositus I'Z/ circulus, et ducantur lineae AT, 


1) Archimedes scripserat: ἐπεξεύχϑωσαν p. 42,25; de omisso 
uerbo εὐϑεῖαι cfr. quae collegi Neue Jahrb. Suppl. XI p. 372. 
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λέγω, ὅτι ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ 
τῶν AI, Β4 εὐθειῶν μείζων ἐστὶν τοῦ 4ΓΒ4 παρ- — 


αλληλογράμμου. 


τευμήσϑω γὰρ ἑκατέρα: τῶν AB, Γ4 δίχα κατὰ i 
τὰ E, Z σημεῖα. καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AE, EB, ΓΖ. - 


Z4. καὶ ἐπεὶ α AE, EB τῆς AB [διαμέτρου] μεί- 
ζους εἰσίν, καί ἐστιν ἰσούψη τὰ παραλληλόγραμμα τὰ 
ἐπ᾿ αὐτῶν, μείξονα οὖν ἐστιν. τὰ παραλληλύγραμμα, 
ὧν [αἴ βάσεις μὲν αἱ AE, ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ 
κυλίνδρῳ. τοῦ 4847 παραλληλογράμμου. τένι ἄρα 
μείζονά ἐστιν; ἔστω τῷ Η χωρίῳ. τὸ δὴ H χωρίον 
ἤτοι ἔλασσον τῶν AE, EB, ΓΖ. ZA ἐπιπέδων ἐστὶ 
τμημάτων ἢ οὐκ ἔλασσον. ἔστω 
πρότερον μὴ ἔλασσον. καὶ ἐπεὶ 
ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπι- 
φάνεια ὑπὸ τῶν AI, Bz εὐϑειῶν 
καὶ τὰ 4ΕΒ. DUZA4 τμήματα 
πέρας ἔχει τὸ τοῦ 4ΓΒ 4 παρ- 
αλληλογράμμου. ἐπίπεδον. ἀλλὰ 
καὶ ἡ συγκειμένη ἐπιφάνεια ἐκ 
τῶν “παραλληλογράμμων, ὧν βά- 
ὅεις μὲν α AE, EB, ὕψος δὲ 
τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, καὶ τῶν 
AEB, UZzZA τριγώνων πέρας ἔχει 
τὸ τοῦ 48Β4Γ παραλληλογράμ- 
μου ἐπίπεδον. καὶ ἡ ἑτέρα τὴν ἑτέραν περιλαμβάνει, καὶ 
ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαί εἰσιν. μείζων οὖν ἐστιν ἡ 





2. AI'A4B Torellius. 4. I'Z] περιφερειῶν add. ed. Ba- 
sil., Torellius. 6. διαμέτρου, per se falsum, sed ad € 
codicum adcommodatum, om. ed. Basil, Torellius. 9. αἴ 
deleo. βάσεις] Bec cum compendio syllabae wg uel mc F. 

15. ἡ] addidi. 17. τωήματα] τριγωνα F; corr. Torellius. 
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BA. dico, superficiem cylindrieam lineis AI, B 
abseisam maiorem esse parallelogrammo A4I'B Z4. 
secetur enim uterque [ambitus]') 4B, ΓΩ͂ in duas 
partes aequales punctis E, Z, et ducantur lineae A4E, 
EB, ΓΖ, Z4. et quoniam AE -F- EB AB [Eucl. 
1, 20], et parallelogramma in iis posita eandem ha- 
bent altitudinem [quia rectus est cylindrus], parallelo- 
gramma igitur, quorum bases sunt lineae AE, EB, 
altitudo uero eadem, quae cylindri est, maiora sunt 
 ABAT parallelogrammo [Eucl. VI, 1]. quo autem 
spatio maiora sunt, sit H spatium.) Itaque spatium 
H aut minus est segmentis planis 4E, EB, ΓΖ, Z A, 
aub non minus. prius sit ne minus. et quoniam 
superfieies cylindriea lineis 4, Bzf/ abscisa cum 
segmentis A4EB, ΓΖ4 terminum habet planum 
parallelogrammi .A4I'Bz/, superficies autem ex paral- 
lelogrammis, quorum bases sunt AE, EB lineae, alti- 
tudo autem eadem, quae cylindri est, et ex triangulis 
AEB, Il'Z4 composita et ipsa terminum habet pla- 
num parallelogrammi 4B ZI, et altera alteram com- 
prehendit, et utraque in eandem partem «caua est, 








1) Hoe uerbum Archimedes ipse uix omiserat, praesertim 
cum eo non addito 4B, I'4 necessario de lineis rectis acci- 
perentur. 

2) Formam horum uerborum (lin. 10—11) putidam genuinam 
non esse, nemo non sentit. puto Archimedem, ut prop. 10 
p. 40, 16, scripsisse: ᾧ δὲ μείζονά ἐστιν, ἔστω τὸ Η χωρίον. 
Etiam in sequentibus hic illic quaedam a falsario addita esse 
suspicor. 





— 


18. AB ZAT' Torellius. 21. βάσεις] βασις F; corr. Torellius 
(BD? efr. Torellius p. 432 ad 84, 19). 23. τῶν]. scripsi; τὰ PF, 
uulgo. 24. τριγώνων] scripsi; ἐπίπεδα E; τρίγωνα BD, ed. 
Basil, Torellius. 26. ἡ] addidi. 27. κοιλὰα Ἐς; corr. B. 
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ias κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΒΖ 
εὐθειῶν καὶ τὰ AEB, ΓΖ4 ἐπίπεδα τμήματα τῆς 
συγκειμένης ἐπιφανείας ἐκ τῶν παραλληλογράμμων, 
ὧν [e«t] βάσεις μὲν αἴ 4E, ΕΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ 


κυλίνδρῳ, καὶ τῶν AEB, ΓΖΩ͂ τριγώνων. κοινὰ 
ἀφῃρήσϑω τὰ AEB, ΓΖ4 τρίγωνα. λοιπὴ οὖν ἡ. 


ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν AI, BA 
εὐθειῶν καὶ τὰ AE, ΕΒ, ΓΖ, Z4 ἐπίπεδα τμήματα 
μείζονά ἐστι τῆς συγκειμένης ἐπιφανείας ἐκ τῶν παρ- 
αλληλογράμμων, ὧν βάσεις μὲν α AE, ΕΒ, ὕψος δὲ 
τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ. τὰ δὲ παραλληλόγραμμα, ὧν 
βάσεις μὲν α AE, EB, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίν- 


0po, ἴσα ἐστὶν τῷ 4ΓΒ 4 παραλληλογράμμῳ καὶ vg 


Η χωρίῳ. λοιπὴ ἄρα ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπι- 
φάνεια ὑπὸ τῶν AI, Β4 εὐϑειῶν Mies ἐστὶ τοῦ 
4Γ8Β4 παραλληλογράμμου. 

ἀλλὰ δὴ ἔστω ἔλασσον τὸ Η quigtont τῶν AE, EB, 
ΓΖ. Ζ4 ἐπιπέδων τμημάτων" xoi τετμήσϑω ἑκάστη 
τῶν AE, EB, ΓΖ, ZA περιφερειῶν δίχα. κατὰ τὰ 
O, K, A, M σημεῖα. καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἴ A40, ΘΕ, 
EK, KB, ΓΑ, AZ, ΖΜ, ΜΖ [τῶν δὲ AE, ΕΒ, ΓΖ, 
Ζ4 ἄρα ἐπιπέδων τμημάτων ἀφαιρεῖται οὐκ ἔλασσον 
ἢ τὸ ἥμισυ τὰ 4ΘΕ, EKB, I'AZ, ZMA τρίγωνα]. 
τούτου οὖν ἑξῆς γινομένου καταλειφϑήσεταί τινα τμή- 
ματα. ἃ ἔσται ἐλάσσονα τοῦ Η χωρίου. καταλελείφϑω 
καὶ ἔστω τὰ 40, ΘΕ, EK, ΚΒ, ΓΑ, AZ, ZM, ΜΖ. 


4. αἴ] deleo. βάσεις] βασ cum compendio ἐς uel ss F. 
10] vo F. αὐτό] «vro F, sed corr. man. 1. 6. ἀφαιρησϑω 
F; corr. Torellius. AEÉ] EB F. 8. εὐϑειῶν] ευϑεια F. 
10. βάσεις ut lin. 4 F. 11: τῷ] om. F; corr. A B. 
12. βάσεις] βασις ἘΠ; corr. BD. αὐτὸ τῷ] scripsi ex B; τῷ 
om. F, uulgo. 13. ΑΓΒ Torellus. 16. 4ΓΖΒ Torellius. 
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maior igitur est superficies cylindrica lineis AI', ΒΖ 
abscisa cum segmentis planis 4EB, I'Z4, quam 
superfieies ex parallelogrammis, quorum bases sunt 
AE, EB lineae, altitudo autem eadem, quae cylindri 
est, et triangulis 4EB, ΓΖ 4, composita [λαμβ. 4]. 
subtrahantur trianguli 4EB, ΓΖ 4 communes. itaque 
quae relinquitur superficies cylindriea lineis ΑΓ, B4 
abscisa cum segmentis planis AE, EB, ΓΖ, ZZ, 
maior est superficie ex parallelogrammis composita, 
quorum bases sunt lineae AE, EB, altitudo autem 
eadem, quae cylindri est. haec autem parallelogramma 
aequalia sunt parallelogrammo AI'Bzf una cum spa- 
tio H [ex hypothesi itaque quae relinquitur super- 
fieies cylindricea lineis AI, Bf abscisa, maior est 
parallelogrammo .A41I'B zt.) 

sed rursus sit spatium H minus segmentis planis 
AE, EB, ΓΖ, Z4. et secentur ambitus 4E, EB, ΓΖ, 
Z2 omnes in duas partes aequales punctis 0, Καὶ, A4, M, 
et ducantur lineae 40, OE, EK, KB, Γἅ, AZ, ZM, 
M^) quod si deinceps fecerimus, relinquentur seg- 
menta quaedam, quae minora erunt spatio H.  relin- 
quantur et sint 40, OE, EK, KB, U'4, AZ, ΖΜ, MA 
segmenta. similiter igitur?) demonstrabimus paralle- 


1) Quia ex hypothesi H — ΜῈ - EB -ἰ ΓΖ - Ζ4 seg- 
mentis. | 
2) Uerba, quae sequuntur: τῶν δέ lin. 21 --- τρέγωνα lin. 
23 subditiua sunt. Archimedes tacite usus erat prop. 6 p. 24, 
6, ubi de eà ipsa re, de qua in uerbis subditius agitur, 
Euclides citatur, demonstratione propria non addita; nec apud 
Archimedem quidquam inuenitur, unde colligatur 
AGE - EKB - DAZ-ZMAS 4(AE-EEB-- TZ 4- Z4). 
praeterea offendunt particulae δέ et ἄρα coniunctae. 

3) Se. ac supra p. 46, 8 ex Eucl. I, 20; VI, 1. 

Archimedes, ed. Heiberg. I. Δ 
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ὁμοίως δὴ δείξομεν. ὅτι τὰ παραλληλόγραμμα, ὧν βάσεις 
uiv α 4Θ, OE, EK, KB, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ xv- 
λίνδρῳ, μείζονα ἔσται τῶν παραλληλογράμμων, ὧν 
βάσεις μὲν αἱ AE, EB, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίν- 
δρῷ. καὶ ἐπεὶ ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια 
ὑπὸ τῶν AI, B4 εὐθειῶν καὶ τὰ AEB, ΓΖΖΩ͂ ἐπέ. 
πεδὰ τμήματα πέρας ἔχει τὸ τοῦ 4ΓΒ 4 παραλληλο- 
γράμμου ἐπίπεδον. ἀλλὰ καὶ ἡ συγκειμένη ἐπιφάνεια 
ἐκ τῶν παραλληλογράμμων, ὧν βάσεις μὲν αἱ AO, 
OE, EK, ΚΒ, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, καὶ 
τῶν AOEKB, ΓΑΖΜ4Ζ εὐθϑυγράμμων, κοινὰ ἀφ- 
ῃρήσϑω τὰ A4OEKB, l'AZMA εὐθύγραμμα λοιπὴ 
ἄρα ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν 
AI, Β4 εὐϑειῶν καὶ τὰ A40, OE, EK, KB, I A, 
AZ, ΖΜ, MA ἐπίπεδα τμήματα μείξονά ἐστιν τῆς 
συγκειμένης ἐπιφανείας ἐκ τῶν παραλληλογράμμων, 
ὧν βάσεις μὲν αἱ A0, OE, EK, KB, ὕψος δὲ τὸ 
αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ. τὰ δὲ παραλληλόγραμμα, ὧν βά- 
σεις μὲν αἱ 40, OE, EK, KB, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ 
κυλίνδρῳ, μείζονά ἐστιν τῶν παραλληλογράμμων, ὧν 
βάσεις μὲν α AE, EB, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ xvALv- 
δρῳ᾽ καὶ ἡ ἀποτεμνομένη ἄρὰ κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια 
ὑπὸ τῶν AI, Β4 εὐθειῶν καὶ τὰ AO, ΘΕ, EK, 
KB, UA, AZ, ΖΜ, ΜΖ ἐπίπεδα τμήματα μείζονά 
ἐστιν τῶν παραλληλογράμμων, ὧν βάσεις μὲν αἵ AE, 


1. τῶν παραλληλογραμμῶὼν F; corr. ed. Basil. βασις F; 


corr. BD. 8. re παραλληλογραμμα F; corr. Cr., ed. Basil. 4. 


βασις F. τῷ om. F. 7. AT'AB Torellius. 9. βάσει) -— 


βασις ἘΠ; corr. BD. ὧν βάσεις μέν in rasura F. —— 11. κονὰ 
F; eorr. manus 2. — 17. fec cum compendio ες uel ἧς F; corr. 
BD. 18. τῷ om. F. βασις F; corr. BD. 21. βάσεις 


ut lin. 17 F; cor. BD. αἵ om. F. 25. βάσεις ut lm. 17 — 


FE; eorr. BD. 
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logramma, quorum bases sint 40, O E, EK, K B, alti- 
tudo autem eadem, quae cylindri est, maiora futura 
esse parallelogrammis, quorum bases sint lineae AE, 
EB, altitudo autem eadem, quae cylindri est. et quo- 
niam superficies cylindrica lineis AI; B abscisa cum 
segmentis planis 4 ΕΒ, ΓΖ 4 terminum habet planum 
parallelogrammi “ΓΒ 21, superficies autem ex paral- 
lelogrammis, quorum bases sunt lineae 40, ΘΕ, EK, 
KB, altitudo autem eadem, quae cylindri est, et figu- 
ris rectilineis 40 EK B, I'AZM 4 composita [et ipsa 
terminum habet planum parallelogrammi A4 ΓΒ Ζ,, 
maior igitur est superficies cylindriea lineis AI, B 
abscisa cum segmentis planis 4 ΕΒ, ΓΖ 4 superficie 
ex parallelogrammis, quorum bases sunt lineae 446, 
OE, EK, KB, altitudo autem eadem, quae cylindri 
est, et figuris rectilineis 40 EK B, I'AZMA compo- 
sita (λαμβ. 4)].')  subtrahantur figurae 46ΘΕ KB, 
I'AZMz communes. itaque quae relinquitur super- 
fieies cylindrica lineis 41, Β 4] abscisa cum segmen- 
tis planus 40, OE, EK, KB, ΓΑ, AZ, ΖΜ, MA, 
maior est superficie cylindriea ex parallelogrammis 
composita, quorum bases sunt lineae 40, ΘΕ, EK, 
KB, altitudo autem eadem, quae cylindri est. haec 
autem parallelogramma maiora sunt parallelogrammis, 
quorum bases sunt lieae AE, EB, altitudo autem 
| 1) Post εὐϑυγράμμων lin. 11 aut a transscriptore aut a libra- 
ris haec fere omissa esse puto: πέρας ἔχει τὸ τοῦ 4ΓΒΖΩ͂ 
παραλληλογράμμου ἐπίπεδον, “μείζων ovv ἐστιν ἡ ἀποτεμνομένη 
κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν AI, Β4 εὐϑειῶν καὶ τὰ A E B, 
ΓΖ4 ἐπίπεδα τμήματα τῆς συγκειμένης ἐπιφανείας ἔκ τῶν 
παραλληλογράμμων, ὧν βάσεις μὲν αἴ 40, OE, EK, KB, ὕψος 
δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, καὶ τῶν AO EK B, TAZMA εὐϑυ- 
γράμμων (cfr. p. 46—48). 
A* 
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EB, ὕψος δὲ τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ. τὰ δὲ παραλ- 
ληλόγφραμμα, ὧν βάσεις μὲν αἱ AE, EB, ὕψος δὲ 
τὸ αὐτὸ τῷ κυλίνδρῳ, ἴσα ἐστὶν τῷ 4 4 ΓΒ παραλληλο- 
γράμμῳ καὶ τῷ H χωρίῳ᾽ καὶ ἡ ἀποτεμνομένη ἄρα 
κυλινδρικὴ ἐπιφάνεια ὑπὸ τῶν AI, Β4 εὐϑειῶν καὶ 
τὰ 40, OE, EK, KB, ΓΑ, AZ, ΖΜ, MA ἐπίπεδα 
τμήματα μείζονά ἐστιν τοῦ 4ΓΒ 4 παραλληλογράμμου 
καὶ τοῦ Η χωρίου. ἀφαιρεϑέντων δὲ τὰ A40, OE, 
EK, ΚΒ, Γ4, AZ, ZM, MZ τμήματα τοῦ Η χωρίου. 
ἐλάσσονα. λοιπὴ ἄρα ἡ ἀποτεμνομένη κυλινδρικὴ ἐπιφά- 
veux ὑπὸ τῶν AI, Β4 εὐϑειῶν μείζων ἐστὶν τοῦ 
43“ΓΒ 4 παραλληλογράμμου. 


ιβ΄. 

᾿Εὰν ἐν ἐπιφανείᾳ κυλίνδρου τινὸς ὀρϑοῦ δύο εὖ- 

- 5 E) M Y - , - 9 - 3 - 
ϑεῖαι ὦσιν, ἀπὸ δὲ τῶν περάτων τῶν εὐϑειῶν ἀχϑῶ- 
σίν τινες ἐπιψαύουσαι τῶν κύκλων, οἵ εἰσιν βάσεις 

- , 2 - 5 , δι ὧν 3 M 
τοῦ κυλίνδρου, ἐν τῷ ἐπιπέδῳ αὐτῶν οὔσαι καὶ συμ- 
πέσωσιν, τὰ παραλληλόγραμμα τὰ περιεχόμενα ὑπό τε 
τῶν ἐπιψαυουσῶν καὶ τῶν πλευρῶν τοῦ κυλίνδρου 


μείζονα ἔσται τῆς ἐπιφανείας τοῦ κυλίνδρου τῆς με- . 


Ἁ » 9 - - 3 — 3 , -" , 
ταξὺ τῶν εὐθειῶν τῶν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρου. 
ἔστω κυλίνδρου τινὸς ὀρθοῦ βάσις ὁ ABI' κύκλος, 


HU - - E e ἢ 
καὶ ἔστωσαν iv τῇ ἐπιφανείᾳ αὐτοῦ δύο εὐθεῖαι, ὧν 


πέρατα τὰ 4, I" ἀπὸ δὲ τῶν 4, D ἤχϑωσαν ἐπιψαύ- 
^ , , bd ? - 2 , Ji 
ουσαι TOU κύκλου ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαν καὶ 


συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ H. νοείσϑωσαν δὲ καὶ ἐν τῇ 


2. βασις F. 8. 4248] FB*; AA4BI' C*; AI'Z24B uulgo. - 


παραλληλογραμμαὰ FC. 8. ἀφαιρεϑέντων] scripsi; ἀφαιρεϑεντα, 
F, uulgo. 10. λοιπὸν F; corr. B. 12. AI'AB Torellius. — 
18. ιγ΄ F. 16. βάσεις] βασ cum compendio ἐς uel ἧς F ; corr. D. - 


at dco 


4 
lun ὦ Am ub mw 3. al 


ocu XS il i 
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eadem, quae cylindri est. itaque etiam superficies 
cylindriea lineis 4I, B2 abscisa et segmenta plana 
A40, OE, EK, KB, UA, AZ, ΖΜ, Mz maiora sunt 
parallelogrammis, quorum bases sunt 4 E, EB lineae, 
altitudo autem eadem, quae cylindri est. haec autem 
parallelogramma aequalia sunt parallelogrammo “ΓΒ 
et spatio H [ex hypothesi] itaque etiam superficies 
cylindrica lineis 41, Β 4 abscisa cum segmentis pla- 
nis 40, OE, EK, KB, IA, AZ, ΖΜ, MZ maior est 
parallelogrammo 41I'Bzf cum H spatio. subtrahantur 
autem segmenta 40, ΘΕ, EK, KB, L'A, AZ, ΖΜ, 
M. minora spatio H [p. 48, 25]. itaque quae relin- 
quitur superficies cylindrica lineis AI', B1 abscisa, 
maior est parallelogrammo 48 Z. 


XII. 


ΟῚ in superficie cylindri recti duae lineae datae sunt, 
et a terminis linearum ducuntur lineae circulos con- 
tingentes, qui bases sunt cylindri, in plano circulorum 
positae, et concurrunt!)  parallelogramma, quae lineis 
contingentibus et lateribus cylindri continentur, maiora 
erunt superficie cylindri, quae inter lineas est in su- 
perficie cylindri ductas. 

sib cireulus A4BI' basis cylindri recti, et in super- 
fieie eius duae lineae datae sint, quarum termini sint 
A4, I' puncta. ab 4, I' autem punctis ducantur lineae 
cireulum contingentes in eodem plano positae, et con- 
currant in puncto H. fingantur autem etiam in altera 


1) Prop. 10 p. 38, 13 erat: καὶ συμπίπτουσαι. 
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ἑτέρᾳ βάσει τοῦ κυλίνδρου ἀπὸ τῶν περάτων τῶν ἐν 
τῇ ἐπιφανείᾳ εὐϑεῖαι ἠγμέναι ἐπιψαύουσαι τοῦ κύκλου. 
δεικτέον, ὅτι τὰ παραλληλόγραμμα τὰ περιεχόμενα ὑπὸ 
τῶν ἐπιψαυουσῶν καὶ τῶν πλευρῶν τοῦ κυλίνδρου 
μείζονα ἐστι τῆς κατὰ τὴν ABI "oi ἐπιφα- 
νείας τοῦ πυλίνδρῦν: 

ἤχϑω γὰρ ἡ EZ ἐπιψαύουσα, καὶ ἀπὸ τῶν E, Ζ 
σημείων ἤχϑωσάν τινες εὐϑεῖαι παρὰ τὸν ἄξονα τοῦ 
κυλίνδρου ἕως τῆς ἐπιφανείας τῆς ἑτέρας βάσεως. τὰ 
δὴ παραλληλόγραμμα τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν AH, 
ΗΓ καὶ τῶν πλευρῶν τοῦ κυλίνδρου μείζονα ἐστι τῶν 
παραλληλογράμμων τῶν περιεχομένων ὑπό ve τῶν 4 E, 
ΕΖ, 2Γ καὶ τῆς πλευ- 
ρᾶς τοῦ κυλίνδρου [ἐπεὶ 
γὰρ «6 EH, HZ τῆς 
EZ μείζους εἰσίν, κοι- 
ναὶ προσχείσϑωσαν αἱ 
AE, ZI. ὅλαι ἄρα αἱ 
HA, ΗΓ μείξους εἰσὶν 
τῶν AE, EZ, ZI]. à 
δὴ μείζονά ἐστιν, ἔστω 
τὸ Καὶ χωρίον. τοῦ δὴ 
Κὶ χωρίου τὸ ἥμισυ ἤτοι 
μεῖξόν ἐστι τῶν δχη- 
μάτων τῶν περιεχομέ- 
vov ὑπὸ τῶν AE, EZ, 
ZI εὐϑειῶν καὶ τῶν A 4, 248. ΒΘ, ΘΓ περιφερειῶν 











1. περάτων τῶν] τῶν om. F; corr. Torellius. 2. Post ἐπι- 
φανείᾳ fortasse addendum est εὐθειῶν, cogitatione saltem. 
13. τῶν πλευρῶν Cr., ed. Basil, Torellius. 10. εἰσέν] εἰναι F'; 
corr, B. «ovo, F; corr. manus 2 (?). 








DE SPHAERA ET CXLINDRO I. δῦ 


basi eylindri a terminis linearum in superficie ducta- 
rum lineae cireulum contingentes ductae. demonstran- 
dum, parallelogramma, quae lineis contingentibus et 
lateribus eylindri contineantur, maiora esse superficie 
cylindriea in ambitu 4 BI' posita. 

dueatur enim EZ linea contingens!), et ἃ punctis 
E, Z dueantur lineae axi cylindri parallelae usque ad?) 
superficiem?) alterius basis. itaque parallelogramma, 
quae leis 4H, HI' et lateribus cylindri continentur, 
maiora sunt parallelogrammis, quae lineis 4E, EZ, 
ZI' et latere cylindri continentur. quo igitur ma- 
iora sunt spatio, sib K spatium. itaque dimidium 
spatii Καὶ aut maius est figuris, quae lineis A4 E, EZ, 
ZI' et arcubus 44, 4B, BO, OT' continentur, aut 
non maius. sit prius maius. superficiei autem, quae 
composita est ex parallelogrammis in lineis 4E, EZ, 


1) Post ἐπιψαύουσα lin. 7 Nizze addi uult: δέχα τμηϑεί- 
σης τῆς ABI περιφερείας κατὰ τὸ B, et fortasse sic scripserat 
. Archimedes. 


2) Archimedes ipse particula ἕως hoc modo non utitur; 
quare puto eam a transscriptore pro ἔστε πρὸς uel μέχρι sup- 
positam esse (Quaest. Arch. p. 70). 


3) Puto Archimedem aut τῆς ἐπιφανείας omisisse aut τοῦ 
ἐπιπέδου .Scripsisse; neque enim' apte commemoratur ἡ ἐπι- 
φάνεια τῆς βάσεως, quasi ἡ βάσις solida sit. 

4) Nam E H J-.HZ 7 EZ (Eucl. I, 20) 

AE --ZI-—AE--Zr 

HU HPELUECUEEZULFP 
itaque cum altitudo eadem sit, parallelogramma, quorum bases 
sunt 4H, HI', maiora sunt parallelogrammis, quorum bases 
sunt 4E, EZ, ZI'(Eucl. VI, 1). sed quae in Graecis addita 
sunt uerba lin. 14—20, ualde mihi suspecta sunt, quia Archi- 
medes causam, qua nititur aliquid, praemittere solet, non postea 
addere. etiam in sequentibus fortasse quaedam addita, quae- 
dam mutata sunt. 
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Ul ELA E , P - x 2 , " | 
ἡ ov. ἔστω πρότερον μεῖξον. τῆς δὲ ἐπιφανείας τῆς 


συγκειμένης ἐκ τῶν παραλληλογράμμων τῶν κατὰ τὰς 
AE, EZ, 2Γ καὶ τοῦ 4ΕΖΓ τραπεξίου. καὶ τοῦ 
κατεναντίον αὐτοῦ ἐν τῇ ἑτέρᾳ βάσει τοῦ κυλίνδρου 
πέρας ἐστὶν ἡ περίμετρος τοῦ παραλληλογράμμου τοῦ 
κατὰ τὴν AI. ἔστιν δὲ καὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς συγ- 


κειμένης ἐκ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κυλίνδρου τῆς κατὰ 
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viv ABI' περιφέρειαν καὶ τῶν τμημάτων τοῦ τε ABI 
καὶ τοῦ ἀπεναντίον αὐτοῦ πέρας ἡ αὐτὴ περίμετρος. 
αἱ οὖν εἰρημέναι ἐπιφάνειαι τὸ αὐτὸ πέρας ἔχουθδαι 
τυγχάνουσιν, ὅπερ ἐστὶν ἐν ἐπιπέδῳ, καί εἰσιν ἀμφότεραι 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, καί τινα μὲν περιλαμβάνει ἡ ἑτέρα 
αὐτῶν. τινὰ δὲ κοινὰ ἔχουσιν: ἐλάσσων ἄρα ἐστὺν ἡ 
περιλαμβανομένη. ἀφαιρεϑέντων οὖν κοινῶν τοῦ τε 
ΑΒΓ τμήματος καὶ τοῦ ἀπεναντίον αὐτοῦ ἐλάσσων 
ἐστὶν ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου ἡ κατὰ τὴν ABT περι- 
φέρειαν τῆς συγκειμένης ἐπιφανείας ἔκ τε τῶν παραλληλο- 
γράμμων τῶν κατὰ τὰς AE, EZ, ΖΓ καὶ τῶν σχημάτων 
τῶν AEB, ΒΖΓ καὶ τῶν ἀπεναντίον αὐτῶν. at δὲ τῶν 
εἰρημένων παραλληλογράμμων ἐπιφάνειαι μετὰ τῶν 
εἰρημένων σχημάτων ἐλάττους εἰσὶν τῆς ἐπιφανείας 
τῆς συγκειμένης ἐκ τῶν παραλληλογράμμων τῶν κατὰ 
τὰς AH, ΗΓ [μετὰ γὰρ τοῦ K μείζονος ὄντος τῶν 
σχημάτων ἴσαι ἦσαν αὐτοῖς]. δῆλον οὖν, ὅτι τὰ παρ- 
αλληλόγραμμα τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν AH, ΓΗ͂ καὶ 
τῶν πλευρῶν τοῦ κυλίνδρου μείζονά ἐστι τῆς ἐπιφανείας 
τοῦ κυλίνδρου τῆς χατὰ τὴν ABI περιφέρειαν. εἰ δὲ 
μή ἐστι μεῖξον τὸ ἥμισυ τοῦ K χωρίου τῶν εἰρημένων 

8. τραπεζειου Ἐς, 4. κατεναντίον] ἀπεναντίον. ἐν τῇ om. 


F; corr. A. 18. ἐλάσσων} ελασσῶ F. 17. περιφερείας Β' per 
compendium; corr. ἃ. 19. AEB, BZI'| AE, EB, BZ, ΖΓ Ὲ; 





| 
| 
E. 
I 


DE SPHAERA ET CYLINDRO I. Dl 


ZI positis et trapezio 4 EZI' et trapezio ei opposito, 
quod in altera basi est cylindri, terminus est perime- 
irus parallelogrammi in linea “4 Γ' positi. eadem autem 
perimetrus terminus est superficiei compositae ex super- 
fieie eylindri in ambitu A4BI' posita et segmento 
ΑΒΓ et segmento ei opposito. itaque superficies, quas 
commemorauimus, eundem terminum habent in plano 
positum, et utraque in eandem partem caua est, et 
altera earum quaedam comprehendit, quaedam cum 
altera communia habet. minor igitur ea est, quae 
comprehenditur [λαμβ. 4]. si igitur segmentum ABT' 
eti segmentum el oppositum utrique communia sub- 
irahimus, minor est superficies cylindri in ambitu ABI' 
posita superficie composita ex parallelogrammis in 
lineis 4E, EZ, ZI' positis et figuris 4EB, ΒΖΓ et 
figuris iis oppositis. sed superficies parallelogrammo- 
rum, quae commemorauimus, cum figuris 4 ΕΒ, BZTI' 
et figuris iis oppositis minores sunt superficie com- 
posita ex parallelogrammis in lineis 4 H, HTI' positis.!) 
quare adparet, parallelogramma, quae lineis 4H, ΓΗ 
et lateribus cylindri contineantur, maiora esse super- 
fieie cylindri in ambitu A4BI' posita. — sin non maius 
est dimidium spatii K figuris, quas commemorauimus, 


1) Nam parallelogr. 
AH -Ὁ HI' — parallelogr. 4E - EZ J- ZI'4- K (ex hypothesi), 
et $K 7 AEBA -- BZI'O; itaque K — AEBZ-- ΒΖΤΓΘ cum 
figuris iis oppositis. sed uerba sequentia lin. ,23—24 guspecta 
sunt; cfr. p. 55 not. 4; praeterea offendit αὐτοῖς (h. e. τοῖς 
παραλληλογράμμοις τοῖς κατὰ τὰς AH, ΗΓῚ pro αὐτῇ (h. e. 
superficiei ex iis compositae; lim. 24). 


corr. ed. Basil. ,et ex portionibus plani contentis ab arcubus 
et lineis rectis ae, eb, bf, fc'* Cr. 
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σχημάτων, ἀχϑήσονται εὐϑεῖαι ἐπιψαύουσαι τοῦ τμή- | 
ματος, ὥστε γενέσϑαι τὰ πέψιλθπόμον σχήματα ἐλάσ- 
σονα τοῦ ἡμίσους τοῦ K, καὶ τὰ ἄλλα κατὰ τὰ αὐτὰ 
τοῖς ἔμπροσϑεν δειχϑήσεται. 





τούτων δὲ δεδειγμένων φανερόν ἐστιν [ἐκ τῶν 1 
προειρημένων]. ὅτι, ἐὰν εἰς κῶνον ἰσοσκελῆ πυραμὶς 
ἐγγραφῇ, ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τὴς βά- 
σεως ἐλάσσων ἐστὶ τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας" E 

[ἕκαστον γὰρ τῶν περιεχόντων τὴν πυραμίδα τρι- - 
γώνων ἔλασσόν ἐστι τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας τῆς με- - 
ταξὺ τῶν τοῦ τριγώνου πλευρῶν: ὥστε καὶ ὅλη ἡ 
ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τῆς βάσεως ἐλάσσων 
ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου χωρὶς τῆς βάσεως.] 

καὶ ὅτι, ἐὰν περὶ κῶνον ἰσοσκελῆῇ πυραμὶς περι- 
γραφῇ, ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος χωρὶς τῆς βάσεως 
μείζων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου χωρὶς τῆς βά- 
σεως [κατὰ τὸ συνεχὲς ἐκείνῳ]. 

φανερὸν δὲ ἐκ τῶν ἀποδεδειγμένων, ὅτι τε, ἐὰν 
εἰς κύλινδρον ὀρϑὸν πρῖσμα ἐγγραφῇ, ἡ ἐπιφάνεια 
τοῦ πρίσματος ἡ ἐκ τῶν παραλληλογράμμων συγκει- 
μένη ἐλάσσων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κυλίνδρου χωρὶς ' 
τῆς βάσεως" 

[ἔλασσον γὰρ ἕκαστον παραλληλόγραμμον τοῦ πρίσ- . 
ματός ἐστι τῆς καϑ᾿᾽ αὑτὸ τοῦ κυλίνδρου ἐπιφα- . 
νείας.] 1 





1. τμήματος] ie σχηματος F, uulgo; κύκλου σχήματος | 
ed. Basil, Torellius. — 3. κατα] addidi; om. F, uulgo. ὅ. δέ] . 
Scripsi; δὴ F, uulgo. ἐστιν &x] scripsi; sz μὲν F, uulgo. 
10. ελασσων F; corr. C. 11. 7| addidi; om. F, uulgo. 16. 
μειζω F. 
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ducentur lineae segmentum contingentes, ita ut figurae 
relictae minores sint dimidio spatii K [prop. 6 p. 23, 
6]. et cetera eodem modo, quo supra [prop. 11 p. 49], 
demonstrabuntur. 

His autem demonstratis adparet!), si cono aequi- 
crurio inscribatur pyramis, superficiem pyramidis prae- 
ler basim minorem esse superficie conica. 

[nam unusquisque triangulorum pyramidem com- 
prehendentium minor est superficie conica, quae est 
inter latera trianguli [prop. 9]; quare etiam tota su- 
perficies pyramidis praeter basim minor est coni super- 
ficie praeter basim. 

et, si cireum conum aequicrurium pyramis circum- 
scribatur, superficiem pyramidis praeter basim maiorem 
esse eoni superficie praeter basim [prop. 10].?) 

adparet autem ex iis, quae demonstrauimus, et, si 
cylindro recto prisma inscribatur, superficiem prismatis 
ex parallelogrammis compositam minorem esse super- 
fiie cylindri praeter bases.?) 

[nam unumquodque parallelogrammum minus est 
cylindri superficie ad id pertinenti] [prop. 11].5) 

1) ἐκ τῶν προειρημένων subditiua esse puto, quia idem 
iam dictum est uerbis . praecedentibus: τούτων δεδειγμένων. 

2) κατὰ τὸ συνεχὲς ἐκείνῳ (h. e. propter sequentem pro- 
positionem) Archimedea esse non puto, maxime ob ἐκείνῳ (h.e. 
illi proportioni, qua nitebatur lemma praecedens) obscure et 
neglegenter dictum. 

3) Archimedes hic et pag. 60 linn. 4, 7, 17 scripserat τῶν 
βάσεων (Qu. Arch. p. 73). 

4) Hanc demonstrationem et similem supra lin. 9—13 sub- 
ditiuas esse suspicor; turbant enim sententiarum nexum (τε — καί 
lin. 18—60, 1), nec intellegitur, aut cur additae sint, cum supra 
dictum sit: φανερὸν ἐκ τῶν δεδειγμένων (p. ὅ8, ὅ et 18), aut 


cur Archimedes, si eas addere uoluerit, non ceteris duobus lem- 
matis etiam (p. 58, 14; p. 60, 1) demonstrationes adiunxerit. 
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καὶ ὅτι, ἐὰν περὶ κύλινδρον ὀρϑὸν πρῖσμα περι- 
γραφῇ, ἡ ἐπιφάνεια τοῦ πρίσματος ἡ ἐκ τῶν παραλ- 
ληλογράμμων συγκειμένη μείζων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας 
τοῦ κυλίνδρου χωρὶς τῆς βάσεως. 

ιγ΄. 

Παντὸς κυλίνδρου ὀρϑοῦ ἡ ἐπιφάνεια χωρὶς τῆς 
βάσεως ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου μέσον 
λόγον ἔχει τῆς πλευρᾶς τοῦ κυλίνδρου καὶ τῆς δια- 
μέτρου τῆς βάσεως τοῦ κυλίνδρου. 

ἔστω κυλίνδρου τινὸς ὀρϑοῦ βάσις ὁ 4 κύκλος. 
καὶ ἔστω τῇ μὲν διαμέτρῳ τοῦ 4 κύκλου ἴση ἡ I'4, 
τῇ δὲ πλευρᾷ τοῦ κυλίνδρου ἡ EZ: ἐχέτω δὲ μέσον 
λόγον τῶν ZI, EZ ἡ H, καὶ κείσϑω κύκλος, οὗ ἡ 


ς 


πὴ τ " TUE 





4 
4 
| 


ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ Η ὁ B. δεικτέον, ὅτι δ᾽ 


Β κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρου χωρὶς 
τῆς βάσεως. | 

& γὰρ μή ἐστιν ἴσος. ἤτοι μείζων ἐστὶ ἢ ἐλάσσων. 
ἔστω πρότερον, εἰ δυνατόν, ἐλάσσων. δύο δὴ μεγεϑῶν 
ὄντων ἀνίσων τῆς τε ἐπιφανείας τοῦ κυλίνδρου καὶ 
τοῦ B κύκλου δυνατόν ἐστιν εἰς τὸν B κύκλον ἰδσό- 
πλευρον πολύγωνον ἐγγράψαι καὶ ἄλλο περιγράψαι., 
ὥστε τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα 
λόγον ἔχειν τοῦ. ὃν ἔχει ἡ ἐπιφανεία τοῦ κυλίνδρου 


πρὸς τὸν B κύκλον. νοείσϑω δὴ περιγεγραμμένον καὶ 


ἐγγεγραμμένον, καὶ περὶ τὸν A4 κύκλον περιγεγράφϑω 
εὐθύγραμμον ὅμοιον τῷ περὶ τὸν B περιγεγραμμένῳ, 
καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τοῦ εὐϑυγράμμου πρῖσμα" ἔσται 

1. καί om, F; corr. B^. ἔὅ. εδ' F. τ 12. ἐγετὸ P; corr. 


BC*. 19. ανισσων F. 21. ἐγγράψαι} alterum y in F supra 
scriptum est manu 1. 
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et, si cireum cylindrum rectum prisma cireum- 
scribatur, superfieiem prismatis ex parallelogrammis 
composita maiorem esse cylindri superficie praeter 


bases?) [prop. 12]. 


XIII. 


Cuiusuis cylindri recti superficies praeter bases!) 
aequalis est circulo, cuius radius media est proportio- 
nalis?) inter latus cylindri et diametrum basis cylindri.?) 

sib 44 cireulus basis cylindri recti, et sit linea I'4 
aequalis diametro circuli .4, et linea EZ aequalis la- 
teri cylindri. linea autem H media sit proportionalis?) 
inter ZI' EZ lineas. et ponatur B circulus, cuius 
radius aequalis sit lineae H. demonstrandum, circu- 
lum B aequalem esse superficiei cylindri praeter bases.") 

nam nisi aequalis est, aut maior est aut minor. 
sit prius, si fieri potest, minor. datis igitur duabus 
magnitudinibus inaequalibus, superficie cylindri et cir- 
culo B, fieri potest, ut circulo B inscribatur polygo- 
num aequilaterum, et aliud cireumscribatur, ita ut poly- 
gonum circumsceriptum ad inscriptum rationem minorem 
habeat, quam superficies cylindri ad eireulum B [prop. 5]. 
fingatur igitur circumscriptum et inscriptum circulo B, 
et eireum .4 circulum circumseriptum polygonum si- 
mile figurae circum .B circulum circumscriptae*), et 


1) Archimedes hic et linn. 4, 7, 17 scripserat τῶν βάσεων 
(Qu. Arch. p. 73). 

2) Archimedes hic et lin. 12—13 scripsit μέση ἀνάλογόν 
ἐστι (Quaest. Arch. p. 70). 

3) Hane propositionem ut tertiam decimam citat Pappus I 
p. 394, 11. 

4) Lin. 24 sq. Archimedes scripserat: ᾿Φοείσϑω δὴ εἰς τὸν Β 
κύκλον περιγεγραμμένον καὶ ἐγγεγραμμένον, καὶ περὶ τὸν Α 
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δὴ περὶ τὸν κύλινδρον περιγεγραμμένον. ἔστω δὲ καὶ 
τῇ περιμέτρῳ τοῦ εὐθυγράμμου τοῦ περὶ τὸν Α΄ κύ- 


κλον ἴση ἡ ΚΖ, καὶ τῇ ΚΖ ἴση ἡ AZ τῆς δὲ ΓΖ 
ἡμίσεια ἔστω ἡ I'T. ἔσται δὴ τὸ ΚΩ͂Τ τρίγωνον 
ἴσον τῷ περιγεγραμμένῳ εὐθυγράμμῳ περὶ τὸν 4 κύ- 
κλον [ἐπειδὴ βάσιν μὲν ἔχει τῇ περιμέτρῳ ἴσην, ὕψος 
ὃὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ A4 κύχλου], τὸ δὲ EA 
παραλληλόγραμμον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ πρίσματος τοῦ 
περὶ τὸν κύλινδρον περιγεγραμμένου [ἐπειδὴ περιέχεται 
ὑπὸ τῆς πλευρᾶς τοῦ κυλίνδρου καὶ τῆς ἴσης τῇ περι- 
μέτρῳ τῆς βάσεως τοῦ πρίσματος]. κείσϑω δὴ τῇ ΕΖ 
ἴση ἡ ΕΡ. ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ ZPA τρίγωνον τῷ EA 
παραλληλογράμμῳ, ὥστε καὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ πρίσ- 
ματος. καὶ ἐπεὶ ὅμοιά ἐστι τὰ εὐθύγραμμα τὰ περὶ 
τοὺς 4. B κύκλους περιγεγραμμένα, τὸν αὐτὸν ἕξει 
λόγον [τὰ εὐθύγραμμα]. ὄνπερ αἵ ἐκ τῶν κέντρων 
δυνάμει. ἕξει ἄρα τὸ ΚΤΩ͂ τρίγωνον πρὸς τὸ περὶ 
τὸν B χύκλον εὐθύγραμμον λόγον, ov ἡ T4 πρὸς 
τὴν Η δυνάμει [nó γὰρ TZ, Η ἴσαι εἰσὶν ταῖς ἐκ τοῦ 
κέντρου]. ἀλλ᾽ ὃν ἔχει λόγον ἡ ΤΖ πρὸς H δυνά- 
ust, τοῦτον ἔχει τὸν λόγον ἡ T4 πρὸς ΡΖ μήκει [ἡ 
γὰρ Η τῶν T4, ΡΖ μέση ἐστὶ ἀνάλογον διὰ τὸ καὶ 
τῶν ΓΖ, EZ: πῶς δὲ τοῦτο; ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ 
μὲν AT τῇ ΤΙ, ἡ δὲ PE τῇ EZ, διπλασία ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΓΖ τῆς T4, καὶ ἡ ΡΖ τῆς PE. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ 
ΓΖ πρὸς 4Τ' οὕτως ἡ ΡΖ πρὸς ΖΕ. τὸ ἄρα ὑπὸ 


1. δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. — 5. τῷ) ro F. 19. τὴν H] 
vo H F. ἐκ τοῦ κέντρου] per compendium FC, quod in loco 
interpolato ferendum est; ἐκ τῶν πέντρων uulgo; ,ex centris" 
Cr. 20. πρὸς H] πρὸς τὴν H ed. Basil,  FFOPMEEMM 25. ὡς 

iin F; ὡς ἡ 4ΤΓ' uulgo. 
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in eo construatur prisma; erit igitur circum cylindrum 
eireumseriptum. praeterea autem aequalis sit linea K 2 
perimetro figurae rectilineae circum .4 circulum éir- 
eumscriptae, et lineae KZf aequalis 4Z linea; lineae 

autem ΓΖ dimidium sit 





2 RID A 41 V T linea. itaquetriangulus 
Ax K 4 T aequalis erit figurae 
Pr cireum 4 circulum cireum- 


scriptae), parallelogram- 
mum autem E 4 superficiei 
prismatiscirceum cylindrum 
cireumseripti.) ^ ponatur 
igitur lineae EZ aequalis 
E Plinea. itaquetriangulus : 
ZPA aequals est paralle- 
logrammo E 4 [Eucl.I, 41]; 
quare etiam superficiei 
prismatis. et quoniam si- 
miles sunt figurae rectilineae circum 4, B circulos cir- 
cumseriptae, eandem rationem habebunt?) quam radii 
quadrati [u. Eutocius]. habebit igitur triangulus Καὶ T'Z 
ad figuram rectilineam circum B circulum circumserip- 
tam eandem rationem, quam T'4?: H? [quia T4, H 
radiis aequales sunt ex hypothesi]. | 





κύκλον περιγεγραμμένον ὅμοιον τῷ περὶ τὸν B περιγεγραμμένῳ:; 
u. Eutocius. 

1) Quia basis Καὶ 2 aequalis est perimetro polygoni, altitudo 
autem z/T' aequalis radio circuli 4 siue radio minori polygoni; 
efr, Zeitschr. f. Math. ἃ. Physik, hist.litt. Abth. XXIV p. 180 
nr. 12. 

2) Quia basis EZ aequalis est perimetro polygoni, quod 
prismatis basis est, altitudo autem 42 aequalis lateri cylindri. 

3) τὰ εὐθύγραμμα lin. 16 deleri uoluit T'orellius, probante 
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τῶν I'4, ΕΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν T4, ΡΖ. τῷ δὲ 


ὑπὸ τῶν ΓΩ͂, ΕΖ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ Η. καὶ τῷ ὑπὸ. 
τῶν T4, ΡΖ ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς H. ἔστιν 
ἄρα, ὡς ἡ TZl πρὸς H, οὕτως ἡ Η πρὸς ΡΖ. ἔστιν 
ἄρα, ὡς ἡ T4 πρὸς ΡΖ, τὸ ἀπὸ τῆς Τ'Ζ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς H. ἐὰν γὰρ τρεῖς εὐϑεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, 
ἔστιν, ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, τὸ ἀπὸ τῆς πρώ- 
τῆς εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας εἶδος τὸ ὅμοιον 
καὶ ὁμοίως ἀναγεγραμμένον]Ί. ὃν δὲ λόγον ἔχει ἡ 
T4 πρὸς ΡΖ μήκει. τοῦτον ἔχει τὸ ΚΤ A τρίγωνον 
πρὸς T0 PAZ [ἐπειδήπερ ἴσαι εἰσὶν αἵ Καὶ Ζ, AZ]. τὸν 
αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ ΚΤ Ζ τρίγωνον πρὸς τὸ 
εὐθύγραμμον τὸ περὶ τὸν Β κύκλον περιγεγραμμένον, 
ὅνπερ τὸ Τ ΚΩ͂ τρίγωνον πρὸς τὸ ΡΖ 4 τρίγωνον. 
ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ Z 4 τρίγωνον τῷ περὶ τὸν B κύκλον 
περιγεγραμμένῳ εὐθυγράμμῳ. ὥστε καὶ ἡ ἐπιφάνεια 
τοῦ πρίσματος τοῦ περὶ τὸν .4 κύλινδρον περιγεγραμ- 
μένου τῷ εὐθυγράμμῳ τῷ περὶ τὸν B κύκλον ἴση ἐστί. 
καὶ ἐπεὶ ἐλάσσονα λόγον ἔχει τὸ εὐθύγραμμον τὸ περὶ 
τὸν B κύκλον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον iv τῷ κύκλῳ 


mw € » ^ 
τοῦ, Ov ἔχει ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 4 κυλίνδρου πρὸς τὸν 


B κύκλον, ἐλάσσονα λόγον ἕξει καὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 
πρίσματος τοῦ περὶ τὸν κύλινδρον περιγεγραμμένου 
πρὸς τὸ εὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ κύκλῳ τῷ B ἐγγεγραμ- 
μένον, ἤπερ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου πρὸς τὸν Β 
κύκλον. καὶ ἐναλλάξ' ὅπερ ἀδύνατον [ἡ μὲν γὰρ 
ἐπιφάνεια τοῦ πρίσματος τοῦ περιγεγραμμένου περὶ 


τὸν κύλινδρον μείξων οὖσα δέδεικται τῆς ἐπιφανείας 1 


2. ἀπὸ H] FBC; ἀπὸ τῆς H uulgo. 5. ὡς 7] ὡς om. 
F; corr. AC. τὸ ἀπό] οὕτως τὸ ἀπό A, ed. Basil, Torellius. 





^ xe 





DE SPHAERA ET CYLINDRO I. 65 

sed 
ἘΣ EH» TA ΡΖ, 

οὐ 

ἘΣ OPZURETA4:PAZS 
quare triangulus Καὶ Τ' Ζ ad figuram rectilineam cireum 
B cireulum cireumseriptam eandem rationem habet, 
quam triangulus TK Δ ad triangulum ΡΖ 4 [u. Euto- 
cius]. aequalis igitur est triangulus ΖΡ figurae 
rectilineae cireum B circulum circumseriptae [Eucl. 
V, 9]. quare etiam superficies prismatis circum .4 
cylindrum circumseripli aequalis est figurae rectilineae 
cireum B circulum circumsceriptae. et quoniam figura 
rectilinea cireum B circulum circumscripta ad figuram 
eireulo inscriptam minorem rationem habet, quam su- 
perfieies 4 cylindri ad B circulum [ex hypothesi] 
habebit igitur etiam superficies prismatis circum cylin- 
drum cireumscripti ad figuram circulo B inscriptam 
minorem rationem, quam superficies cylindri ad B cir- 


Nizzio. et ex Eutocio adparet Archimedem Scripsisge: τὸν αὖ- 
, τὸν ἕξει λόγον͵ ὄνπερ. 

1) Nam ex hypothesi οοὺ Η3 — ΖΓ »- EZ et 4I'—92 T Z, 
EZ-—tPZ; quare H? — Τ 2 »« ΡΖ, h.e. T4: H — ἘΠ: ΟΖ, 
tum u. Eucl. VI, 20 πόρ. 2. demonstrationem subditiuam p. 62, 
lin. 21 — p. 64, lin. 9 nimis uerbosam esse iam Nizze pis not. 
B intellexit; idem p. 270 uerba πῶς δὲ τοῦτο deleri uult sed 
u. Quaest. Arch. p. 74. 


2) Ex Eucl. VI, 1, quia ex hypothesi 4Z — ΚΖ. 


7. τὸ ἀπό] ΒΑ; οὕτως τὸ ἀπό uulgo. 14. TK4] KTZ4 To- 
rellius. 24. ἐγγεγραμμένον] scripsi; yeyocuusvov F, uulgo. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 5 
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τοῦ κυλίνδρου, τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον εὐϑύγραμμον ἐν 
τῷ Β κύκλῳ ἔλασσόν ἐστι τοῦ Β κύκλου]. οὐκ ἄρα 
ἐστὶν 0 B κύκλος ἐλάσσων τῆς ἐπιφανείας τοῦ κυλίν- 
δρου. — ἔστω δέ. εἰ δυνατόν. μείζων. πάλιν δὲ 
νοξίσϑω εἰς τὸν B κύκλον εὐθύγραμμον ἐγγεγραμμέ- 
vov καὶ ἄλλο περιγεγραμμένον, ὥστε τὸ περιγεγραμ- 
μένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἔχειν 
ἢ τὸν Βὶ κύκλον πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ κυλίνδρου, 
καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸν .4 κύκλον πολύγωνον ὅμοιον 
τῷ εἰς τὸν B κύκλον ἐγγεγραμμένῳ, καὶ πρῖσμα ἀνα- 
γεγράφϑω ἀπὸ τοῦ ἐν τῷ κύκλῳ ἐγγεγραμμένου πολυ- 
γώνου. καὶ πάλιν ἡ ΚΩ͂ ἴση ἔστω τῇ περιμέτρῳ τοῦ 
εὐθυγράμμου τοῦ ἐν τῷ 4 κύκλῳ ἐγγεγραμμένου, καὶ 
ἡ A ἴση αὐτῇ ἔστω. ἔσται δὴ τὸ μὲν KT τρί- 
γῶνον μεῖζον τοῦ εὐθϑυγράμμου τοῦ ἐν τῷ 4 κύκλῳ 
ἐγγεγραμμένου [διότι βάσιν μὲν ἔχει τὴν περίμετρον 
αὐτοῦ, ὕψος “δὲ μεῖξον τῆς ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ μίαν 
πλευρὰν τοῦ πολυγώνου ἀγομένης xo9érov], τὸ δὲ Ε 4 
παραλληλόγραμμον ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ πρίσματος 
τῇ ἐκ τῶν παραλληλογράμμων συγκειμένῃ [διότι περι- 
ἔχεται ὑπὸ τῆς πλευρᾶς τοῦ κυλίνδρου καὶ τῆς ἴσης 
τῇ περιμέτρῳ τοῦ εὐθυγράμμου, O ἐστι βάσις τοῦ 
πρίσματος]. ὥστε xol τὸ PAZ τρίγωνον ἴσον ἐστὶ 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ πρίσματος" καὶ ἐπεὶ ὅμοιά ἐστι τὰ 
εὐϑυγραμμα τὰ ἐν τοῖς 4, B κύκλοις ἐγγεγραμμένα, 
τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον πρὸς ἄλληλα, ὃν αἵ ἐκ τῶν 
κέντρων αὐτῶν δυνάμει. ἔχει δὲ καὶ τὰ KTZl, ZP 4 


B ἐγγεγραμμένον] scripsi; γεγραμμένον F, uulgo. 7. ἔχειν] 
eysu EF; corr. B* — 10. ἐγγεγράμμενον FE; corr. B* 12. £oco| 
ἐστι y; corr. À. 17. μειζῶν F, ut uidetur. κέντρου) κεντρου 
πλευρὰς F; corr. Torellius. 22. 0] ὃς F; corr. ed. Basil. 
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culum. permutando igitur [prisma ad cylindrum mi- 
norem rationem habet, quam figura cireulo B inscripta 
ad B cireulum]?), quod absurdum est [u. Eutocius]?). 
itaque fieri non potest, ut B circulus minor sit super- 
fiele cylindri. 

sib autem, si fieri potest, maior. rursus autem 
fingatur figura rectilinea. circulo B inscripta et alia 
cireumseripta, ita ut figura circumscripta ad inscrip- 
tam minorem rationem habeat, quam B cireulus ad 
superficiem cylindri [prop. 5], et inscribatur cireulo A4 
polygonum simile polygono circulo B inseripto, et 
prisma. in polygono circulo [.4] inscripto construatur. 
ei rursus linea K Zl aequalis sit perimetro figurae recti- 
lneae cireulo 4 inscriptae, et linea Z4 ei aequalis 
sit. erit igitur triangulus Καὶ Τ 2] maior figura rectilinea 
cireulo 44 inseripta?), parallelogrammum autem E.4 
aequale superficiei prismatis ex parallelogrammis com- 
positae. quare etiam triangulus PAZ aequalis est 
superficiei prismatis [quia aequalis est parallelogrammo 
E4; p.62, 12] οὖ quoniam figurae rectilineae cir- 
culis 4, Z inscriptae similes sunt, eandem inter se 
rationem habent, quam radii circulorum quadrati [Eucl. 


1) Archimedes pro καὶ ἐναλλάξ᾽ ὅπερ ἀδύνατον p. 04, 26 
scripserat: ἐναλλὰξ ἄρα ἐλάσσονα λόγον ἔχει τὸ πρῖσμα πρὸς τὸν 
κύλινδρον, ἤπερ τὸ ἐγγεγραμμένον εἰς τὸν Β κύκλον πολύγωνον 
πρὸς τὸν B κύκλον" ὅπερ ἄτοπον, ut ex Eutocio adparet. 

2) Sequentia uerba p. 64, 26— 66, 2 subditiua esse adparet 
ex Eutocio. 

3) Basis enim K π΄ aequalis est perimetro polygoni, altitudo 
autem 41, quae aequalis est radio circuli 4, maior quam ra- 
dius minor polygoni. Uerba lin. 16—18 Archimedis non sunt; 
u. p. 62, 6. 

4) U. p. 63 not. 2. Quae sequuntur lin. 20—23 subditiua 
sunt; cfr. p. 62, 9. 
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τρίγωνα πρὸς ἄλληλα λόγον, ὃν αἱ ἐκ τῶν κέντρων 
τῶν κύκλων δυνάμει. τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ 
εὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ Α κύκλῳ ἐγγεγφωμμένον πρὸς 
τὸ εὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ Β ἐγγεγραμμένον, καὶ τὸ 
ΚΤΖ τῥίγωνον πρὸς τὸ AZP τρίγωνον. ἔλασσον δέ 
ἐστι τὸ εὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ 4 “κύκλῳ ἐγγεγραμμέ- 
vov τοῦ ΚΤ Ζ τριγώνου. ἔλασσον ἄρα καὶ τὸ εὐϑύ- 
γραμμον τὸ ἐν τῷ B κύκλῳ ἐγγεγραμμένον τοῦ ZP A 
τριγώνου" ὥστε καὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ πρίσματος τοῦ 
ἐν τῷ κυλίνδρῳ ἐγγεγραμμένου᾽ ὅπερ ἀδύνατον [ἐπεὶ 
γὰρ ἐλάσσονα λόγον ἔχει τὸ περιγεγραμμένον εὐϑύ- 
γραμμον περὶ τὸν B κύκλον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον, 
ἢ ὃ B κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ κυλένδρου. 
καὶ ἐναλλάξ, μεῖξον δέ ἐστι τὸ περιγεγραμμένον περὶ 
τὸν B κύκλον τοῦ B κύκλου. μεῖξον ἄρα ἐστὶν τὸ 
ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ B κύκλῳ τῆς ἐπιφανείας τοῦ 
κυλίνδρου. ὥστε καὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ πρίσματος. 
οὐκ ἄρα μείξων ἐστὶ ὁ B κύκλος τῆς ἐπιφανείας τοῦ 
κυλίνδρου. ἐδείχϑη δέ, ὅτι οὐδὲ ἐλάσσων. ἴσος ἄρα 
ἐστίν. 
ιδ΄. 

Παντὸς χώνου ἰσοσκελοῦς χωρὶς τῆς βάσεως ἡ ἐπι- 
φάνεια ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου μέσον 
λόγον ἔχει τῆς πλευρᾶς τοῦ κώνου καὶ τῆς ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ κύκλου, ὃς ἐστι βάσις τοῦ κώνου. 

ἔστω κῶνος ἰσοσχελής, οὗ βάσις 0 4 κύκλος, ἡ δὲ 
ἐκ τοῦ κέντρου ἔστω ἡ I. τῇ δὲ πλευρᾷ τοῦ κώνου 


15. usi£ov F. 21. ἀξ ν᾽ 22. ἢ ἐπιφάνεια χωρὶς τῆς 
βάσεως Pseudopappus. 23. ἐστίν idem. 24. λόγον] ἀνάλο- 
yov idem. 25. ἐστιν idem. 
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XII, 1]. sed etiam trianguli K Tz, ZP.4 eandem in- 
ter se rationem habent, quam radii circulorum qua- 
Grati!) itaque figura rectilinea circulo A4 inscripta ad 
figuram circulo B inscriptam eandem rationem habet, 
quam triangulus K 2 ad triangulum A4ZP. minor 
autem est figura rectilmea circulo A4 inscripta trian- 
gulo K T4 itaque etiam figura rectilinea cireulo B 
inscripta minor est triangulo Z P4; quare etiam super- 
ficie prismatis cylindro inscripti. quod fieri nequit?) 
itaque fieri non potest, ut circulus B maior sit super- 
fieie cylindri. demonstratum autem est, ne minorem 
quidem eum esse. itaque aequalis est. 


XIV. 


Superfieles cuiusuis conl aequicrurii praeter basim 
aequalis est circulo, cuius radius media proportio- 
nalis est?) inter latus coni et radium circuli, qui basis 
coni est.) 

sib eonus aequicrurius, culus basis sit circulus 4, 
radius autem eius sit I' linea. et lateri coni aequalis 


1)Nam KTZ4:ZPA-— T4:ZP-— Tt: H?; p. 65 not. 1; 
sed T'4 linea aequalis est radio circuli 4, H radio circuli B. 

2) Nam quoniam figura circum B circumscripta ad figuram 
inscriptam minorem rationem habet, quam circulus B ad super- 
ficiem cylindri, et B circulus — figura circumscripta, erit etiam 
figura inscripta maior superficie cylindri, et multo magis su- 
perficie prismatis (prop. 12 p. 58, 18). Sequentia uerba lin. 10— 
17 deleo; cfr. p. 67 not. 2. 

3) Archimedem scripsisse puto lin. 23: μέση ἐστὶν ἀνάλογον; 
cfr. p. 61 not. 2. 

4) Hane propositionem ut XIV 2» citat Pappus I p. 390, 
16. sed uerba ipsa Archimedis interpolator addidit, ut recte 
suspicatus est Hultschius; neque enim Pappi temporibus scripta 
Archimedis in linguam communem conuersa circumferebantur ; 
hoc enim post Eutocium demum factum.est (Quaest. Arch. 
p. 71—78). 
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ἔστω ἴση ἡ 4. τῶν δὲ I, 4 μέση ἀνάλογον ἡ Ε. 
ὁ δὲ B κύκλος ἐχέτω τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῇ E ἴσην. 
λέγω, ὅτι ὁ Β κύκλος ἐστὶν ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
κώνου χωρὶς τῆς βάσεως. — εἰ γὰρ μή ἐστὺν iocos, 
ἤτοι μείξων ἐστὶν ἢ ἐλάσσων. ἔστω πρότερον ἐλάσσων. 
ἔστι δὴ δύο μεγέϑη ἄνισα ἥ ve ἐπιφάνεια τοῦ κώνου 
καὶ 0 B xoxAog, καὶ μείξων ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου. 
δυνατὸν ἄρα εἰς τὸν B κύκλον πολύγωνον ἰσόπλευρον 
ἐγγράψαι καὶ ἄλλο περιγράψαι ὅμοιον τῷ ἐγγέγραμ- 
μένῳ, ὥστε τὸ περιγεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμέ- 
vov ἐλάσσονα λόγον ἔχειν τοῦ. ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια 
τοῦ κώνου πρὸς τὸν B κύκλον. νοείσϑω δὴ καὶ περὶ 
τὸν A4 κύκλον πολύγωνον περιγεγραμμένον ὅμοιον τῷ 
περὶ τὸν B κύκλον περιγεγραμμένῳ. καὶ ἀπὸ τοῦ περὶ 
τὸν Α΄ χύκλον περιγεγραμμένου πολυγώνου πυραμὶς 
ἀνεστάτω ἀναγεγραμμένη τὴν αὐτὴν κορυφὴν ἔχουσα 
τῷ κώνῳ. ἐπεὶ οὖν ὅμοιά ἐστι τὰ πολύγωνα τὰ περὶ 
τοὺς A4, B κύκλους περιγεγραμμένα, τὸν αὐτὸν ἔχει 


λόγον πρὸς ἄλληλα, ὃν αἵ ἐκ τοῦ x£vrgov δυνάμει 


πρὸς ἀλλήλας, τουτέστιν ὃν ἔχει ἡ Γ πρὸς E δύναμει, 
τουτέστι ἡ D' πρὸς 4 μήκει. ὃν δὲ λόγον ἔχει ἡ Γ 
πρὸς 4 μήκει, τοῦτον ἔχει τὸ περιγεγραμμένον πολύ- 
γωνον περὶ τὸν 4 κύκλον πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς 
πυραμίδος τῆς περιγεγραμμένης περὶ τὸν κῶνον [ἡ μὲν 
γὰρ Γ ἴση ἐστὶ τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου καϑέτῳ ἐπὶ μίαν 
πλευρὰν τοῦ πολυγώνου, ἡ δὲ Z τῇ πλευρᾷ TOU κώ- 
νου κοινὸν δὲ ὕψος ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνου πρὸς 
τὰ ἡμίση τῶν ἐπιφανειῶν)7ὔ τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει 

11. ἔχειν) Ἔχει F; corr. ΒΟ 1. τὸν A] scripsi; vo 4 F, 


uulgo. 19. ὅν] ὧν F; corr. ΒΟ τῶν κέντρων ed. Basil, To- 
rellius; sed cfr. p. 62, 19. 28. ἡμίση] διπλάσια Hauber, Nizze. 






Bn. [ 
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sit linea Ζ,, et inter I', 41 lineas media proportionalis 
E linea. circulus autem B radium lineae E aequalem 
habeat. dico, circulum .B aequalem esse superficiei 
coni praeter basim. 

nam si aequalis non est, aut maior est aut minor. 
prius minor sit. sunt igitur duae magnitudines in- 
aequales, superficies coni et B circulus, quarum maior 
est $uperficies coni. itaque fieri potest, ut circulo B 
polygonum aequilaterum insceribatur et aliud circum- 
scribatur simile inscripto, ita ut polygonum circum- 
scriptum ad inseriphlum minorem rationem habeat, 
quam superficies coni ad B circulum [prop. 5]. finga- 


tur igitur polygonum circum A4 
(4) cireulum circumseriptum simile 
polygono eireum B cireumseripto. 
et in polygono circum 4 circulum 
| | cireumseripto pyramis construatur 
Z2 B5 eundem habens uerticem, quem 
d habet conus. iam quoniam similia 
4 sunt jpolygona cireum 4, B 
circulos circumscripta, eandem habent rationem inter 
se, quam radi circulorum quadrati [p. 66, 24], id est, 
quam habet I": E?, id est Γ΄: Z/ [Eucl. VI, 20 πόρ. 2]. 
sed quam rationem habet I' ad zf, eam habet polygonum 
circumseriptum circum 44 circulum ad superficiem pyra- 
midis cireum :conum circumsceriptae. eandem igitur 
1) Nam polygonum cireumscriptum aequale est triangulo, 
cuius basis est perimetro polygoni aequalis, altitudo autem 
lineae I' (p. 68 not. 1), et superficies pyramidis triangulo ean- 
dem basim habenti, altitudinem autem lineam Zf (prop.8); tum 
u. Eucl. VI, 1; Zeitschr. f. Math. u. Physik XXIV p. 179 mr. 7. 


obseuritas uerborum proxime sequentium lin. 24— 28 interpo- 
latorij non Archimedi imputanda est. 


10 


1ὅ 


20 


25 


ὃ TIEPI ΣΦΑΙ͂ΡΑΣ ΚΑῚ KYAINAPOT Α΄. 


τὸ εὐθύγραμμον τὸ περὶ τὸν 4 κύκλον πρὸς το εὐϑύγραμ- 
μον τὸ περὶ τὸν Β κύκλον καὶ αὐτὸ τὸ εὐθύγραμμον 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς πυραμίδος τῆς περιγεγραμ- 
μένης περὶ τὸν κῶνον. ὥστε ἴση ἐστὶν ἡ ἐπιφάνεια 
τῆς πυραμίδος τῷ εὐθυγράμμῳ τῷ περὶ τὸν Β κύκλον 
περιγεγραμμένῳ. ἐπεὶ οὖν ἐλάσσονα λόγον ἔχει τὸ 
εὐθύγραμμον τὸ περὶ τὸν B κύκλον περιγεγραμμένον 
πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον, ἤπερ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου 
Ἁ Α P 3 , : , er e ? , 
πρὸς vov B κύκλον, ἐλάασσόνα λόγον &&ew ἡ ἐπιφάνεια 
τῆς πυραμίδος τῆς περὶ τὸν κῶνον περιγεγραμμένης 
N M 2 , b! ^ 7 , 
προς το qeu Sueca τὸ £v τῷ B nido éyyeyoau- 
μένον, ἤπερ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου πρὸς τὸν B xv- 
xÀov' ὅπερ ἀδύνατον [ἡ μὲν γὰρ ἐπιφάνεια τῆς πυρα- 
μίδος μείξων οὖσα δέδεικται τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου, 
M] X 2 , 2 , 2 vd , 2! 
τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον εὐϑύυγραμμον ἕν τῷ B κύκλῳ ἔλασ- 
σόν ἐστι τοῦ B κύκλου]. οὐκ ἄρα 0 B κύκλος ἐλάσσων 
ἔσται τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου. --- λέγω δή, ὅτι οὐδὲ 
μείξων. εἰ γὰρ δυνατόν ἐστιν, ἔστω usífov. πάλιν 


δὴ νοείσϑω εἰς τὸν Βὶ κύκλον πολύγωνον ἐγγεγραμ- 


, AC TAA / er Ἁ 
μένον καὶ ἄλλο περιγεγραμμένον, ὥστε τὸ περιγεγραμ- 
μένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἔχειν 
TOU, ὃν ἔχει ὁ B κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ 

r M 2 , , H , 
κώνου, καὶ εἰς τὸν A4 κύκλον νοείσϑω ἐγγεγραμμένον 
πολύγωνον ὅμοιον τῷ εἰς τὸν B κύκλον ἐγγεγραμμένῳ" 
καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπ᾽ αὐτοῦ πυραμὶς τὴν αὐτὴν κορυφὴν 
ἔχουσα τῷ κώνῳ. ἐπεὶ ovv ὅμοιά ἐστι τὰ ἐν τοῖς 4, B 

, 3 , Ἂ 2,05 er , M P d Ἶ 
κύκλοις ἐγγεγραμμένα, τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον πρὸς ἄλληλα, 
κι e - , , ' 3 , A 2 
0v αἵ ἐκ τῶν κέντρων δυνάμει πρὸς ἀλλήλας. τὸν αὐ- 
τὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγωνον, 


2. αὐτὸ τό] τὸ αὐτό οἷν. tamen p. 74, 11; ,,eadem*: Cr. 
ὁ. περιγεγράμμενοι F. ελασσο ἘΠ; corr. BC*; fortasse ἐλάσσω 
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rationem habet figura rectilinea circum .4 circulum cir- 
cumscripta ad figuram cireum B circumscriptam, quam 
haec ipsa figura!) ad superficiem pyramidis circum conum 
cireumseriptae. quare superficies pyramidis aequalis est 
figurae rectilineae cireum B cireulum cireumscriptae 
[Euel. V, 9]. iam quoniam minorem rationem habet 
figura rectilinea circum B circulum circumscripta ad 
figaram inscriptam, quam superficies coni ad B cir- 
eulum, minorem rationem habebit superficies pyrami- 
dis eireum conum circumscriptae ad figuram rectilineam 
circulo B inscriptam, quam superficies coni ad B cir- 
culum. quod fieri non potest?) itaque fieri non pot- 
est, ut B circulus minor sit superficie coni. — dico 
igitur, eum ne maiorem quidem esse. sit enim, si 
fieri potest, maior. rursus igitur fingatur circulo B 
polygonum inscriptum et aliud cirecumseriptum, ita ut 
polygonum cireumseriptum ad inscriptum minorem 
rationem habeat, quam B circulus ad superficiem coni 
[prop. 5], et circulo 44 fingatur polygonum inscriptum 
simile polygono circulo B inscripto. et in eo pyramis 
construatur eundem uerticem habens, quem habet co- 
nus. iam quoniam polygona circulis 4, E inscripta 
similia sunt, eandem habebunt rationem inter se, quam 
radii quadrati [Eucl. XIT, 1]. polygona igitur inter 


1) H. e. figura Mirdsunn circum 4 circulum circumscripta. 
2) Nam superficies pyramidis maior est superficie coni 
(prop. 12 p. 58, 14), sed polygonum inscriptum minus circulo B. 


cum ἃ. 11. ενγεγραμμενον F. 16. ἐστι] εσται per compen- 
dium F; corr. Torellius. 17. ἔσται] per comp. F. 18. δή] 
scripsi; δὲ F, uulgo, 21. ἔχειν) εχει ἘΠ; corr. B. 23. τόν] 
zo F. 26. κονώ F. 28, τῶν] τ suprascripto ω F. 
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καὶ ἡ Γ πρὸξ τὴν Zl μήκει. ἡ δὲ Γ' πρὸς τὴν Zl μεί- — 
Cova λόγον ἔχει, ἢ τὸ πολύγωνον τὸ év τῷ 4 κύκλῳ 
ἐγγεγραμμένον πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς πυραμίδος 
τῆς ἐγγεγραμμένης εἰς τὸν κῶνον [ἡ γὰρ ἐκ τοῦ xév- . 
τρου τοῦ 4 κύκλου πρὸς τὴν πλευρὰν τοῦ κώνου μεί- . 
Cove λόγον ἔχει. ἤπερ ἡ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἀγομένη 
κάϑετος ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου πρὸς τὴν 
ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου κάϑετον ἀγομένην, 
ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ xovov]' μείξονα ἄρα λόγον ἔχει - 
τὸ πολύγωνον τὸ ἐν τῷ A4 κύκλῳ ἐγγεγραμμένον πρὸς 
τὸ πολύγωνον τὸ ἐν τῷ B ἐγγεγραμμένον, ἢ αὐτὸ τὸ 
πολύγωνον πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς πυραμέδος. μεί- 
ζῶν ἄρα ἐστὶν ἡ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος τοῦ ἐν τῷ 
Β πολυγώνου ἐγγεγραμμένου. ἐλάσδονα δὲ λόγον ἔχει 
τὸ πολύγωνον τὸ περὶ τὸν Β κύκλον περιγεγραμμένον 
πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον, ἢ 0 B κύκλος πρὸς τὴν ἐπι- 
φάνειαν τοῦ κώνου. πολλῷ ἄρα τὸ πολύγωνον τὸ 
περὶ τὸν B κύκλον περιγεγραμμένον πρὸς τὴν ἐπιφά- 
veLXv τῆς πυραμίδος τῆς ἐν τῷ κώνῳ ἐγγεγραμμένης 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἢ ὃ B κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφά- 
νδιαν τοῦ κώνου" ὅπερ ἀδύνατον [τὸ μὲν γὰρ πεέρι- 
γεγραμμένον πολύγωνον μεῖξόν ἐστιν τοῦ B κύκλου, 
ἡ δὲ ἐπιφάνεια τῆς πυραμίδος τῆς ἐν τῷ κώνῳ ἐλάσ- 
Gov ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου]. οὐκ ἄρα οὐδὲ 





llb  τὧἷἷνϑ 





μείξων ἐστὶν ὁ κύκλος τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου. 
ἐδείχϑη δέ, ὅτι οὐδὲ ἐλάσσων. ἴσος ἄρα. 


7. πρὸς τὴν ἐπὶ “τὴν πλευρὰν. τοῦ πολυγώνου] om. F; corr. - 
ed. Basil.* 11. αὐτὸ τό] τὸ cvr0? cfr. p. 72, 2. 19. xovo — 
F. 25. ὃ κύκλος] « ὃ κύκλος B Torellius. 
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se eandem habent rationem, quam Γ΄: Z [Eucl. VI, 20 
πόρ. 2]. sed Γ: 4] maiorem rationem habet, quam 
polygonum circulo .4 inscriptum ad superficiem pyra- 
midis cono inscriptae [u. Eutocius] maiorem igitur 
rationem habet polygonum cireulo .4 inscriptum ad 
polygonum circulo B inscriptum, quam hoe ipsum 
polygonum!) ad superficiem pyramidis. maior igitur 
est superficies pyramidis polygono circulo B inscripto. 
minorem autem rationem habet polygonum circum B 
cireulum circumsceriptum ad polygonum inscriptum, 
quam B circulus ad superficiem coni: multo igitur 
minorem rationem habet polygonum circum B circu- 
lum cireumseriptum ad superficiem pyramidis cono in- 
scripbae, quam JB circulus ad superficiem coni. quod 
fieri non potest.) itaque ne hoc quidem fieri potest, 
ut maior sit circulus [B] superficie coni. demonstra- 
tum autem est, eum ne minorem quidem esse. aequalis 
igitur est. 


1) H. e. circulo A4 inscriptum. 

2) Nam polygonum cireumscriptum maius est circulo B, 
sed superficies pyramidis inscriptae minor superficie coni (prop. 
12 p. 58, 5). sed quibus hoc ipsum continetur uerbis lin. 21 
— 924 in suspicionem uocantur uerbis p. 64, 26 sq. damnatis 
(p. 67 not. 2); cfr. 69 not. 2. 
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, 


LE. 

Παντὸς κώνου ἰσοσκελοῦς ἡ ἐπιφάνεια πρὸς τὴν 
βάσιν τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἡ πλευρὰ τοῦ κώνου 
πρὸς τὴν ἐκ τοῦ χέντρου τῆς βάσεως τοῦ κώνου. 

ἔστω κῶνος ἰσοσκχελής.- ov βάσις ὁ .4 κύκλος. ἔστω 
ὃὲ τῇ μὲν ἐκ τοῦ κέντρου vov A4 ἴση ἡ B, τῇ δὲ 

- b , e , e Ἁ 2-97X EU 
πλευρᾷ TOU κώνου ἡ lI. ÓOsuxréov, τι τὸν αὕτον ἔχει 
λόγον ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κώνου πρὸς τὸν Α κύκλον, 
A1 ς e| Ἁ 
καὶ ἡ 1 πρὸς τὴν B. 

εἰλήφϑω γὰρ τῶν B, I' μέση ἀνάλογον ἡ E, καὶ 
2 , , e E P 8 - , 
ἐχχείσϑω κύκλος ὁ 4 ἴσην ἔχων τὴν ἐκ τοῦ χέντρου 
τῇ E. ὃ 4 ἄρα κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 

, - M 2 , EH δὰ b! , , 
κώνου [τοῦτο γὰρ ἐδείχϑη ἔν τῷ πρὸ τούτου] ἐδείχϑη 
δὲ ὁ 4 κύκλος πρὸς τὸν 4 κύχλον λόγον ἔχων τὸν 
αὐτὸν τῷ τῆς Γ πρὸς B μήκει [ἕχαάτερος γὰρ ὁ αὐτό 

(0, TNS oog D μή θοὸς γὰρ S 
3 - - ᾿ , ^ Ν 4 , 
ἐστι τῷ τῆς E πρὸς B δυνάμει διὰ τὸ τοὺς xvxAovg 
πρὸς ἀλλήλους εἶναι, ὡς τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων τε- 

“4 M P e , M Y M 3 M - , 
τράγωνα πρὸς ἄλληλα, ὁμοίως δὲ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν Éx 
τῶν κέντρων τῶν κύχλων" εἰ γὰρ αἵ διάμετροι, καὶ 
τὰ ἡμίδη. τουτέστιν αἱ ἐκ τῶν κέντρων. ταῖς δὲ ἐκ 
τῶν κέντρων ἴσαι εἰσὶν αἱ B, E]. δῆλον ovv, ὅτι ἡ 
ἐπιφάνεια τοῦ κώνου πρὸς τὸν .4 κύκλον τὸν αὐτὸν 
» / e ς b! , 
ἔχει λόγον, ὃν ἡ Γ πρὸς B μήκει. 


, 


iG. 
᾿Εὰν κῶνος ἰσοσκελὴς ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παραλλήλῳ 
τῇ βάσει, τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων ἐπι- 
φανείᾳ τοῦ κώνου ἴσος ἐστὶ κύκλος, οὐ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 





1.25 Ἄς 94. μ΄ ΒΞ 58. ἐπιφανείᾳ] τη επιφανεια Εἰ; 
corr. ed. Basil; τη om. Pseudopappus. 27. ἐστὶν idem. 
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XV. 


Superficies euiusuis coni aequicrurii ad basim ean- 
dem rationem habet, quam latus coni ad radium ba- 
sis coni. 

sib eonus aequierurius, cuius basis circulus 44. sit 
autem B linea aequalis radio circuli 4, I' autem 
aequalis lateri coni. demonstrandum, superficiem coni 

ad 44 cireulum eandem rationem 
habere, quam Γ΄ linea ad B lineam. 


A sumatur enim media proportio- 
nalis inter B, I' lineas linea E, et 
ὃ ponatur circulus z/ radium lineae 


E aequalem habens. itaque cir- 

E Z culus 7/1 aequalis est superficiei 

coni [prop. 14] demonstratum 

autem est, Z/ circulum ad 4 cir- 

culum eam rationem habere, quam 

I'linea ad B lLimeam [prop. 14 

p. 59, 20 sq.].'" adparet igitur, superficiem coni ad 

AA circulum eandem rationem habere, quam Γ᾽ linea 
ad lineam B. 


XVI. 


91 conus aequierurius secatur plano basi parallelo, 
superficiei coni inter plana parallela positae aequalis 
est circulus, cuius radius :media proportionalis?) est 


1) Nam z: 4 — ἘΞ : B? (Eucl. XII, 2) eboB iu? B*:cB 
(Eucl. VI, 20 πόρ. 2). 

2) Archimedes p. 18, 1 scripserat: μέση. ἀνάλογόν ἐστι; cfr. 
p. 61 not. 2. 
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μέσον λόγον ἔχει τῆς τε πλευρᾶς τοῦ κώνου τῆς με- 
ταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων καὶ τῆς ἴσης ἀμφο- 
τέραις ταῖς ἐκ τῶν κέντρων τῶν χύκλων τῶν ἐν τοῖς 
παραλλήλοις ἐπιπέδοις. 
ἔστω κῶνοβ, οὗ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος τρίγωνον ἴσον 
τῷ ABI, καὶ τευμήσϑω παραλλήλῳ ἐπιπέδῳ τῇ βάσει, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὴν 4 E- ἄξων. δὲ τοῦ κώνου ἔστω 
ἡ ΒΗ. κύκλος δέ τις ἐχκείσϑω. οὗ ἡ ἐκ τοῦ we 
μέση ἀνάλογόν ἐστι τῆς τὲ A4 καὶ συναμφοτέρου τῆς 
AZ, HA. ἔστω δὲ κύκλος ὁ Θ. λέγω, ὅτι ὁ Θ xv- 
κλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν 
ἈῊΡ... 
ἐχκείσϑωσαν γὰρ κύκλοι οἵ 4, Κι, καὶ τοῦ μὲν E 
κύκλου ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δυνάσϑω τὸ ὑπὸ τῶν Β4Ζ, 
v. τοῦ δὲ 4 1 ἐκ TOU LOK δυ- 
9 νάσϑω τὸ ὑπὸ BAH. ὁ μὲν ἄρα 
A κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ 
vob 4ΒΓ κώνου, ὃ δὲ K κύκλος 
ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ A EB. 
καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΑ, AH 
ἴσον ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ τῶν B, 
AZ καὶ τῷ ὑπὸ τῆς 4 4 καὶ συν- 


π αμφοτέρου τῆς 4Z, AH διὰ τὸ 
ἿΝ παράλληλον εἶναι τὴν ZZ τῇ AH, 
4 ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ AB, AH δύ- 
Ta^ veru, ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ 4 


κύκλου, τὸ δὲ ὑπὸ BA, 42 
δύναται ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ K κύκλου, τὸ δὲ ὑπὸ 
τῆς 4 4 καὶ συναμφοτέρου τῆς ZZ, AH δύναται ἡ 


1. τε om. idem. 7. τοῦ] τῶν, ut uidetur, F. 8. ἡ] (prius) 
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inter latus coni, quod inter plana parallela positum 
est, et lineam aequalem utrique simul radio circulo- 
rum in planis parallelis positorum.!) 

sit conus eiusmodi, ut triangulus per axem eius 
positus aequalis sit triangulo ABI, et secetur plano 
basi parallelo, et efficiat [planum secans] sectionem 
4 E. axis autem coni sib. ΒΗ linea. ponatur autem 
cireulus, euius radius media sit proportionalis inter 
lineas 421 et ZZ - H A, et sit circulus €. dico, cir- 
eulum Θ᾽ aequalem esse superficiei coni inter lineas 
ΖΕ, AT' positae. 


ponantur enim circuli 4, K, et radius circuli Καὶ 
quadratus aequalis sit B »« ZZ, radius autem cir- 
culi 4 quadratus aequalis B.4 »« AH. itaque circulus 
44 aequalis est superficiei coni Z4BI, Καὶ autem cir- 
eulus aequalis superficiei coni Z/EB [prop. 14]. et 
quoniam 


BA» AH — BA»« AZ 4- AA »« (4Z 4- AH) 


[u. Eutoeius], quia Z/Z linea parallela est lineae ΑΗ, 
sed radius eirculi 4 quadratus — B4 »« AH, radius 
autem circuli K quadratus — B zl »« 4Z, radius autem 
cireuli 9 quadratus — 421 »« (4Z -- AH) [ex hypo- 


1) Citat Pappus I p. 366, 21 sq.; sed totum hunc locum 
interpolatori tribuo; cfr. p. 69 not. 4. etiam uerba apud Pap- 
pum I p. 370, 12: Qu τὸ αὐτὸ ᾿ἀρχιμήδους ιζ΄ ϑεώρημα tum 
delenda sunt, etiam propter uitiosum numerum (οἷν. Quaest. 
Arch. p. 154 not). 





addidi; om. F, uulgo. 18. exxetoQ9'c cum comp. iv uel n b 
14. τῶν BAZ] scripsi; ro B 4Z F, uulgo*; βδξ ed. Basil., 
ZZ 'Torellius. 16. B4, AH Torellius. 
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, - , » WI pi Τὰ - - , . 
ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ O, τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέν- 
- , , ας ὧν - 2:275 - - 
τρου TOU ΔΜ xvxAov ἴσον ἐστὶ τοῖς &z0 τῶν ἔκ τῶν 
κέντρων τῶν K, Θ κύκλων. ὥστε καὶ ὁ Α κύκλος 
ἴσος ἐστὶ τοῖ: K, Θ κύκλοις. ἀλλ᾽ ὁ μὲν A ἴσος ἐστὶ 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ΒΑΓ κώνου, ὁ δὲ K τῇ ἐπιφανείαἩ 
- , * ^ c , , ^ , f 
vov ZB E xovov. λοιπὴ ἄρα ἡ ἑπιφαάνεια τοῦ κῶνου 
ἡ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων τῶν 4Ε, AD 
ἴση ἐστὶ τῷ O κύκλῳ. 





[ΛΗΜΜΑ.] 

[Ἔστω παραλληλόγραμμον τὸ ΒΑ H, καὶ διάμετρος 
αὐτοῦ ἔστω ἡ BH. τετμήσϑω ἡ BA πλευρά, ὡς 
ἔτυχεν, κατὰ τὸ Zl, καὶ διὰ τοῦ 4 ἤχϑω παράλληλος τῇ 
AH ἡ 40, διὰ δὲ τοῦ Z τῇ ΒΑ ἡ KA. λέγω, ὅτι 
τὸ ὑπὸ B.AH ἴσον ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ Β41 καὶ τῷ ὑπὸ - 
4A καὶ συναμφοτέρου τῆς ZZ, AH. ἐπεὶ γὰρ τὸ 
μὲν ὑπὸ BAH ὅλον ἐστὶ τὸ BH, τὸ δὲ ὑπὸ BAZ 
τὸ ΒΖ. τὸ δὲ ὑπὸ 44 καὶ συναμφοτέρου τῆς 41Ζ, 
AH ὁ MNA γνώμων (τὸ μὲν γὰρ ὑπὸ A4AH ἴσον . 
ἐστὶ τῷ KH διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ΚΘ παραπλήρωμα . 
τῷ 4 4 παραπληρώματι, τὸ δὲ ὑπὸ 44, AZ τῷ 414). 
ὅλον ἄρα τὸ BH, ὅπερ ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΒΑ Η, ἴσον ἐστὶ 
τῷ τε ὑπὸ Β4Ζ καὶ τῷ MNA γνώμονι, ὅς ἐστιν 
ἴσος τῷ ὑπὸ Z4 καὶ συναμφοτέρου τῆς AH, 4Ζ.} 








AHMMATA. 
α΄. Οἱ κῶνοι ol ἴσον ὕψος ἔχοντες τὸν αὐτὸν ἔχουσι 
λόγον ταῖς βάσεσιν" καὶ οἵ ἴσας ἔχοντες βάσεις τὸν 
αὐτὸν ἔχουσι λόγον τοῖς ὕψεσιν. | 


10. 4HMMA om. F ; add. Torellius. 15. BA, AH idem. 
B4, AZ idem. 16. 4H] AA F; corr. man. 2, ed. Basil. 
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thesi], erit radius eireuli 4 quadratus aequalis radiis 
cireulorum K, € quadratis. quare etiam 


A4 — K 4- 93) 


sed circulus ^4 aequalis est superficiei coni B AI, 
K autem cireulus aequalis superficiei coni Z/B E. ita- 
que quae relinquitur [Eucl. I xow. évv. 3] superficies 
coni inter plana parallela 4 E, A4I' posita, aequalis 
est cireulo O.?) 


LEMMATA. 


1. Coni eandem altitudinem habentes eandem ra- 
lionem habent, quam bases.) et coni aequales bases 
habentes eandem rationem habent, quam altitudines.*) 


1) Nam circuli inter se eam habent rationem, quam radii 
quadrati (Eucl. XII, 2); tum cfr. Quaest. Archim. p. 48. 

2) Quod hie sequitur lemma subditiuum a Torellio ante 
prop. 16 transpositum est (Quaest. Arch. p. 72); hoc loco ha- 
bet F. 

3) Eucl. XII, 11: of ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντες κῶνοι καὶ 
κύλινδροι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ὡς αἵ βάσεις. 

4) Eucl. XII, 14: οἵ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντες κῶνοι καὶ κύ- 
λινδροι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ὡς τὰ ὕψη. 


11. B4, AH Torelus. ΒΖ, 42 ἰάθιηἬ. 19. 44, AH idem. 
* 90. τὸ ΚΘΊ τω ΚΘ F. 99. BA, AH Torellius. 23. B. 
— 4Z idem. γνώμωνι F; corr. Torellius. 95. λήμματα om. 
F; hoc et numeros add. Torellius. 26. οἵ ἴσον] of om. F. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 6 
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β΄. ᾿Εξὰν κύλινδρος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παρὰ τὴν βάσιν, 
p e e , Ἁ à , e Pl 
ἔστιν. ὡς ὁ κύλινδρος πρὸς τὸν κύλινδρον, ὁ ἄξων 
πρὸς τὸν ἄξονα. “ 


γ΄. Τοῖς δὲ κυλίνδροις ἐν và αὐτῷ λόγῳ εἰσὶν οἵ 
κῶνοι οἱ ἔχοντες τὰς αὐτὰς βάδεις τοῖς κυλίνδροις. 


0. Καὶ τῶν ἴσων κώνων ἀντιπεπόνϑασιν «t βάδεις 
τοῖς ὕψεσιν. καὶ ὧν ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς 
ὕψεσιν. ἴσοι εἰσίν. | 


, 


ε΄. Καὶ οἵ κῶνοι, ὧν αἱ διάμετροι τῶν βάσεων 

Ἁ 3 A y P " » , ^ 
τὸν αὐτὸν λόγον ἔχουσι τοῖς ἄξοσιν [τουτέστι τοῖς 
ὕψεσι], πρὸς ἀλλήλους ἐν τριπλασίονι λόγῳ εἰσὶν τῶν 
ἐν ταῖς βάσεσι διαμέτρων. 


ταῦτα δὲ πάντα ὑπὸ τῶν πρότερον ἀπεδείχϑη. 


i 
᾿Εὰν ὦσιν δύο κῶνοι (GooxsAsig, ἡ δὲ τοῦ ἕτέρου 
, 2 » $5 »ν - Pj : , * AS OL 
κώνου émupevei iov ἢ τῇ τοῦ ἑτέρου βάσει, ἡ δὲ ἀπὸ 
τοῦ κέντρου τῆς βάσεως ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ κώνου 





ι | 
κάϑετος ἀγομένη τῷ Uus ἴση ἢ, ἴσοι ἔδονται οὗ 


κῶνοι. 


5. κονοι F. 10. ἀξουσιν F. 11. ἀλλήλους per comp. 
F. 14. τη V. 


*- 
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2. Si cylindrus plano basi parallelo secatur, erit, 
ut cylindrus ad cylindrum, ita axis ad axem.) 

. 9. Eandem autem rationem, quam cylindri, habent 
coni easdem bases habentes, quas cylindri habent [et 
altitudinem aequalem |.) 

4. Et bases conorum aequalium in contraria pro- 
portione altitudinum sunt. et quorum bases in con- 
traria proportione altitudinum sunt, aequales sunt coni.?) 

D. Et coni, quorum basium diametri eandem ra- 
tionem habent, quam axes), in tripla ratione dia- 
metrorum basium sunt.) 

Haec autem omnia a prioribus demonstrata sunt. 


XVII. 


$i dati suni duo coni aequicruri, alterius autem 
coni superficies aequalis est basi alterius, linea autem 
a centro basis [prioris coni|9) ad latus coni perpen- 
dieularis ducta aequalis est altitudini [alterius coni], 
coni aequales erunt. 


1) Eucl. XII, 13: ἐὰν κύλινδρος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παραλλήλῳ 
ὄντι τοῖς ἀπεναντίον ἐπιπέδοις, ἔσται, ὡς ὃ κύλινδρος πρὸς τὸν 
κύλινδρον, οὕτως ὁ ἄξων πρὸς τὸν ἄξονα. 

2) Post τοῖς κυλίνδροις Archimedes uix omiserat: καὶ ὕψος 
ἴσον, quae uerba addi uolunt Peyrardus, Hauberus, Nizzius. 
propositio ipsa apud Euclidem non legitur; sequitur autem ex 
XII, 10. 

3) Eucl. XII, 15: τῶν ἴσων κώνων καὶ κυλίνδρων ἄντιπε- 
πόνϑασιν αἵ βάσεις τοῖς ὕψεσι" καὶ ὧν κώνων καὶ κυλίνδρων 
ἀντιπεπόνϑασιν αἴ βάσεις τοῖς ὕψεσιν, ἴσοι εἰσὶν ἐκεῖνοι. 

4) Uerba τουτέστι τοῖς ὕψεσι transscriptori tribuenda esse 
uidentur. 

5) Eucl. XII, 12: of ὅμοιοι (h. e. quorum axes et diametri 
basium proportionales sunt; XI def. 24) κῶνοι καὶ κύλινδροι 
πρὸς ἀλλήλους ἐν τριπλασίονι λόγῳ εἰσὶ τῶν ἐν ταῖς βάσεσι δια- 
μέτρων. 

6) Ueri ΣᾺ est, Archimedem hos duos conos diligentius 
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ἔστωσαν δύο κῶνοι ἰσοσκελεῖς οὗ ABI, AEZ: 
καὶ τοῦ ABI' ἡ μὲν βάσις ἴση ἔστω τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ 4ΕΖ, τὸ δὲ ὕψος τὸ AH ἴσον ἔστω τῇ ἀπὸ τοῦ 
κέντρου τῆς βάσεως τοῦ O ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ κώ- 
vov, oiov ἐπὶ τὴν A E, καϑέτῳ ἠγμένῃ τῇ ΚΘ. λέγω, 
ὅτι ἴσοι εἰσὶν οἱ κῶνοι. 

ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ βάσις τοῦ ABI τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ Z4EZ [τὰ δὲ ἴσα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον], ὡς ἄρα ἡ τοῦ ΒΑΓ βάσις πρὸς τὴν τοῦ AEZ 
βάσιν, οὕτως ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 24 ΕΖ πρὸς τὴν βάσιν 
τοῦ 4 ΕΖ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ἐπιφάνεια πρὸς τὴν ἰδίαν βά- 
σιν, οὕτως ἡ Z10 πρὸς τὴν OK [ἐδείχϑη γὰρ τοῦτο, 
ὅτι παντὸς κώνου ἰσοσχελοῦς ἡ ἐπιφάνεια πρὸς τὴν 
βάσιν τὸν αὐτὸν λόγον ἔχει, ὃν ἡ πλευρὰ τοῦ κώνου 
πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς βάσεως, τουτέστι ἡ 4E 
πρὸς ΕΘ. ὡς δὲ ἡ ΕΖ πρὸς ΘΖ, οὕτως ἡ EO πρὸς 
ΘΚ. ἰσογώνια γάρ ἐστι τὰ τρίγωνα. ἴση δέ ἐστιν ἡ 
OK τῇ AH] ὡς ἄρα ἡὴ βάσις τοῦ ΒΑΓ πρὸς τὴν 
βάσιν τοῦ 4 ΕΖ. οὕτως τὸ ὕψος τοῦ 4 ΕΖ πρὸς τὸ 
ὕψος τοῦ ABI. τῶν ABI, AEZ ἄρα ἀντιπεπόν- 
ϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ BAT 
τῷ 4 EZ κώνῳ. 


, 


uj. 
Παντὶ ῥόμβῳ ἐξ ἰσοσκελῶν κώνων συγκειμένῳ ἴσος 


devil κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 


πὴ , - , M er e N 
ἑτέρου κώνου τῶν περιεχόντων τὸν ῥόμβον., ὕψος δὲ 


5. καϑετον F; corr. ed. Basil.* 10. οὕτως per comp. F; item 
lin. 12. 12. 40] EO F; corr. man. 2, B. 9.K] E supra scrip- 
tum man.2 F. 1. ἢ AE τουτεστι Εἰ; corr.ed. Basil.^ 16. ΕΘ] 
40 F; E supra scriptum man. 2; corr. Torellius. 04] 6E 
F man. 2, Torellius. οὕτως] per comp. F, ut lin. 19. ΕΘ] 
40 F man. 2, B, ed. Basil, Torellius. 28, 19'F. 94. xovov F. 
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sint duo coni aequierurii 48, 4 ΕΖ; 6t basis 
coni 4BI' aequalis sit superficiei coni Z4 EZ, altitudo 
autem .4H aequalis lineae ΚΘ a centro basis Θ᾽ ad 
atus eoni, uelut 4] E, perpendiculari duetae. dico, co- 
nos esse aequales. 
nam quoniam basis coni A4 BI' aequalis est super- 
fiie coni ZEZ, erit, ut basis 
coni ΒΑ͂Γ ad basim com Z1 EZ, 
itia superficies coni ZEZ ad ba- 
sim coni Z EZ [Eucl. V, 7]. sed 
4 ut superficies ad basim eiusdem 
coni, ita 2/0 ad ΘΙ.) itaque 
ut basis coni ΒΑ͂Γ ad basim coni 
Pedes 4 EZ, ita altitudo coni Z4 EZ ad 
Kx 


B 


4 altitudinem coni 4BI7) sunt igi- 
tur bases conorum 48, A4EZ 
in contraria proportione altitu- 
dinum. aequalis igitur est conus 

BAI'cono A4 EZ (λημμ. 4 p. 82). 


XVIII. 


Cuiuis rhombo?) ex conis aequicruriis composito 
aequalis est conus basim habens superficiei alterius 
coni eorum, qui rhombum comprehendunt, aequalem, 


distinxisse; ea saltem uerba, quae in interpretatione addidi, 
uix omiserat; τοῦ ἑτέρου κώνου p. 82, lin. 18 addidit prop. 18. 
cfr. prop. 20; Quaest. Arch. p. 73. 
1) Nam 
superficies coni ZEZ: basis coni ZEZ — AE:EO0 (prop. 15); 
sed 4E: ΕΘ — 04: ΘΚ (Eucl. VI, 4), qua 4E oo 0 K 4. 
2) Nam OK — H A4 ex hypothesi. - 
3) Sc. solido (defin. 6 p. 8). 
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ἴσον τῇ ἀπὸ τῆς χορυφῆς τοῦ ἑτέρου κώνου καϑέτῳ 
ἀγομένῃ ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ ἑτέρου κώνου. 

ἔστω ῥόμβος ἐξ ἰσοσκελῶν κώνων συγκείμενος ὃ 
48ΒΓ4,, οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΒΓ κύκλος, 
ὕψος δὲ τὸ A. ἐκκείσϑω δέ τις ἕτερος ὁ HO K τὴν 
μὲν βάσιν ἔχων τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 4ΒΓ' κώνου ἴσην, 
τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ 44 σημείου καϑέτῳ ἐπὶ 
τὴν AB ἢ τὴν ἐπ᾽ εὐθείας αὐτῇ ἠγμένῃ. ἔστω δὲ ἡ 
AZ, τὸ δὲ ὕψος τοῦ OHK κώνου ἔστω τὸ O0 4: ἴσον 
δή ἐστιν τὸ O A τῇ 42. λέγω, ὅτι ἴσος ἐστὴν ὁ κῶ- 
vog τῷ ῥόμβῳ. 

ἐκκείσϑω γὰρ ἕτερος κῶνος 0 MNA τὴν μὲν βά- 
civ ἔχων ἴσην τῇ βάσει τοῦ 4ΒΓ κώνου, τὸ δὲ ὕψος 
ἴσον τῇ 44. καὶ ἔστω τὸ ὕψος αὐτοῦ τὸ ΝΟ. ἐπεὶ 
οὖν ἡ NO τῇ 44 ἴση ἐστίν, ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ NO 
πρὸς 4Ε, οὕτως ἡ 44 πρὸς 4Ε. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ 
AA πρὸς 4Ε, οὕτως ὁ ABI 4 ῥόμβος πρὸς τὸν BI'Z 
κῶνον. ὡς δὲ ἡ ΝΟ πρὸς τὴν 4Ε, οὕτως ὁ ΜΝΞ 
κῶνος πρὸς τὸν BI'4 κῶνον [διὰ τὸ τὰς βάσεις αὐ- 
τῶν εἶναι ἴσας]. ὡς ἄρα ὁ MNA κῶνος πρὸς τὸν 


Ζ σ΄, 7 4 


BI4 κῶνον, οὕτως ὁ 4ΒΓΖΩ͂ ῥόμβος πρὸς τὸν ΒΓΩ,ῖ 
κῶνον. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ MNA τῷ ABI'A ῥόμβῳ. 


8. ηγμένην, ut uidetur, F; corr. Torellius. 18. eyov F. 
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altitudinem autem aequalem lineae, quae a uertice alte- 
rius coni ad latus prioris coni!) perpendicularis du- 
eitur. 
—. git rhombus ex conis aequicruriis compositus 4 B I4, 
euius basis sit circulus circum BI' diametrum de- 
scriptus, altitudo autem 424. ponatur autem alius 
conus H0 K basim habens superficiei coni 4 BI' aequa- 
lem, altitudinem autem aequalem lineae ἃ z/ puncto 
ad 48 lineam uel eandem productam perpendiculari. 
sit autem 2/Z linea, altitudo autem coni 9. H Καὶ sit ΘΑ͂ 
linea, itaque 94 — 42. dieo, conum [HO K] aequa- 
lem esse rhombo. 

ponatur enim alius conus M.N 4 basim habens basi 
eoni 4 BI' aequalem, altitudinem autem aequalem 4 Ζ 
lineae. οὖ sit altitudo eius NO linea. iam quoniam 
O4 ert [Eucl V, 1] 

ΝΟ: ΖΕ ΞΞ 4242: ΖΕ. 
sed 
AA: AE — ABI A: BI Z5, 

et 

ΝΘ: 2Ε-- ΜΝΞ: ΒΓΖ [λημμ. 1 p. 80]. 
itaque 

MNA: BIZ -—ABUA: BIZ, 


quare | 
MNA — 48Γ4 [Eucl. V, 9]. 


1) Ofr. p. 83 not. 6. 

2)Nam ABI': BI'À-—aAE:EZ (λημμ. 1 p. 80); quare 
componendo (Eucl. V, 18: ABI'd- BUl'4: BU — 44: EA. 

3) Sequentia uerba lin. 19—90 transsceriptori tribuo; neque 
enim intellegitur, eur Archimedes, si ad lemma 1 lectorem re- 
uocare uoluit, lin. 18, ubi magis opus erat, praetermiserit. 





ABI] T om. F; add. eadem manus(?. 16. οὕτως F, ut lin. 
17 et 18. 22. ABI'4] 4 om. F; add. man. 2. 
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καὶ ἐπεὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABI ἴση ἐστὶ τῇ βάσει τοῦ 
ΗΘΚ, ὡς ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABI πρὸς τὴν ἰδίαν 
βάσιν, οὕτως ἡ βάσις τοῦ ΗΘΚ πρὸς τὴν βάσιν τοῦ 
ΜΝΞ [ἡ γὰρ βάσις τοῦ 48ΒΓ ἴση ἐστὶ τῇ βάσει τοῦ 
ΜΝ. ὡς δὲ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABI? πρὸς τὴν ἰδίαν 
βάσιν. οὕτως ἡ AB πρὸς τὴν ΒΕ, τουτέστι ἡ 44 
πρὸς 42 [ὅμοια γὰρ τὰ τρίγωνα]. ὡς ἄρα ἡ βάσις 
τοῦ ΗΘΚ πρὸς τὴν βάσιν τοῦ NME, οὕτως ἡ 44 
πρὸς 4Z. ἴση δὲ ἡ μὲν AZ τῇ NO [ὑπέκειτο γὰρ], 
ἡ δὲ 42 τῇ ΘΑ. ὡς ἄρα ἡ βάσις τοῦ ΗΘΚ πρὸς 
τὴν βάσιν τοῦ MNA, οὕτως v0 ΝΟ ὕψος πρὸς τὸ O A. 
τῶν ΗΘΚ, ΜΝ ἄρα κώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βά- 
σεις τοῖς ὕψεσιν. ἴσοι ἄρα εἰσὶν οἵ κῶνοι. ἐδείχϑη 
δὲ 0 MNA ἴσος τῷ ABI'4 ῥόμβῳ καὶ ὁ ΗΘΚ 
ἄρα κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ ABI'4 ῥόμβῳ. 


ve. 


-Eàv κῶνος ἰσοσκελὴς ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παραλλήλῳ 


τῇ βάσει. ἀπὸ δὲ τοῦ γενομένου κύχλου κῶνος &va- 
γραφῇ κορυφὴν ἔχων τὸ κέντρον τῆς βάσεως, ὁ δὲ 
γενόμενος δόμβος ἀφαιρεϑῇ ἀπὸ τοῦ ὅλου κώνου, τῷ 
περιλείμματι ἴσος ἔσται κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων 
ἐπιπέδων, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς βά- 
σεῶς ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ κώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. 
ἔστω κῶνος ἰσοσκελὴς 0 ABI, καὶ τετμήσϑω ἐπι- 
πέδῳ παραλλήλῳ τῇ βάσει, καὶ ποιείτω τομὴν τὴν AE. 
κέντρον δὲ τῆς βάσεως ἔστω τὸ Z' καὶ ἀπὸ τοῦ περὶ 
διάμετρον τὴν 4 E κύκλου κῶνος ἀναγεγράφϑω κορυ- 


8. NME]sicFBC*; MNA ed. Basil, Torellius. 10. O0 4] 
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et quoniam superficies coni 4BI' aequalis est basi 
coni ΗΘΚ, erit, ut superficies coni 4BI' ad basim 
eiusdem coni, ita basis coni ΗΘΚ ad basim coni 
MN) sed ut superficies coni 4 BI' ad basim eiusdem 
coni, ita 4B ad BE [prop. 15], h. e. 421 ad 42.) 
itaque ut basis coni HO K ad basim coni ΝΜ, ita 4 4 
ad 4Z. sed 44 — NO [ex hypothesi], et 44Z — 09.4 
[ex hypothesi] itaque ut basis coni HO K ad basim 
coni M.N 5, ita erit NO altitudo ad 9.4. conorum igitur 
ΗΘΚ, MN& bases in contraria sunt proportione alti- 
tudinum. quare coni aequales sunt [λημμ. 4 p. 82]. 
sed demonstratum est, conum MN, aequalem esse 
rhombo 4BI'4. itaque etiam HO K conus aequalis 
est rhombo ABI 4. 


XIX. 


5i conus aequierurius plano basi parallelo secatur, 
et in circulo inde orto conus construitur uerticem 
habens eentrum basis, et rhombus inde ortus a toto 
cono subtrahitur, frusto relicto aequalis erit conus 
basim habens aequalem superficiei coni inter plana 
parallela positae, altitudinem autem aequalem lineae 
a centro basis a latus coni perpendiculari. 

sit conus aequicrurius 4 BI, et secetur plano basi 
parallelo, quod efficiat sectionem zf E. centrum autem 
basis sit Z. et in circulo circum diametrum 4E de- 

1) Nam basis coni MN/X aequalis est basi coni ABTI' (ex 


hypothesi). uerba lin. 4—5 Archimedis uix sunt. 
2) Nam ABE co 442; tum ἃ. Eucl. VI, 4. 


46 "Torellius. eg] ocvs F; corr. B. .12. τῶν] vov F. 
16. x' F. 21. περιληματι F 
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φὴν ἔχων τὸ Z. ἔσται δὴ ῥόμβος ὁ BAZE ἐξ ἰσο- 


σκελῶν κώνων συγκείμενος. ἐκκείσϑω δή τις κῶνος 
ὁ ΚΘΑ͂, οὗ ἡ μὲν βάσις ἔστω ἴση τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ 
μεταξὺ τῶν 4 E, AT, τὸ δὲ ὕψος, ἀχϑείσης ἀπὸ τοῦ 


2 Ζ σημείου καϑέτου ἐπὶ 
τὴν AB τῆς ΖΗ, ἔστω 
ἴσον τῇ ΖΗ. λέγω, Ort, 

4 E τ ἐὰν ἀπὸ τοῦ ABI κώνου 
2, νοηϑῇ ἀφῃρημένος ὁ 
4 Z ἜΣ 7 BAZE ῥόμβος, τῷ περι- 
»1 λείωματει ἴσος ἔσται ὃ 

zt ^i OK.A xovog. . 

M Jy ἐκκείσϑωσαν γὰρ δύο 

vd κῶνοι οὗ ΜΝΞ. OIIP, 

NE ὥστε τὴν uiv τοῦ ΜΝΞ 
2 p βάσιν ἴσην εἶναι τοῦ 
x ΑΒΓ κώνου τῇ ἐπιφανείᾳ, 

τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ ΖΗ 

[διὰ δὴ τοῦτο ἴσος ἐστὶν 

» 4 6 MNS κῶνος τῷ 48Γ 


κώνῳ. ἐὰν γαρ ὦσι δύο κῶνοι ἰσοσχελεῖς, ἡ δὲ τοῦ 
ἑτέρου κώνου ἐπιφάνεια ἴση ἡ τῇ τοῦ ἑτέρου βάσει, ἔτι 
δὲ ἡ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς βάσεως ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ 
κώνου ἀγομένη κάϑετος τῷ ὕψει ἴση, ἴσοι ἔσονται οἱ 
κῶνοι), τὴν δὲ τοῦ OIIP κώνου βάσιν ἴσην εἶναι τῇ 
ἐπιφανείᾳ τοῦ 4 BE κώνου, ὕψος δὲ τῇ ZH [διὰ δὴ 
τοῦτο ἴσος ἐστὶν ὁ ΟΠΡ κῶνος τῷ BAZE ῥόμβῳ" 
τοῦτο γὰρ προαπεδείχϑη)]. ἐπεὶ δὲ ἡ τοῦ ABI? κώνου 
ἐπιφάνεια σύγκειται ἔκ τε τῆς τοῦ BE ἐπιφανείας 


6. τῆς] τη FBC*. 10. περιλημματι EF. 12. xovog F. 
27. τοῦτο] τουτοῖς F; corr. B*. 


ER 
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seripto eonstruatur eonus uerticem habens Z punctum. 
erit igitur B ZA Z E rhombus ex conis aequicruriis com- 
positus. ponatur igitur conus K 6 4, cuius basis aequa- 
lis sit superficiei inter Z/ E, AT' positae, altitudo autem 
lineae ZH ἃ Z puncto ad 4B lineam perpendiculari 
ductae. dico, si rhombus B.2Z E ἃ cono ABI" ab- 
latus fingatur, conum ΘΙ 4 aequalem futurum esse 
frusto relicto. 


: ponantur enim duo coni M N,5, OIIP, ita ut basis 
coni M N,3 aequalis sit superficiei coni 4 BI altitudo 

autem lineae Z H!), basis autem coni OIIP aequalis 

superficiei coni ZBE, altitudo autem lineae ZH.) 


sed quoniam superfieles coni 4BI' composita est 
ex superficie coni BZ/E et superficie inter AE, AT' 
posita, superficies autem coni A4BI' aequalis est basi 


1) Quaest. Arch. p. 75 dixi lin. 21—265 subditiuas mihi 
uideri esse, quippe quae nihil contineant nisi inutilem et ab 
Archimedis consuetudine abhorrentem repetitionem prop. 17; 
sed etiam lin. 19— 21, quibus interpositis praue interrumpitur 
constructio, et membra ab ὥστε lin. 15 pendentia et per μέν 
lin. 15— δέ lin. 25 coniuncta uiolenter disiunguntur, inter- 
polatori tribuo. 

2) Ex us, quae not. 1 de uerbis similibus lin. 19— 25 dixi, 
ueri simile fit, etiam uerba, quae hoc loco sequuntur lin. 26 
διὰ δὴ — 28 προαπεδείχϑη, interpolatori deberi. 


p 
F. 
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κώνου ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶ τῇ βάσει τοῦ MINE κώνου, 
ἡ δὲ τοῦ A4BE ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶν τῇ βάσει τοῦ 
ΟΠΡ, ἡ δὲ μεταξὺ τῶν 4Ε. 4Γ ἴση ἐστὶ τῇ βάσει 
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καὶ τῆς μεταξὺ τῶν 4Ε. 4Γ, ἀλλ᾽ ἡ μὲν τοῦ ABD 
τοῦ OK A4, ἡ ἄρα τοῦ MNA βάσις ἴση ἐστὶ ταῖς βά- 
σεσιν τῶν OK 4, OIIP. καί εἰσιν οἱ κῶνοι ὑπὸ τὸ 
αὐτὸ ὕψος. ἴσος ἄρα ἐστὶν καὶ 0 MNA κῶνος τοῖς 
OKA, OIIP κώνοις. ἀλλ᾽ ὃ μὲν MNA κῶνος ἴσος 
ἐστὶ τῷ 4ΒΓ κώνῳ. ὁ δὲ IIOP τῷ BAEZ um 
λοιπὸς ἄρα ὁ OK 4 κῶνος τῷ περιλείμματι ἴσος ἐστίν. 


, 


X. 

"Env ῥόμβου ἐξ ἰσοσκελῶν κώνων συγκειμένου Ó 
ἕτερος κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παραλλήλῳ τῇ βάσει, 
ἀπὸ δὲ τοῦ γενομένου κύκλου κῶνος ἀναγραφῇ κορυ- 
φὴν ἔχων τὴν αὐτὴν τῷ ἑτέρῳ κώνῳ, ἀπὸ δὲ τοῦ ὅλου 
Γαδ ς / , n 3 lod - , 
ῥόμβου ὁ γένόμενος ῥόμβος ἀφαιρεϑῇ, τῷ περιλείμ Ὁ 
ματι ἴσος ἔσται ὁ κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην τῇ 
9 , “ , Ti *- ' s - , 
ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- 

, e 7 - 3 M - -“ ω. οἷ 
πέδων. ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ ἑτέρου 
κώνου ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ ἑτέρου κώνου χκαϑέτῳ - 
3 , 
ἠγμένῃ. - 
» - ς 
ἔστω δόμβος ἐξ ἰσοσκελῶν κώνων συγκείμενος ὁ 
ABIZ4, καὶ τμηϑήτω ὁ ἕτερὸς κῶνος ἐπιπέδῳ παρ- 

, — , M , Ἁ ^ 2 N t 

αλλήλῳ τῇ βάσει. καὶ ποιείτω τομὴν τὴν EZ, ἀπὸ 
- - 2 
δὲ τοῦ περὶ διάμετρον τὴν ΕΖ κύκλου κῶνος ἄναγε- 





E e LR, E a 


γράφϑω τὴν χορυφὴν ἔχων τὸ 4 σημεῖον. ἔσται δὴ 
γεγονὼς ῥόμβος ὁ ΕΒ4Ζ, καὶ νοείσϑω ἀφῃρημένος 


7. κορος F. 9. ὁ] τὸ FBC*. 10. περιλειμματι Ἐ. 11. — 
πα" F. 12. ἐισκελων F. 14. κύκλου κῶνος] κωνοῦυ κυκῖος .— 
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coni MN, et superfieies coni Z/BE aequalis basi 
coni O II P, et.superficies inter Z/ E, AT' posita aequalis 
basi coni 9 K 4 [ex hypothesi], basis igitur coni MN 
aequalis est basibus conorum ΘΚ 4, OIIP, et omnes 
coni illi eandem habent altitudinem; quare 

MNg& — 60K A -- OIIPJ) 
sed MNAE — ABI' [prop. 11], et IIOP— BAEZ 
[prop. 18]. [itaque 4BI' — 60K A --- BAEZ, et ab- 
lato rhombo BZ EZ] erit igitur conus ΘΚ 4 aequa- 
lis frusto relicto [Eucl. I xoi. évv. 3]. 

XX. 

Si in rhombo ex conis aequieruriis composito alter 
conus plano basi parallelo secatur, et in circulo inde 
orto eonus construitur uerticem habens eundem, quem 
alter conus [rhombi], et rhombus inde ortus a toto 
rhombo aufertur, frusto relicto aequalis erit conus 
basim habens aequalem superficiei coni inter plana 
parallela positae, altitudinem autem lineae a uertice 
prioris?) coni ad latus alterius coni perpendiculari 
ductae. 

sib rhombus ex conis aequicruriis compositus A4 BIZ, 
et secetur alter conus plano basi parallelo, quod effi- 
ciat sectionem EZ; et in circulo circeum diametrum 
EZ descripto construatur conus uerticem habens Z 
punctum. effieietur igitur rhombus EB 4Z, et finga- 
tur ablatus ab toto rhombo. ponatur autem conus 


1) Ex lemm. 1; cfr. Quaest. Arch. p. 48. 
2) H. e. eius, qui plano parallelo secatur; cfr. p. 83 not. 6. 





F; corr. ed. Basil. 16. ἀφαιρεϑῇ} αφηνερεϑη F expunctis 
litteris vs. 27. EBZ 4 Torellius. 
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ἀπὸ τοῦ ὅλου ῥόμβου. ἐκκείσϑω δέ τις κῶνος ὁ ΘΚ Α 
τὴν μὲν βάσιν ἴσην ἔχων τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν 


AI, EZ, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ Ζ σημείου 


Za 
vp 


Vy 


καϑέτῳ ἀγομένῃ ἐπὶ τὴν BA ἢ τὴν ἐπ᾽ εὐϑείας αὐτῇ. 
λέγω, ὅτι ὁ OK A4 κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ εἰρημένῳ περι- 
λείμματι. 

ἐκκείσϑωσαν γὰρ δύο κῶνοι οἵ MNA, ΟΠΡ' καὶ 
ἡ μὲν βάσις τοῦ MN EK κώνου ἴση ἔστω τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ ABI, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ 4H [διὰ δὴ τὰ προ- 
δειχϑέντα ἴσος ἐστὶν ὁ MNA κῶνος τῷ 48 ΓΩ͂ óóuBo], 
τοῦ δὲ ΟΠΡ κώνου ἡ μὲν βάσις ἴση ἔστω τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ ΕΒΖ κώνου, τὸ δὲ ὕψος ἴσον τῇ 4H [ὁμοίως 
δὴ ἴσος ἐστὶν ὁ OIIP κῶνος τῷ ΕΒΖΖ 6óufo). ἐπεὶ 
δὲ ὁμοίως ἡ ἐπιράνεια. τοῦ ΑΒΓ κώνου σύγκειται ἔκ 


τε τῆς τοῦ ΕΒΖ καὶ τῆς μεταξὺ τῶν ΕΖ. 4Γ, ἀλλὰ 


ἡ μὲν τοῦ ABI' κώνου ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶ τῇ mu 








τοῦ MNA, ἡ δὲ τοῦ EBZ κώνου ἐπιφάνεια ion ἐστὶ 


5. περιληματι supra scripto μ F. 12. ogowo F. In 
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OK. basim habens superficiei inter ΑΓ, EZ positae 
aequalem, altitudinem autem lineae ab 7/ puncto ad 
B.A4 uel eandem productam perpendieulari ductae. dico, 
conum ΘΚ 4 aequalem esse frusto relicto, quod com- 
memorauimus. 


ponantur enim duo coni MNA, OIIP. et basis 
coni MNA aequalis sit superficiei coni 4BI' altitudo 
autem lineae 7/H!'); coni autem ΟΡ basis aequalis 
sit superficiei coni EBZ, altitudo autem lineae Z1 H.?) 
quoniam autem, ut supra [prop. 19 p. 90, 28], super- 
fides coni 4 BI' composita est ex superficie coni EBZ 
et superficie inter EZ, AI' posita, et superficies coni 
 ABT' aequalis est basi coni MN S, et superficies coni 
EBZ aequalis basi coni OPII, et superficies inter 


1) Uerba sequentia lin. 9—10 subditiua esse puto; cfr. 
p..91 not. 2. 

2) Etiam uerba lin. 12—13, quae per uocabulum ὁμοίως 
uerba subditiua lin. 9—10 significant, necessario subditiua sunt, 
si illa iure damnauimus. 


figura litteras 4, H permutat F; pro O habet C; praeterea ut 
prop. 19 om. altitudines conorum. 
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τῇ βάσει τοῦ OPII κώνου, ἡ δὲ μεταξὺ τῶν ΕΖ, ΑΓ 


ἴση ἐστὶ τῇ βάσει τοῦ OK A, ἡ ἄρα βάσις τοῦ ΜΝΞ 
ἴση ἐστὶ ταῖς βάσεσιν τῶν OIIP, OK A. καί εἰσιν ot 
κῶνοι ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος. καὶ ὁ MNA ἄρα κῶνος 


ἴσος ἐστὶ τοῖς O K A, OIIP κώνοις. ἀλλ᾽ ὃ μὲν ΜΝΞ 


κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ 4ΒΓ4 ῥόμβῳ, ὁ δὲ OIIP κῶνος 
τῷ ΕΒ4Ζ óóufo. λοιπὸς ἄρα ὁ κῶνος 0 OK A ἴσος 
ἐστὶ τῷ περιλείμματι τῷ λοιπῷ. 


κα΄. 

᾿Εὰν εἰς κύκλον πολύγωνον ἐγγραφῇ ἀρτιόπλευρόν 
τε καὶ ἰσόπλευρον, καὶ διαχϑῶσιν εὐϑεῖαι ἐπιξζευγνύ- 
ουσαι τὰς πλευρὰς τοῦ πολυγώνου, ὥστε αὐτὰς παρ- 
αλλήλους εἶναι μιᾷ ὁποιαοῦν τῶν ὑπὸ δύο πλευρὰς 
τοῦ πολυγώνου ὑποτεινουσῶν. at ἐπιξευγνύουσαι πᾶσαι 
πρὸς τὴν τοῦ κύκλου διάμετρον τοῦτον ἔχουσι τὸν 
λόγον, ὃν ἔχει ἡ ὑποτείνουσα τὰς μιᾷ ἐλάσσονας τῶν 
ἡμίσεων πρὸς τὴν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου. 

ἔστω κύκλος ὁ ABI' A, καὶ ἐν αὐτῷ πολύγωνον 
ἐγγεγράφϑω τὸ AEZBHOI'MNA AK, καὶ ἐπεξεύχ- 
ϑωσαν αἱ EK, Ζ4. ΒΖ. HN, ΘΜ. δῆλον δή. ὅτι 
παράλληλοί εἰσιν τῇ ὑπὸ δύο πλευρὰς τοῦ πολυγώνου 
ὑποτεινούσῃ. λέγω ovv, ὅτι αἵ εἰρημέναι πᾶσαι πρὸς 


τὴν τοῦ κύκλου διάμετρον τὴν 4Γ τὸν αὐτὸν λόγον 


ἔχουσι τῷ τῆς ΓΕ πρὸς EA. 
ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ α ΖΚ, AB, Hz, ΘΝ. παρ- 
ἄλληλος ἄρα ἡ μὲν ΖΚ τῇ EA, ἡ δὲ BA τῇ ΖΚ, 


καὶ ἔτι ἡ μὲν AH τῇ ΒΑ, ἡ δὲ ΘΝ τῇ AH, καὶ ἡ 


1. EBZ 4 Torellius. 8. περιλιμματι F. 19. Post K 
F habet 4, sed expunctum. 27. 4 H (alt.) in rasura F. 
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ΕΖ, 4 posita aequalis basi coni € K Δ, basis igitur 
coni MN A aequalis est basibus conorum OZIIP, 0 K A. 
et coni eandem altitudinem habent. itaque etiam conus 
MNE —09K.A -|- OIIP [p. 93 not. 1]. 
sed MNA — ABI'4 [prop. 18], et OIIP — EBAZ 
[prop. 18] [itaque 4BI'Z — O9K4-- EBZZ. au- 
feratur, qui communis est rhombus EBZZ] . eri 
igitur, qui relinquitur, conus € K 4 aequalis frusto re- 
lieto [Euel. I xow. vv. 3]. 


XXI. 

Si eireulo polygonum inscribitur aequilaterum, euius 
latera paria sunt numero, et ducuntur lineae angulos!) 
polygoni eoniungentes, ita ut parallelae. sint cuiuis 
linearum sub duo latera subtendentium polygoni, omnes 
simul lineae coniungentes ad diametrum circuli eam 
habent rationem, quam habet linea subtendens sub 
latera polygoni uno pauciora, quam dimidius numerus 
eorum est, ad latus polygoni. 

sib cireulus ABI'zZi, et ei inseribatur polygonum 
AEZBHOIMNZAK, et ducantur lineae EK, Z A, 
ΒΖ, HN, OM. adparet igitur, eas parallelas esse 
lineae sub duo latera polygoni subtendenti.") iam dico, 
omnes simul lineas, quas commemorauimus, ad dia- 
metrum circuli rationem habere, quam ΓΕ ad E A. 

ducantur enim lineae ΖΚ, 4B, H 4, O N. parallela 
igitur linea ZK est lineae E47?) B.4 lineae ΖΚ, et 


1) Archimedes pro πλευράς lin. 19 fortasse scripserat yo- 
γνίας; Quaest. Arch. p. 10: 
2) Nam quia arcus ΚΔ, EZ aequales sunt, erit 
Um UT dV KZA (Eucl. III, 27); 
itaque EX 4 A4Z (Eucl. I, 28), et eodem inodo in ceteris. 
3) Quia arcus K 4 — Ἢ, erit ( AEK — EKZ (Eucl. III, 


Archimedes, ed. Heiberg. I. d 
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I'M τῇ ON. [καὶ ἐπεὶ δύο παραλληλοί εἰσιν αἱ E 4, 


KZ, καὶ δύο διηγμέναι εἰσὶν αἱ EK, 40] ἔστιν ἄρα. 


ὡς ἡ ΕΞ πρὸς Ξ4, ὁ ΚΕ πρὸς KO' ὡς δ᾽ ἡ ΚΕ 
πρὸς ΞΟ. ἡ ΖΠ πρὸς ΠΟ, ὡς δὲ ἡ ZII πρὸς ΠΟ, 
ἡ 4Π πρὸς ΠΡ, ὡς δὲ ἡ 4Π πρὸς ΠΡ, οὕτως ἡ 
ΒΣ πρὸς ΣΡ, καὶ ἔτι, ὡς ἡ μὲν ΒΣ πρὸς ΣΡ, ἡ 
2Σ πρὸς ET, ὡς δὲ ἡ 42 πρὸς ΣΤ, ἡ ΗΥ̓ πρὸς 
T T, καὶ ἔτι, ὡς ἡ μὲν HTT πρὸς TT, ἡ ΝΥ͂ πρὸς TO, ὡς 
δὲ ἡ ΝΥ͂ πρὸς ΥΦ, ἡ ΘΧ πρὸς ΧΦ, καὶ ἔτι, ὡς μὲν 
ἡ OX πρὸς ΧΦ, ἡ MX πρὸς XI' [καὶ πάντα ἄρα 
πρὸς πάντα ἐστίν. 
ὡς εἷς τῶν λόγων 
πρὸς ἕνα]. ὡς ἄρα ἡ 
ΕΞ πρὸς 5.4. οὕτως 
αἱ ΕΚ, ΖΑ, Β4, ΗΝ, 
OM πρὸς τὴν 4Γ 
διάμετρον. ὡς δὲ ἡ 
ΕΞ πρὸς & A4, οὕτως 
ἡ ΓΕ πρὸς E A. ἔσται 
ἄρα καὶ ὡς ἡ ΓΕ 
πρὸς Ε4, οὕτω πᾶ- 
σαι αἱ EK, Z4, 
B4, HN, ΘΜ πρὸς τὴν 4Γ διάμετρον. 


κβ΄. 


᾿Εὰν εἰς τμῆμα κύκλου πολύγωνον ἐγγραφῇ τὰς 


πλευρὰς ἔχον χωρὶς τῆς βάσεως ἴσας καὶ ἀρτίους, 
ἀχϑῶσιν δὲ εὐθεῖαι παρὰ τὴν βάσιν τοῦ τμήματος τὰς 
πλευρὰς ἐπιζευγνύουσαι τοῦ πολυγώνου, αἵ ἀχϑεῖσαι 
πᾶσαι καὶ ἡ ἡμίσεια τῆς βάσεως πρὸς τὸ ὕψος τοῦ 

2. 40] 4 F; corr. B man. 2*. 3. δ᾽ ΕΒΟῪΣ δὲ uulgo. 
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porro ZH lineae B 4, ΘΝ lineae Z H, I'M lineae ΘΝ. 
est igitur [Zeitschr. f. Math. ἃ. Phys. XXIV p. 178 
ge, 

ΕΞ: ΠΑ Ξε ΚΕ - ΞΟ; 

sed 

ZII: IIO |Eucl. VI, 4] 


— AII:IIP [d.] — B2: ZP [d 

porro 

BE XP—.4ZL:2ZLT.d]-HT:TT[d.. 
porro | 
Hp TPPI—NT:TO-0XxX:X0-—MX:XI [d 
itaque 
ER:54-—EK--Z4--B4--HN--0M:4AT 
[Euel. V, 12]. sed EE: 524 — ΓΕ: EA [Eucl. VI, 4]. 
Itaque etiam 
DlE:EA— EK -ZA-d- Be -HN-24- 0M: AT. 


XXII. 


8i segmento circuli polygonum inscribitur latera 
praeter basim aequalia et paria numero habens, et 
dueuntur lineae basi segmenti parallelae angulos!) 
coniungentes, omnes simul lineae ductae cum dimidia 
basi ad altitudinem segmenti eandem rationem habent, 


27) quare ZK 4 EA (Eucl. I, 28); eodem modo sequentia de- 
monstrabuntur. 
DUE p. 9v not. 1. 


8. TT] T h. l. et postea saepius in rasura F (lin. 8, 9 septies). 
10. XI']| X in rasura F. 12. εἷς] om. FCB (man. 2 ex ὡς 
fecit εἷς) *. 19. ἡ ΓΕ] ἡ om. F. ἔσται per comp. F. 24. 
xy F; xg Eutocius ad prop. 35. «4 26. exo» F; corr, hiualtus. 
21. τάς] αἱ τὰς F; corr. ed. Basil. 29. ἡ addidi; om. F, uulgo. 
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τμήματος τὸν αὐτὸν λόγον ἔχουσιν. ὃν ἡ ἀπὸ τῆς 
διαμέτρου τοῦ κύκλου ἐπὶ τὴν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου 
ἐπιξευγνυμένη πρὸς τὴν τοῦ πολυγώνου πλευρᾶν. 
εἰς γὰρ κύκλον τὸν 4 ΒΓ διήχϑω τις εὐθεῖα ἡ 4Γ, 
xci ἐπὶ τῆς AT πολύγωνον ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ ABI 
τμῆμα ἀρτιόπλευρόν τε καὶ ἴσας ἔχον τὰς πλευρὰς χωρὶς 
τῆς βάσεως τῆς AI" καὶ ἐπεξζεύχϑωσαν αἱ ΖΗ, ΕΘ. αἵ 
εἰσιν παράλληλοι τῇ βάσει τοῦ τμήματος. λέγω; ὅτι ἐστὶν 
ὡς αἱ ΖΗ, ΕΘ, AE πρὸς ΒΗ, οὕτως ἡ 4Z πρὸς ZB. 
10 πάλιν γὰρ ὁμοίως ἐπεξεύχϑωσαν αἱ HE, 40" παρ- 
ἄλληλοι ἄρα εἰσὶν τῇ ΒΖ: διὰ δὴ ταὐτά ἐστιν, ὡς ἡ 
ΚΖ πρὸς ΚΒ, ἥ τε ΗΚ πρὸς ΚΑ, καὶ ἡ ΕΜ πρὸς 
MA, καὶ ἡ ΜΘ πρὸς ΜΝ, 
καὶ ἡ ΞΑ πρὸς ΕΝ [καὶ 
ὡς ἄρα πάντα πρὸς πάντα, 
εἷς τῶν λόγων πρὸς ἕνα]. ὡς 
ἄρα αἱ ΖΗ, ΕΘ, 43 πρὸς 
ΒΕ, οὕτως ἡ ΖΚ πρὸς ΚΒ. 
ὡς δὲ ἡ ΖΚ πρὸς ΚΒ, 
οὕτως ἡ ZZ πρὸς ΖΒ. ὡς 
ἄρα ἡ 42 πρὸς ZB, οὕτως 
αἱ ΖΗ, ΕΘ, A& πρὸς BÀ. 


σι 





, 


x». ον, 

Ἔστω ἐν σφαίρᾳ μέγιστος κύκλος ὁ ABI'Z, καὶ 
ἐγγεγράφϑω εἰς αὐτὸν πολύγωνον ἰσόπλευρον, τὸ δὲ 
πλῆϑος τῶν πλευρῶν αὐτοῦ μετρείσϑω ὑπὸ τετράδος" 
αἱ δὲ AT, AB διάμετροι ἔστωσαν. ἐὰν δὴ μενούσης 
τῆς 4Γ διαμέτρου περιενεχϑῇ 0 ABI 4 κύκλος ἔχων 


Ox 


E 


Rn enr 

N 

u/ 
Ἐ3 





21. 4B] Β4 ed. Basil, Torellius. 
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quam linea a diametro circuli ad latus polygoni ducta 
ad latus polygoni. 
ducatur enim in circulo 4BI' linea recta AI, et 

super lineam .4I' polygonum latera praeter basim AI' 
aequalia et paria numero habens segmento A4 BI'in- 
scribatur. et ducantur ΖΗ, EO, quae parallelae sunt 
basi segmenti [p. 91 not. 2]. dico esse 

ZH -- EO -- AES: BR — AZ:ZB. 
rursus enim, ut supra [p. 96, 25], ducantur lineae H E, 
40; parallelae igitur sunt lineae ΒΖ [p. 91 not. 3]. 
eadem. de causa, qua supra [p. 99, 2 sq.], erit — 
KZ:KB—HK:KA—EM:MA— M0:MN — RA: EN.) 
ithque 

LH J- EO -- AES: BE-— ZK:KB [Eucl. V, 12]. 

sed 

ZK:KB — AZ:ZB [Eucl. VI, 4]. 
quare erit 

Z4Z:ZB -—ZH 4- EO 4 - 428 : ΒΕ. 


XXIII. 


Sit in sphaera A4BI'Z cireulus maximus, et ei in- 
seribatur polygonum aequilaterum, cuius laterum nu- 
merus per quattuor diuidi possit. lineae autem ATI, 
ZA B diametri sint [inter se perpendieulares].) si igitur 
manente diametro A4I' circulus 4BI'zf cum polygono 
cireumuoluitur, adparet, ambitum eius per superficiem 





1) Uerba sequentia lin. 14—16 Archimedis non sunt; cfr. 
p. 98, 10; Neue Jahrb. Suppl. XI p. 388. 

2) Hic Archimedes uix omiserat: πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις 
lin. 27, quae uerba Nizzius addi uoluit. 
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τὸ πολύγωνον, δῆλον, ὅτι ἡ μὲν περιφέρεια αὐτοῦ 
κατὰ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας ἐνεχϑήσεται, αἵ δὲ 
τοῦ πολυγώνου γωνίαι χωρὶς τῶν πρὸς τοῖς 4, Γ 
σημείοις κατὰ κύκλων περιφερειῶν ἐνεχϑήσονται ἐν 
τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρας γεγραμμένων ὀρϑῶν πρὸς 
τὸν ABI'A κύκλον. διάμετροι δὲ αὐτῶν ἔσονται αἵ 
ἐπιζευγνύουσαι τὰς γωνίας τοῦ πολυγώνου παρὰ τὴν 
Β4 οὖσαι. αἱ δὲ τοῦ πολυγώνου πλευραὶ κατά τινων 
κώνων ἐνεχϑήσονται., at μὲν AZ, AN κατ᾽ ἐπιφανείας 


κώνου, ov βάσις μὲν ὁ κύκλος ὁ περὶ διάμετρον τὴν. 


ΖΝ, κορυφὴ δὲ τὸ 4 σημεῖον. αἵ δὲ ZH, ΜΝ κατά 
τινος κωνικῆς ἐπιφανείας οἰσϑήσονται, ἧς βάσις μὲν 
ὁ κύκλος ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΗΜ, κορυφὴ δὲ τὸ 
σημεῖον, x«9' ὃ συμβάλλουσιν ἐκβαλλόμεναι αἱ ZH, 
ΜΝ ἀλλήλαις τε καὶ τῇ AI" αἵ δὲ BH, MA πλευ- 
ραὶ κατὰ κωνικῆς ἐπιφανείας οἰσϑήσονται, ἧς βάσις 
μέν ἐστιν ὃ κύκλος ὁ περὶ διάμετρον τὴν B4 ὀρϑὸς 
πρὸς τὸν ABI'Z κύκλον, κορυφὴ δὲ τὸ σημεῖον, καϑ' 
ὃ συμβάλλουσιν ἐκβαλλόμεναι αἵ BH; 4 Μ ἀλλήλαις 
τε χαὶ τῇ ΓΑ. ὁμοίως δὲ καὶ αἱ ἐν τῷ ἑτέρῳ ἧμι- 
κυκλίῳ πλευραὶ κατὰ κωνικῶν ἐπιφανειῶν οἰσϑήσονται 
πάλιν ὁμοίων ταύταις. ἔσται δή τι σχῆμα ἐγγεγραμ- 
μένον ἐν τῇ σφαίρᾳ ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περι- 
ἐχόμενον τῶν προειρημένων, ov. ἡ ἐπιφάνεια ἐλάσσων 
ἔσται τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 

διαιρεϑείσης γὰρ τῆς σφαίρας ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου 
τοῦ κατὰ τὴν B4 ὀρϑοῦ πρὸς τὸν 4ΒΓΖΩ κύκλον ἡ 


5. τῆς] τη F. ορϑον F; corr. ed. Bas. - 9. AZ] AN 
F. 10. οὐ] 0 FC*. τήν] τη F; cor. B. 19. ΜΟΙ ΝΙΝ 
ed. Basil, Torellius. 14. συμβαλουσιν F. ἐκβαλλόμεναι} 


altero 1 supra scripto F. 20. αἴ] addidi; om. Εἰ, uulgo. 





& 
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- Sphaerae cireumuolutum iri, angulos autem polygoni 
praeter angulos ad .4, I' puncta positos per ambitus 
eireulorum in superficie sphaerae descriptorum et ad 
ABI A circulum perpendieularium. et diametri eorum 
erunt lineae angulos polygoni coniungentes lineae Bf 
parallelae. latera autem polygoni per conos quosdam 
cireumuoluentur, AZ, ANN latera per superficiem coni, 
cuius basis est circulus circum diametrum ΖΝ de- 
seriptus, uertex autem .4 punctum, latera uero ZH, 
MN per superfiiem conicam circumuoluentur, cuius 
basis est circulus circum diametrum .H M descriptus, 
uertex autem punctum, in quo ZH, MN lineae pro- 
ductae et sibi in uicem et lineae 41 concurrunt; la- 
tera autem BH, Mí per superficiem conicam cir- 
cumuoluentur, cuius basis est circulus circum ΒΖ 
diametrum descriptus ad A4BI'zi circulum perpendi- 
cularis, uertex autem punc- 
tum, in quo BH, 4M h- 
neae productae et sibi in 
uicem et lineae I' A4 concur- 
runt. eodem modo etiam 
Z' ]atera in altero semicireulo 
posita rursus per super- 
fieies conicas circumuol- 
uentur his similes. itaque 
in sphaera figura inseripta 
erib comprehensa per su- 
perficies conicas, quas commemorauimus, cuius super- 
fieles minor erit superficie sphaerae. 
secta enim sphaera plano in linea Bf posito ad 
cireulum ABI'4 perpendiculari superficies alterius 
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ἐπιφάνεια τοῦ ἑτέρου ἡμισφαιρίου καὶ ἡ ἐπιφάνεια 
τοῦ σχήματος τοῦ ἐν αὐτῷ ἐγγεγραμμένου τὰ αὐτὰ 
, Ld 3 (f CR , , : 3 , Ἁ ^ 
πέρατα ἔχουσιν ἐν ἑνὶ ἐπιπέδῳ ἀμφοτέρων γὰρ τῶν 
3 - -» , e Ll 
ἐπιφανειῶν πέρας ἐστὶν τοῦ χύκλου ἡ περιφέρεια τοῦ 
περὶ διάμετρον τὴν B zl ὀρϑοῦ πρὸς τὸν 4.18 ΓΖΩ͂ κύχλον" 
καί εἰσιν ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, καὶ περιλαμ- 
βάνεται αὐτῶν ἡ ἕτερα ὑπὸ τῆς ἑτέρας ἐπιφανείας καὶ 
τῆς ἐπιπέδου τῆς τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχούσης αὐτῇ. ὁμοίως 
Ν Ἁ “« 3 - δ , c , , c 3 
δὲ καὶ τοῦ ἐν τῷ ἑτέρῳ ἡμισφαιρίῳ σχήματος ἡ ἐπι- 
φάνεια ἐλάσσων ἐστὶ τῆς τοῦ ἡμισφαιρίου ἐπιφανείας. 
καὶ ὅλη οὖν ἡ ἐπιφάνεια τοῦ σχήματος τοῦ ἐν τῇ 
,. 24 ἢ 2 M M 3 , m , 
σφαίῤᾳ ἐλάσσων ἐστὶν τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 


xÓ. 

e ^" , , , 9 ^ LJ 

Ἢ τοῦ ἐγγφραφομένου σχήματος εἰς τὴν σφαῖραν 
ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὐ ἡ ἐκ τοῦ χέντρου δύ- 
ναται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς πλευρᾶς τοῦ σχή- 

M 2 , , - 2 , M 

ματος και τῆς ἴσης πασαις ταῖς ἐπιξευγνυούσαις τας 
πλευρὰς τοῦ πολυγώνου ὑπὸ τετράδος μετρουμένας καὶ 
παραλλήλοις οὔσαις τῇ ὑπὸ δύο πλευρὰς τοῦ πολυγώνου 
ὑποτεινούσῃ εὐϑεῖα. | 

ἔστω ἐν σφαίρᾳ μέγιστος κύκλος ὁ ABI, καὶ ἐν 
αὐτῷ πολύγωνον ἐγγεγράφϑω ἰσόπλευρον, ov αἵ πλευ- 
ραὶ ὑπὸ τετράδος μετροῦνται" καὶ ἀπὸ τοῦ πολυγώ- 
νου τοῦ ἐγγεγραμμένου νοείσϑω τι εἰς τὴν σφαῖραν 
ἐγγραφὲν σχῆμα, καὶ ἐπεξζεύχϑωσαν αἱ EZ, HO, I'A, 
ΚΑ, ΜΝ παράλληλοι οὖσαι τῇ ὑπὸ δύο πλευρὰς ὑπο- 


9. τοῦ ἐν τῷ] scripsi; του F C*; τοῦ ἐν B*, ed. Basil., Torellius. 
18. ὑπὸ τετράδος μετρουμένας] Scripsi; τετραγωνους P, uulgo; del. 
Hauber, Nizze; (τετραπλεύρῃ) ed. Basil; τετρακώλου censor 
Ienensis; ὡς τετράπλευρας γίνεσϑαι Torellius. 19. παραλλή- 
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hemisphaerii et superficies figurae hemisphaerio in- 
scriptae eosdem terminos habent in uno plano (utraque 


enim superficies terminum habet ambitum cireuli cireum 


diametrum BZ/ descripti ad eireulum 4 Β Γ 4] perpen- 
dieularis), et utraque in eandem partem caua est, et 
altera ab altera comprehenditur superficie et superficie 
plana eosdem, quos illa, terminos habenti. eodem modo 
eliam figurae alteri hemisphaerio inscriptae superficies 
minor est superficie hemisphaeri. itaque etiam tota 
superficies figurae sphaerae inscriptae minor est super- 
ficie sphaerae. 


XXIV. 


Superficies figurae sphaerae inscriptae aequalis est 
circulo, cuius radius quadratus aequalis est rectangulo, 
quod continetur latere figurae et linea aequali omni- 
bus simul lineis iungentibus angulos?) polygoni, quo- 
rum numerus per quattuor diuidi possit, et parallelis 
lineae sub duo latera polygoni subtendenti. 

sit in sphaera circulus maximus ΑΒΓ 2, et ei in- 
seribatur polygonum aequilaterum, cuius laterum nu- 
merus?) per quattuor diuidi possit. et in polygono 
inseripto fingatur figura inscripta sphaerae, et iun- 
gantur lineae EZ, HO, I'4, KA, MN parallelae 


1) Quare superficies figurae inscriptae minor est superficie 
sphaerae (λαμβ. 4 p. 10). nec Archimedes hoc praetermiserat; 
cfr. Quaest. Arch. p. 78. 

2) Cfr. p. 97 not. 1. 

3) Archimedem puto scripsisse lin. 22—923: οὗ τὸ πλῆϑος 
τῶν πλευρῶν μετρείσϑω ὑπὸ τετράδος; Quaest. Arch. p. 76. 


λοις οὔσαις] Nizzius; παραλληλους ουσας F, uulgo. 21. AT'B zd 
Torellius. 
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τεινούσῃ εὐθείᾳ. κύκλος δέ τις ἐκκείσϑω ὁ E, οὗ ἡ 
ἐκ τοῦ κέντρου δυνάσϑω τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς 
AE καὶ τῆς ἴσης ταῖς EZ, ΗΘ, ΓΩ͂, ΚΑ, ΜΝ. λέγω, - 
ὅτι ὃ χύκλος οὗτος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ εἰς 
τὴν σφαῖραν ἐγγραφομένου σχήματος. t | 

ἐχκείσϑωσαν γὰρ κύκλοι οἵ O, II, P,-E, T, T, 
καὶ τοῦ uiv O ἡ ἐκ τοῦ χέντρου δυνάσϑω τὸ περι- 
ἐχόμενον ὑπό τε τῆς Ε 4 καὶ τῆς ἡμισείας τῆς ΕΖ, 








y/i 

ῃ δὲ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ II δυνάσϑω τὸ περιεχόμενον 
ὑπό τε τῆς E.4 καὶ τῆς ἡμισείας τῶν EZ, HO, ἡ δὲ 
ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ P δυνάσϑω τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τῆς ΕΑ καὶ. τῆς ἡμισείας τῶν ΗΘ, ΓΖ, ἡ δὲ ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ Σ δυνάσθω τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς 
EA καὶ τῆς ἡμισείας τῶν D, K A, ἡ δὲ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου τοῦ T δυνάσϑω τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς AE 
καὶ τῆς ἡμισείας τῶν K 4, ΜΝ, ἡ δὲ ἐκ τοῦ κέντρου 
τοῦ T δυνάσϑω τὸ περιεχόμενον ὑπό vs τῆς AE καὶ 
τῆς ἡμισείας τῆς ΜΝ. διὰ δὴ ταῦτα ὁ μὲν Ο κύκλος 
ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 4ΕΖ κώνου, ὁ δὲ II τῇῪ 
ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν EZ, HO, ὁ δὲ 
P τῇ μεταξὺ τῶν ΗΘ, ΓΖ, ὁ δὲ E τῇ μεταξὺ τῶν - 

1. δέ] scripsi; 0x F, uulgo. 6. T] in rasura F. 

| 


lineae sub latera subtendenti. ponatur autem cireulus ἐπ, 
euius radius quadratus aequalis sit rectangulo, quod 
linea 4E et linea omnibus simul lineis EZ, ΗΘ, ΓΖ, 
KA, MN aequali eontinetur. dico, hune circulum 
aequalem esse superficiei figurae sphaerae inscriptae. 
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ponantur enim circuli O, I], P, Σ, T, T, et radius 
cireuli O quadratus aequalis sit rectangulo, quod con- 
linetur linea E44 et dimidia linea EZ, radius autem 
eireuli ΠΟ quadratus aequalis sit rectangulo, quod con 
linetur linea EB et dimidia parte linearum EZ, ΗΘ, 
radius autem circuli P quadratus aequalis sit rectan- 
gulo, quod linea EA et dimidia parte linearum ΗΘ, 
ΓΖ contmnetur, radius autem circuli Σ᾽ quadratus 
aequalis sit rectangulo, quod linea E.4 et dimidia 
parte linearum I'Zl, Καὶ A continetur, radius autem cir- 
culi T quadratus aequalis sit rectangulo, quod linea 
AE οὐ dimidia parte linearum. K 4, MN continetur, 
radius autem circuli T quadratus aequalis sit rectan- 
gulo, quod linea 4 E et dimidia linea MN continetur. 
itaque circulus O aequalis est superficiei coni 4EZ 
[prop. 14], 77 cireulus aequalis superficiei conieae inter 
EZ, HO limeas positae, P circulus superficiei inter 
ΗΘ, ΓΖ“ positae, 2: superficie1 inter ΖΓ, Καὶ 4 positae, 
T superficiei inter K 4, MN positae) Ὑ᾽ circulus 


1) Haec omnia sequuntur ex prop. 16, quia aequalia sunt 
latera polygoni. 


[91] 
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41, Καὶ 4’ καὶ ἔτι ὁ μὲν T ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τ 
κώνου τῇ μεταξὺ τῶν ΚΑ, ΜΝ’ ὁ δὲ T τῇ τοῦ 
ΜΒΝ κώνου ἐπιφανείᾳ ἴσος ἐστίν. οἱ πάντες ἄρα 
κύκλοι ἴσοι εἰσὶν τῇ τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος ἐπι- 
φανείᾳ. καὶ φανερόν, ὅτι αἷ ἐκ τῶν κέντρων τῶν Ο, 
I1, P, Σ, T, T κύκλων δύνανται τὸ περιεχόμεμον ὑπό τε 
τῆς AE καὶ δὶς τῶν ἡμίσεων τῆς EZ, HO, ΓΖ, K 4, 
MN, αἵ ὅλαι εἰσὶν α EZ, ΗΘ, ΓΖ, KA, ΜΝ. oj 
ἄρα ἐκ τῶν κέντρων τῶν O, II, P, X, T, T κύκλων 
δύνανται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς 4Ε καὶ πασῶν 
τῶν EZ, HO, I'Z, KA, ΜΝ. ἀλλὰ καὶ ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ ΚΞ κύκλου δύναται τὸ ὑπὸ τῆς AE καὶ 
τῆς συγκειμένης ἐκ πασῶν τῶν EZ, HO, L4, Καὶ 4, 
ΜΝ. ἡ ἄρα ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ XE κύκλου δύναται 
τὰ ἀπὸ τῶν ἐκ τῶν κέντρων τῶν O, II, P, X, T, 
κύκλων. καὶ ὁ κύκλος ἄρα ὁ E ἴσος ἐστὶ τοῖς O, II, 
P, Z, T, T κύχλοις. οἱ δὲ O, II, P, 2, T, T χύκλοῦς 
ἐπρδείχθησαυ ἴσοι τῇ εἰρημένῃ vot σχήματος ἐπιφα- 
νείᾳ. καὶ ὁ A ἄρα κύκλος ἴσος ἔσται τῇ ἐπιφανείᾳ, 
τοῦ σχήματος. 1 
1 

κε΄. 
i 

Tov ἐγγεγραμμένου σχήματος εἰς τὴν σφαῖραν ἡ 
ἐπιφάνεια ἡ περιεχομένη ὑπὸ τῶν κωνικῶν ἐπιφανειῶν 
ἐλάσσων ἐστὶν ἢ τετραπλασία τοῦ μεγίστου κύκλου 
τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ. 

ἔστω ἐν σφαίρᾳ μέγιστος κύκλος ὁ ABI'Z, καὶ ἐν | 


6. δυναται F; corr. BC*. 8. ὅλαι] scripsi cum B*; 
oAo, F, uulgo. Τ' Δ om. F; corr. Torellius. 19 δυνανται, 
y expuncto, Ft, 15. τὰ ἀπὸ τῶν] scripsi; τας F, uulgo. - 
19. δὰ} om. F. E 


r 
*« 
UM 
^ 
» 


superficiei coni MN.) quare omnes simul circuli 
aequales sunt superficiei figurae inscriptae. et ad- 
paret, radios circulorum O, I7, P, 2 T, T" quadratos 
aequales esse rectangulo, quod continetur linea AE 
el dimidiis lineis EZ, HO, ΓΖ, K 4, MN bis sumptis, 
quae aequales sunt ipsis lineis EZ, HO, I'Z, K A, 
ΜΝ. itaque radii cireulorum O, II, P, Z, T,  qua- 
drati 
— AE» (EZ -- HO 4- UA -- KA-- MN). 


Lid 


sed etiam radius circuli E quadratus 

— AE(EZ--HO--0DI4-F-KA--MN) 
[ex hypothesi] radius igitur circuli ,5 quadratus aequa- 
lis est radiis circulorum O, 17, P, 2, T, quadratis. 
quare etiam?) ! 

gE—0--In--PJ-z-r-T-m. 

sed demonstratum est, circulos O, II], P, Z2, T, P 
aequales esse figurae superficiei; quam commemoraui- 
mus. itaque etiam conus ,$ aequalis erit superficiei 
figurae. 
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XXV. 


Puperfieies figurae sphaerae inscriptae, quae per 
superficles conicas continetur?) minor est quam qua- 
druplo maior cireulo maximo sphaerae. 

sit sphaerae circulus maximus 418 ΓΖ, et ei in- 


1) Sequitur ex prop. 14, quia E4 — MB. 

2) Eucl. XII, 2; cfr. Quaest. Arch. p. 48. 

3) Archimedes uix h. l. et p. 110, lin. 3 dixerat, superficiem 
figurae per superficies conicas comprehendi, cum hoc de ipsa 
figura dicendum esset. scripsit fortasse lin. 23: τοῦ περιξχο- 
μένου et lin. 3: νοείσϑω σχῆμα ὑπὸ... περιεχόμενον. 
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αὐτῷ ἐγγεγράφϑω πολύγωνον [ἀρτιόγωνον] ἰσόπλευ- 
gov, ov αἱ πλευραὶ ὑπὸ τετράδος μετροῦνται. καὶ ἀπ᾽ 
αὐτοῦ νοείσϑω ἐπιφάνεια ἡ ὑπὸ τῶν χωνικῶν ἐπι- 
φανειῶν περιεχομένη. λέγω, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγ- 

5 γραφέντος ἐλάσσων ἐστὶν ἢ τετραπλασία τοῦ μεγίστου 
κύχλου τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ. 





* 


b duri ur νὰ 


ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ ὑπὸ δύο πλευρὰς ὑπρτείνου- 
σαι τοῦ πολυγώνου αἱ EI, O M, καὶ ταύταις παράλ- 
ληλοι αἱ ΖΚ, 48, H 4. 
ἐκκείσϑω δέ τις κύκλος 
ὁ P, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
δύναται τὸ ὑπὸ τῆς ΕΑ 
καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς 


iin AB 


opes d 


διὰ δὴ τὸ προδειχϑὲν 
ἴσος ἐστὲν ὁ κύκλος τῇ 
τοῦ εἰρημένου σχήματος 
ἐπιφανείᾳ. καὶ ἐπεὶ ἐδείχ- 
ϑη. ὅτι ἐστὶν, ὡς ἡ ἴση 
20 . πάσαις Txio El, ZK, 
BA, H A, OM πρὸς τὴν 
διάμετρον τοῦ  XUXAOU 
τὴν AT, οὕτως ἡ ΓΕ 
πρὸς EA, τὸ ἄρα ὑπὸ 
25 τῆς ἴσης πάσαις ταῖς εἰρημέναις καὶ τῆς E, τουτ- 

ἕστιν τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ P κύχλου, 

ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν AI, ΓΕ. ἀλλὰ καὶ τὸ 

ὑπὸ 4Γ, ΓΕ ἔλασσόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς AI. ἔλασ- 

σον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ P τοῦ 





τ Ὡρῶν dicia byeatt. o tanen τὰ bct συ mium 


N 


2. ἀπ᾽ scripsi; ez F, uulgo. 21. ἴσον] hic primum 
occurrit compendium huius uerbi in F. 28. ελασσων F. 
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scribatur polygonum!) aequilaterum, «cuius laterum 
numerus?) per quattuor diuidi possit. et fingatur su- 
 perficies inde orta, quae per superficies conicas com- 
prehenditur.?) dico, superficiem polygoni inscripti mi- 
norem esse quam quadruplo maiorem circulo maximo 
sphaerae. 


ducantur enim lineae sub duo latera polygoni subten- 
dentes, EI, O M, et iis parallelae lineae ΖΚ, 4B, ΗΖ. 
ponatur autem circulus P, cuius radius quadratus aequa- 
lis sit rectangulo, quod linea E.4 et linea aequali 
limeis omnibus EI, ΖΚ, Bzl, H4, OM continetur. 
ilaque propter ea, quae antea demonstrauimus [prop. 
24], eireulus aequalis est superficiei figurae, quam 
commemorauimus. et quoniam demonstratum est, li- 
neam omnibus lineis EI, ZK, Bi, H 4, 9M aequa- 
lem ad diametrum circuli 4I' eam habere rationem, 
quam ΓΕ ad EA [prop. 21], erit 


EA»(EI -ZK -- BA-- HA-- 6M), 
h. e. radius cireuli P quadratus [ex hypothesi], 
— 4Γ »«ΓΕ [Eucl VI, 16]. 
sed 
BO TERT AD [Edel HI, 15]. 


itaque radius circuli P quadratus « AI" [et radius 
cireuli P — AI: quare etiam diameter circuli P minor 


1) ἀρτιόγωνον lin. 1 delendum est, quia lin. 1—2 repugnat, 
et quia desideratur καί ante ἰσόπλευρον: ἰσογώνιόν τε καί Nizze. 


2) Cfr. p. 105 not. 3. 
3) P. 109 not. 3. 


10 


15 


20 


25 
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ἀπὸ τῆς 4Γ [ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ ἐκ τοῦ χέντρου 
τοῦ P τῆς AI. ὥστε ἡ διάμετρος τοῦ P κύκλου ἐλάσ- 
Gov ἐστὶν ἢ διπλασία τῆς διαμέτρου τοῦ ABI'Z κύ- 
χλου, καὶ δύο ἄρα τοῦ Α48ΒΓ4 κύκλου διάμετροι 


μείζους εἰσὶ τῆς διαμέτρου τοῦ P κύκλου, καὶ τὸ τε- 


τράκις ἀπὸ τῆς διαμέτρου τοῦ ABI' Z4 κύκλου, τουτ- 
ἔστι τῆς AI, usifóv ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς τοῦ P κύχλου 
διαμέτρου. ὡς δὲ τὸ τετράκις ἀπὸ τῆς 4Γ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς τοῦ P κύκλου διαμέτρου, οὕτως τέσσαρες 
κύκλοι of ΑΒΓΔ πρὸς τὸν P κύκλον. τέσσαρες ἄρα 
κύκλοι o 4ΒΓ4 μείζους εἰσὶν τοῦ P κύκλου]. ὁ ἄρα 
κύκλος 0 P ἐλάσσων ἐστὶν ἢ τετραπλάσιος τοῦ με- 
γίστου κύκλου. ὁ δὲ Ρ κύκλος ἴσος ἐδείχϑη τῇ εἰρη- 
μένῃ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος. ἡ ἄρα ἐπιφάνεια τοῦ 
σχήματος ἐλάσσων ἐστὶ ἢ τετραπλασία τοῦ μεγίστου 
κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ. 


, 


XS. 

Τῷ ἐγγραφομένῳ ἐν τῇ σφαίρᾳ σχήματι τῷ περι- 
ἐχομένῳ ὑπὸ τῶν ἐπιφανειῶν τῶν κωνικῶν ἴσος ἐστὶν 
κῶνος ο βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον τὸν ἴσον τῇ ἐπι- 
φανείᾳ τοῦ σχήματος τοῦ ἐγγραφέντος ἐν τῇ σφαίρᾳ, 
ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ 
μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. 

ἔστω ἡ σφαῖρα καὶ ὁ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὃ 
48ΒΓΖ, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τῷ πρότερον. ἔστω δὲ 
κῶνος ὀρϑὸς ὁ Ρ βάσιν μὲν ἔχων τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ 
σχήματος τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐν τῇ σφαίρᾳ, ὕψος δὲ 
ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ μίαν πλευ- 
ρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. δεικτέον, ὅτι ὁ 


9. τέσσαρες] altero c6 supra scripto F. 19. ἴσος] per 
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. est quam duplo maior diametro circuli 4.8 Γ4 ἢ), et 
᾿4 AI? quadratum diametri circuli P. sed ut 4 AT" 
ad quadratum diametri circuli P, ita quattuor circuli 

ABI ad cireulum P [Eucl XII, 2]. itaque quat- 

ἕπου eireuli 4BI'7 maiores sunt circulo P]. circulus 

P igitur minor est quam quadruplo maior circulo 

maximo. sed demonstratum est, circulum P aequalem 

esse superficiei figurae, quam commemorauimus. quare 
superfieles figurae minor est quam quadruplo maior 
circulo maximo sphaerae. 


XXVI. 


Figurae sphaerae inscriptae per superficies conicas 
comprehensae aequalis est conus basim habens circu- 
lum superficiei figurae sphaerae inscriptae aequalem, 
altitudinem autem aequalem lineae a centro sphaerae 
ad latus polygoni perpendiculari ductae. 


sib sphaera, et in ea circulus maximus A4 BI'Zi, et 
cetera eodem modo, quo supra [prop. 25]. sit autem 
conus rectus P basim habens superficiem figurae sphae- 
rae inscriptae, altitudinem autem aequalem lineae a 
centro sphaerae ad latus polygoni perpendiculari duc- 


1) Uerba sequentia lin. 4—5 damnaui Quaest. Arch. p. 74, 
sed adparet, Archimedis manum nondum restitutam esse; de- 
monstratio enim sic quoque longis ambagibus laborat. puta- 
uerim, totum locum lin. 1: ἐλάσσων ἄρα — lin. 11: τοῦ P κύ- 
χλου subditiuum esse. 


comp. Εἰ, ut lin. 22. 206. τὴν ézigevsww] ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ 
B, ed. Basil, Torellius. 28, ἴσον] per comp. F, ut p. 114 lin. 
18; 22; 25. 

Archimedes, ed. Heiberg. I. 8 


10 





25 
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κῶνος ὁ P ἴσος ἐστὶν τῷ ἐγγεγραμμένῳ ἐν τῇ σφαίρᾳ 
σχήματι. 

ἀπὸ γὰρ τῶν κύκλων. ὧν εἰσι διάμετροι αἵ ΖΝ, 
HM, 0 A, IK, κῶνοι ἀναγεγράφϑωσαν κορυφὴν ἔχον- 
vte τὸ τῆς σφαίρας κέντρον. ἔσται δὴ ῥόμβος στερεὸς 
ἔκ τὲ τοῦ κώνου, οὗ βάσις μέν ἐστι ὁ κύκλος ὁ. περὶ 
τὴν ΖΝ, E δὲ τὸ 4 
σημεῖον, καὶ τοῦ κώνου, οὗ 
βάσις ὁ αὐτὸς κύκλος. κο- 
ovg: δὲ τὸ X σημεῖον. καὶ 
ἴσος ἐστὶ τῷ κώνῳ τῷ βάσιν 
μὲν ἔχοντι τὴν ἐπιφάνειαν 
τοῦ N AZ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ 
ἀπὸ τοῦ X καϑέτῳ ἠγμένῃ. 
πάλιν δὲ καὶ τὸ περιλελειμ- 
μένον τοῦ ῥόμβου τὸ περι- 
ἐχόμενον ὑπό τε τῆς ἐπιφα- 
νείας τοῦ κώνου τῆς μεταξὺ 
τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων 
τῶν κατὰ τὰς ΖΝ, ΗΜ καὶ 
τῶν ἐπιφανειῶν τῶν κώνων 
τοῦ τε ΖΝΧ καὶ τοῦ ΗΜΧ ἴσον ἐστὶ τῷ κώνῳ τῷ βά- 
σιν μὲν ἔχοντι ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ 
τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων τῶν κατὰ τὰς MH, ΖΝ, 
ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ Χ ἐπὶ τὴν ΖΗ καϑέτῳ 
ἠγμένῃ δέδεικται γὰρ ταῦτα. ἔτι δὲ καὶ τὸ περιλει- 
πόμενον τοῦ κώνου τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς ἐἔπι- 
φανείας τοῦ κώνου τῆς μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- 
πέδων τῶν κατὰ τὰς HM, Β4 καὶ τῆς ἐπιφανείας 


4. ἀναναγεγραφϑώσαν F. 6. τοῦ] addidi; om. F, uulgo. 
ἐστι] ἔστω per comp. F; corr. Torellius. 10. xoi]. om. 


—— “--ὦ ——— ΝΟΣ P c 


uA cO ECT 
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iae. demonstrandum est, conum P aequalem esse figu- 
rae sphaerae inscriptae. 

construantur enim in circulis, quorum diametri 
sunt ΖΝ, ΗΜ, ΘΑ, IK, coni uerticem habentes cen- 
irum sphaerae. erit igitur rhombus solidus ex cono, 
euius basis est circulus cireum Z.N diametrum de- 
scriptus, uertex autem punctum .4, et cono, cuius basis 
est idem circulus, uertex autem .X punctum, composi- 
ius.') et erit aequalis cono basim habenti superficiem 
coni N.4Z, altitudinem autem aequalem lineae ἃ X 
puncto [ad lineam 42] perpendiculari ductae [prop. 
18] rursus autem frustum rhombi?) relictum, quod 
superficie coni inter plana parallela in lineis Z.:N, H.M 
posita et superficie conorum ZN X, H M X continetur, 
aequale est eono basim habenti aequalem superficiei 
coni inter plana parallela in lineis MH, ΖΝ posita, 
altitudinem autem aequalem lineae ἃ X puncto ad ZH 
lineam perpendieulari ductae [prop. 20]. praeterea 
frustum relictum coni?), quod superficie coni inter 
plana parallela in lineis H M, B z/ posita et superficie 
coni MH X et circulo circum diametrum B4 descripto 


1) Desideratur: συγκείμενος ; nam ἔσται lin. 5 idem fere est, 
quod γενήσεται. 

2) Hie rhombus oritur productis lineis MN, ZH, donec 
concurrunt, et continetur lineis MN, ZH productis et lineis 
MX, XH. | 

3) Qui oritur lineis Mz, HB productis, donec concurrunt. 


corr. Torellius. 14. Post ro? X add. Torellius: ἐπὶ τὴν AZ. 
15. περιλελιμμενον F. 20. τὰς ΖΝ, HM] xq» ZNHM F; 
corr. Torellius. 24. MH, ZN]scripi; MNZH F, uulgo; 
ΖΝ, HM Torellus. In figura 4 et I] permutat Εἰ, et pro X 
habet K. 27. τὸ περιεχόμενον) scripsi; rov zrtouegousvov F, 
uulgo. 28. τῆς] τη F. 
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τοῦ ΜΗΧ κώνου καὶ τοῦ κύκλου τοῦ περὶ διάμετρον 
τὴν ΒΩ ἴσον τῷ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν ἴσην 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν ἐπιπέδων τῶν 
κατὰ τὰς HM, Β4. ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ X ἐπὶ 
τὴν ΒΗ͂ καϑέτῳ ἠγμένῃ. ὁμοίως δὲ καὶ ἐν τῷ ἑτέρῳ 
ἡμισφαιρίῳ 0 τε δόμβος ὁ ΧΚΓΙ καὶ τὰ περιλείμματα 
τῶν κώνων ἴσα ἔσται τοσούτοις καὶ τηλικούτοις κώνοις, 
ὅσοι καὶ πρότερον ἐρρήϑησαν. δῆλον οὖν, ὅτι καὶ ὅλον 
τὸ σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῇ σφαίρᾳ ἴσον ἐστὶν 
πᾶσιν τοῖς εἰρημένοις κώνοις. οἱ δὲ κῶνοι ἔσοι εἰσὺν 
τῷ Ρ κώνῳ, ἐπειδὴ ὁ Ρ κῶνος ὕψος μὲν ἔχει ἑκάστῳ 


ἴσον τῶν εἰρημένων κώνων. βάσιν δὲ ἴδην πάσαις ταῖς 


βάσεσιν αὐτῶν. δῆλον οὖν, ὅτι τὸ ἐν τῇ σφαίρᾳ ἐγ- 
γεγραμμένον ἴσον ἐστὶν τῷ ἐκκειμένῳ κώνω. 


xt. 
^ 3 , " , - , x 
Τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἐν τῇ σφαίρᾳ τὸ περι- 
, ec - bd - , Eod L4 , 
ἐχόμενον ὑπὸ τῶν ἐπιφανειῶν τῶν κωνικῶν ἔλασσον 
2 4“. , - , » , 4 , 
ἔστιν ἡ τετραπλάσιον TOU κῶνου rov βασιν μὲν ἔχον- 
vog ἴσην τῷ μεγίστῳ κύκλῳ τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, ὕψος 
δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. 
ἔστω γὰρ [0] γινόμενος κῶνος ἴσος τῷ σχήματι 
Ἂν 2 , 2 »- , A , M 2 
τῷ ἐγγεγραμμένῳ ἐν τῇ σφαίρᾳ τὴν βάσιν μὲν ἔχων 
, -" , - M 
ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ἐγγεγραμμένου ὀχήματος, τὸ 
δὲ ὕψος ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου καϑέτῳ 
ἀγομένῃ ἐπὶ μίαν πλευρὰν τοῦ ἐγγραφέντος πολυγώ- 


vov ὁ P. ὁ δὲ κῶνος ὁ A ἔστω βάσιν ἔχων ἴσην τῷ 


2. ἴσον] per comp. F, αὖ lin. 4, 9, 10,12. τῷ κώνῳ] ἔσται 
κώνῳ ed. Basil, Torellius. βασι F. 8. τῶν ἐπιπέδων) vov 
τε επιπεδὼν F; corr. Torellius. 6. XKTI' A F. περιλιμ- 
ματα F. 10, κονοις F. 19. τῶν] vov F. 21. ὁ] deleo. 
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continetur, aequale est cono basim habenti aequalem 
. superficiei eoni inter plana in lineis H.M, B 4 posita, 
altitudinem autem aequalem lineae ἃ X puncto ad 
lineam BH perpendiculari ductae [prop. 19]. eodem 
modo eiiam in altero hemisphaerio rhombus XKI'UI 
et frusta relieta eonorum?) aequalia erunt totidem et 
lalibus conis, quot et quales supra indieauimus.  ad- 
paret igitur, etiam totam figuram sphaerae inscriptam 
aequalem esse omnibus conis, quos commemorauimus. 
coni autem aequales sunt P cono, quoniam conus P 
altitudinem habet altitudini?) cuiusuis conorum, quos 
commemorauimus aequalem, basim autem aequalem 
omnibus simul basibus eorum?) [Agup. 1 p. 80; cfr. 
Quaest. Arch. p. 48]. adparet igitur, figuram sphaerae 
inscriptam aequalem esse cono, quem posuimus. 


XXVII. 


Figura sphaerae inscripta, quam superficies conicae 
comprehendunt, minor est quam quadruplo maior cono 
basim habenti aequalem circulo maximo sphaerae, 
altitudinem autem radio sphaerae. 

ponatur enim conus P aequalis figurae sphaerae 
inscriptae basim habens superficiei figurae inscriptae 
aequalem, altitudinem autem aequalem lineae a centro 
eireuli ad latus aliquod polygoni inscripti perpendi- 


πω 


eulari duetae [prop. 26]. conus autem X5 basim ha- 


1) Debebat esse: rhombi (qui oritur productis lineis 44K, 
IO0, donec concurrunt) et coni (qui oritur eodem modo pro- 
ductis lineis 44A, B9). 

2) ἑκάστῳ sc. κώνῳ, pro ἑκάστου (sc. m 


3) Ex hypothesi. 
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ABI'A κύκλῳ, ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ 4 Β ΓΖ 
κύκλου. 

ἐπεὶ ovv ὁ P χῶνος βάσιν ἔχει ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ ἐγγεγφαμμένου σχήματος ἐν "i σφαίρῷ, ὕψος δὲ 
τῇ ἀπὸ τοῦ X καϑέτῳ ἀγομένῃ ἐπὶ τὴν AZ, ἐδείχϑη 
δὲ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος ἐλάσσων 
ἢ TEPBRNA MN τοῦ ἐν τῇ. σφαίρᾳ μεγίστου κύκλου, 
ἔσται ἄρα ἡ τοῦ P κώνου βάσις ἐλάσσων ἢ dna 
πλασία τῆς βάσεως τοῦ ΚΞ κώνου" ἔστιν δὲ καὶ τὸ 
ὕψος τοῦ P ἔλασσον τοῦ ὕψους τοῦ X κώνου. ἐπεὶ 
οὖν ὁ P κῶνος τὴν μὲν βάσιν ἔχει ἐλάσσονα ἢ τε- 
τραπλασίαν τῆς τοῦ /& βάσεως, τὸ δὲ ὕψος ἔλασσον 
τοῦ ὕψους, δῆλον, ὡς καὶ αὐτὸς 0 P κῶνος ἐλάσσων 
ἐστὶν ἢ τετραπλάσιος τοῦ E κώνου. ἀλλὰ καὶ ὁ P 
χῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι. τὸ ἄρα 
ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἔλασσόν ἐστιν ἢ τετραπλάσιον 
τοῦ ΚΞ κώνου. | 


4. δέ] δὲ ἴσον BC*, ed. Basil, Torellius. 8. ἔσται] per 
comp. F, BC*. 13. ὡς] ὅτι Nizze. 
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beat aequalem circulo 4 Β ΓΖ, altitudinem autem ra- 
. dium circuli ABI. 

quoniam igitur conus P basim habet aequalem 
superfieiei figurae sphaerae inscriptae, altitudinem 
autem aequalem lineae a X puncto ad 472 perpen- 
diculari ductae, et demonstratum est, superficiem figu- 
rae inscriptae minorem esse quam quadruplo maiorem 
eireulo maximo sphaerae [prop. 25], erit igitur basis 
coni P minor quam quadruplo maior basi coni AM. sed 





d 


etiam altitudo coni P minor est altitudine coni A. 
quoniam igitur conus P basim habet minorem quam 
quadruplo maiorem basi coni S, altitudinem autem 
alütudine minorem, adparet, etiam ipsum conum P 
minorem esse quam quadruplo maiorem cono (52). sed 
conus P idem aequalis est figurae inscriptae. quare 
figura inscripta minor est quam quadruplo maior cono 5. 





1) Cfr. λῆμμ. 1 p. 80. 
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xy. 

Ἔστω ἐν σφαίρᾳ μέγιστος κύκλος ὁ 48Β  ΓΩ͂, περὶ 
δὲ τὸν 4ΒΓ4 κύκλον περιγεγράφϑω πολύγωνον ἰσό- 
πλευρόν τε καὶ ἰσογώνιον, τὸ δὲ πλῆϑος τῶν πλευρῶν 
αὐτοῦ μετρείσϑω ὕπὸ τετράδος. τὸ δὲ περὶ τὸν κύ- 
κλον περιγεγραμμένον πολύγωνον κύκλος περιγεγραμ- 
μένος περιλαμβανέτω περὶ τὸ αὐτὸ κέντρον γινόμενος 
τῷ ABI. μενούσης δὴ τῆς EH περιενεχϑήτω τὸ 
ΕΖΗΘ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ τό τε πολύγωνον καὶ ὃ κύ- 
κλος. δῆλον ovv, ὅτι ἡ uiv ᾿ περιφέρεια τοῦ 4ΒΓΖΩ͂ 
κύχλου κατὰ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας οἰσϑήσεται, 
ἡ δὲ περιφέρεια τοῦ ΕΖΗΘ κατ᾽ ἄλλης ἐπιφανείας 
σφαίρας τὸ αὐτὸ κέντρον ἐχούσης τῇ ἐλάσσονι οἰσϑή- 
σεται «6 δὲ ἁφαί, καϑ' ἃς ἐπιψαύουσιν ai πλευραί, 
γράφουσιν κύχλους ὀρϑοὺς πρὸς τὸν ABI'A κύκλον 
ἐν τῇ ἐλάσσονι σφαίρᾳ" 
αἱ δὲ γωνίαι τοῦ πο- 
λυγώνου χωρὶς τῶν 
πρὸς τοῖς E, H ση- 
μείοις κατὰ κύκλων 
περιφερειῶν οἰσϑή- 
σονται ἐν τῇ ἐπιφα- 
᾿ ψείᾳ τῆς μείζονος σφαί- 
ρας γεγραμμένων ὀρ- 
ϑῶν πρὸς τὸν ΕΖΗΘ 
xvxAov' αἱ δὲ πλευραὶ 
τοῦ πολυγώνου κατὰ 
κωνικῶν ἐπιφανειῶν οἰσϑήσονται, καϑάπερ ἐπὶ τῶν πρὸ 
τούτου. ἔσται οὖν τὸ σχῆμα τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 


1. κη om. F. 8. περιενεχϑήτο F. In figura plures lit- 
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XXVIII. 


Sit 4BI'4 circulus maximus sphaerae; et cireum 
ABI circulum cireumscribatur polygonum aequila- 
ierum et aequiangulum, et numerus laterum eius per 
quattuor diuidi possit. polygonum autem cireum cir- 
eulum circeumsceriptum comprehendat circulus circum- 
scriptus, eodem centro, quo 418 Γ 41, descriptus. ma- 
nente igitur EH linea planum EZ HO circumuoluatur, 
in quo et polygonum et circulus est. adparet igitur, 
ambitum circuli 4 BI'Z/1 per superficiem sphaerae cir- 
ceumuolutum iri, ambitum autem circuli EZHO per 
aliam superficiem sphaerae idem centrum habentis, 
quod habet minor sphaera, cireumuolutum iri. puncta 
autem contactus, in quibus latera contingunt [circulum 
minorem], cireulos ad circulum 4 BI'z/ perpendiculares 
in sphaera minore describunt. anguli autem polygoni 
praeter angulos ad E, H puncta positos per ambitus 
circulorum circumuoluentur in superficie sphaerae ma- 
ioris descriptorum ad circulum EZ HO perpendicula- 
rium. latera autem polygoni per superficies conicas 
eireumuoluentur, quemadmodum in propositionibus 
praecedentibus [23— 27]. figura igitur per superficies 
conieas comprehensa circum sphaeram minorem cir- 
cumseripta, maiori uero sphaerae inscripta erit. super- 


leras addit, nonnullas permutat F, sed Z, I' 4 ut in nostra 
figura ponuntur; quare mutaui ordinem ed. ' Basil. et Torellii. 
28. ἐπὶ τῶν πρὸ τούτου] uel ἐπὶ τῶν πρότερον Nizze; ἐπὶ τοῦ 
πρὸ τούτου Torellius; ἐπὶ vov πρώτου F, uulgo. 29. ovv] 
supra scriptum manu 1 F. 
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ἐπιφανειῶν τῶν κωνικῶν περὶ μὲν τὴν ἐλάσσονα σφαῖραν 
περιγεγραμμένον, ἐν δὲ τῇ μείξονι ἐγγεγραμμένον. ὅτι 
δὲ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος μείζων 
ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας, οὕτως δειχϑήσεται. 
ἔστω γὰρ ἡ ΚΩ͂ διάμετρος κύκλου τινὸς τῶν ἐν τῇ 
ἐλάσσονι σφαίρᾳ τῶν Κι 4 σημείων ὄντων, καϑ᾽ ἃ 
ἅπτονται τοῦ ABI'4 κύκλου αἷ πλευραὶ τοῦ περι- 
γεγραμμένου πολυγώνου. διῃρημένης δὴ τῆς σφαίρας 
ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου τοῦ κατὰ τὴν Καί ὀρϑοῦ πρὸς 
τὸν 4ΒΓ4 κύκλον xal ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμ- 
μένου σχήματος περὶ τὴν σφαῖραν διαιρεϑήσεται ὑπὸ 
τοῦ ἐπιπέδου. καὶ φανερόν, ὅτι τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχου- 
σιν ἐν ἐπιπέδῳ ἀμφοτέρων γὰρ τῶν ἐπιπέδων πέρας 
ἐστὶν ἡ τοῦ κύκλου περιφέρεια τοῦ περὶ διάμετρον 
τὴν KZ ὀρϑοῦ πρὸς τὸν 4ΒΓ 4 κύκλον καί εἰσιν 
ἀμφότεραι ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοῖλαι, καὶ περιλαμβάνεται 1, 
ἑτέρα αὐτῶν ὑπὸ τῆς ἑτέρας. ἐπιφανείας καὶ τῆς ἐπι- 
πέδου τῆς τὰ αὐτὰ πέρατα ἐχούσης. ἐλάσσων οὖν 
ἐστιν ἡ περιλαμβανομένη τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας 
ἐπιφάνεια τῆς ἐπιφανείας τοῦ σχήματος τοῦ περιγε- 
γραμμένου περὶ αὐτήν. ὁμοίως δὲ καὶ ἡ τοῦ λοιποῦ 
τμήματος τῆς σφαίρας ἐπιφάνεια ἐλασσων ἐστὶν τῆς 
ἐπιφανείας τοῦ σχήματος τοῦ περιγεγραμμένου περὶ 
αὐτήν. δῆλον οὖν, ὅτι-καὶ ὅλη ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαί- 
ρας ἐλάσσων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ σχήματος τοῦ 
περιγεγραμμένου περὶ αὐτήν. 


xv. 
Τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος περὶ 
τὴν σφαῖραν ἴσος ἐστὶ κύκλος. οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 


5. ἡ] o F. 7. αἵ πλευραί] scripsi; cfr. p. 120, lin. 14; 


NEL AM LL cmn πῆι 
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fieiem autem figurae cireumscriptae maiorem esse su- 
. perfieie sphaerae, sie demonstrabitur. sit enim linea 
KA diametrus cireuli alicuius in sphaera minore de- 
scripti, contingentibus lateribus polygoni cireumsceripti 
cireulum 4B I' 41 in punctis K, Ζ. diuisa igitur sphaera 
plano in linea Καὶ Z ad cireulum A4BI'Zl perpendiculari 
posito, etiam superficies figurae circum sphaeram cir- 
cumscriptae eodem plano diuidetur. et adparet, [super- 
fieles sphaerae et figurae| eosdem terminos in plano 
habere (utraque enim superficies!) terminum habet 
ambitum cireuli cireum diametrum KI' ad circulum 
A BI' 4 perpendicularis descripti), et utraque in eandem 
parlem cáàua est, et altera superficies ab altera et 
plano eosdem terminos habenti comprehenditur. minor 
igitur est superficies comprehensa segmenti sphaerae 
superfieie figurae circum id cireumseriptae [λαμβ. 4 
p. 10]. eodem modo etiam superficies reliqui sphae- 
rae segmenti minor est superficie figurae circum id 
cireumseriptae. adparet igitur, etiam totam super- 
fieiem sphaerae minorem esse superficie figurae cir- 
cum eam circumscriptae. 


XXIX. 


Superficiel figurae circum sphaeram circumscriptae 
aequalis est circulus, cuius radius quadratus aequalis 


1) Debebat esse ἐπιφανειῶν pro ἐπιπέδων lin. 18. sed 
iota haec demonstratio tam neglegenter scripta est, ut Archi- 
medi abiudicanda esse uideatur. fortasse hoc tantum addidis- 
set lin. 2: καὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος 
μείζων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας., 


αἵ δύο πλευραί ed. Basil, Torellius; ,,duo latera" Cr.; om. F, 
uulgo. 21. χη F 
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ἴσον δύναται τῷ msQusyouévo ὑπό ve μιᾶς πλευρᾶς 
τοῦ πολυγώνου καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιξευγνυ- 
οὔσαις τὰς γωνίας τοῦ πολυγώνου οὔσαις παρά τινα 
τῶν ὑπὸ δύο πλευρὰς τοῦ πολυγώνου ὑποτεινουσῶν. 
τὸ γὰρ περιγεγραμμένον περὶ τὴν ἐλάσσονα σφαῖς- 
ραν ἐγγέγραπται εἰς τὴν μείζονα σφαῖραν τοῦ δὲ 
ἐγγεγραμμένου ἐν τῇ σφαίρᾳ περιεχομένου ὑπὸ τῶν 
ἐπιφανειῶν τῶν κωνικῶν δέδεικται, ὅτι τῇ ἐπιφανείᾳ 
ἴσος ἐστὴν ὁ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ 
περιεχόμενον ὑπό τε μιᾶς πλευρᾶς τοῦ πολυγώνου καὶ 
τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιξευγνυούσαις τὰς γωνέας τοῦ 
πολυγώνου οὔσαις παρά τινα τῶν ὑπὸ δύο πλευρὰς 
ὑποτεινουσῶν. δῆλον οὖν ἐστι τὸ προειρημένον. 


λ. 

Τοῦ σχήματος τοῦ περιγεγραμμένου περὶ τὴν σφαῖ- 
ραν ἡ ἐπιφάνεια μείξων ἐστιν ἢ τετραπλασία τοῦ με- 
γίστου κύκλου τῶν ἐν τῇ E 

ἔστω γὰρ ἥ τε σφαῖρα καὶ ὁ κύκλος καὶ τὰ ἄλλα 
τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον προκειμένοις᾽ καὶ ὁ 4 κύκλος 
ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ ἔστω τοῦ προκειμένου περιγεγραμ- 
μένου περὶ τὴν ἐλάσσονα σφαῖραν. 

ἐπεὶ οὖν ἐν τῷ ΕΖΗΘ κύκλῳ πολύγωνον ἰσό- 
πλευρὸν ἐγγέγραπται καὶ ἀρτιογώνιον, αἷ ἐπιξευγνύ- 

M - , ' , 3 
ουσαιν τὰς τοῦ πολυγώνου πλευρὰς παράλληλοι OUGUL 
- ' Ἁ A 2374-X , LE t € 
vy £O πρὸς τὴν ΖΘ vov αὕτον λόγον ἔχουσιν. ὃν ἢ 
ΘΚ πρὸς ΚΖ. ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ περιεχόμενον σχῆμα 


2. In syllaba γνυ- v supra scriptum est in F, manu 1. 
8. τῆς εἐπιφανειὰας F; corr. ed. Basil. 11. ξευ supra scriptum 
manu 1 F. 14. x9 F. 23. ἀρτιογώνιον expuncto & F(?. 
24. πλευράς] γωνίας Torellius. — 25. ΖΘ] scripsi; ΖΕ FBC*; 
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est rectangulo, quod continetur uno latere polygoni 
et linea aequali omnibus lineis angulos polygoni iun- 
gentibus parallelis lineae sub duo latera polygoni sub- 
tendenti. 

figura enim cireum sphaeram minorem circum- 
scripta sphaerae maiori inscripta est [prop. 28]. et 
demonstratum est, superficiei figurae sphaerae in- 
seripbae per superficies conieas comprehensae aequa- 
lem esse conum, cuius radius quadratus aequalis sit 
rectangulo, quod contineatur uno latere polygoni et 
linea aequali omnibus leis angulos polygoni iungen- 
libus parallelis lineae sub duo latera subtendenti [prop. 
24]. constat igitur, quod supra dictum est. 


XXX. 


Superficies figurae cireum sphaeram circumscriptae 
maior est quam quadruplo maior circulo maximo 
sphaerae. | 

sib enim et sphaera et circulus et cetera eadem, 
quae antea posuimus; et circulus 44 aequalis sit super- 
ficlei figurae datae circum sphaeram minorem circum- 
scriptae. 

quoniam igitur circulo EZ HO polygonum inscerip- 
tum est aequilaterum, cuius anguli pares sunt numero, 
lineae angulos!) polygoni coniungentes lineae ΖΘ 
parallelae ad lineam ΖΘ eandem rationem habent, 
quam ΘΚ ad KZ [prop. 21] itaque rectangulum, 


DU. p. 97 not. 1. 


ΘΖ ed. Basil, Torellius. Z0] ΖΕ F; corr. ed. Basil* 26. 
OK| KO B man. 2, ed. Basil, Torellius. 
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ὑπό τε μιᾶς πλευρᾶς TOU πολυγώνου καὶ τῆς ἴσης 
πάσαις ταῖς ἐπιξζξευγνυούσαις τὰς γωνίας τοῦ πολυγώ- 
vov τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ΖΘΚ. ὥστε ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ 4 κύχλου ἴσον δύναται τῷ ὑπὸ ZOK. 
μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ “4 κύκλου 
τῆς O K- ἡ δὲ OK ἴση ἐστὶ τῇ διαμέτρῳ τοῦ 4ΒΓΖ4 
κύκλου [διπλασία γάρ ἐστιν τῆς XX οὔσης ἐκ τοῦ 
κέντρου τοῦ 4ΒΓ4 κύκλου]. δῆλον ovv, ὅτι μείζων 
ἐστὶν ἢ τετραπλάσιος ὁ 4 κύκλος. τουτέστιν ἡ ἐπι- 
φάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος περὶ τὴν ἐλάσ- 
σονα σφαῖραν τοῦ μεγίστου κύχλου τῶν ἐν τῇ σφαίρα. 


λα΄. 

Τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι περὶ τὴν ἐλάσσονα 
σφαῖραν ἴσος ἐστὶ κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον 
τὸν ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος, ὕψος δὲ ἴσον τῇ 
ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. 

τὸ γὰρ περιγεγραμμένον σχῆμα περὶ τὴν ἐλάσσονα 
σφαῖραν ἐγγέγραπται ἐν τῇ μείξονι σφαίρᾳ. τῷ δὲ 
ἐγγεγραμμένῳ σχήματι περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν κωνικῶν 


1. ἴσης] om. F; corr. B, Torellius. 8..201Κ] ZO, OK 
Torellius. 4. ZOK] ZO, OK Tozrellius. 19. λα΄ om. F 
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quod continetur uno latere polygoni et linea aequali 
. ommibus lineis angulos polygoni iungentibus 
— Z0 »« ΘΚ [Eucl. VI, 16]. 
quare radius cireuli 4 quadratus aequalis est Z0 »« 60 Καὶ 








[prop. 29]. itaque radius circuli 47 0 K." sed linea 
6 K aequalis est diametro cireuli 4 BI'4 [u. Eutocius]. 
adparet igitur, circulum .4, h. e. superficiem figurae 
circum sphaeram minorem circumseriptae, maiorem esse 
quam quadruplo maiorem cireulo maximo sphaerae.?) 


XXXI. 

Figurae cireum sphaeram minorem circumscriptae 
aequalis est conus basim habens circulum superficiei 
|, figurae aequalem, altitudinem autem aequalem radio 
sphaerae. 
| 
| 
| 





nam figura cireum sphaeram minorem circumscripta 
sphaerae maiori inscripta est. sed demonsiratum est, 


1) Quia ZO — ΘΚ [Eucl. III, 15]. 
2) Eucl. XII, 2; cfr. prop. 25 p. 112. 
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ἐπιφανειῶν δέδεικται ἴσος κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν 
κύκλον τὸν ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος, ὕψος δὲ 
ἴσον τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ μίαν πλευ- 
ρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. αὕτη δέ ἐστιν 
ἴση τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσσονος σφαίρας. δῆλον 
οὖν ἐστι τὸ προτεϑέν. 


IIOPIZMA. 


Ἔκ τούτου δὲ φανερόν, ὅτι τὸ σχῆμα τὸ περιγρα- 
φόμενον περὶ τὴν ἐλάσσονα σφαῖραν μεῖξόν ἐστιν ἢ 
τετραπλάσιον κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος τὸν μέ- 
γιστον κύκλον τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ 
κέντρου τῆς σφαίρας. ἐπειδὴ γὰρ ἴσος ἐστὶ τῷ δχή- 
ματι κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ αὐτοῦ, 
ὕψος δὲ ἴσον [τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ 
μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. τουτ- 
ἔστιν] τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσσονος σφαίρας, ἔστι 
δὲ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος περὶ 
τὴν σφαῖραν usífov ἢ τετραπλασία τοῦ μεγίστου κύ- 
xAov τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, usifov ἄρα ἢ τετραπλάσιον 
ἔσται τὸ σχῆμα τὸ περιγεγραμμένον περὶ τὴν σφαῖραν 
τοῦ κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος τὸν μέγιστον κύ- 
κλον, ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας, ἐπειδὴ 
καὶ ὃ κῶνος ὁ ἴσος αὐτῷ μείζων ἢ τετραπλάσιος γί- 
νεται τοῦ εἰρημένου κώνου [βάσιν τε γὰρ μείζονα ἢ 
τετραπλασίαν ἔχει καὶ ὕψος ἴσον]. 


7. πόρισμα)] mg. [v] F; 1γ΄ Torellius. 10. τόν] addidi; 
om. F, uulgo. 16. ελασσωνος F. 19. μειξων F; corr. BC. 
21. rov βάσιν] τοῦ addidi; om. F, uulgo. - 


| 
| 
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figurae inscriptae per superficies conicas comprehensae 
aequalem esse conum basim habentem circulum aequa- 
lem superficiei figurae, altitudinem autem aequalem 
lineae a centro sphaerae ad latus polygoni perpen- 
dieulari ductae [prop. 26]. haec autem aequalis est 
radio sphaerae minoris. itaque constat propositum. 


COROLLARIUM, 


Hinc autem adparet, figuram circum sphaeram mi- 
norem cireumscriplam maiorem esse quam quadruplo 
maiorem cono basim habenti circulum maximum sphae- 
rae, altitudinem autem radium sphaerae. nam quo- 
niam figurae aequalis est conus basim habens super- 
ficie1 eius aequalem, altitudinem autem aequalem [lineae 
a centro sphaerae ad latus aliquod polygoni perpen- 
dieulari ductae, h. e.] radio minoris sphaerae [prop. 31], 
superficies autem figurae circum sphaeram circumscrip- 
tae maior quam quadruplo maior circulo maximo 
sphaerae [prop. 30], erit igitur figura circum sphae- 
ram cireumseripta malor quam quadruplo maior cono 
basim habenti circulum maximum, altitudinem autem 
radium sphaerae, quoniam etiam conus eil aequalis 
maior est quam quadruplo maior cono, quem comme- 
morauimus [basim enim maiorem habet quam qua- 


druplo maiorem et altitudinem aequalem] [λῆμμ. 1 
p. 80].)) 


1) Hic quoque quaedam subditiua esse uidentur; maxime 
uerba lin. 14: τῇ ἀπὸ τοῦ — 10: vovréórww et finis ex ἐπειδή 
lin. 22 suspecta sunt. u. Neue Jahrb. Suppl. XI p. 389. for- 
tasse omnia uerba ex lin. 12: ἐπειδή usque ad finem delenda 
sunt. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. | Md 
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λβ΄. 

Εὰν ἢ ἐν σφαίρᾳ σχῆμα ἐγγεγραμμένον καὶ ἄλλο 
περιγεγραμμένον ὑπὸ ὁμοίων πολυγώνων τὸν αὐτὸν 
τρόπον τοῖς πρότερον κατεσκευασμένα, ἡ ἐπιφάνεια 
τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος πρὸς τὴν TOU ἐγγε- 
γραμμένου ἐπιφάνειαν διπλασίονα λόγον ἔχει. ἤπερ 
T πλευρὰ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου περὶ τὸν 
μέγιστον κύκλον πρὸς τὴν πλευρὰν τοῦ ἐγγεγραμμένου 
πολυγώνου ἐν τῷ αὐτῷ κύκλῳ. αὐτὸ δὲ τὸ σχῆμα τὸ 
περιγεγραμμένον πρὸς τὸ σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον 
τριπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ αὐτοῦ λόγου. 

ἔστω ἐν σφαίρᾳ κύκλος ὁ 48 ΓΖΩ͂, καὶ ἐγγεγράφϑω 
εἰς αὐτὸν πολύγωνον ἰσόπλευρον. τὸ δὲ πλῆϑος τῶν 
πλευρῶν αὐτοῦ μετρείσϑω ὑπὸ τετράδος" καὶ ἄλλο 
περιγεγράφϑω περὶ τὸν κύκλον Ὅμοιον τῷ ἐγγεγφραμ- 
μένῳ, αἷ δὲ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου πλευραὶ 
ἐπιψαυέτωσαν τοῦ κύκλου κατὰ μέσα τῶν περιφερειῶν 
τῶν ἀποτεμνομένων ὑπὸ τῶν τοῦ ἐγγεγραμμένου πο- 
λυγώνου πλευρῶν. αἵ δὲ EH, ΖΘ διάμετροι πρὸς 
ὀρϑὰς ἔστωσαν ἀλλήλαις τοῖ κύκλου τοῦ περιλαμ- 
βάνοντος τὸ περιγεγραμμένον πολύγωνον καὶ ὁμοίως 
κείμεναι ταῖς AI, Β4 διαμέτροις. καὶ νοείσϑωσαν 
ἐπιζευγνύμεναι ἐπὶ τὰς ἀπεναντίον γωνίας τοῦ πολυ- 
yOvov, av γίγνονται ἀλλήλαις τε καὶ τῇ ΖΒ 41Θ παρ- 
ἄλληλοι. μενούσης δὴ τῆς ΕΗ διαμέτρου καὶ περι- 
ἐνεχϑεισῶν τῶν περιμέτρων τῶν πολυγώνων περὶ τὴν 
τοῦ κύχλου περιφέρειαν τὸ μὲν ἐγγεγραμμένον σχῆμα 


1. 1β1] 1΄ F. 4. κατεσκευασμένα) censor lenensis; κατε- 
σκευασμενοις F, uulgo. 10. τὸ ἐγγεγραμμένον] om. F, uulgo*; 
habent Cr, ed. Basil. Torellius. 16. αἴ] ἐπι F; corr. Torellius. 
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XXXII. 


Si sphaerae alia figura inscripta, alia circumscripta 
est polygonis similibus eodem modo, quo supra, effectae, 
superfieies figurae cireumsceriptae ad. superficiem in- 
seriptae duplicem rationem habet, quam latus polygoni 
cireum eireulum maximum circumscripti ad latus po- 
lygoni eidem circulo inscripti. figura autem ipsa cir- 
cumseripta ad figuram inscriptam habet rationem tri- 
plieem, quam eadem ratio est. 

sit in sphaera circulus [maximus]!) ABI'Zi, et ei 
inseribatur polygonum aequilaterum, cuius laterum 
numerus per quattuor diuidi possit. et aliud circum 
cireulum cireumseribatur inscripto simile. et latera 
polygoni cireumseripti circulum contingant in punctis 
mediis areuum a lateribus polygoni inseripti abscis- 
orum. lineae autem EH, ZO diametri inter se per- 
pendieulares eireuli polygonum cireumseriptum com- 
prehendentis sint et similiter positae ΑΓ, B4 dia- 
metris. et fingantur lineae ad angulos inter se opposi- 
tos polygoni ductae, quae et inter se et lineae Z B 440 
parallelae erunt. manente igitur diametro EH et 
perimetris polygonorum cireum ambitum circuli cir- 
cumuolutis?) altera figura sphaerae inscripta, altera 


1) Archimedes uix omiserat μέγιστος ante κύκλος lin. 12; 
cfr. Quaest. Arch. p. 76. hoc ipsum uerbum addi uoluit Nizze. 

2) Debebat esse lin. 26—97: μετὰ τῶν τῶν κύκλων περι- 
φερειῶν ; sed non dubito illud neglegenter dictum transscriptori 
tribuere. 





20. ἀλλήλαις] scripsi; αλληλοις F, uulgo. — 94. ZB.40] Nizze; 
ΒΖ, 04 F, uulgo. 27. περιφέρειαν] διάμετρον Nizze. ἐἘγ- 
γεγραμμένον] Nizze; περιγεγραμμενον F, uulgo. 

9* 


10 


1ὅ 


20 


25 


132 ΠΕΡῚ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ KTAINAPOT Α΄. 


ἔσται ἐν τῇ σφαίρα, τὸ δὲ περιγεγραμμένον. δεικτέον 
οὖν, ὅτι ἡ μὲν ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχή- 
ματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου διπλα- 
σίονα λόγον ἔχει. ἥπερ ἡ EA πρὸς AK, τὸ δὲ σχῆμα 
τὸ περιγεγραμμένον τριπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ αὐτοῦ 
λόγου. 

ἔστω γὰρ ὁ μὲν M κύκλος ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
περιγεγραμμένου περὶ τὴν σφαῖραν. ὃ δὲ Ν ἴσος τῇ 
ἐπιφανείᾳ τοῦ ἐγγεγραμμένου. δύναται ἄρα τοῦ μὲν 
M ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῆς ΕΔ 
καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιξευγνυούσαις τὰς γωνίας 
τοῦ πολυγώνου τοῦ περιγεγραμμένου, ἡ δὲ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου τοῦ Ν τὸ ὑπὸ τῆς AK καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς 
ἐπιξευγνυούσαις τὰς γωνίας. καὶ ἐπεὶ ὅμοιά ἔστι τὰ 
πολύγωνα, ὅμοια ἂν & καὶ τὰ περιεχόμενα χωρία 
ὑπὸ τῶν εἰρημένων γραμμῶν [τουτέστι τῶν ἐπὶ τὰς 
γωνίας καὶ τῶν πλευρῶν τῶν πολυγώνων, ὥστε τὸν 
αὐτὸν λόγον ἔχειν πρὸς ἄλληλα, ὃν ἔχουσιν αἱ τῶν 
πολυγώνων πλευραὶ δυνάμει. ἀλλὰ καὶ ὃν ἔχει λόγον 
τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν εἰρημένων γραμμῶν. τοῦτον 
ἔχουσιν αἵ ἐκ τῶν κέντρων τῶν M, Ν κύκλων πρὸς 
ἀλλήλας δυνάμει. ὥστε καὶ αἷ τῶν M, Ν διάμετροι 
τὸν αὐτὸν ἔχουσι λόγον ταῖς τῶν πολυγώνων πλευραῖς. 
of δὲ κύκλοι πρὸς ἀλλήλους διπλασίονα λόγον ἔχουσιν 
τῶν διαμέτρων, οἵτινες ἴσοι εἰσὶν ταῖς ἐπιφανείαις τοῦ 
περιγεγραμμένου καὶ τοῦ ἐγγεγραμμένου]. δῆλον οὖν, 
ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος περὶ 
τὴν σφαῖραν πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου 

1. περιγεγραμμένον) Nizze; syyeyoeuusvov F, uulgo. 13. 


τὸ] rov per comp. F; corr. ed. Basil. 14. τάς γωνίας] τὰς 
γωνίας τοῦ πολυγώνου τοῦ ἐγγεγραμμένου ed. Basil, Torel- 
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cireumseripta erit. itaque demonstrandum est, super- 
ficiem figurae circumseriptae ad superficiem inscriptae 
eam habere rationem quam E 4“: 4 K*, figuram autem 
cireumseriptam [ad inscriptam]!) eam, quam 
Ed :AK-. 

sit enim cireulus M aequalis superficiei figurae 
circum sphaeram cireumsceriptae, circulus autem JN 
aequalis superficiei figurae inscriptae. itaque radius 
cireuli M quadratus aequalis est rectangulo, quod con- 
timetur linea E. et linea aequali omnibus lineis an- 
gulos polygoni circumsceripti iungentibus j|[prop. 29], 
radius autem circuli N quadratus aequalis rectangulo, 
quod continetur linea 4 K et linea aequali omnibus 
lineis angulos [polygoni inscripti]?) iungentibus [prop. 
24). et quoniam similia sunt polygona, etiam rectan- 
gula comprehensa lineis, quas commemorauimus, simi- 
lia erunt?) adparet igitur, superficiem figurae circum 
sphaeram ecireumsceriptae ad superficiem figurae sphae- 
rae inscriptae duplicem rationem habere, quam £E.4 


1) Fortasse addendum erat lin. 5: πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ; 
Archimedes certe haec uerba non omiserat. 

2) Archimedes uix omiserat: τοῦ πολυγώνου τοῦ ἐγγεγραμ- 
μένου lin. 14. ὁ 

3) Nam triangula, in quae diuiduntur polygona similia, et 
ipsa similia erunt (Eucl. VI, 20). quare lineae angulos iun- 
gentes, quae sibi respondent, eam habebunt rationem, quam 
EA ad AK (Eucl. VI, 4); itaque etiam omnes lineae illae po- 
lygoni circumscripti ad omnes polygoni inscripti eandem ratio- 
nem habebunt (Eucl. V, 12); quare similia sunt rectangula illa 
(Eucl. VI def. 1), et eam rationem habebunt, quam E4?:A4XK* 
(Euel. VI, 20). 





lius; ,inseriptae' Cr. 17. καί] ἡ F; corr. Torellius. τῶν 
πλευρῶν) τὰς πλευρὰς per comp. F; corr. Torellius. 18. αλ- 
ληλας ἘΠ; corr. ed. Basil. 
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σχήματος εἰς τὴν σφαῖραν διπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ, 
ἡ EA πρὸς AK. — εἰλήφϑωσαν δὴ δύο κῶνοι οἵ O, 


A, καὶ ἔστω ὁ uiv E κῶνος βάσιν ἔχων τὸν EK κύκλον 





M 





"————M'ÁÁ—— "—" 


Aramis 





ἴσον τῷ M, ὁ δὲ O βάσιν ἔχων τὸν O κύκλον ἴσον 
e 


5 τῷ Ν, ὕψος δὲ ὁ μὲν E κῶνος τὴν ἐκ τοῦ κέντρου 
“ , e X Ἁ 9 ^ - A N 
τῆς σφαίρας. ὁ δὲ O τὴν ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν 
AK κάϑετον ἠγμένην. ἴσος ἄρα ὃ μὲν Ξ' κῶνος τῷ 
σχήματι τῷ περιγεγραμμένῳ περὶ τὴν σφαῖραν, ὁ δὲ 
Ο τῷ ἐγγεγραμμένῳ. δέδεικται γὰρ ταῦτα. καὶ ἐπεὶ 
10 ὅμοιά ἐστι τὰ πολύγωνα, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον ἡ EA 
Ἢ πρὸς 4Κ, ὃν ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας πρὸς τὴν 
j LIRE - / - , p ON M , 
ἅπο TOU κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ τὴν AK καϑετον 
9 , ᾿ $ ἢ p , » 3o M 
&youévqv. τὸν αὑτὸν ἄρα λόγον ἔχει τὸ Uiog TOU 5 
κώνου πρὸς τὸ ὕψος τοῦ Ο κώνου, ὃν ἡ EA πρὸς AK. 
16 ἔχει δὲ καὶ ἡ διάμετρος τοῦ Μ κύκλου πρὸς τὴν διά- 
μέτρον τοῦ NN κύκλου λόγον, ὃν ἔχει ἡ E.A πρὸς AK. 
- Pd μ- , δ , “ , " 
τῶν ἄρα S, O κώνων. «t διάμετροι τῶν βασεῶν τοῖς 
ei : ' 33:N » , e » , ' 
i. ὕψεσι τὸν αὐτὸν ἔχουσι λόγον [ὅμοιοι ἄρα εἰσίν]. καὶ 
ll διὰ τοῦτο τριπλασίονα λόγον ἕξει ὁ A κῶνος πρὸς τὸν 
b ————— 
! 





3. Ξ' κύκλον] X om. Torellus. 4. ΟἹ B F. Ο0 κύκλον) 





lios 1 
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ad AK [h. e. quam latus polygoni cireumsceripti ad 


- latus inscripti]. 


sumantur porro duo coni O, ἐπ, et conus X basim 
habeat 5 cireulum cireulo M aequalem, O autem conus 
cireulum O circulo N aequalem; altitudinem autem 
conus ἐπ habeat radium sphaerae, conus autem O li- 
neam a centro ad lineam A4 K perpendicularem ductam. 
quare conus τ aequalis est figurae circum sphaeram 
cireumseriptae [prop. 91], O autem conus figurae in- 
seriptae [prop. 26]. haec enim demonstrata sunt. et 
quoniam polygona similia sunt [ex hypothesi], eandem 
habet rationem Εἰ Δ ad A4K, quam radius sphaerae ad 
lineam a centro sphaerae ad 44K perpendicularem 
ductam.?) eandem igitur rationem habet altitudo coni 5 
ad altitudinem coni O, quam E 4 ad 4 K. sed etiam dia- 
metrus cireuli M ad diametrum circuli N eam habet ratio- 
nem, quam E ad AK [u. Eutocius]. itaque bases co- 
norum (5, O eandem rationem habent, quam altitudines. 
[similes igitur sunt] [Aguu. 5 p. 82]. quare conus (5 
ad conum O triplicem rationem habet, quam diametrus 
eireuli /M ad diametrum circuli N [Eucl. XII, 12]. 





1) Nam circuli M, N eam habent rationem, quam diametri 
siue radii quadrati (Eucl. XII, 2), quae est ÉA?: AK ?, quia 
radii quadrati aequales sunt rectangulis illis, de quibus u. p. 133, 
not. 3; sed ex hypothesi circulus M aequalis est superficiei 
figurae circumscriptae, circulus JV superficiei figurae inscriptae. 


2) Quia triangula ad centra polygonorum xem posita 
et ipsa similia sunt; tum u. Eucl. VI, 4. 


O om. Torellius. 9. γάρ] ov» Εἰ; corr.: Torellius. 14. O] 
qu. Ft, 19. τοῦτο] scripsi; τὸ OvTO F, uulgo; αὐτό To- 
rellius. 
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O κῶνον, ἤπερ ἡ διάμετρος τοῦ M κύκλου πρὸς τὴν 
διάμετρον τοῦ Ν κύκλου. δῆλον οὖν, ὅτι καὶ τὸ σχῆμα 
τὸ περιγεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον τριπλα- 
σίονα λόγον ἕξει, ἥπερ ἡ ΕΖ, πρὸς AK. | 
Ay. 

Πάσης σφαίρας ἡ ἐπιφάνεια τετραπλασία ἐστὶ τοῦ 
μεγίστου κύκλου τῶν ἐν αὐτῇ. 

ἔστω γὰρ σφαῖρά τις. καὶ ἔστω τετραπλάσιος τοῦ 
μεγίστου κύκλου ὃ 4. λέγω, ὅτι ὁ 41 ἴσος ἐστὶ τῇ Émi- 
φαψείῳ τῆς σφαίρας. 

εἰ γὰρ μή, ἤτοι μείζων ἐστὶν ἢ ἐλάσσων. ἔστω 
πρότερον μείξων ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας τοῦ κύκλου. 
ἔστι δὴ δύο μεγέϑη ἄνισα ἥ τε ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας 
καὶ ὃ 4 κύκλος. δυνατὸν ἄρα ἐστὶ λαβεῖν δύο εὐθείας 





ἀνίσους, ὥστε τὴν μείξονα πρὸς τὴν ἐλάσσονα λόγον 
ἔχειν ἐλάσσονα τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας 
πρὸς τὸν κύκλον. εἰλήφϑωσαν αἱ B, I, καὶ τῶν B, 


5. λα΄ F; λε΄ Torellius. 8. Zero] ὡς F; corr. B. 12. 
πρότερον μείζων] προτερον μειξζον F. ! 


--T 
LM. 
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adparet igitur, etiam figuram circumseriptam ad figu- 
ram inscriptam triplicem rationem habituram esse, 


quam ΕΑ ad AK.) 
XXXIII. 


Cuiusuis sphaerae superficies quadruplo maior est 
cireulo in ea maximo.) 

sit enim sphaera, et sit 4 cireulus quadruplo maior 
cireulo maximo. dieo, cireulum 4 aequalem esse su- 
perficiei sphaerae. 

si enim aequalis non est, aut maior aut minor est. 
prius superfieles sphaerae maior sit circulo. duae igi- 
tur magnitudines inaequales sunt, superficies sphaerae 
et circulus 4. fieri igitur potest, ut sumantur duae 





limeae inaequales, ita ut maior limea ad minorem ra- 
tionem habeat minorem, quam superficies sphaerae 
ad eireulum [prop. 2]. sumantur lineae B, I et inter 


1) Quia ex hypothesi coni 5, O figuris aequales sunt. 
2) Ofr. Simplicius ad Aristot. IV p. 508, b; Pappus I p. 360. 
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Γ μέση ἀνάλογον ἔστω ἡ 4. νοείσϑω δὲ καὶ ἡ σφαῖρα 
ἐπιπέδῳ τετμημένη διὰ τοῦ κέντρου κατὰ τὸν ΕΖΗΘ 
κύκλον" νοείσϑω δὲ καὶ εἰς τὸν κύκλον ἐγγεγραμμένον 
καὶ περιγεγραμμένον πολύγωνον, ὥστε ὅμοιον εἶναι 
τὸ περιγεγραμμένον τῷ ἐγγεγραμμένῳ πολυγώνῳ καὶ 
τὴν τοῦ περιγεγραμμένου πλευρὰν ἐλάσσονα λόγον 
ἔχειν τοῦ, ὃν ἔχει ἡ B πρὸς τὴν 4 [καὶ ὁ διπλάσιος 


ἄρα λόγος τοῦ διπλασίου λόγου ἐστὶν ἐλάσσων. καὶ. 


τοῦ μὲν τῆς Β πρὸς 4 διπλάσιός ἐστιν ὁ τῆς Β πρὸς 
τὴν Γ, τοῦ δὲ τῆς πλευρᾶς τοῦ περιγεγραμμένου πο- 
λυγώνου πρὸς τὴν πλευρὰν τοῦ ἐγγεγραμμένου διπλά- 
σιος ὁ τῆς ἐπιφανείας τοῦ περιγεγραμμένου στερεοῦ 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου]. ἡ ἐπιφάνεια 
ἄρα τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος περὶ τὴν σφαῖραν 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος 


ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας. 


πρὸς τὸν Α΄ xUxAov' ὅπερ ἄτοπον. ἡ μὲν γὰρ ἐπι- 
φάνεια τοῦ περιγεγραμμένου τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαί- 
ρας μείζων ἐστίν, ἡ δὲ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου 
σχήματος τοῦ .4 κύκλου ἐλάσσων ἐστί [δέδεικται γὰρ 
ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσων τοῦ μεγίστου 
κύχλου τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ ἢ τετραπλασία, τοῦ δὲ με- 
γίστου κύκλου τετραπλάσιός ἐστιν ὁ .4 κύκλος]. οὐκ 
ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας μείζων ἐστέ τοῦ Α 
κύκλου. — λέγω δή. ὅτι οὐδὲ ἐλάσσων. εἰ γὰρ Óv- 
νατόν, ἔστω. καὶ ὁμοίως εὑρήσϑωσαν αἱ Β, Γ εὐϑεῖαι, 
ὥστε τὴν B πρὸς Γ' ἐλάσσονα λόγον ἔχειν τοῦ, ὃν ἔχει 
ὁ .4 κύχλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς σφαίρας, καὶ 
τῶν B, I' μέση ἀνάλογον ἡ 41 καὶ ἐγγεγράφϑω καὶ 


4. εἶναι] per comp. in rasura F. 10. τοῦ δὲ τῆς] scripsi; 
της δὲ F, uulgo. 
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eas media proportionalis sit 7/ linea. fingatur autem 


» eliam sphaera per centrum secta per circulum EZ HO. 


fingatur autem etiam polygonum cireulo inscriptum 
et aliud cireumsceriptum, ita ut polygonum circumscrip- 
tum inscripto simile sit, et latus polygoni cireumsoeripti 
[ad latus inseripti]') minorem rationem habeat, quam 
B ad 4 [prop. 3]. quare?) superficies figurae circum 
sphaeram circumseriptae ad superficiem figurae in- 
scripbae minorem rationem habet, quam superficies 
sphaerae ad circulum 4. quod fieri non potest. nam 
superficies figurae circumsceriptae maior est superficie 
sphaerae [prop. 28 p. 122], sed superficies figurae in- 
scriptae minor est circulo A4 [prop. 25]. itaque su- 
perfieies sphaerae circulo 44 maior non est. 


dico iam, ne minorem quidem eam esse. si enim 
fier1 potest, minor sit. et ut supra inueniantur lineae 
B, I, itia ut B ad I' minorem rationem habeat, 
quam circulus 4 ad superficiem sphaerae [prop. 2], et 
linea z/ media inter B, I' proportionalis. et inscri- 





1) Archimedes non omiserat: πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου 
lin. 6; sed cum haec omissio toties occurrat, satius duxi, hanc 
neglegentiam ransscriptori tribuere, quam cum mNizzio haec 
uerba omnibus locis addere. 

2) Nam latera polygonorum quadrata et eam habent ra- 
tionem, quam B? : 413, h. e. quam B : I' (Eucl. VI, 20 zoo. 2), 
et eam, quam superficies figurarum (prop. 32). sed quibus hoc 
continetur, uerba lin. 7—13 fortasse subditiua. sunt. 


3) Repetitionem inutilem prop. 25 deleo (lin. 20—23). 
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περιγεγράφϑω πάλιν, ὥστε τὴν τοῦ περιγεγραμμένου 
ἐλάσσονα λόγον ἔχειν τοῦ τῆς B πρὸς zi [καὶ τὰ 
διπλάσια ἄρα]. ἡ ἐπιφάνεια ἄρα τοῦ περιγεγραμμένου 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει, ἤπερ ὁ .4 κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν 
τῆς σφαίρας᾽ ὅπερ ἄτοπον. ἡ μὲν γὰρ TOU περιγε- 
γραμμένου ἐπιφάνεια μείζων ἐστὶ τοῦ 4 κύκλου, ἡ δὲ 
τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσων τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 

οὐκ ἄρα οὐδὲ ἐλάσσων ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας 
TOU Α κύκλου. ἐδείχϑη δέ, ὅτι οὐδὲ μείξων. ἡ ἄρα 
ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας ἴση ἐστὶ τῷ 4 κύκλῳ, τουτέστι 
τῷ τετραπλασίῳ τοῦ μεγίστου κύκλου. 


λδ΄. 

Πᾶσα σφαῖρα τετραπλασία ἐστὶ κώνου τοῦ βάσιν 
μὲν ἔχοντος ἴσην τῷ μεγίστῳ κύκλῳ τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, 
ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. ' 

2 N nar TP NES) δὺς , , 

ἔστω γὰρ σφαῖρά τις, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος 
ὁ 4ΒΓΖΩ͂. εἰ οὖν μή ἐστιν ἡ σφαῖρα τετραπλασία 
τοῦ εἰρημένου κώνου, ἔστω, εἰ δυνατόν, μείζων ἢ τε- 
τραπλασία. ἔστω δὲ 0 E κῶνος βάσιν μὲν ἔχων τετρα- 
πλασίαν τοῦ 4ΒΓ4 κύκλου, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ 
κέντρου τῆς σφαίρας. μείξων ovv ἐστιν ἡ σφαῖρα τοῦ 
͵Ξ' κώνου. ἔσται δὴ δύο. μεγέϑη ἄνισα ἥ τὲ σφαῖρα 

€X cé - ' 5 ΄ 3 ΄ - 3i y 
καὶ ὁ κῶνος. δυνατὸν ovv δύο εὐϑείας λαβεῖν ἀνίσους 
ὥστε ἔχειν τὴν μείξονα πρὸς τὴν ἐλάσσονα ἐλάσσονα λό- 


1, πάλιν] πάλιν πολύγωνον Torellius. τήν] τὴν πλευράν 
Torellius. 2. τοῦ] vo F; corr. Torellius. 18. 18. EF; is 
Torellius. 19. usi£ov F. 25. ἐλάσσονα λόγον] scripsi; Ao- 


yov Ἐς, uulgo; λόγον ἐλάσσονα B, ed. Basil, Torellius. 
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batur et circumscribatur rursus polygonum, ita ut la- 


.tus cireumseripti [ad latus inscripti]'") minorem ratio- 


nem habeat, quam B ad Z/ [prop.3]. itaque?) super- 
fieies figurae cireumscriptae ad superficiem inscriptae 
minorem rationem habet, quam circulus A4 ad super- 
fieiem sphaerae. quod fieri non potest. nam super- 
fieies figurae circumscriptae maior est circulo 4 [prop. 
30]. sed superficies inscriptae minor est superficie 
sphaerae [prop. 23 p. 102]. 

itaque ne minor quidem est superficies sphaerae 
cireulo 4. demonstratum autem est, ne maiorem qui- 
dem eam esse. itaque superficies sphaerae aequalis est 
cireulo 4, ἢ. e. quadruplo maior circulo maximo. 


XXXIV. 

Quaeuis sphaera quadruplo maior est cono basim 
habenti circulo maximo sphaerae aequalem, altitudi- 
nem autem radium sphaerae.) 

sit enim sphaera et in ea circulus maximus 4 Β ΓΖ. 
si igitur sphaera quadruplo maior cono, quem com- 
memorauimus, non est, sit, si fieri potest, maior quam 
quadruplo maior. conus autem ,€ basim habeat qua- 
druplo maiorem cireulo A4BI'Z, altitudinem autem 
radio sphaerae aequalem. itaque sphaera maior est 
cono ,X. erunt igitur duae magnitudines inaequales, 
sphaera et conus. potest igitur fieri, ut sumantur duae 


1) Cir. nol. 1, p. 139. 

2) Sequitur ex Eucl. VI, 20 πόρ. 2 et prop. 32, ut not. 2, 
p. 139; sed uerba praecedentia lin. 2—3 hic quoque subditiua 
sunt; nihil enim continent nisi neglegentem et imperfectam 
significationem uerborum, quae not. 2, p. 139 damnaui. 

3) Cfr. Pappus I p. 360. 
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γον τοῦ, ὃν ἔχει ἡ σφαῖρα πρὸς τὸν ΚΞ κῶνον. ἔστωσαν 
οὖν αἱ K, Η, αἱ δὲ I, O εἰλημμέναι ὥστε τῷ ἴσῳ ἀλλή- 
λων ὑπερέχειν τὴν K τῆς I καὶ τὴν I τῆς Θ καὶ τὴν 
Θ τῆς H. νοείσϑω δὲ καὶ εἰς τὸν 4ΒΓΖ κύκλον 
ἐγγεγραμμένον πολύγωνον. οὗ τὸ πλῆϑος τῶν πλευ- 
ρῶν μετρείσϑω ὑπὸ τετράδος, καὶ ἄλλο περιγεγραμ- 
μένον ὅμοιον τῷ ἐγγεγραμμένῳ., καϑάπερ ἐπὶ τῶν πρό- 
τερον" ἡ δὲ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου πλευρὰ 
πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμ- 
μένου ἐλάσσονα λόγον 
| ἐχέτω τοῦ, ὃν ἔχει ἡ Καὶ 
χδ πρὸς I. καὶ ἔστωσαν 
/at AI, Β4 διάμετροι 
πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις. 
εἰ οὖν μενούσης τῆς 
AI' διαμέτρου περι- 
ἐνεχϑείη τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ τὰ πολύγωνα, ἔσται 
σχήματα τὸ μὲν ἐγγεγραμμένον ἐν᾿ τῇ σφαίρᾳ, τὸ 
δὲ περιγεγραμμένον, xci ἕξει τὸ περιγεγραμμένον 
πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον τριπλασίονα λόγον, ἥπερ ἡ 
πλευρὰ τοῦ περιγεγραμμένου πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμ- 
μένου εἰς τὸν ABI κύκλον. ἡ δὲ πλευρὰ πρὸς 
τὴν πλευρὰν ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ Καὶ πρὸς 
τὴν I: ὥστε τὸ σχῆμα τὸ περιγεγραμμένον ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει ἢ τριπλασίονα τοῦ K πρὸς 1. ἔχει δὲ καὶ 
ἡ K πρὸς H μείξονα λόγον ἢ τριπλάσιον τοῦ, ὃν ἔχει 
ἡ K πρὸς I [τοῦτο γὰρ φανερὸν διὰ λημμάτων]. 
πολλῷ ἄρα τὸ περιγραφὲν πρὸς τὸ ἐγγραφὲν ἐλάσσονα 





p————————— ΒΝ 


3. O| H F. 18. 48, Γ4 F. Litteras in circulo positas 
et polygona om. F. 18. σχήματα] scripsi; ro σχημὰ F, uulgo. 
21. διαλλημματων F. 


E 
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lineae inaequales, ita ut maior linea ad minorem ra- 


iionem habeat minorem, quam sphaera ad conum 5 


[prop. 2]. sint igitur lineae K, H, et lineae I, Θ᾽ ita 
sumantur, ut aequali spatio excedat K linea lineam I, 
I lineam 0, € lineam H. fingatur autem etiam cir- 
culo A4BI'Z polygonum inscriptum, cuius laterum 
numerus per quattuor diuidi possit, et aliud circum- 
scriptum inscripto simile, sicut antea. et latus poly- 
coni cireumseripti ad latus inscripti minorem rationem 


ἴῃ 


habeat, quam Κὶ : 1 [prop. 3]. et sint diametri AI, 
B inter se perpendiculares. si igitur manente dia- 
metro 41 cireumuoluitur!) planum, in quo sunt po- 
lygona, orientur figurae, altera sphaerae inscripta, altera 
cireumseripta, et habebit figura circumscripta ad in- 
scriptam iriplicem rationem, quam latus polygoni cir- 
cumseripti ad latus inscripti circulo 4A BIZ [prop. 92]. 
sed latera minorem habent rationem quam Κὶ : 1 [ex 
hypothesi]. quare figura circumscripta [ad inscriptam |?) 
minorem rationem habet quam £K?:1?. sed etiam 
ΚΙΗΣ K?:1? [u. Eutocius]. itaque figura circum- 
scripta ad inscriptam multo minorem rationem habet, 


1) Optatiuus περιενεχϑείη posterioris temporis scriptoribus 
aptior fortasse transscriptori debetur, cum: RI nues Scripsis- 
set: εἴ κα --- περιενεχϑῇ. 


2)-U, p. 139. not, 1. 
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λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει ἡ Καὶ πρὸς H. ἡ δὲ K πρὸς 
Η ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ σφαῖρα πρὸς τὸν ΚΞ 
κῶνον" καὶ ἐναλλάξ' ὅπερ ἀδύνατον. τὸ γὰρ σχῆμα 
τὸ περιγεγραμμένον μεῖζόν ἐστι τῆς σφαίρας, τὸ δὲ ἐγ- 
γεγραμμένον ἔλασσον τοῦ ΚΞ κώνου [διότι ὁ μὲν E κῶνος 
τετραπλάσιός ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος ἴσην 
τῷ ABI κύκλῳ, ὕψος. δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου 
τῆς σφαίρας, τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἔλασσον τοῦ 
εἰρημένου κώνου ἢ τετραπλάσιον]. οὐκ ἄρα μείζων ἢ 
τετραπλασία ἡ σφαῖρα τοῦ εἰρημένου. --- ἔστω δή, εἰ 
δυνατόν, ἐλάσσων 1j τετραπλασία: ὥστε ἐλάσσων ἐστὶν 
ἡ σφαῖρα Tot XE xovov. εἰλήφϑωσαν δὴ αἱ K, H 
εὐθεῖαι. ὥστε τὴν K μείζονα εἶναι τῆς H καὶ ἐλάσ- 
σονα λόγον ἔχειν πρὸς αὐτὴν τοῦ, ὃν ἔχει Ó 5’ κῶνος 
πρὸς τὴν σφαῖραν. καὶ αἱ O, I ἐκκείσϑωσαν, καϑὼς 
πρότερον, καὶ εἰς τὸν 4ΒΓ 4 κύκλον νοείσϑω πολύ- 
γῶνον ἐγγεγραμμένον καὶ ἄλλο περιγεγραμμένον, ὥστε 
τὴν πλευρὰν τοῦ περιγεγραμμένου πρὸς τὴν πλευρὰν 
τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσονα λόγον ἔχειν, ἥπερ ἡ Καὶ 
πρὸς I: καὶ τὰ ἄλλα κατεσκευάσϑω τὸν αὐτὸν τρόπον 
τοῖς πρότερον. ἕξει ἄρα καὶ τὸ περιγεγραμμένον στε- 
ρεὸν ὄχῆμα πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον τριπλασίονα λόγον, 
ἤπερ ἡ πλευρὰ τοῦ περιγεγραμμένου περὶ τὸν ABIA 
κύκλον πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου. ἡ δὲ πλευρὰ 
πρὸς τὴν πλευρὰν ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ Καὶ 
πρὸς 1. ἕξει οὖν τὸ σχῆμα τὸ περιγεγραμμένον πρὸς 
τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἢ τριπλάσιον τοῦ, 
ὃν ἔχει ἡ K πρὸς τὴν I. ἡ δὲ K πρὸς τὴν H μεί- 


10. εἰρημένου] εἰρημένου κώνου δὴ sí] scripsi; ἡ Ε; 
εἶ uulgo. 20. κατεσκευάσϑω) scripsi; κατεσκεὺυ F, manus 2 


stellulum adposuit et mg. scripsit ασμενα; κατεσκευασμένα 


| 
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quam K: H; sed K ad H minorem rationem habet, 
quam sphaera ad conum A [ex hypothesi] [quare figura 
cireumseripta ad inscriptam minorem rationem habet, 
quam sphaera ad conum ,4]. et uicissim [figura cir- 
cumsceripta ad sphaeram minorem rationem habet, quam 
figura inscripta ad conum]. quod fieri non potest. 
nam figura circumscripta maior est sphaera [prop. 28 
p. 122], sed inscripta minor cono Εἰ [prop. 27]. itaque 
sphaera maior non est quam quadruplo maior [cono], 
quem commemorauimus. 

iam, si fieri potest, minor sit quam quadruplo 
maior. sphaera igitur minor est cono ,Ξ. sumantur 
igitur lineae K, H, ita ut Καὶ linea maior sit linea H 
el minorem ad eam rationem habeat, quam conus 4 
.ad sphaeram [|prop. 2]. et ponantur lineae O, I, ut 
supra [p.142, 9]. et fingatur polygonum circulo 4B I4 
inseriptum et aliud eircumseriptum, ita ut latus poly- 
goni eireumseripti ad latus inscripti minorem rationem 
habeat, quam K : J. et cetera eodem modo, quo antea, 
comparentur. habebit igitur etiam?) figura solida cir- 
cumsceripta ad inscriptam rationem triplicem, quam 
latus figurae circum 4BI/ circumscriptae ad latus 
inseriptae [prop. 32]. sed latera minorem rationem 
habent, quam K:I [ex hypothesi] habebit igitur 
figura cireumscripta ad inscriptam minorem rationem, 
quam K?:]?. sed Καὶ: H ^ K?: I? [u. Eutocius]. quare 
figura circumscripta ad inscriptam minorem rationem 


1) καί lin. 21 uidetur significare: nunc quoque, ut antea. 
uulgo. 28. πρὸς τὴν I: ἡ δὲ K] om. F; corr. ed. Basil. et 


B man. 2 
Archimedes, ed. Heiberg. I. 10 
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Cove: λόγον ἔχει ἢ τριπλάσιον τοῦ, ὃν ἔχει ἡ K πρὸς 
τὴν 1 ὥστε ἐλάσσονα λόγον ἔχει τὸ σχῆμα τὸ περι- 
γεγραμμένον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον, ἢ ἡ K πρὸς τὴν 
H. ἡ δὲ K πρὸς τὴν Η ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἢ ὃ X 

5 κῶνος πρὸς τὴν σφαῖραν: ὅπερ ἀδύνατον. τὸ μὲν γὰρ 
ἐγγεγραμμένον ἔλασσόν ἐστι τῆς σφαίρας, τὸ δὲ περί- 
γεγραμμένον μεῖξον τοῦ E κώνου. οὐκ ἄρα οὐδὲ ἐλάσ- 
6cv ἐστὶν ἢ τετραπλασία ἡ σφαῖρα τοῦ κώνου τοῦ 
βάσιν μὲν ἔχοντος ἴσην τῷ ABI κύκλῳ, ὕψος δὲ 

10 τὴν ἴσην τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας" ἐδείχϑη 
δέ, ὅτι οὐδὲ usífov: τετραπλασία ἄρα. 


ΠΟΡΙΣΜΑ. 


Προδεδειγμένων δὲ τούτων φανερόν, ὅτι πᾶς κύ- 
λινδρος βάσιν μὲν ἔχων τὸν μέγιστον κύκλον τῶν ἐν 
15 τῇ σφαίρᾳ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ διαμέτρῳ τῆς σφαίρας 
ἡμιόλιός ἐστι τῆς σφαίρας, καὶ ἡ ἐπιφάνεια αὐτοῦ 
μετὰ τῶν βάσεων ἡμιολία τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 

ὁ μὲν γὰρ κύλινδρος ὁ προειρημένος ἕξαπλάσιός 

ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος τὴν αὐτήν. 
20 ὕψος δὲ ἴδον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου, ἡ δὲ σφαῖρα δέ- 
δεικται τοῦ αὐτοῦ 'χώνου τετραπλασία οὖσα" δῆλον 
οὖν, ὅτι ὁ κύλινδρος ἡμιόλιός ἐστι τῆς σφαίρας. πάλιν 
ἐπεὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου χωρὶς τῶν βάσεων 
ἴση δέδεικται κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου μέση ἀνά- 
25 λογόν ἐστι τῆς τοῦ κυλίνδρου πλευρᾶς καὶ τῆς δια- 
μέτρου τῆς βάσεως, τοῦ δὲ εἰρημένου κυλίνδρου τοῦ 


9, K | HK FE: 5. κονος Ε΄. 12. πόρισμα om. F; x£ 
Torellius. 
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habet, quam K:.H. sed K ad H minorem rationem 
habet, quam conus ,$ ad sphaeram [ex hypothesi] 
[itaque figura circumscripta ad inscriptam minorem 
rationem habet, quam conus 4 ad sphaeram]. quod 
fieri non potest. nam figura inscripta minor est sphaera 
[prop. 23 p. 102], sed figura circumscripta maior cono 
E [prop. 31 πόρισμα p. 128]. itaque sphaera ne minor 
quidem est quam quadruplo maior cono basim habenti 
aequalem circulo 4 BI7, altitudinem autem aequalem 
radio sphaerae. demonstratum autem est, ne maiorem 
quidem eam esse. itaque quadrupla est. 


COROLLARIUM.!) 


His autem ante demonstratis adparet, quemuis 
cylindrum basim habentem circulum maximum sphae- 
rae, altitudinem autem diametro sphaerae aequalem 
sesquialierum esse sphaerae, et superficiem eius ses- 
quialterama superficiei sphaerae. 

nam cylindrus, quem commemorauuimus, sexcuplus 
es& coni eandem basim habentis, altitudinem autem 
aequalem radio?); sed demonstratum est, sphaeram 
quadruplo maiorem esse eodem cono [prop. 34]. ad- 
paret igitur, cylindrum sphaerae sesquialterum esse. 
rursus quoniam demonstratum est, superficiem cylindri 
praeter bases aequalem esse circulo, cuius radius media 
sib proportionalis inter latus cylindri et diametrum 


- 


1) Citatur ab Herone stereom. I, 1 (cfr. I, 8, 2), Proclo ad 
Eucl. p. 71, 18, Simplicio ad Arist. IV p. 508, b. alio modo 
demonstrat "Pappus I p. 408. 

2) Cylindrus enim triplo maior est cono, cuius basis est 
cireulus maximus, altitudo autem diametrus sphaerae (Eucl. XII, 
10); sed hic conus duplo maior est cono, cuius basis eadem 
est, altitudo autem radius (λημμ. 1 p. 80). 
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περὶ τὴν σφαῖραν ἡ πλευρὰ ἴση ἐστὶ τῇ διαμέτρῳ τῆς 

, - er ς / 2 2 K , , 
βάσεως δῆλον, Ori ἡ μέση αὐτῶν ἀνάλογον ἴση γί- 
νεται τῇ διαμέτρῳ τῆς βάσεως], ὁ δὲ κύκλος ὁ τὴν ἐκ 
τοῦ κέντρου ἔχων ἴσην τῇ διαμέτρῳ τῆς βάσεως τε- 
τραπλάσιός ἐστι τῆς βάσεως, τουτέστι τοῦ μεγίστου 
κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, ἔσται ἄρα καὶ ἡ ἐπιφάνεια 
τοῦ κυλίνδρου χωρὶς τῶν βάσεων τετραπλασία τοῦ 

, £ e P d M - , c 

μεγίστου κύκλου. ὁλὴ ἄρα μετὰ τῶν βάσεων ἡ émt- 
φάνεια τοῦ κυλίνδρου ἑξαπλασία ἔσται τοῦ μεγίστου 
κύκλου. ἔστιν δὲ καὶ ἡ τῆς σφαίρας ἐπιφάνεια τετρα- 
πλασία τοῦ μεγίστου κύκλου. ὅλη ἄρα ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 
κυλίνδρου ἡμιολία ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 


λε΄. 

Ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένοι σχήματος εἰς τμῆμα 
σφαίρας ἴση ἐστὶ κύκλῳ, ov ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον 
δύναται τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε μιᾶς πλευρᾷς τοῦ 
ἐγγεγραμμένου πολυγώνου ἐν τῷ τμήματι τοῦ μεγίστου 
κύκλου καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς παραλλήλοις τῇ βάσει 
vot τμήματος σὺν τῇ ἡμισείᾳ τῆς τοῦ τμήματος βάσεως. 

ἔστω σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ τμῆμα, οὗ βάσις ὃ 
περὶ τὴν 4Ἢ κύκλος. ἐγγεγράφϑω σχῆμα εἰς αὐτό, οἷον 
εἴρηται, περιεχύμενον ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν᾽ καὶ 
μέγιστος κύκλος ὁ 4HO, καὶ ἀρτιόπλευρον πολύγωνον 
τὸ 4ΓΕΘΖ ΔΗ χωρὶς τῆς AH πλευρᾶς" καὶ εἰλήφϑω 
κύκλος ὁ 4, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον δύναται τῷ 


2. γίνεται] γάρ per comp. F; corr. B. b. τουτέστι] της 
F; corr. Torellius. 13. Ay! F; xq Torellius. 14. τμῆμα 
σφαίρας scripsi; τὸ τμημα τῆς σφαιρὰας F, uulgo. 10. τῷ] 
vo F. 25. τῷ] vo F ; 


ML 
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basis [prop. 13], cylindri autem, quem commemoraui- 


mus, sphaeram comprehendentis latus aequale est dia- 


metro basis [adparet"), lineam inter ea mediam pro- 
portionalem aequalem esse diametro basis (Eucl.VI, 16)], 
cireulus autem radium habens diametro basis aequalem 
quadruplo maior est basi [Eucl. XIT, 2], ἢ. e. cireulo 
maximo sphaerae, erit igitur eliam superficies cylindri 
praeter bases quadruplo maior circulo maximo. tota 
igitur superficies cylindri una cum basibus sexcuplo 
maior erit cireulo maximo. sed est etiam superficies 
sphaerae quadruplo maior cireulo maximo [prop. 33]. 
itaque tota superficies cylindri sesquialtera est super- 
ficiei sphaerae. 


XXXV. 


Superficies figurae segmento sphaerae inscriptae 
aequalis est circulo, cuius radius quadratus aequalis 
est rectangulo, quod continetur uno latere polygoni 
segmento circuli maximi inscripti et linea aequali 
omnibus lineis basi segmenti parallelis una cum di- 
midia basi segmenti. 

sib sphaera, et in ea segmentum, cuius basis cir- 
culus eireum 4H descriptus. insceribatur ei polygo- 
num, quale diximus, per superficies conicas compre- 
hensum. et circulus maximus sit 4 HO, et 4L'EOZAH 
polygonum [aequilaterum]?), cuius latera paria sint 


1) Praue dicitur, fide quod superficies cylindri aequalis 
sit cireulo illi (ἐπεί p. 146, 23) colligi posse, mediam propor- 
tionalem diametro aequalem esse. ilaque uerba δῆλον lin. 2— 
βάσεως lin. 3 transscriptori tribui. 

2) Hoc ab Archimede non praetermissum fuit (Quaest. Arch. 
p. 76); Nizzius coniecit: í(cózAsvoóv vs καὶ ἀρτιόπλ. 
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περιδχομένῳ ὑπό τε τῆς 4Γ' πλευρᾶς καὶ ὑπὸ πασῶν 
τῶν EZ, ΓΖ καὶ ἔτι τῆς ἡμισείας τῆς βάσεως, τουτ- 
ἕστι τῆς ΑΚ. δεικτέον, ὅτι ὁ κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ 
τοῦ σχήματος ἐπιφανείᾳ. 

εἰλήφϑω γὰρ κύκλος ὁ Μ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
δύναται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς ΕΘ πλευρᾶς καὶ 
τῆς ἡμισείας τῆς ΕΖ. γίνεται δὴ ὁ Μ κύκλος ἴσος 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου, οὗ βάσις μὲν ὁ περὶ τὴν 
ΕΖ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ O σημεῖον. εἰλήφϑω δὲ 

Zu 


A 
LA 
d— 





καὶ ἄλλος ὁ Ν, ov ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον δύναται 
- , Εν b M - c , 
τῷ περιεχομένῳ ὑπό vs τῆς ΕΓ καὶ τῆς ἡμισείας Gvv- 
᾿ " ; t ) δ 
αμφοτέρου τῆς EZ, ΓΖ. ἔσται ovv ovrog ἴσος τῇ 
ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- 
πέδων τῶν κατὰ τὰς EZ, I4. καὶ ἄλλος ὁμοίως ὁ. 
μι , , q 1.000. ^ , , 1 
ΜΞ εἰληφϑὼω κύκλος. oU ἡ ἕκ τοῦ κέντρου δύναται TO 
ie e , - iT ^ ς , 
περιεχόμενον ὑπό vs τῆς AI' καὶ τῆς ἡμισείας Gvv- 
» 5; , 
ἀμφοτέρων τῶν D, AH. καὶ αὐτὸς ovv ἴσος ἐστὶ 
τῇ κωνικῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- | 
πέδων τῶν κατὰ τὰς AH, D. πάντες οὖν οἱ κύκλοι 
ἴσοι ἔσονται τῇ ὅλῃ τοῦ σχήματος ἐπιφανείᾳ, καὶ αἵ 
ἐκ τῶν κέντρων αὐτῶν ἴσον δυνήσονται τῷ περιεχο- 


8. δεικτέον ovv ed. Basil, Torellius. 0 Λ κύκλος Cr, 
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numero praeter latus 4H. et sumatur circulus 4, 
.euius radius quadratus aequalis sit rectangulo 


AFSSUEZUC TAPb A4X. 


demonstrandum est, circulum aequalem esse super- 
ficlel figurae. 

sumatur enim circulus M, cuius radius quadratus 
aequalis sib rectangulo EO »« 4$ EZ. itaque M cir- 
culus aequalis est superficiei coni, cuius basis est cir- 
culus circum EZ descriptus, uertex autem punctum 6 
[prop. 14]. sumatur autem etiam alius circulus Ν, 
cuius radius quadratus aequalis sit rectangulo 


EI-i(EZ--I24). 


hic igitur aequalis erit superficiei coni, quae est inter 
plana parallela in lineis EZ, I'Z posita [prop. 16]. 
et eodem modo sumatur alius circulus 5, cuius radius 
quadratus aequalis sit rectangulo 
AD» i(IA--AH). 

itaque et ipse aequalis est superficiei conicae, quae 
est inter plana parallela in lineis 4H, I'7 posita 
[prop. 16]. omnes igitur circuli aequales erunt toti 


superficiei figurae, et radii eorum quadrati aequales 
erunt rectangulo 4I'»« (EZ J- ΓΖ4- AK).!) sed 


1) Quia aequalia sunt latera polygoni EO, EI, AI. 


ed. Basil, Torellius. 7. γίνεται] per comp. F. 12. οὖν] 
addidi; om. F, uulgo. 20. αἴ] om. F; corr. ed. Basil.* 
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μένῳ ὑπὸ μιᾶς πλευρᾶς τῆς 4Γ καὶ τῆς ἴσης ταῖς 
EZ, Γ4ά καὶ τῇ ἡμισείᾳ τῆς βάσεως τῇ AK. ἐδύνατο 
δὲ xal ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Α κύκλου ἴσον τῷ αὐτῷ 
χωρίῳ. 0 ἄρα Δ κύκλος ἴσος ἔσται τοῖς M, N, & 
κύκλοις, ὥστε καὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ἐγγεγραμμένου 
σχήματος. 


λς΄. 

Τετμήσϑω σφαῖρα μὴ διὰ τοῦ κέντρου ἐπιπέδῳ" 
καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος 0 AEZ τέμνων πρὸς 
ὀρϑὰς τὸ ἐπίπεδον τὸ τέμνον" καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ 
ΑΒΓ τμῆμα πολύγωνον ἰσόπλευρόν vs καὶ ἀρτιόγω- 
νον χωρὶς τῆς βάσεως τῆς 48. ὁμοίως δὴ τοῖς πρό- 
τερον, ἐὰν μενούσης τῆς ΓΖ περιενεχϑῇ τὸ σχῆμα, αἵ 
μὲν 4, E, A, B γωνίαι κατὰ κύκλων οἰσϑήσονται, 
ὧν διάμετροι αἱ Z4 E, AB, at δὲ πλευραὶ τοῦ σχήμα- 
τος κατὰ χωνικῆς ἐπιφανείας. καὶ ἔσται τὸ γενηϑὲν 
σχῆμα στερεὸν ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περιεχόμενον 
βάσιν μὲν ἔχον κύκλον, οὗ διάμετρος ἡ AB, κορυ- 
φὴν δὲ τὸ I. ὁμοίως δὲ τοῖς πρότερον τὴν ἐπιφά- 
νειαν ἐλάσσονα ἕξει τῆς τοῦ τμήματος ἐπιφανείας τοῦ 
περιλαμβάνοντος [τὸ γὰρ αὐτὸ πέρας αὐτῶν ἐστιν ἐν 
ἐπιπέδῳ τοῦ τε τμήματος καὶ τοῦ σχήματος ἡ περι- 
φέρεια τοῦ κύκλου, οὗ διάμετρος ἡ 48, καὶ ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ κοῖλαι ἀμφότεραί εἰσιν αἱ ἐπιφάνειαι, καὶ περι- 
λαμβάνεται ἡ ἑτέρα ὑπὸ τῆς ἑτέρας]. 


2. ἠδύνατο Torelius. 1. λδ΄ F; 49' Torellius. 11, ἄρ- 
τιόπλευρον Riualtus, Torellius. 18, σχήματος] Barrowius; τμη- 
ματος F, uulgo. 18. eyov F. κορυφὴ F; corr. Barrowius. 
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eliam radius circuli 4 quadratus eidem spatio aequalis 
erab [ex hypothesi] itaque circulus 44 aequalis erit 
cireulis M, N, A); quare etiam superficiei figurae 
inseriptae aequalis erit. 


XXXVI. 


Secetur sphaera plano non per centrum posito, et 
in ea sib cireulus maximus 4 EZ planum secans per- 
pendiculariter secans. et inscribatur segmento 4 BI' po- 
lygonum aequilaterum, cuius latera paria sint numero 
praeter basim 4 B. si igitur, ut antea, manente linea ΓΖ 

JA figura cireumuoluitur, anguli Zf, 

2 E, 4, B per circulos ferentur, 

quorum diametri erunt z/ E, 4 B, 

A latera autem figurae per super- 

fieles conicas. et figura solida 

hoe modo orta, per superficies 

conicas comprehensa, basim ha- 

Ζ bebit circulum, cuius diametrus 

est 4B, uerticem autem punctum I. itaque eodem 

modo, quo antea, superficiem habebit minorem super- 
ficlie segmenti comprehendentis [λαμβ. 4 p. 10].7) 


1) Ex Eucl. XII, 2; cfr. Quaest. Arch. p. 48. 


2) In hae propositione praeter finem subditiuum alia quo- 
que deprehenduntur uestigia manus transseriptoris, uelut omis- 
sum uerbum ἔστω lin. 9; ἀρτιόγωνον lin. 11, quod alibi recte 
dicitur pro ἀρτιόπλευρον (Quaest. Arch. p. 76), sed hoc loco 
ferri non potest propter sequentia uerba. χωρὶς τῆς βάσεως: 
κωνικῆς ἐπιφανείας lin. 16 pro κωνικῶν ἐπιφανειῶν; γενηϑέν 
lin. 16 (Quaest. Arch. p. 70). praeterea diserte dicendum erat, 
segmentum 4B I' minus hemisphaerio esse debere (Quaest. Arch. 
p. 73). : 


vto πιτρἴνῳ,..,... ἃ. 
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λζ΄. 

Ἢ ἐπιφάνεια τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος ἐν τῷ 
τμήματι τῆς σφαίρας ἐλάσσων ἐστὶ τοῦ κύκλου, οὗ ἡ 
ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ 
τμήματος ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς 
ἐστι βάσις τοῦ τμήματος. 

ἔστω σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὁ ABEZ: 
καὶ ἔστω τμῆμα ἐν τῇ σφαίρᾳ, οὗ βάσις ὃ περὶ διά- 
μετρον τὴν AB, καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς αὐτὸ τὸ εἰρη- 
μένον δχῆμα, καὶ ἐν τῷ τμήματι τοῦ κύκλου πολύγω- 
vov' καὶ τὰ λοιπὰ τὰ αὐτά, διαμέτρου μὲν τῆς σφαίρας 
οὔσης τῆς Θ΄. ἐπεξευγμένων δὲ τῶν AE, 04. καὶ 
ἔστω κύκλος ὁ Μ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἔστω τῇ 
A0. δεικτέον, ὅτι ὁ Μ κύκλος μείξων ἐστὶ τῆς τοῦ 
σχήματος ἐπιφανείας. 

ἡ γὰρ ἐπιφάνεια τοῦ σχήματος δέδεικται ἴση οὖσα 
κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον. δύναται τῷ περι- 
ἐχομένῳ ὑπό τε τῆς ΕΘ καὶ 
τῶν EZ, TA, KA 9D di 
ὑπὸ τῆς EO καὶ τῶν EZ, 
I4, ΚΑ δέδεικται ἴσον τῷ 
ὑπὸ τῶν EA, ΚΘ περιεχο- 
μένῳ: τὸ δὲ ὑπὸ τῶν EA, 
KO ἔλασσόν ἐστι τοῦ ἀπὲ 
τῆς 46 [καὶ γὰρ τοῦ ὑπὸ 


M ὅτι ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ 


τῶν 4Θ, KO]. φανερὸν οὖν, 


κύκλου, ὅς ἐστιν ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος, 


1. λε΄ F; μ΄ Torelius. 7. 48ΖΕ Torellius. 18. ἔστω] 
ὠστε F; corr. Β΄. — 25. ὑπό om. F; corr. ed. Basil. 26. τῶν 
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XXXVII. 


Superficies figurae segmento sphaerae inscriptae 
minor est cireulo, cuius radius aequalis est lineae a 
uertice segmenti ad ambitum ductae circuli, qui basis 
est segmenti. 

sit sphaera, et in ea circulus maximus 4B EZ, et 
in sphaera segmentum sit, cuius basis sit circulus cir- 
cum diametrum 4B descriptus, et ei inscribatur figura, 
quam ecommemorauimus [prop. 36], et segmento cir- 
culi polygonum. et cetera eodem modo comparentur ἢ), 
ut linea 9.4 diametrus sphaerae sit, οὐ ducantur lineae 
A E, ΘΑ͂. et sit circulus M, cuius radius aequalis sit 
lineae 440. demonstrandum est, circulum M maiorem 
esse superficie sphaerae. 

nam demonstratum est, superficiem figurae aequa- 
lem esse circulo, cuius radius quadratus aequalis sit 
rectangulo ΕΘ »« (EZ 4- Γ4 - K A4) [prop. 35]. et 
demonstratum est 
ΕΘ »« (EZ -ἰ- I4 -- KA) — EA» ΚΘ [prop. 22; 
Eucl. VI, 16].?) 
sed EA «KO « A40? [u. Eutocius]. 
adparet igitur, radium circuli, qui aequalis est super- 


1) τὰ αὐτὰ lin. 11 sc. ἔστω. 

2) U. Eutocius, ex cuius adnotatione comperimus, Archi- 
medem lin. 19—20 Scripsisse: ἀλλὰ τὸ ὑπὸ EO, et lin. 22 uer- 
bum περιεχομένῳ omisisse. 


addidi; om. F, uulgo. .K0|] OK ed. Basil.) Torellius. Post 
hoc uerbum: (cov ὄντος τῷ ἀπὸ O A addunt ed. "Basil., Torellius; 
om. F, uulgo. 
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ἐλάσσων ἐστὶ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ M. δῆλον ἄρα, - 
1 


ὅτι ὁ Μ κύκλος μείζων ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ σχή- 
ματος. 
λη΄. 

Τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἐν τῷ τμήματι ὑπὸ κω- 
νικῶν ἐπιφανειῶν περιεχόμενον σὺν τῷ κώνῳ τῷ βά- 
σιν μὲν τὴν αὐτὴν ἔχοντι τῷ σχήματι, κορυφὴν δὲ τὸ 
κέντρον τῆς σφαίρας ἴσον ἐστὶ τῷ κώνῳ τῷ βάσιν 
ἔχοντι ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος, ὕψος δὲ τῇ 
ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπὶ μίαν πλευρὰν τῶν 
τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. 

ἔστω γὰρ σφαῖρα. καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος. 
καὶ τμῆμα ἔλασσον ἡμικυκλίου τὸ ABI, καὶ κέντρον 
τὸ Ε' καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ 4Β8Γ τμῆμα πολύγω- 
νον ἀρτιόπλευρον χωρὶς τῆς ΑΓ ὁμοίως τοῖς πρότε- 
gov, καὶ μενούσης τῆς BE περιενεχϑεῖσα ἡ σφαῖρα 
ποιείτω σχῆμά τι ὑπὸ χκωνικῶν ἐπιφανειῶν περιεχό- 
μένον, καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου τοῦ περὶ διάμετρον τὴν 
AT' κῶνος ἀναγεγράφϑω κορυφὴν ἔχων τὸ κέντρον. καὶ 
εἰλήφϑω κῶνος ὁ Καὶ βάσιν μὲν ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ σχήματος, ὕψος δὲ τῇ ἀπὸ τοῦ E χέντρου ἐπὶ μέαν 
πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ. δεικτέον, ὅτι 
ὁ K κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ περιεχομένῳ σχήματι σὺν τῷ 
κώνῳ τῷ AEI. 


2. M] AM F. 4. 4s F; μα΄ Torellius. 9. τῇ] Nizze; 
τὴν F, uulgo. 21. τῇ] Nizze; τὴν F, uulgo. 23. περιεχο- 
μένῳ] προειρημένῳ Nizze. σχήματι) τμηματι F; con. ed. Ba- 
sil; figurae dictae'* Cr. 
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ficiei figurae, minorem esse radio circuli M. itaque 
constat, cireulum M maiorem esse superficie figurae 


[Eucl. XII, 2]. 
XXXVIII. 


Figura segmento?) inscripta per superficies conicas 
comprehensa una cum cono basim eandem habenti, 
quam figura, uerticem autem centrum sphaerae aequa- 
lis es& cono basim habenti superficiei figurae aequa- 
lem, altitudinem autem lineae a centro sphaerae ad 
latus aliquod polygoni perpendiculari ductae aequalem. 

sit enim sphaera, et in ea circulus maximus, et 
segmentum 4 BI' minus dimidia parte circuli, et cen- 
irum E. et segmento ABI" inscribatur polygonum 
[aequilaterum]?), cuius latera paria sint numero prae- 
ler lineam 4I, eodem modo, quo supra, et manente 
linea B E cireumuoluatur sphaera?) et efficiat figuram 
per superficies conicas comprehensam, et in circulo 
cireum diametrum ΑΓ descripto conus construatur 
uerticem habens centrum. et sumatur conus K basim 
habens superficiei figurae aequalem, altitudinem autem 
limeae ἃ centro E ad latus aliquod polygoni perpen- 
diculari ductae. demonstrandum est, conum K aequa- 
lem esse figurae comprehensae?) una cum cono Α ΕΓ. 


1) In hac quoque propositione desideratur significatio, seg- 
mentum minus esse hemisphaerio; u. p. 153 not. 2. 

2) Se. ἐλάσσονι ἡμισφαιρίου (u. lin. 13), quae uerba addi 
uoluit Nizzius; sed u. p. 153 not. 2. 

3) Desideratur ante ἀρτιόπλευρον lin. 15: ἰσόπλευρόν vs καί, 
quod coniectura addit Nizzius; sed u. p. 149 not. 2. 

4) Debebat esse: περιενεχϑεὶς ó xvxÀog siue περιενεχϑὲν 
τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ 0 τε κύκλος καὶ τὸ πολύγωνον (lin. 16). 

5) περιεχομένῳ lin. 23 sc. ὑπὸ τῶν κωνικῶν ἐπιφανειῶν, 
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ἀναγεγράφϑωσαν δὴ καὶ κῶνοι ἀπὸ τῶν κύκλων 
τῶν περὶ διαμέτρους τὰς OH, ZA κορυφὴν ἔχοντες 
τὸ E σημεῖον. οὐκοῦν ὁ uiv HBOE ῥόμβος. στερεὸς 


ΖΦ 
Z 9 βάσις ἴση ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ 
z τοῦ ΗΒΘ κώνου, τὸ ὕψος 
A ΖΦ δὲ τῇ ἀπὸ τοῦ Ε ἐπὶ τὴν 
| HB &youévg καϑέτῳ. vo δὲ 
περιλεῖμμα τὸ περιεχόμενον 
ii ὑπὸ τῆς ἐπιφανείας τῆς με- 
ταξὺ τῶν παραλλήλων ἐἜπι- 
πέδων τῶν κατὰ τὰς ΗΘ, ZA καὶ τῶν κωνικῶν 
τῶν LEA, ΗΕΘ ἴσον ἐστὲ κώνῳ, οὗ ἡ βάσις μέν 
ἐστιν ἴση τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπι- 
πέδων τῶν κατὰ τὰς HO, Z4, ὕψος δὲ τῇ ἀπὸ τοῦ E 
ἐπὶ τὴν ΖΗ καϑέτῳ ἠγμένῃ. πάλιν τὸ περιλεῖμμα τὸ 
περιεχόμενον ὑπό τε τῆς ἐπιφανείας τῆς μεταξὺ τῶν 
παραλλήλων ἐπιπέδων τῶν κατὰ τὰς ZA, 4Γ καὶ τῶν 
κωνικῶν τῶν AED, ZEA ἴσον ἐστὶ κώνῳ, οὗ ἡ μὲν 
βάσις ἴση ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τῇ μεταξὺ τῶν παραλλή- 
λων ἐπιπέδων τῶν κατὰ τὰς Z4, AI, ὕψος δὲ τῇ 
ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὴν Ζ.4 καϑέτῳ ἠγμένῃ. oi οὖν εἰρη- 
μένοι κῶνοι ἴσοι ἔσονται τῷ σχήματι μετὰ τοῦ 4ΕΓ 
κώνου καὶ ὕψος μὲν ἴσον ἔχουσιν τῇ ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ 
μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ, τὰς δὲ 


1. δή] scripsi; δὲ F, uulgo. 2. τάς] της FC*. ΘΗ, Ζ4] 





scripsi; ΘΖ, ΚΙ FC*; ΗΘ, Z4 B* ed, Basil, Torellius. 8. 


oxov» F. 9. περιλεῖωμα] ped. περιλημμα F, uulgo. 13. 
ΖῈ 4 F, corr. Torellius. won FBC*, 15. τῇ] τὴν F. 16. 
περιλεῖμμα] scripsi; περιλήμμα F, uulgo. 19. ZE 4 F, 4 in 
rasura. 23. μετα] scripsi; xo, μετὰ F, uulgo. 


E 2 , T DUE 
ἴσος ἐστὶ κώνῳ, ov T uiv - 








DE SPHAERA ET CYLINDRO I. 159 


eonstruantur igitur etiam in circulis circum dia- 
metros 9H, Z4 descriptis coni uerticem habentes 
punetum E. itaque rhombus solidus H.BO E aequalis 
est cono, cuius basis aequalis est superficiei coni H B O, 
altitudo autem lineae ab E ad HB perpendiculari 


duetae [prop. 18]. spatium autem relictum!) com- 
prehensum per superficiem inter parallela plana in lineis 
HO, Z.4 posita et per superficies conicas Z E44, H EO 
aequale est cono, cuius basis aequalis est superficiei 
inter plana parallela in lineis ΗΘ, Z 4 posita, altitudo 
autem lineae ab E ad ZH perpendiculari ductae [prop. 
20]. rursus spatium relictum?) comprehensum per 
superficiem inter plana parallela in lineis Z4, AT' 
posita et per superficies conicas AEI, ΖΕ. aequale 
est cono, cuius basis aequalis est superficiel inter plana 
parallela in limeis Z4, AI' posita, altitudo autem 
lineae ab E ad Z4 perpendiculari ductae [prop. 20]. 
coni igitur, quos commemorauimus, aequales erunt 
figurae una cum cono AEI' et altitudinem habent 
aequalem lineae ab E ad latus aliquod polygoni per- 
pendieulari ductae, bases autem superficiei figurae 


quod iransscriptoris neglegentia omissum est, ut ἐπιφανειῶν 
post κωνικῶν p. 158 lin. 12, 19. 
1) Productis lineis Z H, 90 4, donec concutrunt, et subtracto 
rhombo his lineis productis et lineis H E, ΘΕ comprehenso. 
2) Productis lineis Z 4, AT, donec copetivrdnt, et subtracto 
rhombo his lineis productis οὐ lineis ZE, EA comprehenso. 
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βάσεις ἴσας τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ AZHBO AT' σχήματος. 
ἔχει δὲ καὶ ὁ K κῶνος τὸ αὐτὸ ὕψος καὶ βάσιν ἴσην 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ κῶνος 
τοῖς εἰρημένοις κώνοις. οἱ δὲ εἰρημένοι κῶνοι ἐδείχ- 
5 ϑησαν ἴσοι τῷ σχήματι καὶ τῷ AEI κώνῳ. καὶ ὁ 
Κᾶρα κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ τε σχήματι καὶ τῷ EAT κώνῳ. 


ΠΟΡΙΣΜΑ. 
Ἔκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ὁ κῶνος ὁ βάσιν μὲν 
ἔχων τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τοῦ χέντρου ἴση ἐστὶ τῇ 
10 ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ τὴν περιφέρειαν 
ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμήματος. ὕψος 
δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου. τῆς σφαίρας, μείζων ἐστὶ 
τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος σὺν τῷ κώνῳ. ὁ γὰρ 
προειρημένος κῶνος usítov ἐστὶ τοῦ κώνου τοῦ ἴσου 
15 τῷ σχήματι σὺν τῷ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν 
βάσιν τοῦ τμήματος, τὴν δὲ κορυφὴν πρὸς τῷ κέντρῳ, 
τουτέστι τοῦ τὴν βάσιν μὲν ἔχοντος ἴσην τῇ ἐπιφα- 
νείᾳ τοῦ σχήματος, ὕψος. δὲ τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ 
μίαν πλευρὰν τοῦ πολυγώνου καϑέτῳ ἠγμένῃ ἥ τε 
20 γὰρ βάσις τῆς βάσεως μείξων ἐστί [δέδεικται γὰρ 

τοῦτο], καὶ τὸ ὕψος τοῦ ὕψους. 


λ΄. 
Ἔστω σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος 0 48ΒΓ, 





καὶ τμῆμα ἔλασσον ἡμικυκλίου, ὃ ἀποτέμνει ἡ 48, 
M , M n M D EN τιν , δε PEN 
25 καὶ κέντρον τὸ zÍ' καὶ &z0 τοῦ κέντρου TOU Zi ἐπὶ 


τὰ 4, B ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 44, 4B, καὶ περὶ τὸν 


1. ἴσας] per comp. F. Θ om. F; corr. Torellius. — 4. xo- - 
vois F. 7. πόρισμα] F mg. [9]. 15. τῷ βάσιν] vov βασιν 


F; corr. B mg.*, ed. Basil. ἔχοντι] εχοντος Εἰ; corr. B mg.*, ed. 


act La t 


Been 
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AZHBOAI' aequales. sed etiam Καὶ conus eandem 
altitudinem et basim superficiei figurae aequalem habet. 
itaque aequalis est conis, quos commemorauimus; hos 
autem figurae cum cono .4EI' aequales esse, demon- 
stratum est. itaque etiam conus K figurae et cono 
EAI aequalis est. 


COROLLARIUM, 

Hine iam adparet, conum basim habentem circu- 
lum, cuius radius aequalis sib lmeae a uertice seg- 
menti ad ambitum ductae circuli, qui basis sit seg- 
menti, altitudo autem radio sphaerae aequalis, maiorem 
esse figura inscripta cum cono. ille enim conus maior 
est cono aequali figurae una cum cono basim habenti 
basim segmenti, uerticem autem ad centrum positum, 
h. e. cono basim habenti superficiei figurae aequalem, 
altitudinem autem aequalem lineae a centro ad latus 
aliquod polygoni perpendiculari ductae [prop. 38]. 
basis enim basi maior est!) [prop. 37], et altitudo 
altitudine. 


XXXIX. 


Sit sphaera, et in ea circulus maximus ΖΒΓ, et 
segmentum minus semicirculo linea 4B abscisum, et 
centrum Ζ. et ἃ centro 7/í ad A4, B puncta ducantur 
4A 4, 4B, et circum sectorem inde ortum circumsceri- 


1) δέδεικται γὰρ τοῦτο lin. 21, quae uerba inter se con- 
iuncta disiungunt, delenda censeo. 


Basil. 17. ia viv] scripsi; τὴν F, uulgo. οὐ Ap. P, mie 
Torellius. T nue scripsi; τετμησϑῶ F, uulgo; ,,et sece- 
tur in eo Lorie 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 11 


10 


15 


20 


25 
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γενηϑέντα τομέα περιγεγράφϑω πολύγωνον καὶ περὶ 
αὐτὸ κύκλος. ἕξεῖ δὴ τὸ αὐτὸ χέντρον τῷ ABI κύ- 
κλῳ. ἐὰν δὴ μενούσης τῆς EK περιενεχϑὲν τὸ πολύ- 
γῶνον εἰς τὸ αὐτὸ πάλιν ἀποκατασταϑῇ. ὁ περιγεγραμ- 
μένος κύκλος κατὰ ἐπιφανείας οἰσϑήσεται σφαίρας. καὶ 
a γωνίαι τοῦ πολυγώνου κύκλους γράψουσιν, ὧν at 
διάμετροι ἐπιζευγνύουσιν τὰς γωνίας τοῦ πολυγώνου 
οὖσαι παράλληλοι τῇ 48’ τὰ δὲ σημεῖα, καϑ᾽ ἃ ἅπ- 
τονται τοῦ ἐλάσσονος κύκλου αἱ τοῦ πολυγώνου πλευ- 
ραί, κύκλους γράφουσιν ἐν τῇ ἐλάσσονι σφαίρᾳ, ὧν 
διάμετροι ἔσονται oí ἐπιξευγνύουσαι τὰς ἁφὰς παράλ- 
ληλοι οὖσαι τῇ 4B: αἵ δὲ πλευραὶ κατὰ κωνικῶν ἐπι- 
φανειῶν οἰσϑήσονται, καὶ ἔσται τι περιγραφὲν σχῆμα 
ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περιεχόμενον, οὗ βάσις ὁ 
A x y c A - , , 
περὶ τὴν ZH κύχλος" ἡ δὴ vov εἰρημένου δχήματος 
ἐπιφάνεια μείξων ἐστὶ τῆς τοῦ ἐλάσσονος τμήματος 
E] , u , c M N , 
ἐπιφανείας. ov βασις ὁ περὶ τὴν 4B xvxAosg. 
ἤχϑωσαν γὰρ ἐφαπτόμεναι αἵ 4 Μ, ΒΝ. κατὰ κω- 
^ P 2 , 3 y A Ἁ ^ Ἁ 
νικῆς ἄρα ἐπιφανείας οἰσϑήσονται, καὶ τὸ σχῆμα τὸ 
γενηϑὲν ὑπὸ τοῦ πολυγώνου τοῦ 4MOEANSB μεί- 
ξονα ἕξει τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ τμήματος τῆς σφαέρας, 


οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν 41Β κύκλος ἱπέρας 


γὰρ ἐν ἑνὶ ἐπιπέδῳ τὸ αὐτὸ ἔχουσιν τὸν περὶ διά- 
μέτρον τὴν 48 κύκλον, καὶ περιλαμβάνεται τὸ τμῆμα 
e Ἁ ^ , 2 ; € , ς M - 

ὑπὸ τοῦ ὄχήματος]. ἀλλ΄ ἡ γεγενημένη vzo τῶν Z M, 
ΗΝ ἐπιφάνεια κώνου μείζων ἐστὶ τῆς γεγενημένης 


1. γεννηϑέντα ἘΠ; corr. Torellius. 11. ἐπιγνυουσαι F. 18. 
τι] scripsi; τὸ F, uulgo. 14. xovxov F. 15. à5] scripsi; 
δὲ Ἐς, uulgo. 20. 4 om. F, corr. Torellius. 21. ἕξει μεί- 
ξονα ed. Basil, Torellius. 29. κύκλος ἐστί ed. Basil, Torel- 
lius. 28. τὸ αὐτό] scripsi; ro «vro F, uulgo. 28. γεγενη- 
μένη] primum s suprascriptum manu 1 F. 
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batur polygonum [aequilaterum, cuius latera paria sint 
numero], et circum id circulus. is igitur idem cen- 
irum habebit, quod cireulus 4BI'[u. Eutocius] iam 
si manente lea EK polygonum cireumuolutum in 
eundem locum restituitur, circulus cireumseriptus per 
superficiem sphaerae feretur, et anguli polygoni circu- 
los describent, quorum diametri angulos polygoni iun- 
gunt parallelae lineae 4B. sed puncta, in quibus la- 
tera polygoni eireulum minorem contingunt, circulos 
deseribunt in sphaera minore, quorum diametri erunt 
lineae puncta contactus iungentes parallelae lineae 4 B. 
latera autem per superficies conicas ferentur, et orietur 
figura circumscripta per superficies conicas compre- 
hensa, euius basis erit circulus circum Z H descriptus. 
est igitur superficies huius figurae maior superficie 
segmenti minoris, cuius basis est circulus circum 4 B 
lineam descriptus. - 

ducantur enim contingentes lineae 44M, BN. ita- 
que per superficiem conicam ferentur, οὐ figura ex po- 
lygono 4MOEANB orta habebit superficiem  ma- 
iorem segmento sphaerae, cuius basis est circulus 
circum 4B lineam descriptus [λαμβ. 4 p. 10]. 

sed superficies conica ex lineis ΖΜ, HN oria 


1) Archimedes uix omiserat: ἰσόπλευρόν vs καὶ ἀρτιόπλευ- 
ρον lin. 1. 


L^ 


10 


1ὅ 


20 
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ὑπὸ τῶν MA, NB: ἡ μὲν γὰρ ΖΜ τῆς MA μείξων 
ἐστί [ὑπὸ γὰρ ὀρϑὴν ὑποτείνει]. E 0$ NH τῆς NB. 
ὅταν δὲ τοῦτο [» μείξων γένεται ἡ ἐπιφάνεια τῆς ἐπι- 
φανείας [ταῦτα γὰρ δέδεικται ἐν τοῖς λήμμασι]. δῆλον 
οὖν, ὅτι καὶ τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος ἡ ἐπιφά- 
νειὰ μείξων ἐστὶ τῆς τοῦ τμήματος ἐπιφανείας τῆς 
ἐλάσσονος σφαίρας. 


ΠΟΡΙΣΜΑ. 

Καὶ φανερόν, ὅτε ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμέ- 
νου σχήματος τοῦ περὶ τὸν τομέα ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὗ 
ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ περιεχόμενον ὑπό τε 
μιᾶς πλευρᾶς τοῦ πολυγώνου καὶ τῶν ἐπιξευγνυουσῶν 
πασῶν τὰς γωνίας τοῦ πολυγώνου καὶ ἔτι τῆς ἡμισείας 
τῆς βάσεως τοῦ εἰρημένου πολυγώνου. τὸ γὰρ ὑπὸ 
τοῦ πολυγώνου περιγεγραμμένον σχῆμα ἐγγεγραμμένον 
ἐστὴν εἰς τὸ τμῆμα τῆς μείξονος σφαίρας [τότε δὲ 
δῆλον διὰ τὸ προγεγραμμένον]. 

μ΄. 

Τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος τῷ τομεῖ ἡ ἐπι- 
φάνεια μείξων ἐστὶ κύκλου, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση 
ἐστὲ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἠγμένῃ ἐπὶ 
τὴν περιφέρειαν τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμή- 
ματος. 

2. γάρ] γινξται per comp. F. 3. γίνεται ἡ] B; γινεται 
per comp. F; ἐστι 5, ed. Basil., Torellius. 4. λημασι supra 
scripto μ F. 8. mógtopuo: om. F. 13. ἔτι τῆς] scripsi, ἐπὶ 
τῆς F, uulgo; τῆς ἔτι ed. Basil, Torellius. — 14. τὸ γὰρ ὕπο τοῦ 
πολυγώνου περιγεγραμμένον] scripsi (περιγεγραμμένον pro. é yys- 
γραμμένον iam Darrowius); ἐγγεγράμμενον F, uulgo; τὸ γὰρ 


περιγεγραμμένον σχῆμα τῷ τομεῖ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἐστιν 
(lin. 15) T'orellius. 16. τότε] scripsi; rovro F, uulgo. δέ] 
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. maior est superficie coni ex lineis M.4, ΝΒ orta. nam 
Z ΖΜ»ΜΑ 


πὴ ς οὐ Sk 


[Eucl. III, 18; I, 19]. 


2. N quod cum ita sit, su- 
Z 
A B perfieles superficie 
1 maior erit [u. Euto- 
/ cius]. adparet igitur, 
/ eliam superficiem 
γνῷ figurae circumserip- 


tae maiorem esse 
superficie segmenti 
A sphaerae minoris. 


COROLLARIUM. 

Et adparet, superficiem figurae circum sectorem 
cireumseriptae aequalem esse circulo, cuius radius qua- 
dratus aequalis sit rectangulo, quod continetur uno 
latere polygoni et omnibus lineis angulos polygoni 
iungentibus et praeterea dimidia basi polygoni, quod 
commemorauimus. nam figura circumscripta ex poly- 
gono orta segmento sphaerae maioris inscripta est 
[tum u. prop. 35]. 


XL. 

Superfieies figurae circum sectorem circumscriptae 
maior est cireulo, cuius radius aequalis est lineae a 
uertice segmenti ad ambitum ductae circuli, qui seg- 
menti basis est. 


δή Nizze. 18. λη΄ F, μδ΄ Torellius, 22. βασις cum comp. 
syllabae ἐς F. 
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ἔστω γὰρ σφαῖρα, καὶ μέγιστος κύκλος ἐν αὐτῇ ὁ 
48ΓΖ2Ζ, καὶ “έντρον τὸ E" καὶ ep τὸν τομέα περι- 
γεγράφϑω τὸ AKZ πολύγωνον, καὶ περὶ αὐτὸ κύκλος . 
aeorpbypdqpao καὶ γεγενήσϑω σχῆμα, ἤν: πρό. —— 

5 τερον᾽ καὶ ἔστω κύχλος ὃ Ν, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
ἴσον δύναται τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε μιᾶς πλευρᾶς 
τοῦ “πολυγώνου καὶ πασῶν τῶν ἐπιξευγνυουσῶν σὺν 
τῇ ἡμισείᾳ viis K 4. ἀλλὰ τὸ εἰρημένον χωρίον ἴδον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῆς ΜΘ καὶ ΖΗ, ὃ δή ἐστιν ὕψος τοῦ 

10 τμήματος τῆς βείξονος σφαίρας. τοῦτο γὰρ προδέ- 
δεικται. τοῦ ἄρα Ν κύκλου ἡ ἐκ τοῦ χευσο νι ἴσον 
δύναται τῷ ὑπὸ ΜΘ, ΗΖ περιεχομένῳ. ἀλλ᾽ ἡ μὲν 

HZ' μείξων ἐστὶ τῆς 

AA [δ ἐστιν ὕψος τοῦ 

ἐλάσσονος τμήματος]. 
ἐὰν γὰρ ἐπιξεύξωμεν 
τὴν ΚΖ, ἔσται παράλ- 
ληλος τῇ 44. ἔστιν δὲ 
καὶ ἡ AB τῇ Κα παρ- 

ἄλληλος, καὶ κοινὴ ἡ 

ΖΕ. ὅμοιον ἄρα τὸ 

ΖΚΗ τρίγωνον τῷ 

2443 τριγώνῳ. καί 

ἐστιν μείων ἡ ΖΚ 

95 ο΄ "Tüc 42. μείζων ἄρα 

καὶ 3 ZH τῆς AR. ἴση 
0$ 4 MO τῇ διαμέτρῳ 
τῇ ΓΖ. ἐὰν γὰρ ἐπιξευχϑῇ ἡ ΕΟ, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ μὲν MO τῇ ΟΖ, ἡ δὲ OE τῇ ΕΖ, παράλληλος 








1. ἐν αὐτῇ] scripsi; ἐπ᾽ αὐτῆς F, uulgo. 2. 448ΒΓ To- 
rellius. τομέα] AZ BE τομέα Nizze. 3. AZ K Torellius. 
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sit enim sphaera, et in ea circulus maximus 4 Β ΓΖ, 
et centrum E. et cireum sectorem circumsceribatur 
polygonum 4 KZ, et circum id circulus eireumscriba- 
tur, et efficiatur figura, sicut antea. et sit circulus N, 
cuius radius quadratus aequalis sit rectangulo, quod 
continetur uno latere polygoni et omnibus lineis [an- 
gulos] iungentibus cum dimidio lineae K 4. hoc 
autem spatium aequale est rectangulo, quod contine- 
tur lineis MO, ZH, quae altitudo est segmenti sphae- 
rae maioris. hoe enim antea demonsiratum est [prop. 
22: Eucl. VI, 16]. itaque radius cireuli N quadratus 
aequalis est ΜΘ »« HZ. sed ΗΖ" 4,3): (nam si 
ducimus lineam KZ, parallela erit lineae 71.4. sed 
eliam linea 4B parallela est lineae K 4, et communis 
est linea ZE. quare triangulus ZKH similis est 
iriangulo 7/445 [Eucl. I, 29]. 
[erit igitur ΖΚ: 44 — ZH: 45 (Eucl. VI, 4)]. 

sed ΖΚ 44; quare etiam ZH 7 44) et ΜΘ — I4 
(nam si ducitur linea EO, erit EO linea parallela lineae 


1) De omisso uerbo γωνίας u. index. 

2) Sequentia uerba lin. 14—15 iam Nizzius deleuit, nec du- 
bitari potest, quin transseriptori debeantur. addita sunt ex 
lin. 9 ad demonstrandum HZ 7 A&, sed et re et uerbis praua 
(debebat esse: vov τμήματος τῆς ἐλάσσονος σφαίρας). etiam alia 
in hac propositione subditiua uideri possint, sed cum ex Eu- 
tocio totam demonstrationem ut subobscuram repetenti, adpa- 
reat, eam aliquatenus turbatam fuisse, nihil mutaui. 


4. ἐπιζευγνυουσῶν) ἐπιξευγνυουσῶν τὰς γωνίας ed. Basil, To- 
rellius, Cr. (non BC*). 9. δ] 5 Torellius. 12. ΗΖ] ΝΖ F. 
14. à] ἢ Torellius. 16. Isdisbaner] scripsi; eze&evéoyusw F, 
uulgo. 28. EO] EH F; corr. Torellius. 
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ἄρα ἐστὴν ἡ EO τῇ ΜΘ. διπλασία ἄρα ἐστὶν ἡ 
MO τῆς ΕΟ. ἀλλὰ καὶ ἡ ΓΖ διπλασία ἐστὶν τῆς 
ΕΟ. ἴση ἄρα ἡ MO τῇ ΓΖΩ. τὸ δὲ ὑπὸ τῶν L4, 
45 ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς 44. ἡ ἄρα τοῦ σχήματος τοῦ 
ΚΖ 4 ἐπιφάνεια μείζων ἐστὶ τοῦ κύκλου, οὗ ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος 
ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις 
TOU τμήματος, τοῦ περὶ διάμετρον τὴν 4B. ὁ γὰο Ν 
κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ περιγεγραμμένου 
περὶ τὸν τομέα δχήματος. 


IIOPIZMA α΄. 

Γίνεται δὲ καὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα περὶ τὸν 
τομέα σὺν τῷ κώνῳ, οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν 
ΚΑ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ κέντρον, ἴσον κώνῳ, οὗ ἡ 
μὲν βάσις ἴση ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος. ὕψος 
δὲ τῇ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν πλευρὰν καϑέτῳ ἠγμένῃ 
[ἢ δὴ ἴση ἐστὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας]. τὸ 
γὰρ περιγεγραμμένον σχῆμα τῷ τομεῖ ἐγγεγραμμένον 
ἐστὶν εἰς τὸ τμῆμα τῆς μείξονος σφαίρας, ἧς κέντρον 
ἐστὶ τὸ αὐτό [δῆλον οὖν τὸ λεγόμενόν ἐστιν ἐκ τοῦ 
προγεγραμμένου]. 

ΠΟΡΙΣΜΑ β΄. 

Ἔκ τούτου δὲ φανερόν, ὅτι τὸ περιγεγραμμένον 
σχῆμα σὺν τῷ κώνῳ μεῖξόν ἐστι κώνου τοῦ βάσιν μὲν 
ἔχοντος τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ 
ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος τῆς ἐλάσσονος σφαίρας 

8. ἄρα] scripsi; ἐστιν Ε΄; ἄρα ἐστίν B, ed. Basil, Torellius. 
11. πόρισμα α΄ 49' infra scripto £ F; με΄ Torellius. 12. δέ] 


scripsi; δὴ F, uulgo. 14. icov] ἐσ supra scripto o F. 22. 
πόρισμα β΄ om. F, mg. [vc]; us' Torellius. 


á 
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ΜΘ [Eucl. VI, 2], quia MO — OZ [Eucl. III, 3] et 


ΘΕ — EZ. erit igitur MO — 2EO0.!) sed etiam 
DI4-—9 EO. itaque ΜΘ —I'4). sed L'4»« 45 — A4 4??) 
superfieies igitur figurae K Z4 maior est circulo, cuius 
radius aequalis est lineae a uertice segmenti ad amb- 
itum duetae circuli, qui basis est segmenti, ἢ. e. cir- 
culi eireum diametrum 4B descripti. nam circulus 
N aequalis est superficiei figurae circum sectorem 
cireumseriptae [prop. 39 πόρισμα p. 164].?) 


COROLLARIUM I. 


Erit autem etiam figura circum sectorem circum- 
Scripta una cum cono, culus basis est circulus circum 
ΚΑ descriptus, uerlex autem centrum, aequalis cono, 
cuius basis aequalis est superficiei figurae, altitudo 
autem lineae a centro ad latus perpendiculari ductae.*) 
nam figura circum sectorem circumscripta inscripta est 
segmento sphaerae maioris, cuius centrum idem est 
[tum u. prop. 38]. 


COROLLARIUM II. 


Hine autem adparet, figuram circumseriptam una 
cum eono maiorem esse cono basim habenti circulum, 
cuius radius aequalis sit lineae a uertice segmenti 
sphaerae minoris ad ambitum ductae circuli, qui 
basis est segmenti, altitudo autem radio [sphaerae 


1) Cfr. Zeitschr. f. Math. ἃ. Phys., hist.litt. Abth. XXIV 
p. 178. 

2) Ducta enim linea AI' angulus zíA4I' rectus erit (Eucl. 
III, 31); tum ἃ. Eucl. VI, 8 πόρισμα. 

3) Tum ofr. Eucl. XII, 2. 

4) Sequentia uerba, quae prorsus abundant (lin. 17), Ar- 
chimedis ipsius non sunt. 
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ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὃς ἐστι βάσις 
τοῦ τμήματος, ὕψος δὲ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου. ὁ γὰρ 
ἴσος κῶνος τῷ σχήματι σὺν τῷ κώνῳ τὴν μὲν βάσιν 

, e - , , , ᾿ er 3 
μείξονα ἕξει τοῦ εἰρημένου κύκλου, τὸ δὲ ὕψος ἴσον 
τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσσονος σφαίρας. 


uo. 

Ἔστω πάλιν σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος, 
καὶ τμῆμα ἔλασσον ἡμικυκλίου τὸ ABI, καὶ κέντρον 
τὸ Zi: καὶ εἰς τὸν A ΒΓ τομέα ἐγγεγράφϑω πολίγωνον 
ἀρτιόγωνον, καὶ τούτῳ ὅμοιον περιγεγράφϑω, καὶ παρ- 
ἄλληλοι ἔστωσαν ai πλευραὶ ταῖς πλευραῖς" καὶ κύκλος 
περιγεγράφϑω περὶ τὸ περιγεγραμμένον πολύγωνον. καὶ 
ὁμοίως τοῖς πρότερον μενούσης τῆς HB περιενεχϑέν- 
τες OL κύκλοι ποιείτωσαν σχήματα ὑπὸ κωνικῶν ἐπι- 
φανειῶν περιεχόμενα. δεικτέον, ὅτι ἡ τοῦ περιγεγραμ- 
μένου δχήματος ἐπιφάνεια πρὸς τὴν v00 ἐγγεγραμμένου 
σχήματος ἐπιφάνειαν διπλασίονα λόγον ἔχει, ἢ ἡ πλευρὰ 
ἡ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου πρὸς τὴν πλευρὰν 
τοῦ ἐγγεγραμμένου πολυγώνου. τὸ δὲ σχῆμα σὺν τῷ 
κώνῳ τριπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ αὐτοῦ. 

ἔστω γὰρ κύκλος 0 M, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴσον 
δύναται τῷ ὑπό τε μιᾶς πλευρᾶς τοῦ περιγεγραμμένου 
πολυγώνου καὶ πασῶν τῶν ἐπιζευγνυουσῶν τὰς γω- 
νίας καὶ ἔτι τῆς ἡμισείας τῆς ΕΖ. ἔσται δὴ ὁ Μ 
κύκλος ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ περιγεγραμμένου σχή- 


2. δέ] δὲ ἴσον Torellius. 6. μα΄ om. F; μζ΄ "oréllius. 
10. ἀρτιογώνιον Nizze. τούτῳ] scripsi; TOUTOU F, uulgo. 
16. εγγεγραμμενον F, ut uidetur, sed in rasura. 11. ἢ 7] 
scripsi; ἡ Ε; ἤ uulgo. 81. κύκλος ὁ M] scripsi; ὁ M κυκλος 
F, uulgo. 
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minoris]. nam conus aequalis figurae una cum cono 
basim maiorem habebit circulo, quem commemoraui- 
mus [prop. 40], altitudinem autem aequalem radio 
sphaerae minoris [prop. 40. coroll. 1] [tum ἃ. λημμ. 1 
p. 80]. 


XLI. 


Sit rursus sphaera, et in ea circulus maximus, et 
segmentum semicirculo minus ABI, et centrum 2f. 
et sectori 4 BI' inscribatur polygonum [aequilaterum]), 
cuius latera paria sunt numero, et ei simile polygo- 
num cireumsceribatur, et latera eorum parallela sint, 
et cireum polygonum circumsceriptum circulus circum- 
scribatur. et eodem modo, quo antea, manente linea 
HB cireumuoluantur circuli [cum polygonis]?), et ef- 
fieiant figuras per superficies conicas comprehensas. 
demonstrandum est, superficiem figurae circumsceriptae 
ad superficiem inscriptae duplicem rationem habere, 
quam latus polygoni cireumseripti ad latus inscripti, 
figuram uero [ecircumscriptam] una cum cono [ad figu- 
ram inscriptbam una cum cono]?) triplicem rationem. 

sib enim circulus M, cuius radius quadratus aequa- 
lis sit rectangulo, quod continetur uno latere polygoni 
cireumseripti e£ omnibus lineis angulos iungentibus et 
praeterea dimidio lineae EZ.) erit igitur circulus M 


1) Archimedes scripserat lin. 10: ἰσόπλευρόν τε καὶ ἀρτιό- 
πλευρὸν pro ἀρτιόγωνον. cfr. p. 149 not. 2. 

2) Tale aliquid Archimedes addiderat. 

3) Lin. 19 putauerim Archimedem scripsisse: τὸ δὲ περι- 
γεγραμμένον σχῆμα σὺν τῷ κώνῳ πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον σὺν 
τῷ κώνῳ. 

e Debebat esse lin. 23: καὶ «τῆς ἴσης “πάσαις ταῖς Émifevy- 
»υούσαις τὰς γωνίας καὶ ἔτι τῇ ἡμισείᾳ τῆς EZ. 
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ματος. εἰλήφϑω δὲ καὶ ὁ Ν κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου ἴσον δύναται τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε μιᾶς πλευ- 
ρᾶς τοῦ ἐγγεγραμμένου πολυγώνου καὶ πασῶν τῶν 
ἐπιξευγνυουσῶν τὰς γωνίας σὺν τῇ ἡμισείᾳ τῆς AI. 

5 ἔσται δὴ καὶ οὗτος ἴσος τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ ἐγγεγφραμ- 
μένου σχήματος. ἀλλὰ τὰ εἰρημένα χωρία ἐστὶ πρὸς 
ἄλληλα, ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΚ πλευρᾶς πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
4.44 πλευρᾶς [καὶ ὡς ἄρα τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πο- 
Avyovov, ὁ M κύκλος πρὸς τὸν Ν κύκλον]. φανερὸν 

10 οὖν, ὅτι χαὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ περιγεγραμμένου σχή- 
ματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐγγεγραμμένου σχή- 
ματος διπλασίονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ EK πρὸς 44 
[τὸν δὲ αὐτόν, ὃν καὶ τὸ πολύγωνον]. 


1. δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. N] M F; corr. Torellius. 
12. τὴν 4.4 ed. Basil, Torellus (non BC*), 


DE SPHAERA ET CYLINDRO I. 173 


aequalis superfieiei figurae circumscriptae [prop. 59 
coroll] sumatur autem etiam circulus N, cuius ra- 
dius quadratus aequalis sit rectangulo, quod contine- 





/ 


x. 


iur uno latere polygoni inscripti et omnibus lineis 
angulos iungentibus!) cum dimidio lineae ΑΓ. erit 
igitur etiam aequalis superficiei figurae inscriptae [prop. 
95]. sed spatia [rectangula], quae commemorauimus, 
eam habent rationem, quam Εἰ Κῶ: 44? [u. Eutocius]. 
adparet igitur?), etiam superficiem figurae cireumscrip- 
iae ad superficiem inscriptae eam habere rationem, 
quam EK?: 4.43, 


1) Debebat esse lin. 3: καὶ τῆς ἴσης πάσαις ταῖς ἐπιξευγ- 
νυούσαις τὰς γωνίας σύν wvÀ. cfr. p. 171, not. 4. 

2) Nam radii circulorum sint E, r, p, epp. lis qua- 
dratis aequalia S, 8; erit $: s— EK? — R:r?— MIN 
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ἔστω πάλιν κῶνος ὁ ΚΞ βάσιν μὲν ἔχων τῷ M ἴσην, 
ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσσονος σφαίρας. 
ἴσος δὴ οὗτός ἐστιν ὁ κῶνος τῷ περιγεγραμμένῳ σχή- 
ματι σὺν τῷ κώνῳ. οὗ βάσις ὁ περὶ τὴν ΕΖ κύκλος. 
κορυφὴ δὲ τὸ 4. καὶ ἔστω ἄλλος κῶνος ὁ O, βάσιν 
μὲν ἴσην ἔχων τῷ N, ὕψος δὲ τὴν ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ 
τὴν A44 κάϑετον ἠγμένην. ἔσται δὴ καὶ οὗτος ἴσος 
τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι σὺν τῷ κώνῳ, οὗ βάσις Ó 
περὶ διάμετρον τὴν 4Γ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Zi κέν- 
τρον. ταῦτα γὰρ πάντα προγέγραπται. καὶ [ἐπεί] 
ἐστιν, ὡς ἡ ΕΚ πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς ἐλάσ- 
σονος σφαίρας, οὕτως ἡ 4.4 πρὸς τὴν ἀπὸ τοῦ κέν- 
τρου [τοῦ 47 ἐπὶ τὴν 4.41 κάϑετον ἠγμένην, ἐδείχϑη 
δὲ ὡς ἡ ΕΚ πρὸς τὴν A44, οὕτως ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
τοῦ M κύκλου πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Ν xv- 
κλου [καὶ ἡ διάμετρος πρὸς τὴν διάμετρον], ἔσται ἄρα, 
ὡς ἡ διάμετρος τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ ΚΞ, πρὸς 


τὴν διάμετρον τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ O, οὕτως — 


τὸ ὕψος τοῦ ΞΞΞ κώνου πρὸς τὸ ὕψος τοῦ Ο κώνου 
er » ν΄ ἃ e - A uA - ' E 
[ὅμοιον ἄρα εἰσὶν ot κῶνοι]. ὁ & ἄρα κῶνος πρὸς τὸν 
O κῶνον τριπλασίονα λόγον ἔχει. ἥπερ ἡ διάμετρος 
πρὸς τὴν διάμετρον. φανερὸν ovv, ὅτι xol τὸ σχῆμα 
τὸ περιγεγραμμένον σὺν τῷ κώνῳ πρὸς τὸ ἐγγεγραμ- 
μένον σὺν τῷ κώνῳ τριπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ 
ΕΚ πρὸς 44. 


4. »wvxÀ cum comp. ον F. 6. τῷ] vo F. 8. τῷ] (prius) 
το F. 12. οὕτως) o? F. 14. οὕτως] per comp. F, ut lin. 18. 
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sit") rursus conus X basim habens cireulo M aequa- 
lem, altitudinem autem radium sphaerae minoris. hic 
igitur conus aequalis est figurae circumsceriptae una 
cum eono, cuius basis est circulus cireum EZ descrip- 
tus, uerlex autem Z/ [prop. 40 coroll. 1]. et sit ahus 
conus O basim habens aequalem circulo N, altitudinem 
autem lineam ἃ z/ puncto ad A4 perpendicularem 
ductam. erit igitur etiam hic aequalis figurae in- 
seriptae una cum cono, cuius basis est circulus circum 
AI' deseriptus, uertex autem Z/ centrum [prop. 38]. 
haec enim omnia antea scripta sunt. et [quoniam]?) 
est, u& EK ad radium sphaerae minoris, ità 44 ad 
lineam a centro [7] ad 4 perpendicularem ductam 
[u. Eutocius], demonstratum autem est, lineam EK 
ad 4 4 eandem rationem habere quam radium circuli M 
ad radium circuli N [u. Eutocius]?), erit igitur, ut dia- 
metrus cireuli, qui basis est coni ,Z, ad diametrum cir- 
culi, qui basis est coni O, ita altitudo coni 5 ad alti- 
tudinem coni O. itaque ἐπὶ conus ad conum O triplicem 
rationem habet, quam diametrus ad diametrum [λημμ. 5 
p. 82; Eucl. XII, 12]. adparet igitur, etiam figuram 
cireumsceriptam una cum cono ad inscriptam una cum 
cono eam habere rationem, quam EK? : 4 4*. 


(Eucl. XII, 2); sed circulis M, NN aequales sunt. superficies 
figurarum. uerba antecedentia delenda sunt; ἃ. praef. 

1) De uerbis antecedentibus u. praef. 

2) Ex Eutocio adparet, Archimedem ipsum omisisse ἐπεί 
lm. 10 et τοῦ Z lin. 18. 

3) Uerba sequentia lin. 16 ad ἐδείχϑη lin. 18 parum apta 
(neque enim hoc usquam demonstratum est, nec omnino de 
diametris quidquam dictum) Archimedis non sunt, qui ex Eucl. 
V, 18 tacite concluserat, diametros eandem rationem habere, 
quam radios. 


10 


15 


20 


25 


116 ΠΕΡῚ ZPAIPAX ΚΑΙ KTAINAPOT Α΄. 


μβ΄. 

Παντὸς τμήματος σφαίρας ἐλάσσονος ἡμισφαιρίου 
ἡ ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση 
ἐστὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ τὴν περι- 
φέρειαν ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμή- 
ματος τῆς σφαίρας. 

ἔστω σφαῖρα, καὶ μέγιστος ἐν αὐτῇ κύκλος ὁ ABI, 
καὶ τμῆμα ἐν αὐτῇ ἔλασσον ἡμισφαιρίου, οὗ βάσις ὃ 
περὶ τὴν AI' κύκλος πρὸς ὀρϑὰς ὧν τῷ ABI κύκλῳ᾽ 
καὶ εἰλήφϑω κύκλος ὁ Ζ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση 
ἐστὶ τῇ 48’ δεῖ δεῖξαι, ὅτι ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABI 
τμήματος ἴση ἐστὶ τῷ Ζ κύκλῳ. 

εἶ γὰρ μή, ἔστω μείζων ἡ ἐπιφάνεια τοῦ Ζ κύκλου" 
καὶ εἰλήφϑω τὸ 4 κέντρον, καὶ ἀπὸ τοῦ Z4 ἐπὶ τὰ 
A, I' ἐπιξευχϑεῖσαι ἐκβεβλήσθωσαν. καὶ δύο μεγεθῶν 
ἀνίσων ὄντων. τῆς τε ἐπιφανείας τοῦ τμήματος καὶ 
τοῦ Ζ κύκλου, ἐγγεγράφϑω εἰς τὸν 48ΒΓ' τομέα πο- 
λύγωνον ἰσόπλευρον καὶ ἀρτιογώνιον, καὶ ἄλλο τούτῳ 
ὅμοιον περιγεγράφϑω, ὥστε τὸ περιγεγραμμένον πρὸς 
τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἔχειν, ἥπερ ἡ ἐπι- 
φάνεια τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας πρὸς τὸν Ζ κύκλον. 
περιενεχϑέντος δὲ τοῦ κύκλου, ὡς καὶ πρότερον, ἔσται 
δύο σχήματα ὑπὸ χκωνικῶν ἐπιφανειῶν περιεχόμενα, 
ὧν τὸ μὲν περιγεγραμμένον, τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον" 
καὶ ἡ τοῦ περιγεγραμμένου σχήματος ἐπιφάνεια πρὸς 
τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου ἔσται, ὡς τὸ περιγεγραμμένον 
πολύγωνον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον" ἑκάτερος γὰρ τῶν 
λόγων διπλάσιός ἐστι τοῦ, ὃν ἔχει ἡ τοῦ περιγεγραμ- 


1. μ' F; μη΄ Torellius. 9. τῷ] vo FC*. 14. τά] το 
FBC*. 18. τούτῳ] rovro F. 28. ἡ om. Εἰ; corr. Torellius. 





DE SPHAERA ET CYLINDRO I. 1717 


XLII. 


Cuiusuis sphaerae segmenti minoris hemisphaerio 
superfieies aequalis est cireulo, cuius radius aequalis 
est lineae a uertice segmenti ad ambitum ductae cir- 
culi; qui basis est segmenti sphaerae. 

" Sit sphaera, et in ea circulus maximus ABI', et 
segmentum in ea hemisphaerio minus, cuius basis sit 
cireulus eireum 4I' descriptus ad cireulum A BI per- 
pendicularis. et sumatur cireulus Z, cuius radius 
aequalis sit lineae 418. demonstrari oportet, super- 
fieiem segmenti A4BI' aequalem esse circulo Z. 

si enim aequalis non est, sit superficies circulo Z 
maior. et sumatur centrum Z/, et ἃ 7f puncto ad A, 
I' lineae ductae produeantur. datis igitur duabus 
magnitudinibus inaequalibus, superficie segmenti et 
cireulo Z, inseribatur sectori A4 BI' polygonum aequi- 
laterum, cuius latera!) paria sunt numero, et aliud 
huie simile circumsceribatur, ita ut polygonum cir- 
cumseriptum ad inscriptum minorem rationem habeat, 
. quam superficies segmenti sphaerae ad Z circulum 
[prop. 6 p. 22]. cirecumuoluto autem, sicut antea, cir- 
eulo orientur duae figurae per superficies conieas com- 
prehensae, quarum altera circumscripta erit, altera 
inscripta. et superficies figurae circeumsceriptae ad su- 
perfieiem inscriptae eam habebit rationem, quam po- 
lygonum cireumseriptum ad inscriptum. utraque enim 
ratio duplex est quam ea, quam habet latus polygoni 
cireumseripti ad latus inscripti [u: Eutocius] sed 


1) Archimedes scripserat ἀρτιόπλευρον lin. 18; cfr. p. 168 
not. 2. 


- Archimedes, ed. Heiberg. I 12 
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μένου πολυγώνου πλευρὰ πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου 
πλευράν. ἀλλὰ τὸ περιγεγραμμένον πολύγωνον πρὸς 
τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ τοῦ 
εἰρημένου τμήματος ἐπιφά- 
veut πρὸς τὸν Z κύχλον. 
μείζων δέ ἐστιν ἡ τοῦ περι- 
| γεγραμμένου σχήματος ἐπι- 
φάνεια τῆς ἐπιφανείας τοῦ 
τμήματος. καὶ ἡ τοῦ ἐγ- 
γεγραμμένου σχήματος ἐπι- 
φάνεια ἄρα μείζων ἐστὶ τοῦ 
Z κύκλου ὅπερ ἀδύνατον. δέδεικται γὰρ ἡ εἰρημένη 
τοῦ σχήματος ἐπιφάνεια ἐλάσσων οὖσα τοῦ τηλικούτου 
i 15 xvxAov. — ἔστω πάλιν ὃ κύκλος μείζων τῆς &mupa- 
| νείας᾽" καὶ ὁμοίως περιγεγράφϑω καὶ ἐγγεγράφϑω 
ὅμοια πολύγωνα: καὶ τὸ περιγεγραμμένον πρὸς τὸ 
ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα λόγον ἐχέτω τοῦ. ὃν ἔχει ὁ 
κύκλος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ τμήματος. οὐκ ἄρα 
20 ἐλάσσων ἡ ἐπιφάνεια τοῦ Ζ κύκλου. ἐδεέχϑη δέ, ὡς 
οὐδὲ μεέξων" ἔση ἄρα. 





μγ΄. 
Καὶ ἐὰν μεῖξον ἡμισφαιρίου ἡ τὸ τμῆμα, ὁμοίως 
αὐτοῦ ἡ ἐπιφάνεια ἴση ἐστὲ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέν- 
95 τρου ἴση ἐστὶ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν περιφέρειαν 
ἠγμένῃ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμήματος. 


8. eyyeyoeusvov F. 19. τμήματος] Nizze; σχηματος F, 
uulgo. 20. ἐλάσσων) Nizze; μειξζων F, uulgo. 21. μείζων] 
Nizze; ελασσων Β', uulgo. 22. μα΄ F; μϑ' Torellius. 23. 
τό] addidi; om. F, uulgo. 28. ἐστέ] scere: per comp. F; corr. 
Torellius. 
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polygonum cireumscriptum ad inscriptum minorem 
rationem habet, quam superficies segmenti, quod com- 
memorauimus, ad circulum 
Z [ex hypothesi]  super- 
ficies autem figurae circum- 
scripiae maior est super- 
ficie segmenti [prop. 39]. 
itaque etiam superficies figu- 
rae inscriptae maior est cir- 
eulo Z. quod fieri non pot- 
^ est. nam demonstratum est, 
superficiem figurae, quam 
commemorauimus, minorem esse eius modi circulo 
[prop. 37]. 
sib rursus circulus maior superficie. et eodem 
modo, quo supra, polygona similia cireumseribantur 
et imseribantur. et cireumscriptum ad inscriptum mi- 
norem rationem habeat, quam circulus ad superficiem 
segmenti [prop. 6 p. 22]. itaque!) superfieies minor 
non est circulo Z. demonstratum autem, ne maiorem 
quidem eam esse. aequalis igitur. 


Le 


XLIII. 


Etiamsi segmentum hemisphaerio maius est, eodem 
modo superfieies eius aequalis est cireulo, cuius radius 
aequalis est lineae a uertice ad ambitum ductae cir- 
culi, qui basis est segmenti. 


1) Uix crediderim hane demonstrationem totam ab Archi- 
mede omissam esse. conficitur hoc modo. sit S superficies 
segmenti, O et o superficies polygonorum, P et p polygona. 
itaque ex hypothesi: P: p-«Z:S$; sed P: p — 0:0 (u. Eu- 

; ὭΣ 


15 καὶ 


20 


25 
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ἔστω γὰρ σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος, 
καὶ νοείσϑω τετμημένη ἐπιπέδῳ ὀρθῷ τῷ κατὰ τὴν Az 
ὔὕ καὶ τὸ 484 ἔλασσον 

ἔστω ἡμισφαιρίου" καὶ 
FE διάμετρος ἡ ΒΓ πρὸς 
ὀρϑὰς τῇ 441 καὶ ἀπὸ 








τῶν Β, Γ ἐπὶ τὸ 4 ἐπε- 
ξεύχϑωσαν αἵ B.A, 4Γ. 
' » ς x , 
καὶ ἔστω ὃ uiv E x- . 
xÀog, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέν- 
ἔρου ἴση ἐστὶ τῇ AB, C. ! 
δὲ Ζ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ 
τοῦ κέντρου i61 ἐστὶ τῇ 





9 


AT, ὃ δὲ Η κύκλος. οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ I B. 


e 


0 H κύκλος ἄρα ἴσος ἐστὶ τοῖς δυσὶ κύκλοις τοῖς 
E, Z. ὁ δὲ Η κύκλος ἴσος ἐστὶν ὅλῃ τῇ ἐπιφανείᾳ 
τῆς σφαίρας [ἐπειδήπερ ἑκατέρα τετραπλασία ἐστὶ τοῦ 
περὶ διάμετρον τὴν ΒΓ κύκλου], ὁ δὲ E κύκλος ἴσος 
ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ AB. τμήματος [δέδεικται γὰρ 
τοῦτο ἐπὶ τοῦ ἐλάσσονος ἡμισφαιρίου] λοιπὸς ἄρα ὃ 
Ζ κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ τοῦ 4Γ4 τμήματος ἐπιφανείᾳ, 
ὃ δή ἐστι μεῖξον ἡμισφαιρίου. 


δ΄. 

Παντὶ τομεῖ σφαίρας ἴσος ἐστὶ κῶνος ὁ βάσιν μὲν 
ἔχων ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας 
τοῦ κατὰ τὸν τομέα, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου 
τῆς σφαίρας. 

ἔστω σφαῖρα, καὶ ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὁ AB 4, 


v. τῶν B, ΓῚ των Γ' F; corr. ed. Basil.*; τοῦ I' B. .14. 
DB] AB F, suprà scripto Τ' manu 2. 20. ελασσωνος F. 92. 


DE SPHAERA ET CYLINDRO I. 181 


sit enim sphaera, et in ea circulus maximus, et 
fingatur secta plano perpendiculari in linea 4.4 po- 
sito. ei 4B 44 segmentum minus sit hemisphaerio. et 
diameter BI' perpendicularis sit ad lineam 447. et 
ἃ punctis B, Γ ad A4 ducantur lineae B.4, AI. et sit 
E circulus, euius radius aequalis sit lineae 4B, Z 
autem cireulus, euius radius aequalis sit lineae AT, 
H autem circulus, cuius radius aequalis sit lineae ΓΒ. 
itaque eireulus H aequalis est duobus circulis E, Z.!) 
sed cireulus H aequalis est toti superficie sphaerae 
[Eucl. XII, 2; prop. 33], et E cireulus aequalis est 
superficiei segmenti 4B [prop. 42]. itaque qui re- 
linquitur cireulus Z, aequalis est superficiei segmenti 
AI'Z4, quod hemisphaerio maius est. 


XLIV. 


Cuiuis sectori sphaerae aequalis est conus basim 
habens superficiei segmenti sphaerae aequalem, quod 
in sectore est, altitudinem autem radio sphaerae ae- 
qualem. 

sit sphaera, et in ea circulus maximus 4 B4, et 


tocius); itaque Ὁ :0 « 2: 85:0 :Ζ2 «0:8, quod fieri non 
potest; nam o « S (prop. 36), sed O — Z (prop. 40). 
BEEN AZUE-SRBI*:417?:4B? (Eucl. XII, 2), et 
eum angulus B.4I' rectus sit (Eucl. III, 31), erit 
BI? — AT? -ἰ 4B? (Eucl. I, 47); 
tum u. Quaest. Arch. p. 48. 


usitov| scripsi; μειξων F, uulgo. 28." μβ΄ F; ν΄ Torellius. 
24. βασι F. 


10 


15 


20 


25 


182 ΠΕΡῚ ΣΦΑΙΡΑΣ KAI KTAINAPOT Δ΄. 


καὶ κέντρον τὸ Γ, καὶ κῶνος βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύ- 

κλον τὸν ἴσον τῇ κατὰ τὴν ABA πεφιφέρειαν ἐπι- 

φανείῳ; ὕψος δὲ ἴσον τῇ BI. δεικτέον, ὅτι ὃ τομεὺς 
0 ABI ἴσος ἐστὶ τῷ εἰρημένῳ κώνῳ. 


εἰ γὰρ μή, ἔστω μείξων ὃ τομεὺς τοῦ κώνου" καὶ 
κείσϑω ὃ O κῶνος, οἷος εἴρηται. δύο δὴ μεγεθῶν 
ἀνίσων ὄντων, τοῦ τομέως καὶ τοῦ Θ κώνου, εὑρή- 
σϑωσαν δύο γραμμαὶ αἵ 4, E, μείξων δὲ ἢ 4 τῆς Ε, 
καὶ voient λόγον ἐχέτω à A πρὸς Ε, ἤπερ ὃ το- 





| 
| 
i 
| 


μεὺς πρὸς τὸν κῶνον. 
καὶ εἰλήφϑωσαν δύο 
γραμμαὶ αἵ Z, H, 
ὅπως τῷ ἴσῳ ὑπερέχῃ 
ἡ Δ τῆς Ζ, καὶ ἡ Ζ 
Eu H, καὶ ἡ H τῆς 
καὶ περὶ τὸν ἐπί- 
πεδὸν τομέα τοῦ κύ- 
κλου περιγεγράφϑω 
geni onis ἰσόπλευ- 
ρον καὶ ἀφτιογώνιον, 
καὶ τούτῳ ὅμοιον 
ἐγγεγράφϑω, ὅπως 
ἡ τοῦ περιγεγραμ- 
μένου πλευρὰ ἐλάσ- 
σονα λόγον ἔχῃ πρὸς 


τὴν ToU ἐγγεγραμμένου τοῦ, ὃν ἔχει ἡ 4 πρὸς Z. καὶ 
ὁμοίως τοῖς πρότερον περιενεχϑέντος τοῦ κύκλου γε- 
γενήσθϑω δύο σχήματα ὑπὸ κωνικῶν ἐπιφανειῶν περι- 
ἐχόμενα. τὸ ἄρα περιγεγραμμένον σὺν τῷ κώνῳ τῷ 


i. κῶνος] scripsi; xovog o F, uulgo. 8. ./ bis scripsi, αὖ 
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.eentrum I, et conus basim habens circulum aequalem 
superficiei in ambitu 4“ Β 4 positae, altitudinem autem 
lineae BI' aequalem. demonstrandum est, sectorem 
ABI'4 aequalem esse cono, quem commemorauimus. 

si enim aequalis non est, maior sit sector cono. 
et ponatur conus € talis, qualem commemorauimus. 
datis igitur duabus magnitudinibus inaequalibus, sec- 
tore et cono 6) inueniantur duae lineae 74, E, maior 
autem Δ limea Z, et minorem rationem habeat 4 ad 
E, quam sector ad conum [prop. 2]. et sumantur 
duae lineae Z, H, ita ut!) aequali spatio excedat linea 
A lineam Z, Z lineam H, H lineam E. οὖ circum 
sectorem planum?) cireuli cireumscribatur polygonum 
aequilaterum, cuius latera?) paria sunt numero, et ei 
simile inseribatur polygonum, ita ut!) latus circum- 
seripti ad latus inscripti minorem rationem habeat, 
quam 71: Z [prop. 4]. et eodem modo, quo antea, 
cireumuoluto circulo oriantur duae figurae per super- 
ficlies conicas comprehensae. figura igitur circum- 


1) ὅπως pro ὥστε (ut lin. 22 et supra p. 8, 18; prop. 3 
p. 14, 22; 4 p. 18, 23; cfr. ad 11, 4) transscriptori debetur; u. 
Quaest. Arch. p. 70. cfr. ἔνα prop. 5 p. 20, 22; p. 22, 27. 

2) ἐπίπεδον fortasse delendum; redundat adiuncto τοῦ 
κύκλου. 


8) ἀρτιόπλευρον, non ἀρτιογώνιον Archimedes scripserat; 
u. p. 168 not. 2. 





lin. 9, 14, 26 (et in figura) cum Cr.; z ubique Εἰ, uulgo. 
21. covro F. — 25. ἔχῃ] ΒΟ; εχει F, uulgo. 
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κορυφὴν ἔχοντι τὸ Γ σημεῖον πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον 
σὺν τῷ κώνῳ τριπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει 
ἡ πλευρὰ τοῦ περιγεγραμμένου πολυγώνου πρὸς τὴν 
πλευρὰν τοῦ ἐγγεγραμμένου. ἀλλὰ ἡ τοῦ περιγεγραμ- 
μένου ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἥπερ ἡ 4 πρὸς Z. ἐλάσ- 
σονα λόγον ἄρα ἕξει ἢ τριπλάσιον τὸ εἰρημένον στε- 
ρεὸν σχῆμα τοῦ τῆς 4 πρὸς Ζ. ἡ δὲ 4 πρὸς E μείξονα 
λόγον ἔχει ἢ τριπλάσιον τοῦ τῆς 4 πρὸς Ζ. τὸ ἄρα 
περιγεγραμμένον σχῆμα στερεὸν τῷ τομεῖ πρὸς τὸ ἐγγε- 
γραμμένον δχῆμα ἐλάσσονα λόγον ἔχει τοῦ. ὃν ἔχει ἡ 
A πρὸς E. ἡ δὲ 4 πρὸς E ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἢ ὁ 
στερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ κῶνον. μείζονα ἄρα λόγον 
ἔχει ὁ στερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ κῶνον, ἢ τὸ 
περιγεγραμμένον τῷ τομεῖ σχῆμα πρὸς τὸ ἐγγεγραμ- 
μένον᾽ καὶ ἐναλλάξ. μεῖξον δέ ἐστι τὸ περιγεγραμμέ- 
νον στερεὸν σχῆμα τοῦ τμήματος. καὶ τὸ ἐγγεγραμ- 
μένον ἄρα σχῆμα iv τῷ τομεῖ μεῖξόν ἐστι τοῦ Θ κώνου" 
ὅπερ ἀδύνατον. δέδεικται. γὰρ ἐν τοῖς ἄνω ἔλασσον 
ὃν τοῦ τηλικούτου κώνου [τουτέστι τοῦ ἔχοντος βάσιν 
μὲν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ ἀπὸ τῆς 
κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἐπιξζευγνυ- 
μένῃ εὐθείᾳ τοῦ κύκλου, ὅς ἐστι βάσις τοῦ τμήματος, 
ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. οὗτος δέ 
ἐστιν ὁ εἰρημένος κῶνος ὁ Θ' βάσιν vs γὰρ ἔχει κύ- 
κλον ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ τμήματος. τουτέστι τῷ 

4. Post περιγεγραμμένου addit Torellius: πρὸς τὴν τοῦ ἐγ- 
γεγραμμένου. 5. A] scripsi cum Cr. ut lin. 7 bis, 8, 10, 11; 
4 ubique F, uulgo; cfr. p. 182, 8. 12. μείζονα ἄρα λόγον 
ἔχει ὃ στερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν e κῶνον] addidi; om. F, uulgo. 
13. 7 τὸ] τὸ ἄρα ed. Basil, Torellius. 14. Post τὸ ἐγγεγραμμέ- 
vov addunt ed. Basil, Torellius: ἐλάσσονα λόγον ἔχει 7] ὃ στε- 


ρεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ κῶνον; sic etiam Cr. 106. τμήματος] 
τομέως Nizze. 
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seripta eum cono uerticem habenti punctum I' ad figu- 
ram inseripibam cum cono iriplicem rationem habet, 
quam latus polygoni cireumsceripti ad latus inscripti 
[prop. 41]. sed latus polygoni cireumseripti [ad latus 
inscripti]" minorem rationem habet, quam 4: Z. ita- 
que figura solida [circumscripta cum cono ad figuram 
imseriptam eum 6010) minorem rationem habebit, 
quam 45: Z?. sed 4: E 4?: Z??) itaque figura 
solida cireum sectorem circumscripta) ad figuram in- 
Scriplam minorem rationem habet, quam 4: E. sed 
4 ad E minorem rationem habet, quam sector soli- 
dus ad conum € [ex hypothesi]. maiorem igitur rationem 
habet sector solidus ad conum O, quam figura circum 
sectorem circumscripta?) ad inscriptam.$) et uicissim. 
maior autem est figura solida circumscripta sectore 
[prop. 39]. itaque etiam figura sectori inscripta maior 
est cono €. quod fieri non potest. nam supra de- 
monstratum est, minorem eam esse eius modi cono 


1) Haec uerba transscriptor potius quam aut Archimedes 
aut librarius omisit. 


2) Ne haec quidem ab Archimede omissa esse puto. 
3) U. Eutocius ad prop. 34; Quaest. Arch. p. 51. 


4) Sec. σὺν τῷ κώνῳ, quod in sequentibus etiam saepe 
omittitur. 

5) Sc. σὺν τῷ κώνῳ. 

6) Ex Eutocio comperimus, Archimedem scripsisse: τὸ ἄρα 
περιγεγραμμένον στερεὸν πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον ἐλάσσονα 16- 
γον ἔχει ἢ O στερεὸς τομεὺς πρὸς τὸν Θ᾽ κῶνον, et ita locum 
correxit ed. Basil; sed tum non intellegitur, quo modo uerba 
ila in codieibus exciderint. quare satius duxi aliud supple- 
mentum recipere, et discrepantiam transscriptori tribuere. 


7) Hie quoque omittitur, ut etiam lin. 17: σὺν τῷ κώνῳ; 
praeterea falsum uerbum τμήματος transscriptoris est. 
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εἰρημένῳ κύκλῳ καὶ ὕψος ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς 
σφαίρας]. οὐκ ἄρα ὃ στερεὸς τομεὺς μείζων ἐστὶ τοῦ 
Θ κώνου. --- ἔστω δὴ πάλιν ὃ Θ κῶνος τοῦ στερεοῦ 
τομέἕως μείζων. πάλιν δὴ ὁμοίως ἡ 4 πρὺς τὴν E 
μείξων αὐτῆς οὖσα ἐλάσσονα λόγον ἐχέτω τοῦ, ὃν ἔχει 
ὁ κῶνος πρὸς τὸν τομέα. καὶ ὁμοίως εἰλήφϑωσαν αἵ 
Ζ, H, ὥστε εἶναι τὰς διαφορὰς τὰς αὐτάς" καὶ τοῦ 
περιγεγραμμένου περὶ τὸν ἐπίπεδον τομέα πολυγώνου 
ἀρτιογωνίου ἡ πλευρὰ πρὸς τὴν τοῦ ἐγγεγραμμένου 
ἐλάσσονα λόγον ἐχέτω τοῦ, ὃν ἔχει ἡ 4 πρὸς τὴν Z: 
καὶ γεγενήσϑω τὰ περὶ τὸν στερεὸν τομέα στερεὰ σχή- 
ματα. ὁμοίως οὖν δείξομεν, ὅτι τὸ περιγεγραμμένον 
περὶ τὸν τομέα στερεὸν ὄχῆμα πρὸς τὸ ἐγγεγραμμένον 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἡ Δ πρὸς E, καὶ τοῦ, 
ὃν ἔχει ὁ Θ κῶνος πρὸς τὸν τομέα [ὥστε καὶ ὃ τομεὺς 
πρὸς τὸν κῶνον ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπερ. τὸ ἐγγε- 
γραμμένον στερεὸν ἐν τῷ τμήματι πρὸς τὸ περιγεγραμ- 
μένον]. μείξων δέ ἐστιν 0 τομεὺς τοῦ ἐγγεγραμμένου 
εἰς αὐτὸν σχήματος" μείζων ἄρα ὁ Θ κῶνος τοῦ περι- 
γεγραμμένου σχήματος" ὅπερ ἀδύνατον [δέδεικται γὰρ 
τοῦτο, ὅτι ὁ τηλικοῦτος κῶνος ἐλάσσων ἐστὶ τοῦ περι- 
γεγραμμένου σχήματος περὶ τὸν τομέα]. ἴσος ἄρα ὁ 
τομεὺς τῷ Θ κώνῳ. 





4. τομέως] scripsi; τομευς ΕΑ; τομέος uulgo. 4] scripsi 
eum Cr., ut lin. 10, 14; 4 ubique F, uulgo. T. διαφοράς] 
scripsi; δυο πλευρας F, uulgo; ὑπεροχάς Hauber; Nizze. 11. 
τόν] vov per comp. F. 
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[prop. 38 coroll]!) itaque sector solidus maior non 
est cono 6. 

sit igitur rursus conus € maior sectore solido. 
rursus igitur eodem modo 4 linea maior linea E ad 
eam minorem rationem habeat, quam conus ad sec- 
torem [prop. 2]. et eodem modo sumantur lineae Z, 
H, ita ut differentiae eaedem sint. et latus polygoni 
[aequilateri| cuius latera paria sunt numero?) eircum 
sectorem planum cireumscripti ad latus inscripti mi- 
norem rationem habeat, quam 4:Z [prop. 4]. et 
oriantur figurae solidae circum solidum sectorem de- 
scriptae.) eodem igitur modo demonstrabimus, figuram 
solidam cireum sectorem circumsceriptam^*) ad inscriptam 
minorem rationem habere, quam 4: E, et quam conus 
Θ᾽ ad sectorem." maior autem est sector figura eil 
inscripta [prop. 36].*) itaque € conus maior est figura 
cireumsceripta.) quod fieri non potest [prop. 40 co- 
roll 2; efr. prop. 42—43; ἃ. not. 1]5) itaque sector 
aequalis est cono 6.*). 

1) Ex prop. 42—43 sequitur, basim eius aequalem esse cir- 
eulo prop. 38 coroll. commemorato. 

2) Archimedes scripserat lin. 9: ἰσοπλεύρου καὶ ἀρτιοπλεύ- 
gov; u.'p. 163 not. 1. 

3) Debebat esse: πολύγωνα τὸ uiv περιγεγραμμένον, τὸ δὲ 
ἐγγεγραμμένον; fortasse delenda sunt uerba: καὶ γεγενήσϑω lin. 
11 — σχήματα lin. 12. 

4) Sc. cov τῷ κώνῳ, quod idem omittitur lin 19; 20; u. 
p. 185 not. 7. 

5) Sint F, f figurae solidae, L, 1 latera polygonorum. erit: 
E:i-—.L*:1? (prop. 41) — 4?:Z? (ex hypothesi) «7 A4: E 
(p. 185 not. 3) « Θ : sectorem (ex hypothesi) sequentia uerba 
lin. 15—18 subditiua sunt; Archimedes scripsisset: καὶ ἐναλ- 
λὰξ. pro prauo τμήματι lin. 17 Nizzius coni. τομεῖ. 

" 6ὴ) Sequentia iransscriptori tribuerim, maxime ob τοῦτο 


lin. 21; cfr. Neue Jahrb. Suppl. XI p. 388. 
7) In fine: Aoywwmóovc περι σφαιρας καὶ κυλινδρου ἃ F. 
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B. 
᾿ἀρχιμήδης 4οσιϑέῳ χαίρειν. 


Πρότερον μὲν ἐπέστειλάς μοι γράψαι τῶν προβλη- 
μάτων τὰς ἀποδείξεις, ὧν αὐτὸς τὰς προτάσεις ἀπ- 
ἔστειλα Κόνωνι. συμβαίνει δὲ αὐτῶν τὰ πλεῖστα γρά- 
φεσϑαι διὰ τῶν ϑεωρημάτων, ὧν πρότερον ἀπέστειλά 
σοι τὰς ἀποδείξεις, ὅτι τε πάσης σφαίρας ἡ ἐπιφάνεια 
τετραπλασία ἐστὶ τοῦ μεγίστου κύκλου τῶν ἐν τῇ 
σφαίρᾳ, καὶ διότι παντὸς τμήματος σφαέρας τῇ ἐπι- 
φανείᾳ ἴσος ἐστὶ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση 
ἐστὶ τῇ εὐθείᾳ τῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος ἐπὶ 
τὴν περιφέρειαν τῆς βάσεως ἀγομένῃ. καὶ διότι πάσης 
σφαίρας ὁ κύλινδρος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν μέγιστον 
κύκλον τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ διαμέτρῳ 
τῆς σφαίρας αὐτός τε ἡμιόλιός ἐστι τῷ μεγέϑει τῆς 
σφαίρας. καὶ ἡ ἐπιφάνεια αὐτοῦ ἡμιολία τῆς ἐπιφα- 
νείας τῆς σφαίρας, καὶ διότι πᾶς τομεὺς στερεὸς ἴσος 
ἐστὶ κώνῳ τῷ βάσιν μὲν. ἔχοντι τὸν κύκλον τὸν ἴσον 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας τοῦ ἐν τῷ 
τομεῖ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. 
ὅσα μὲν οὖν τῶν ϑεωρημάτων καὶ προβλημάτων γρά- 
gerat διὰ τούτων τῶν ϑεωρημάτων, iv τῷδε τῷ βι- 


1. ΖΙωσιϑεῳ F, corr. Torellius. 8. αποδειξης F. 4. Ko- 
vov. F, uulgo. τ ϑεορηματων F. 8Ββ. διότι] scripsi; δὴ ort 
F, uulgo. τμήματος] om. F; corr. Cr, ed. Basil. 16. διότι] 
δὴ i Barrowius. 21. διὰ τούτων τῶν cum B; διαυτουτῶν 
τῶν 





ἐδῶ ὐμω, κἔ νυ δδλδιλούδ ιν, 








II. 
Archimedes Dositheo s. 


Antea me admonuisti, ut demonstrationes eorum 
problematum persceriberem, quorum propositiones, ipse 
Cononi miseram.') accidit autem, ut pleraque eorum 
conficiantur per ea theoremata, quorum demonstrationes 
antea tibi misi?): cuiusuis sphaerae superficiem qua- 
druplo maiorem esse circulo maximo sphaerae [I, 33], 
et superficiei cuiusuis segmenti sphaerae aequalem esse 
circulum, euius radius aequalis sit lineae a uertice 
segmenti ad ambitum basis ductae [I, 42—43], et cy- 
lindrum basim habentem circulum maximum sphaerae, 
altitudinem autem diametro sphaerae aequalem et 
ipsum dimidia parte maiorem esse sphaera et super- 
fieiem eius superficie sphaerae dimidia parte maiorem 
[L 34 πόρισμα], et quemuis sectorem solidum aequa- 
lem esse cono basim habenti circulum aequalem super- 
ficiei segmenti sphaerae in sectore positi, altitudinem 
autem radio sphaerae aequalem [I, 44]. quaecunque 
igitur theoremata et problemata?) per haec theoremata 


1) Erant praeter problemata huius libri propositiones quae- 
dam de helicibus (cfr. infra) et de conoidibus rectangulis (Quaest. 
Arch. p. 11). . 

2) In libro I de sphaera et cylindro. 

3) Septem problemata, tria theoremata, quorum primum 
(IL, 2) Cononi missum non erat (Neue Jahrb. Suppl. XI p. 392 
not.; pro ceteris duobus experiendi causa falsa miserat Árchi- 
medes. ἃ. praef. ad librum περὶ ἑλίκων. 


τ 
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βλίῳ γράψας ἀπέσταλκά Gov ὅσα δὲ δι᾿ ἄλλης εὑρί- 
σχονται ϑεωρίας, τά τὲ περὶ ἑλίκων καὶ τὰ περὶ τῶν 
κωνοειδῶν, πειράσομαι διὰ τάχους ἀποστεῖλαι. 

Τὸ δὲ πρῶτον ἦν τῶν προβλημάτων τόδε" 
σφαίρας δοϑείσης ἐπίπεδον χωρίον εὑρεῖν ἴσον τῇ 
ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρας. 

ἔστιν δὲ τοῦτο φανερὸν δεδειγμένον ἐκ τῶν προ- 
εἰρημένων ϑεωρημάτων. τὸ γὰρ τετραπλάσιον τοῦ 
μεγίστου κύκλου τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ ἐπίπεδόν vs χω- 
οίον ἐστὶ καὶ ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίέρας. 

LI 


, 


α΄. 
Τὸ δεύτερον qv: κώνου δοϑέντος ἢ κυλίνδρου 
σφαῖραν εὑρεῖν τῷ κώνῳ ἢ τῷ κυλίνδρῳ ἴσην. 
ἔστω ὁ διδόμενος κῶνος ἢ κύλινδρος ὁ 4, καὶ τῷ 
A ἴση ἡ B σφαῖρα καὶ κείσϑω τοῦ 44 κώνου ἢ κυ- 
λίνδρου ἡμιόλιος κύλινδρος ὁ I'Z4, τῆς δὲ B σφαί- 
ρας ἡμιόλιος κύλινδρος, οὗ βάσις ὁ περὶ διάμετρον 
τὴν ΗΘ κύκλος, ἄξων δὲ ὁ KA ἴσος τῇ διαμέτρῳ 
τῆς B σφαίρας. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ E κύλινδρος τῷ Καὶ 
κυλίνδρῳ [vov δὲ ἴσων κυλίνδρων ἀντιπεπόνθασιν 
αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν]. ὡς ἄρα ὁ E κύκλος πρὸς τὸν 
K κύκλον, τουτέστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς l4 πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς HO, οὕτως ἡ ΚΑ πρὸς ΕΖ. ἴση δὲ ἡ KA τῇ 
ΗΘ [ὁ γὰρ ἡμιόλιος κύλινδρος τῆς σφαίρας ἴσον ἔχει 
τὸν ἄξονα τῇ διαμέτρῳ τῆς σφαίρας, καὶ ὃ Καὶ κύκλος 
μέγιστός ἐστι τῶν ἐν τῇ σφαέρᾳ]. ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΖ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΘ, οὕτως ἡ ΗΘ πρὸς τὴν ΕΖ. ἔστω 
4. α΄ Torellius; cfr. Quaest. Arch. p. 156. b. εὑρεῖν} 
ευρ cum comp. ἢν uel εν F. 11. 8' Torelhus. 18. εὑρεῖν 


ut lin. 5 F. 14. δεδομένος"» 16. ομιολιος F. 19. E] B Ἐ; 
corr. ed. Basil. 27. οὕτως] per compend. F, ut p. 192 lin. 2 et 4. 
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eonfieiuntur, hoc libro perscripta tibi misi. sed quae- 
eunque alia disputationis ratione reperiuntur, de helici- 
bus et de conoidibus, mox mittere conabor. 

Primum autem problema hoe erat: 

data sphaera planum spatium inuenire superficiei 
sphaerae aequale. 

hoe autem manifestum est ex theorematis antea 
propositis demonstratum. nam quadruplum circuli 
maximi sphaerae spatium et planum et superficiel 
sphaerae aequale est [I, 33]. 





I. 


Alterum erat: dato cono uel cylindro sphaeram 
inuenire cono uel cylindro aequalem.!) 

sib conus uel cylindrus datus 44, et figurae .4 
aequalis sphaera B. et ponatur cono uel cylindro A4 
dimidia parte maior cylindrus ΓΖ 412) [u. Eutocius], 
et sphaera B cylindrus dimidia parte maior, cuius 
basis est circulus circum diametrum HO descriptus, 
axis autem Καὶ 4 diametro sphaerae B aequalis [I, 34 
πόρισμα]. aequalis igitur cylindrus E ecylindro K. 
itaque E: K, hoc est 

LA?:H0* [Eucl. XII, 2] Ξ K 4: EZ?) 

sed K 4 — - ΗΘ. itaque ΓΖ": ΗΘ" — ΗΘ: EZ. sit 





1) Lin. 13: ἴσην τῷ κώνῳ ἢ τῷ κυλίνδρῳ habet Archime- 
des in praef. περὶ ἑλίκων. : 

2) Archimedes scripserat: εἰλήφϑω τοῦ δοϑέντος κώνου ἢ 
κυλίνδρου ἡμιόλιος κύλινδρος (Eutocius). 

3) Eucl. XII, 15; cfr. I lemm. 3—4 p. 82. 

4) Quia ex I, 34 πόρισμα basis cylindri circulo maximo 
aequalis est, diametrus igitur sphaerae diametro aequalis. 


ex 
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τῷ ἀπὸ HO ἴσον τὸ ὑπὸ I4, MN. ὡς ἄρα 93 I4 
πρὸς ΜΝ, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΘ, τουτ- 
ἔστι ἡ ΗΘ πρὸς ΕΖ. καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ. ΓΖά πρὸς 
τὴν HO, οὕτως ἡ ΗΘ πρὸς τὴν ΜΝ, καὶ ἡ ΜΝ 
πρὸς EZ. καί ἐστιν δοϑεῖσα ἑκατέρα τῶν ΓΖ4, EZ. 
δύο ἄρα δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν D 4, ΕΖ δύο μέσαι 


hoses εἰσιν αἱ 

HO, ΜΝ. δοϑεῖσα 

gg ἄρα ἕκάτερα τῶν 
ων. ΗΘ, ΜΝ. 


o 
SN 


συντεϑήσεται δὲ 

Μ τὸ πρόβλημα οὕτως. 
Ζ ἔστω δὴ ὁ δοϑεὶς 

4 κῶνος ἢ κύλινδρος 

ὁ 4. δεῖ δὴ τῷ Α 

κώνῳ ἢ κυλίνδρῳ 

ἴσην σφαῖραν εὑρεῖν. 

Ww A ἔστω τοῦ A4 xo- 

A Ἐπ ς ἌΣ κυλέθο ον m. 

O0ÀLOg κύλινδρος. OU 

βάσις ὃ περὶ διάμε- 

τρον τὴν I'Z κύκλος. 

ἄξων δὲ ὁ EZ. καὶ εἰλήφϑω τῶν ΓΩ, ΕΖ δύο μέσαι 
ἀνάλογον «t ΗΘ, ΜΝ, ὥστε εἶναι ὡς τὴν ΓΖ πρὸς τὴν 
HO, τὴν ΗΘ πρὸς τὴν ΜΝ, καὶ τὴν ΜΝ πρὸς τὴν 
EZ. καὶ νοείσϑω κύλινδρος. οὗ βάσις Ó περὶ διάμε- 
τρον τὴν ΗΘ κύκλος, ἄξων δὲ ὁ ΚΑ ἴσος τῇ ΗΘ 
διαμέτρῳ. λέγω δή, ὅτι ἴσος ἐστὶν ὁ Ε κύλινδρος τῷ 
K κυλίνδρῳ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ D πρὸς ΗΘ, ἡ 


9. τῶν] των της F; corr. ed. Basil. 11. δέ] scripsi; δὴ 


P 
| 


ἂς dion o cin ti 1 
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H0? — LA »« MN. itaque I4: MN —  Γ4": ΗΘ", 
hoe est — ΗΘ: EZ. et uicissim [Eucl. V, 16] 
D4:H0 — HO: MN— MN: EZ?) 

et utraque linea ΓΖ, EZ data est. itaque duarum 
linearum datarum ΓΖ, EZ duae mediae proportiona- 
les sunt HO, MN. itaque utraque linea HO, MN 
data est. | 

componetur autem problema hoc modo. sit conus 
uel cylindrus datus 4. oportet igitur sphaeram cono 
uel.cylindro 4 aequalem inuenire. 

sib cono uel cylindro A44 dimidia parte maior cy- 
lindrus, cuius basis est circulus circum diametrum I4 
deseriptus, axis autem EZ linea. et sumantur?) inter 
lineas ΓΖ, EZ duae mediae proportionales HO, MN 
[u. Eutocius], ita ut sit 

D4A:H0-H0:MN -- ΜΝ: ΕΖ. 

et fingatur cylindrus, cuius basis sit circulus circum 
diametrum HO descriptus, axis autem K 4 diametro 
HO aequals. dico, cylindrum E aequalem esse cy- 
lindro K. nam quoniam ΓΖ : ΗΘ — ΜΝ: EB et 


1) Quia I'4: HO — HO: MN; tum u. Eucl. V def. 10. 

2) Debebat sic concludi: 
IN ΠῚ —HO:HEZ»:I4:HO0-HMN:: EZ (Eucl. V,16); 
sed ex hypothesi est ΓΖ : HO — HO : MN. fortasse uerbum 
ἐναλλαξ lin. 3 delendum est. 

3) Archimedes posuerat εὑρήσϑωσαν, lin. 93, ut habet Eu- 
tocius. 








F, uulgo. 12. οὕτως per comp. F. 15. c0] ro F. 29. 
καὶ ἐπεί] ἐπεὶ ydg? 


Z*ehimedes, ed, Heiberg. I. 18 
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ΜΝ πρὸς ΕΖ, καὶ ἐναλλάξ, καὶ ἴση. ἡ ΗΘ τῇ ΚΑ 
[ὡς ἄρα ἡ I4 πρὸς ΜΝ, τουτέστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΓΖ πρὸς τὸ ἀπὸ HO, οὕτως ὁ E κύκλος πρὸς τὸν 
K κύκλον] ὡς ἄρα ὁ E κύκλος πρὸς τὸν K κύκλον, 
οὕτως ἡ Κ πρὸς τὴν ΕΖ [τῶν ἄρα E, K κυλίνδρων 
ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν). ἴσος ἄρα ὁ E 
κύλινδρος τῷ Καὶ κυλίνδρῳ. ὁ δὲ K χύλινδρος τῆς 
σφαίρας, ἧς διάμετρος ἡ HO, ἡμιόλιός ἐστιν. καὶ ἡ 
σφαῖρα ἄρα. ἧς ἡ διάμετρος ἴση ἐστι τῇ HO, τουτ- 
στιν ἡ B, ἴση ἐστὶ τῷ 4 κώνῳ ἢ κυλίνδρῳ. 


β΄. 

Παντὶ τμήματι τῆς σφαίρας ἴσος ἐστὶ κῶνος ὁ βάσιν 
μὲν ἔχων τὴν αὐτὴν τῷ τμήματι, ὕψος δὲ εὐϑεῖαν, 
ἥτις πρὸς τὸ ὕψος τοῦ τμήματος τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχει, ὃν συναμφότερος ἥ τε ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαί- 
φας καὶ τὸ ὕψος τοῦ λοιποῦ τμήματος πρὸς τὸ ὕψος 
τοῦ λοιποῦ τμήματος. 

ἔστω σφαῖρα, ἐν ἧ μέγιστος κύκλος, οὗ διάμετρος 
ἡ Al" καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ ἡ σφαῖρα τῷ διὰ τῆς 
ΒΖ πρὸς ὀρϑὰς τῇ Al" καὶ ἔστω κέντρον τὸ O. καὶ 
πεποιήσϑω, ὡς συναμφότερος ἡ ΘΑ͂, AE πρὸς τὴν AE, 
οὕτως ἡ 4Ε πρὸς ΓΕ. καὶ πάλιν πεποιήσθω, ὡς 
συναμφότερος ἡ OI', ΓΕ πρὸς ΓΕ, οὕτως ἡ ΚΕ 
πρὸς EA. καὶ ἀναγεγράφϑωσαν κῶνοι ἀπὸ τοῦ κύ- 
κλου τοῦ περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κορυφὰς ἔχοντες τὰ 
K, 4 σημεῖα. λέγω, ὅτι ἴσος ἐστὶν ὁ uiv BAZ κῶνος 


6. βασ cum comp. «s F. 10. B] HB F. 11. y To- 


rellius. 19. τῷ] vov per comp. F; corr. B*. ἜΝ Nizze; ^ 


vov F, uulgo. 25. eyovva F; corr. B*. 


e 


| 
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uicissim [I41: MN — ΗΘ: EZ; Eucl. V, 16], et 
ΗΘ — ΚΑ, erit igitur) E: K — KA: EZ?) itaque 
cylindrus E aequalis est cylindro K [Eucl. XII, 15; 
cfr. 191 not. 3]. sed cylindrus K dimidia parte maior 
est sphaera, cuius diametrus est HO. itaque etiam 
-iphaera, cuius diametrus aequalis est lineae HO, hoc 
est B, aequalis est cono uel cylindro 4.5) 


1. 


Cuiuis segmento sphaerae aequalis est conus ba- 
sim habens eandem, quam segmentum, altitudinem 
autem lineam, quae ad altitudinem segmenti eam ra- 
tionem habet, quam radius sphaerae una cum altitu- 
dine reliqui segmenti ad altitudinem reliqui segmenti. 

sib sphaera, et in ea circulus maximus, cuius dia- 
metrus sib 4I. et sphaera secetur plano per B Z lineam 
posito ad A4T' lineam perpendiculari. et centrum sit Θ. 
et fiat^ ΘΑ͂ --- 4E: AE— 4Ε: ΓΕ. et rursus fiat?) 
ΘΙ ἜΓΕ:ΓΕΞΕ ΚΕ: ΕΑ“, οὐ construantur in cir- 
culo eireum diametrum ΒΖ descripto coni uertices 
habentes puncta K, Ζ. :dico, conum B ZZ aequalem 


1) Uerba ὡς ἄρα lin. 2— Καὶ κύκλον lin. 4 deleo. neque 
enim inde, quod I'4: H0 — MN : EZ οἱ HO—KA, con- 
cluditur ΓΖ : MN — E: K; hoc enim ex Eucl. V def. 10 et 
XII, 2 sequitur (u. not. 2). 

2) Nam 
ΠΥ MN-—IHO0:EZ-—KA:EZ; sed ΓΖ: ΜΙΝ — Τ' 22: H0* 
(Eucl V def. 10) — E: Καὶ (Eucl. "XII, 2)3». E: K — KA: EZ. 
uerba sequentia deleo; cfr. p. 190, 20. 

EX". B:sed E -- dad ge hypothesi). quare cum 
K — E, erit 7) B — 9, A 

. 4) Archimedes cres γεγονέτω lin. 21; Quaest. Arch. p. 70. 

5) H. e. γεγονέτω lin. 22; u. not. 4. 

13* 
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! 


τῷ κατὰ τὸ Γ τμήματι τῆς σφαίρας, 0 δὲ BKZ τῷ 
κατὰ τὸ A σημεῖον. 

ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ «t BO, ΘΖ, καὶ νοείσϑω κῶνος 
βάσιν μὲν ἔχων τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, 





/ iN, 


κορυφὴν δὲ τὸ Θ σημεῖον. καὶ ἔστω κῶνος ὁ M βάσιν 
ἔχων κύκλον ἴσον τῇ ἐπιφανεία τοῦ ΒΓΖ τμήματος 
τῆς σφαίρας, τουτέστιν οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ 
τῇ BI, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐκ τοῦ χέντρου τῆς σφαίρας. 
ἔσται δὴ ὁ M κῶνος ἴσος τῷ BI'OZ στερεῷ τομεῖ. 
τοῦτο γὰρ δέδεικται ἐν τῷ πρώτῳ βιβλίῳ. ἐπεὶ δέ 
ἐστιν, ὡς ἡ 4Ε πρὸς EI, οὕτως συναμφότερος ἡ € A, 
AE πρὸς AE, διελόντι ἔσται, ὡς ἡ I4 πρὸς ΓΕ, 
οὕτως 9? ΘΑ πρὸς AE, τουτέστιν ἡ ΓΘ πρὸς AE: | 
καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ 4Γ πρὸς ΓΘ ἐστιν, οὕτως ἡ ΓΕ 

πρὸς ΕΑ͂. καὶ συνϑέντι, ὡς ἡ ΘΖ πρὸς ΘΙ͂, ἡ I'A | 
πρὸς A4 E, τουτέστι τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ BE. ὡς 
ἄρα ἡ 40 πρὸς ΓΘ, τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ. 
ἴση δέ ἐστιν ἡ ΓΒ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ M κύκλου, 
ἡ δὲ ΒΕ ἐκ τοῦ κέντρου ἐστὶ τοῦ περὶ διάμετρον τὴν 
ΒΖ κύκλου. ὡς ἄρα ἡ 40 πρὸς OI', ὁ M κύκλος 





5. pue μέν ed. Basil, Torellius. 9. ἔσται per comp. F. 
11. οὕτως] Nizze; ovvo F, uulgo. 20. πρὸς per comp. F. 














DE SPHAERA ET CYLINDRO II. 197 


esse segmento sphaerae ad Γ΄ punctum posito, conum 
autem B KZ segmento ad 4 punctum posito. 
ducantur enim lineae BO, ΘΖ, et fingatur conus 
basim habens circulum cireum BZ diametrum deserip- 
tum, uerlicem autem punctum Θ. et sit conus M, ba- 
sim habens cireulum superficiei segmenti sphaerae 
BI'Z aequalem, h. e. circulum, cuius radius aequalis 
est BI' altitudinem autem radio sphaerae aequalem. 
erii igitur conus M aequalis sectori solido BI'0Z. 
hoc enim in primo libro demonstratum est [I, 44]. 
sed quoniam ΖΕ: EI'—04-- AE: AE [ex hypo- 
thesi| dirimendo erit [Eucl. V, 17] 
D24:PE-—04:AE-—IO0:AE, 
et uicissim [Eucl. V, 16] ZIT': ΓΘΈΓΕ: EA, et 
componendo [Eucl. V, 18] 

ΤΟΙ — TA: JE-—LIB^:BE? [u REultocius]. 
itaque 240 : I'O — ΓΒ": ΒΕ". sed ΓΒ aequalis est 
radio circuli M [I, 42], et B E aequalis radio circuli 
eireum diametrum ΒΖ descripti. itaque ut 4/0 ad ΘΙ, 
ita cireulus MM ad circulum circum diametrum BZ de- 





1) Ex I, 42. sed fortasse uerba: τουτέστιν, οὗ ἡ ἔκ τοῦ 
xévvoov ἴση ἐστὶ τῇ BI' delenda sunt (lin. 7—8.) 
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πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον. καί ἐστιν 
ἴση ἡ ΘΙ᾽ τῷ ἄξονι τοῦ M κώνου. καὶ ὡς ἄρα ἡ 
29Θ πρὸς τὸν ἄξονα τοῦ M κώνου, οὕτως 0 M κύκλος 
πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον. ἴσος ἄρα ὃ 
5 κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν M κύκλον, ὕψος δὲ τὴν 
ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας, τῷ Β41ΖΘ στερεῷ δόμβῳ 
[τοῦτο γὰρ ἐν τοῖς λήμμασι τοῦ πρώτου βιβλίου δέ- 
δεικται. ἢ οὕτως" ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ 4 πρὸς τὸ ὕψος 
τοῦ M κώνου. οὕτως ὁ M κύκλος πρὸς τὸν περὶ 
10 διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ Μ κῶνος 
τῷ κώνῳ. οὗ βάσις μὲν ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ 
κύκλος. ὕψος δὲ ἡ 40. ἀντιπεπόνϑασι γὰρ αὐτῶν 
et βάσεις τοῖς ὕψεσιν. ἀλλ᾽ ὁ κῶνος ὁ βάσιν μὲν 
ἔχων τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, ὕψος δὲ τὴν 
15 40, ἴσος ἐστὶ τῷ BAZO στερεῷ ῥδόμβῳ]. ἀλλ᾽ ὁ M 
κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ ΒΓΖΘ στερεῷ τομεῖ. καὶ ὁ BI'ZO 
στερεὸς τομεὺς ἄρα ἴσος ἐστὶ τῷ Β 412Θ στερεῷ δόμβῳ. 
κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος τοῦ κώνου, οὗ βάσις μέν ἐστιν 
ὃ περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλος, ὕψος δὲ ἡ EO, 
20 λοιπὸς ἄρα ὁ Β4Ζ κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ ΒΖΓ τμήματι 
τῆς σφαίρας. ὁμοίως δὲ δειχϑήσεται καὶ 0 ΒΚΖ xo- 
vog ἴσος τῷ ΒΑΖ τμήματι τῆς σφαίρας: ἐπεὶ γάρ 
ἐστιν. ὡς συναμφότερος. ἡ OI', ΓΕ πρὸς ΓΕ, οὕτως 
ἡ ΚΕ πρὸς EA, διελόντι ἄρα, ὡς ἡ ΚΑ πρὸς AE, 
26 οὕτως ἡ ΘΙΓ πρὸς ΓΕ' ἴση δὲ ἡ ΘΓ τῇ ΘΑ͂. καὶ 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ ΚΑ πρὸς 4Θ, οὕτως ἡ AE 
πρὸς EI. ὥστε καὶ συνϑέντι, ὡς ἡ ΚΘ πρὸς O A, 
ἡ 4Γ πρὸς ΓΕ, τουτέστι τὸ ἀπὸ Β΄ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΒΕ. κείσϑω δὴ πάλιν κύκλος ὁ NN ἴσην ἔχων τὴν 


10. ἐστίν per comp. F. 19. «vxAov F; corr. C. 11. 


| 
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scriptum [Eucl. XII, 2]. et OI' linea aequalis est axi 
coni M. quare ut 410 ad axem coni M, ita circulus 
M ad eireulum cireum diametrum BZ descriptum. 
conus igitur basim habens cireulum M, altitudinem 
autem radium sphaerae aequalis est rhombo solido 
BAZ0.) sed conus M aequalis est sectori solido 
BI'Z0. itaque etiam sector solidus BI'ZO aequalis 
est rhombo solido BZ/ZO.  subtracto, qui communis 
esb, cono, euius basis est circulus circum diametrum 
B.Z descriptus, altitudo autem ΕΘ linea, qui relinqui- 
tur conus BZ/Z aequalis est segmento sphaerae ΒΖ Γ. 
similiter autem demonstrabitur, etiam conum BKZ 
aequalem esse segmento sphaerae B.4Z. nam quo- 
niam es& OI'-- Il'E: 'E— KE: EA, erit igitur di- 
rimendo [Eucl. V, 17] K4: AE — ΘΓ; ΓΕ. sed 
ΘΓ -- 094. itaque etiam uicissim [Eucl. V, 16] 
K4:440 — AE: EI. 
quare etiam componendo [Eucl. V, 18] 
K0:604-—A4D:DE-BA4?: BE? [u. Eutocius]. 


ponatur igitur rursus circulus NN radium aequalem 


1) Nam conus M aequalis est cono, cuius basis est circu- 
lus circum ΒΖ descriptus, altitudo autem ΖΘ (I lemm. 4 p. 82), 
et hie conus (E) rhombo illi solido aequalis est. nam sint coni, 
ex quibus constat rhombus, Lb, et b,; erit 
k:k, :k,- 40:E4:E0 (I lemm. 1 p. 80); 
sed 40 — Ez - EO; tum ἃ. Quaest. Arch. p. 48. 





στερεός] στερεοῦ F. 18. ἀφαιρεϑετος F. 238, ὡς] o F; ὡς 
9 DB; corr. ed. Basil. 
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ἔχ τοῦ κέντρου τῇ 48. 0 ἄρα Ν κύκλος ἴσος ἔσται ᾿ 


τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ B.AZ τμήματος. καὶ. νοείσϑω Ó xà- 
νος ὁ Ν ἴσον ἔχων τὸ ὕψος τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς 
σφαίρας. ἴσος ἄρα ἐστὶ τῷ ΒΘΖ Α στερεῷ τομεῖ. τοῦτο 

M 2 m , , A odit di , ς ς 
γὰρ ἕν τῷ πρώτῳ δέδεικται. καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη, ὡς ἡ 
ΚΘ πρὸς ΘΑ͂, οὕτως τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ BE, 
τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ N κύχλου 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ περὶ διάμετρον 
τὴν ΒΖ κύκλου, τουτέστιν 0 Ν κύκλος πρὸς τὸν περὶ 
διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, ἴση δὲ ἡ AO τῷ ὕψει τοῦ 
Ν χώνου, ὡς ἄρα ἡ ΚΘ πρὸς τὸ ὕψος τοῦ Ν κώνου, 

e e , M δ᾿ A , ^ 
οὕτῶς ὁ Ν xvxàÀog πρὺς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ 
κύκλον. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ Ν χῶνος, τουτέστιν ὃ ΒΘΖ A 
τομεὺς τῷ ΒΘΖΚ σχήματι. κοινὸς προσκείσϑω ὃ κῶ- 
vog, ov βάσις μὲν ὁ περὶ τὴν ΒΖ κύκλος, ὕψος δὲ ἡ 
ΕΘ. ὅλον ἄρα τὸ ABZ τμῆμα τῆς σφαίρας ἴσον ἐστὶν 
τῷ BZK κώνῳ" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΠΟΡΙΣΜΑ. 


Καὶ φανερόν, ὅτι γίγνεται καϑόλου τμῆμα σφαίρας 
πρὸς κῶνον τὸν βάσιν μὲν ἔχοντα τὴν αὐτὴν τῷ τμή- 
ματι καὶ ὕψος ἴσον, ὡς συναμφότερος ἥ τε ἐκ τοῦ κέν- 
τρου τῆς σφαίρας καὶ ἡ κάϑετος τοῦ λοιποῦ τμήματος 
πρὸς τὴν χάϑετον τοῦ λοιποῦ τμήματος. ὡς γὰρ ἡ 
4 E πρὸς EI, οὕτως ὁ 428 κῶνος, τουτέστι τὸ ΒΓΖ 
τμῆμα πρὸς τὸν ΒΓΖ κῶνον. 


l. AB. ὃ ἄρα Ν κύκλος ἴσος ἔσται τῇ] om. F; suppleuit 
ed. Basil. 13. BOZZz F; corr. ed. Basil. 15. BZ FBC*. 
18. πόρισμα] mg. [v] F. 20. πρὸς κῶνον bis F. 21. ὡς] o F. 
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habens lineae 4B. itaque circulus NN aequalis erit 
superfieiei segmenti B.4Z. et fingatur conus JN alti- 
tudinem habens aequalem radio sphaerae. itaque aequa- 
lis est sectori solido B9 Z 4. hoc enim in libro primo 
demonstratum est [u. Eutoeius|] et quoniam demon- 
stratum est: ΚΘ: Θ.4 — 485: ΒΕ", hoc est radius 
cireuli N quadratus ad radium quadratum circuli cir- 
eum ΒΖ diametrum descripti, hoe est circulus Ν ad 
cireulum cireum diametrum ΒΖ descriptum [REucl. XII, 
2], aequalis autem 40 linea altitudini coni N, erit 
igitur, ut ΚΘ linea ad altitudinem coni N, ita circulus 
N ad cireulum circum diametrum BZ descriptum. 
conus igitur NN, hoe est sector BOZ A4, aequalis est 
figurae BOZK [u. Eutocius]. addatur communis co- 
nus, euius basis est circulus circum ΒΖ descriptus, 
altitudo autem EO. itaque totum segmentum sphae- 
rae A4BZ aequale est cono BZK, quod erat demon- 
sirandum. 


COROLLARIUM. 


Et adparet, omnino segmentum sphaerae ad co- 
num basim eandem habentem, quam segmentum, et 
altitudinem aequalem eam habere rationem, quam ra- 
dius sphaerae una cum altitudine!) reliqui segmenti 
ad altitudinem?) reliqui segmenti. nam ut ΖΕ ad 
EI,ita conus z/Z B, hoc est segmentum ΒΓ Ζ [prop. 2], 
ad conum BI'Z [I lemm. 1 p. 80].?) 


1) Archimedes scripserat: τὸ ὕψος lin: 22; Quaest. Archi- 
med. p. 71. 

2) τὸ ὕψος genuinum est lin. 23; cfr. not. 1. Eutocius ad 
prop. 8, ubi citat τὸ πόρισμα τοῦ δευτέρου ϑεωρήματος, utroque 
loco ὕψος habet. 

8) Et dE: EI' — 04 -- AE : AE; u. p. 194, 21. 
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τῶν αὐτῶν ὑποχειμένων, ὅτι καὶ ὁ ΚΒΖ κῶνος. 
ἴσος ἐστὶ τῷ B.AZ τμήματι τῆς σφαίρας. ἔστω γὰρ 
κῶνος ὁ Ν βάσιν μὲν ἔχων [τὴν] ἴσην τῇ ἐπιφανείᾳ 
τῆς σφαίρας, ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας. 
5 ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ κῶνος τῇ σφαίρᾳ [ἡ γὰρ σφαῖρα 
δέδεικται τετραπλασία τοῦ κώνου τοῦ βάσιν μὲν ἔχον- 
τος τὸν μέγιστον κύκλον καὶ ὕψος τὴν ἐκ τοῦ κέντρου. ' 
ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ Ν κῶνος τοῦ αὐτοῦ ἐστι τετραπλά-  — 
σιος, ἐπεὶ καὶ ἡ βάσις τῆς βάσεως καὶ ἡ ἐπιφάνεια | 
10 τῆς σφαίρας τοῦ μεγίστου κύκλου τῶν ἐν αὐτῇ]. καὶ | 
ἐπεί ἐστιν, ὡς συναμφότερος ἡ ΘΑ͂, AE πρὸς AE, ἡ 
AE πρὸς EI, διελόντι καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ ΘΓ πρὸς 
ΓΖ, ἡ AE πρὸς EI. πάλιν ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ KE 
πρὸς ΕΑ, συναμφότερος ἡ ΘΓΕ πρὸς ΓΕ, διελόντι 
15 x«l ἐναλλάξ, ὡς ἡ K.4 πρὸς ΓΘ, τουτέστι πρὸς Θ A, 
οὕτως ἡ 4Ε πρὸς ΕΓΓ, τουτέστιν ἡ ΘΓ πρὸς I'A. 
καὶ συνϑέντι" ἴση δὲ ἡ AO τῇ OI. ὡς ἄρα ἡ ΚΘ 





πρὸς ΘΙ, ἡ ΘΖ πρὸς 4Γ΄ καὶ ὅλη ἡ Κα πρὸς 440 
ἐστιν, ὡς ἡ 40 πρὸς 4Γ, τουτέστιν ὡς ἡ ΚΘ πρὸς 


1. ὅτι] δείξομεν, ὅτι B, ed. Basil., Torellius; ,,0stendemus" 
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lisdem positis demonstrabimus!), etiam conum 
KBZ aequalem esse segmento sphaerae B.4Z. sit 
enim conus NN basim habens superficiei sphaerae aequa- 
lem, altitudinem autem radium sphaerae. conus igitur 
sphaerae aequalis est. et quoniam est 

04-4- AE: AE— AE: EI, 
erit dirimendo et uieissim [Eucl. V, 17 et 16] 
OD:I4-A4E:EI [qua ΘΑ͂ — OIX. 
rursus quoniam K E: EA — ΘΓ - Dl'E:T'E, erit diri- 
mendo et uicissim K A4: ΓΘ, hoc est 
K4:04-— AE: ΕΓ -ΞΞΘΙΓ: ΓΖ. 

et componendo [Eucl. V, 18], aequalis autem 440 lineae 
ΘΙ); itaque ΚΘ: ΘΓ — ΘΖ : AI, [et uicissim (Eucl. 
V, 16) ΚΘ: ΘΩ͂ — ΘΓ: AI, et componendo (Eucl. 
V, 18)] KZ: 40 — 40: AI'— ΚΘ: ΘΑ͂ [u. Euto- 





1) Archimedes sine dubio alio modo hane alteram demon- 
strationem partis posterioris (p. ,198, 21; ofr. Eutocius) adiun- 
xerat (Quaest. Arch. p. 73). de ὅτι cfr. Neue Jahrb., Suppl. XI 
p. 396. 

2) Sphaera enim quadruplo maior est cono basim habenti 
circulum maximum, altitudinem autem radium (1, 34), sed 
etiam Ν᾽ eodem cono quadruplo maior est (I, 33; I lemm. 1 
p. 80). 

3) Fortasse delenda sunt: ἴση δὲ ἡ 40 τῇ OT'lin. 17; cfr. 
lin. 15. 





Cr. — 83. τὴν deleo. Y. κέντρου] κέντρου τῆς σφαίρας ed. 
Basil., Torellius. 14. ΘΓΕῚ ΘΙ͂, ΓΕ Torellius. 
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ΘΑ͂. ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ 4Κ, O.4 τῷ ὑπὸ τῶν 4ΘΚ. 
πάλιν ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΚΘ πρὸς OI, ἡ ΘΖ πρὸς ΓΖ, 
ἐναλλάξ. ὡς δὲ ἡ ΘΓ πρὸς I, ἐδείχϑη ἡ AE πρὸς 
EI. ὡς ἄρα ἡ ΚΘ πρὸς ΘΩ͂, ἡ AE πρὸς ΕΓ. καὶ 
ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΚΩ͂ πρὸς τὸ ὑπὸ KO, τὸ ἀπὸ 4Γ 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AEI. τὸ δὲ ὑπὸ τῶν KO4 ἴσον 
ἐδείχϑη τῷ ὑπὸ ΚΩ͂, AO. ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ KZ πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν ΚΖ, AO, τουτέστιν ἡ ΚΩ͂ πρὸς A40, τὸ 
ἀπὸ 4Γ πρὸς τὸ ὑπὸ AEI, τουτέστι πρὸς τὸ ἀπὸ 
EB. καί ἐστιν ἴση ἡ 4ἍΓ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ NN 
κύκλου. ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ NN 
κύκλου πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ, τουτέστιν ὁ Ν κύκλος πρὸς 
τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον, οὕτως ἡ KA 
πρὸς AO, τουτέστιν ἡ KZ πρὸς τὸ ὕψος τοῦ N κώ- 
νου. ἴσος ἄρα ἐστὲὴν ὁ Ν κῶνος, τουτέστιν ἡ σφαῖρα, 
τῷ BAZK στερεῷ ῥόμβῳ [ἢ οὕτως" ἔστιν ἄρα, ὡς ὃ 
Ν κύκλος πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλον. 
οὕτως ἡ 4Κὶ πρὸς τὸ ὕψος τοῦ Ν κώνου. ἴσος ἄρα 
ἐστὶν ὁ Ν κῶνος τῷ κώνῳ, οὗ βάσις μέν ἐστιν ὁ περὶ 


20 διάμετρον τὴν ΒΖ κύκλος. ὕψος δὲ ἡ AK. ἀντιπε- 


25 


πόνϑασιν γὰρ αὐτῶν αἵ βάσεις τοῖς ὕψεσιν. ἀλλ᾽ 
οὗτος 0 κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ BKZA στερεῷ δόμβῳ. 
καὶ ὁ N ἄρα κῶνος, τουτέστιν ἡ σφαῖρα, ἴση ἐστὶ τῷ 
ΒΖ ΚΩ͂ στερεῷ ῥόμβῳ] ὧν ὃ B AZ κῶνος ἴσος ἐδείχϑη 
τῷ ΒΓΖ τμήματι τῆς σφαίρας. λοιπὸς ἄρα ὁ ΒΚΖ 
κῶνος ἴσος ἐστὶ τῷ ΒΑΖ τμήματι τῆς σφαίρας. 





1. 4K, OA] 40, OK Torellius; ó9«, ϑα ed. Basil. 
40K] 4K, 0A Torellius; óx ed. Basil. 3. post ἐναλλάξ 
addunt ed. Basil., Torellius (non Cr): ὡς ἡ KO πρὸς ΘΩ͂, ἡ 
O D πρὸς ΓΖ. AE] AE F. 4. AE] ΘῈ F. 5. ΚΘ, 
O 4 Torellius, ut lin. 6. 6. AE, ΕΤ' Torellius, ut lin. 9. 
21. Bac cum comp. zs F. 24. BKZA Torellius. post 
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cius] itaque AK »«04-— 40 »« OK. rursus quo- 
niam ΚΘ: ΘΓ -- ΘΩ͂: ΓΖΩ, etiam uicissim 
[ΚΘ: 94 — ODI': Γ4). 

sed demonstratum est OI':I'4-— AE: EI. itaque 
K0:04-— AE: EI. quare etiam 
Κ45: K0 »5« 04 — AI: AE »« ET ἴα. Eutocius].) 
sed demonstratum est ΚΘ 2« ΘΖ — K 4 »« 40. ita- 
que ΚΖ: Καὶ «40, hoc est 

ΚΖ: 30 — AI": AE» ET, 
hoe est — 41: EB??) et AI' aequalis est radio 
eireuli /N.?) quare ut radius circuli N quadratus ad 
B E?, hoc est ut circulus Ν ad circulum circum dia- 
metrum ΒΖ descriptum [Eucl. XII, 2], ita K Ζ ad A40, 
hoe est Κα ad altitudinem coni N. conus igitur Ν, 
hoe est sphaera, aequalis est rhombo solido B ZZ K-*) 
quorum?) conus B Z/Z aequalis est segmento sphaerae 
BIZ [u. p. 198, 20 sqq.]. itaque qui relinquitur, co- 
nus BK Z aequalis est segmento sphaerae B AZ. 


1) Ex eius adnotatione comperimus, Archimedem scrip- 
sisse: οὕτως ἡ AE lin. 4; ὑπὸ τῶν KO 4, οὕτως lin. 5. 

2) Nam AE: EB — 'EB:ED (Zeitschr. f. Math., hist. 
litt, Abth. p. 181 nr. 16); tum u. Eucl. VI, 17. 

3) Sit. enim diametrus circuli JN d. erit ex Eucl. XII, 2 
N: ABI'Z -- 4": 41"; sed N — AABTZ (1, 33); itaque 

d? — 441", d — 2AT. 

4) Nam sint coni, ex quibus constat rhombus, A,, k,. ex 
proportione supra p. 204, 11 sq. demonstrata adparet, conum IN 
aequalem esse cono (ἢ), cuius basis sit circulus circum ΒΖ de- 
seriptus, altitudo autem K 4 (I lemma 4 p. 82); iam 

hfcb--EK4:KE:lEd (I lemm. 1 p. 80), 
et ZR XE RE; tum u. Quaest. Arch. p. 48; cfr. p. 199 
not. 1. 
5) ὧν lin. 24 h. e. conorum, ex quibus constat rhombus. 





ῥδομβῷ addit Torellius: τῷ ἐκ τοῖν κώνοιν συγκειμένῳ τοῖν BAZ, 
BKZ; ,ex conis δα et bkf composito' Cr. 
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Τρίτον ἦν πρόβλημα vóÓs: τὴν δοθεῖσαν σφαῖραν 
ἐπιπέδῳ τεμεῖν. ὅπως αἷ τῶν τμημάτων ἐπιφάνειαι 
πρὸς ἀλλήλας λόγον ἔχωσιν τὸν αὐτὸν τῷ δοϑέντι.. 

γεγονέτω, καὶ ἔστω τῆς σφαίρας μέγιστος κύκλος 
ὁ A4 BE, διάμετρος δὲ αὐτοῦ ἡ ΑΒ. καὶ ἐκβεβλήσϑω 
πρὸς τὴν AB ἐπίπεδον ὀρϑόν. καὶ ποιείτω τὸ ἐπί- 
πεδον ἐν τῷ AABE κύκλῳ τομὴν τὴν 4E, καὶ ἐπ- 
ἐξεύχϑωσαν αἱ AZ, B A. 

ἐπεὶ οὖν λόγος ἐστὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ A4 AE 
τμήματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ABE τμήμα- 
τος δοϑείς, ἀλλὰ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 44. τμήματος 
ἴσος ἐστὶ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ 
AA, τῇ δὲ ἐπιφανείᾳ τοῦ 4 ΒΕ τμήματος ἴσος ἐστὶ 
κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ 4B, ὡς δὲ 
οὗ εἰρημένοι κύχλοι πρὸς ἀλλήλους, οὕτως τὸ ἀπὸ 
44 πρὸς τὸ ἀπὸ 418. τουτέστιν ἡ 4Γ πρὸς ΓΒ. 
λόγος ἄρα τῆς 4ΓΓ πρὸς ΓΒ δοϑείς. ὥστε δοϑέν ἐστι 
τὸ I' σημεῖον. καί ἐστι τῇ AB πρὸς ὀρϑὰς ἡ AE. 
ϑέσει ἄρα καὶ τὸ διὰ τῆς 4 E ἐπίπεδον. 

συντεϑήσεται δὲ οὕτως" ἔστω σφαῖρα, ἧς μέγιστος 
κύχλος 0 ABE, καὶ διάμετρος ἡ 48. ὁ δὲ δοϑεὶς 
λόγος ὁ τῆς Ζ πρὸς H. καὶ τετμήσϑω ἡ AB κατὰ τὸ 


1. δ΄ Torellius. 8. τεμεῖν] τιμ cum comp. ἐν uel ην F. 
b: φαιρας F. T9. δοϑείς om. F; corr. Torellius. 14. 44, 
τῇ “δὲ ἐπιφανείᾳ τοῦ ABE τμήματος ἴσος ἐστὶ κύκλος, οὗ 
7 ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐστὶ τῇ lin. 158 om. FP; suppleuit ed. 
Basil. 19. σημεῖον] syllab. μεῖον in rasura F. 22, AA BE 
Torellius. 
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Tertium problema hoc erat: datam sphaeram plano 
secare, ita ut superficles segmentorum inter se ratio- 
nem datam habeant.) 

fiat, et sib 444 BE circulus maximus sphaerae, et 
diametrus eius 4.8. et ponatur planum ad A4B lineam 
perpendieulare?), et faciat planum illud in circulo 
AZABE sectionem ZE lineam, et esu AA, BA 
lineae. 

iam quoniam data est ratio, quam habet super- 
fieles segmenti 7/4 E ad superficiem segmenti zB E, 
et superficiei segmenti Z/4 E aequalis est circulus, 
cuius radius aequalis est lineae 4 7f [I, 43], superficiei 
autem segmenti Z/B E aequalis est circulus, cuius ra- 
dius aequalis est lineae ΖΒ [1,42], et quam rationem 
eireuli, quos commemorauimus, inter se habent, eam 
habet 421? ad 4218" [Eucl. XII, 2], hoe est AI' ad 
ΓΒ [u. Eutocius], data igitur est ratio AI': I'B.?) 
quare datum est I' punctum [u. Eutocius] et ZE ad 
AB perpendicularis est. itaque etiam planum per ΖΕ 
positum positione datum est. 

componetur autem hoc modo. sit sphaera, cuius 
cireulus maximus sit 4 B 4 E, et diametrus 4B. et data 
ralio sit Z: H. et secetur 4B in I' puncto ita, ut 

1) Genuina forma exstat περὶ ἑλίκων praef.: τὰν δοθεῖσαν 


σφαῖραν ἐπιπέδῳ τεμεῖν, ὥστε τὰ τμάματα τᾶς ἐπιφανείας τὸν 
πος λόγον ἔχειν ποτ᾽ ἄλλαλα. de ὅπως lin. 8 cfr. Quaest. 
Ὁ 

2 Solitum uerborum ordinem, quem restitui uoluit Nizze: 
ἐπίπεδον ὀρϑὸν πρὸς τὴν AB (lin. 7) recipere non audeo prop- 
ter similem locum II, 5. 

3) Lin. 18 scripserat Archimedes: δοϑεὶς δὴ λόγος τῆς AI' 
πρὸς ΓΒ. hoc enim Ἐν Eutocius, nisi quod pro δή legi- 


10 


1ὅ 
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I', ὥστε εἶναι, ὡς τὴν AI' πρὸς BI', οὕτως τὴν Ζ 
πρὸς H. καὶ διὰ τοῦ Γ' ἐπιπέδῳ τετμήσϑω ἡ σφαῖρα 
πρὸς ὀρϑὰς τῇ AB εὐϑεία, καὶ ἔστω κοινὴ τομὴ ἡ 





Α͂ 
VA 
τ Ἢ 
| | 
| i 
^ 
A /E' K 
9 
/ og 
2 


A E, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 44, 48. καὶ ἐκκείσϑωσαν 
δύο κύκλοι οὗ Θ, K, ὁ μὲν Θ ἴσην ἔχων τὴν ἐκ τοῦ 
κέντρου τῇ 44. ὁ δὲ Κ. τὴν ἐκ τοῦ κέντρου ἴσην 
ἔχων τῇ 48. ἔστιν ἄρα ὁ μὲν Θ κύκλος ἴδος τῇ ἐπι- 
φανείᾳ τοῦ 414 τμήματος, ὁ δὲ K τοῦ ABE τμή- 
ματος. τοῦτο γὰρ προδέδεικται ἐν τῷ πρώτῳ βιβλίῳ. 
καὶ ἐπεὶ ὀρϑή ἐστιν Y ὑπὸ 4418. καὶ κάϑετος ἡ ΓΖ, 
ἔστιν, ὡς ἡ 4Γ πρὸς ΓΒ, τουτέστιν ἡ Ζ πρὸς H, τὸ 
ἀπὸ 44 πρὸς τὸ ἀπὸ ZB, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ 
τοῦ χέντρου τοῦ Θ κύκλου πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ 





κέντρου τοῦ Καὶ κύκλου, τουτέστιν ὁ Θ᾽ χύκλος πρὸς 
τὸν Καὶ κύκλον, τουτέστιν ἡ ἐπιφάνεια τοῦ Ζ AE τμή- 
ματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ A4BE τμήματος τῆς 
σφαίρας. 


10. ὀρϑη]} Hauber; δοϑεισα F, uulgo. Ἂς 
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sib 4I': BI'— Z:H [Eucl. VI, 10]. et per I' punetum 
sphaera secetur plano ad AB lineam perpendiculari, - 
el communis?) sectio sit ΖΕ}, et ducantur 42, 4B. 
et ponantur duo circuli O, K, ita ut € radium lineae 
44 aequalem habeat, K autem lineae Z/ B. itaque 9 
circulus aequalis est superficiei segmenti Z/ A4 E [I, 43], 
K autem superficie segmenti ZB E [I, 42]. hoc enim 
in primo libro demonstratum est. et quoniam angu- 
lus 421B rectus est [Eucl. III, 31], et ΓΖ perpen- 
dieularis, erit. 4I': I'B, hoc est Z: H — 421? : AB? 
[u. p. 206, 17], hoe est radius circuli 9 quadratus ad 
radium circuli K quadratum, hoc est 0: Καὶ [80]. 
XII, 2], hoc est superficies segmenti Z/4 E ad super- 
fidem segmenti sphaerae ΖΒ E. | 


tur δέ, sed sine dubio errore librarii. fieri tamen potest, ut 
demonstrationis forma a transscriptore mutata sit. 


1) Communis sectio sc. plani ad 4B perpendicularis et cir- 
culi maximi 4.218 E. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 14 


910 ΠΈΡΙ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ B. . ; 
δ΄. 

Τὴν δοθεῖσαν σφαῖραν τεμεῖν, ὥστε τὰ τμήματα 
τῆς σφαίρας πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχειν τὸν αὐτὸν τῷ 
δοϑέντι. 

ἔστω ἡ δοθεῖσα σφαῖρά ἡ 48ΒΓ4. δεῖ δὴ αὐτὴν 
τεμεῖν ἐπιπέδῳ, ὥστε τὰ τμήματα τῆς σφαίρας πρὸς 
ἄλληλα λόγον ἔχειν τὸν δοϑέντα. 

τετμήσϑω διὰ τῆς AI' ἐπιπέδῳ. λόγος ἄρα τοῦ 
AAT τμήματος τῆς σφαίρας πρὸς τὸ ABI' τμῆμα τῆς 
10 σφαίρας δοϑείς. τετμήσϑω δὲ ἡ σφαῖρα διὰ τοῦ κέν- 

του, καὶ ἔστω ἡ τομὴ μέγιστος κύκλος 0 ABI ZA, κέν- 

roov δὲ τὸ K, καὶ διάμετρος ἡ ZB. καὶ πεποιήσϑω. 
ὡς μὲν συναμφότερος ἡ ΚΩ͂Χ πρὸς Z X, οὕτως ἡ PX 
πρὸς XB, ὡς δὲ συναμφότερος ἡ ΚΒΧ πρὸς BX, 
15 οὕτως ἡ 4X πρὸς Χ4, καὶ ἐπεξείχϑωσαν αἵ 4.4, AT, 

AP, PI. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ μὲν 44Γ κῶνος τῷ AAT 

τμήματι τῆς σφαίρας, ὁ δὲ API' τῷ ABI. λόγος ἄρα 

καὶ τοῦ 44Γ κώνου πρὸς τὸν API' κῶνον δοϑείς. 


ex 





ὡς δὲ ὁ κῶνος πρὸς τὸν κῶνον, οὕτως ἡ 4X πρὸς 
20 ΧΡ [ἐπείπερ τὴν αὐτὴν βάσιν ἔχουσιν τὸν περὶ διά- 
μετρον τὴν 4Γ κύκλον]. λόγος ἄρα καὶ τῆς 4X πρὸς 
ΧΡ δοϑείς. καὶ διὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον διὰ τῆς 


1. ε΄ Torellius. 2. τὲμ cum comp. ἐν uel ην F. 13. 
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Datam sphaeram ita secare, ut segmenta sphaerae 
inter se datam rationem habeant") 

data sphaera sib 4.ΒΓ 24. oportet igitur eam plano 
ita seeare, ut segmenta sphaerae inter se datam ratio- 
nem habeant. 

secetur plano per ΖΓ posito. ratio igitur segmenti 
A AI' ad segmentum sphaerae A4BI' data est. secetur 
autem sphaera per centrum [plano ad planum per AI' 
positum perpendiculari]?), et sectio sit circulus maxi- 
mus A4BI'4, centrum autem K, et diametrus ΖΒ. et 
fiat^) Kz4--X:4X-PX:xXBet 

KB--BX:BX-— AX:XA, 

et ducantur lineae 4/4, AI, AP, PI. itaque conus 
A AI'aequalis est segmento sphaerae 42/1, et APT 
conus segmento ABI' [prop. 2]. quare data est ratio 
AT: 4PI. sed 44DT': 4PI'— AX: XP?) quare 
etiam ratio 4X: XP data est. et eodem modo, quo 
supra [u. Eutocius], per constructionem erit 


1) Transseriptor nescio qua de causa propositiones III et 
IV permutauit; u. Neue Jahrb. Suppl. XI p. 392; cfr. Entocius 
ad prop. IV et περὶ ἑλώι. praef. 

2) Genuinam huius propositionis formam habemus περὶ 
ἑλίκ. praef.: τὰν δοϑεῖσαν σφαῖραν ἐπιπέδῳ τεμεῖν, ὥστε τὰ 
τμάματα αὐτᾶς TOT ἄλλαλα τὸν ταχϑέντα λόγον ἔχειν. 

3) Haec uerba Archimedes Apse uix omiserat. 

4) Archimedeum est γεγονέτω; Quaest. Arch. p. 70. 

5) Dx auf ex I lemm. 1 p. 80, cum basis eadem sit. 


Ka, AX Torellus. 14. KB, BX idem.  ?22. XP] hic uerba 
ἐπείπερ lin. 20 — πρὸς XP lin. 21 repetuntur in F. τὰ 
αὐτὰ τοῖς] ταυτοις F; ταῦτα τοῖς C* ed. Basil; corr. B*. 





14* 


. καὶ ἡ ΖΧ πρὸς XB. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ PB πρὸς. 


ex 
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κατασκευῆς, ὡς ἡ 44 πρὸς ΚΩ͂, ἡ KB πρὸς ΒΡ, 


ΒΚ, ἡ ΚΖ πρὸς 44, συνϑέντι, ὡς ἡ PK πρὸς KB, 
τουτέστι πρὸς Κ4, οὕτως ἡ ΚΑ πρὸς 44... καὶ ὅλη 
ἄρα ἡ PA πρὸς ὅλην τὴν Καὶ 4 ἐστιν, ὡς ἡ Καὶ 4 πρὸς 
424. ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν PAZ τῷ ἀπὸ AK. ὡς 
ἄρα ἡ PA πρὸς 44, τὸ ἀπὸ ΚΑ πρὸς τὸ ἀπὸ A4. 
καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ 4 2 πρὸς 4 K, οὕτως ἡ Z1 X πρὸς 
XB, ἔσται ἀνάπαλιν καὶ συνϑέντι, ὡς Καὶ 4 πρὸς A4, 
οὕτως ἡ Β4 πρὸς 4Χ [καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ K.4 πρὸς 
τὸ ἀπὸ 44]. οὕτως τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 4Χ] 
[πάλιν ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ AX πρὸς Z4 X, συναμφότερος 
ἡ KB, BX πρὸς BX, διελόντι, ὡς ἡ 44 πρὸς AX, 
οὕτως ἡ KB πρὸς BX]. καὶ κείσϑω τῇ K B ἴση ἡ ΒΖ. 
ὅτι γὰρ ἐκτὸς τοῦ P πεσεῖται, δῆλον [καὶ ἔσται ὡς ἡ 
AA πρὸς AX, οὕτως ἡ ZB πρὸς BX. ὥστε καὶ ὡς ἡ 44 
πρὸς 4X, ἡ ΒΖ πρὸς ZX]. ἐπεὶ δὲ λόγος ἐστὶ τῆς 4 4 
πρὸς ΑΧ δοϑείς, καὶ τῆς PA ἄρα πρὸς AX λόγος 
ἐστὶ δοϑείς. ἐπεὶ οὖν ὁ τῆς PA πρὸς AX λόγος συν- 
ἧπται ἔκ τὲ τοῦ, ὃν ἔχει ἡ PA πρὸς 44, καὶ ἡ 44 
πρὸς ΑΧ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ PA πρὸς 44, τὸ ἀπὸ 4B 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4Χ, ὡς δὲ ἡ 44 πρὸς AX, οὕτως ἡ 
ΒΖ πρὸς ΖΧ, ὁ ἄρα τῆς PA πρὸς AX λόγος συν- 
ἥπται ἔκ τε τοῦ. ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ ΒΩ πρὸς τὸ ἀπὸ 





6. PA, 4.2 Torellius. ἴσον ἄρα — ἀπὸ AK delet Hau- 
ber. 8. 4X] BX F. 17. 44] PX Hauber. 18. ἄρα 
om. Torellius. Post 4X idem addit: καὶ τῆς PA ἄρα πρὸς Az. 
23. ZX] BX FBC*. 








MRA-——————————— δον 
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AA: Κά4 — KB: BP— AX: XB. 
et quoniam est PB: BK — ΚΖ: 42 [ἀνάπαλιν Eucl. 
V, i πόρισμα], erit componendo [Eucl. V, 18] PK: K B, 
hoe est PK: ΚΙ - ΚΑ: 42. quare etiam 

PA:KA-—KA4:424 [Eucl. V, 12; Eutocius]. 
itaque P4 »« 44 — Καὶ 4? [Eucl. VI, 17].") erit etiam 
PA: 44 — KA?: A4? [u. Eutocius]. et quoniam 
Ad:A4K — AX: XB, erit e contrario [Eucl. V, 1 
πόρ.] et componendo [Eucl. V, 18] 
foe ho B S ECX S) 
et ponatur BZ — KB; nam extra P punctum eam 
egressuram esse, adparet [u. Eutocius]. sed quoniam 
ratio 4.4: 4X data est [u. Eutocius], erit igitur etiam 
ralio P4: 4X data?) iam quoniam ratio P4: 4X 
composita est ex rationibus PA: 424 et 424: AX, 
sed P4: 42 — 285: 4X* [u. Eutocius]4), et 
44:AX — BZ:ZX [u. not. 2], 

itaque ratio ΡΖ : 4X composita est ex rationibus 


1) Hoc addit propter synthesin (p. 216, 15). nec hinc pen- 

det sequens ἄρα li. 7, sed refertur ad proportionem 
ῬΑ: A ub ΚΟ: vix 
ut ex Eutocio quoque adparet. 

2) Sequentia uerba καὶ ὡς lin. 10 — ἀπὸ 4X lin. 11 sub- 
ditiua sunt, ut cognoscimus ex Eutocii adnotatione: ὡς δὲ τὸ 
ἀπὸ KA πρὸς τὸ ἀπὸ A A, οὕτως τὸ ἀπὸ Β4 πρὸς τὸ ἀπὸ ZX- 
ἐδείχϑη γάρ, ὡς ἡ KA πρὸς A4, 7 Β4 πρὸς 4X. sed etiam 
proxima uerba πάλιν lin. 12 — πρὸς BX lin. 14 et καὶ ἔσται 
lin. 15 — zoóg ZX lin. 17 delenda sunt. nam ut adpareat, 
rationem 24: 4X datam esse, Eutocius prius demonstrat 
BZ:ZX-44:4X, quod non fecisset, si iam apud Archi- 
medem ipsum demonstrationem inuenisset. 

3) Genuinam huius loci formam praebet Eutocius: ἐπεὶ δὲ 
λόγος ἐστὶ τῆς 44 πρὸς AX δοϑείς, καὶ τῆς ΡΔ πρὸς 4X, καὶ 
τῆς P ἄρα πρὸς A4 λόγος ἐστὶ δοϑείς. 

4) Archimedes scripserat lin. 21: ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ PA πρὸς 
Ad, ἐδείχϑη τὸ ἀπὸ B. praeterea p. 214 lin. 1: γεγονέτω. 
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4X, καὶ ἡ ΒΖ πρὸς ZX. πεποιήσϑω δὲ ὡς ἡ PA 
πρὸς AX, ἡ ΒΖ πρὸς ΖΘ. λόγος δὲ τῆς PA πρὸς 
AX δοϑείς. λόγος ἄρα καὶ τῆς ΖΒ πρὸς ΖΘ δο- 
ϑείς. δοθεῖσα δὲ ἡ BZ' ἴση γάρ ἐστι τῇ ἐκ τοῦ 
κέντρου" δοθεῖσα ἄρα καὶ ἡ ΖΘ. καὶ ὁ τῆς ΒΖ 
ἄρα λόγος πρὸς ΖΘ συνῆπται ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει τὸ 
ἀπὸ Β 4 πρὸς τὸ ἀπὸ 4 X, καὶ ἡ ΒΖ πρὸς ZX. ἀλλ᾽ 
ὁ ΒΖ πρὸς ΖΘ λόγος συνῆπται ἔκ ve τοῦ τῆς ΒΖ 
πρὸς ΖΧ καὶ τοῦ τῆς ZX πρὸς ΖΘ [κοινὸς ἀφῃρήσθω 
ὁ τῆς ΒΖ πρὸς ZX] λοιπὸν ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ἀπὸ 
BA, τουτέστι δοϑὲν πρὸς τὸ ἀπὸ 4X, οὕτως ἡ XZ 
πρὸς ΖΘ, τουτέστι πρὸς δοϑέν. καί ἐστιν δοθεῖσα ἡ 
Ζ4 εὐϑεῖα. εὐθεῖαν ἄρα δοθεῖσαν τὴν 412 τεμεῖν 
δεῖ κατὰ τὸ Χ καὶ ποιεῖν, ὡς τὴν ΧΖ πρὸς δοϑεῖσαν 
[τὴν ZO], οὕτως τὸ δοϑὲν [τὸ ἀπὸ B] πρὸς τὸ ἀπὸ 
Ω͂Χ. τοῦτο οὕτως ἁπλῶς μὲν λεγόμενον ἔχει διορισ- 
μόν, προστιϑεμένων δὲ τῶν προβλημάτων τῶν ἐνθάδε 
ὑπαρχόντων [τουτέστι τοῦ τε διπλασίαν εἶναι τὴν 4B 
τῆς ΒΖ καὶ τοῦ μείζονα τῆς ΖΘ τὴν ΖΒ. ὡς κατὰ 
τὴν ἀνάλυσιν] οὐκ ἔχει διορισμόν. καὶ ἔσται τὸ πρό- 
βλημα τοιοῦτον: δύο δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν B, ΒΖ. 
καὶ διπλασίας οὔσης τῆς Β4 τῆς BZ, καὶ σημείου 
ἐπὶ τῆς ΒΖ τοῦ O, τεμεῖν τὴν 48 κατὰ τὸ X καὶ 
ποιεῖν, ὡς τὸ ἀπὸ B. πρὸς τὸ ἀπὸ 4Χ, τὴν XZ 
πρὸς ΖΘ. ἕκαάτερα δὲ ταῦτα ἐπὶ τέλει ἀναλυϑήσεταί 
τε καὶ συντεϑήσεται. 

συντεϑήσεται δὲ τὸ πρόβλημα οὕτως" ἔστω ὁ Óo- 
ϑεὶς λόγος ὁ τῆς II πρὸς 2, μείζονος πρὸς ἐλάσσονα. 

2. δὲ] δή Torellius. 8. συνῆπται) συνηπτε F; fortasse 
συνῆπται καί. 18. εὐϑείαν ἄρα] scripsi; παρὰ per comp. F, 


uulgo; καὶ δή 6] ἄρα Torellius. 19. τῆς] (alt.) scripsi; τὴν 
F, uulgo. τήν] τῆς F per comp., uulgo; τὴν ΒΖ τῆς ΖΘ 
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BA?:A4X? et BZ:ZX. . fiat!) autem 
PA: AX — BZ:Z0. 
ratio autem P4: 4X data est; itaque etiam ratio 
ΖΒ: ΖΘ data. sed etiam ΒΖ data est; radio enim 
aequalis est. quare etiam ΖΘ data. itaque etiam 
ratio ΒΖ: ΖΘ composita est ex rationibus B zf?: 4 X? 
et ΒΖ: ΖΧ. sed eadem ratio etiam ex rationibus 
BZ:ZX et ZX: ZO composita est?) itaque quod 
relinquitur B Z1?, hoc est spatium datum, ad Z/ X? eam 
rationem habet, quam XZ ad ZO, hoc est ad datam 
lhnneam [u. Eutoeius]. et data est linea Z7f. datam 
igitur lineam Z/Z secare oportet in puncto X, ita ut 
sit, sicut XZ ad lineam datam, ita datum spatium 
ad Z1 X?. hoc si ita indefinite proponitur, determinatio- 
nem habet, sed adiunctis condicionibus, quae hoc loco 
exstant, determinationem non habet. et erit problema 
huiusmodi: datis duabus limeis Bzf et ΒΖ, quarum 
Bz duplo maior est linea ΒΖ, et puncto O in linea 
ΒΖ hneam ZB in puncto X ita secare, ut fiat 
Bod: W^ πὰ ΧΩ Ζῶ. 

quorum utrumque in fine et resoluetur et componetur.?) 

componetur autem problema hoe modo: data ratio 
sit lineae 7/ ad Z2, maioris ad minorem, et sphaera 


1) Cfr. p. 213 not. 4. 

2) Ex Eutocio concludi posse uidetur, uerba κοινός lin. 9 
— πρὸς ZX lin. 10 subditiua esse. 

3) Quod hie pollicetur supplementum, iam Dioclis et Dio- 
nysodori temporibus interciderat, sed Eutocius putat, se ipsam 
Archimedis resolutionem repperisse, neque iniuria (Quaest. Arch. 
p. 91). aliam totius problematis resolutionem dedit Hugenius: 
opera mechanica cet. (Lugd. Batau. 1751. 4) II p. 388—991. 


Torellius. 23. 48] AB F. 27. δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. 
28. μείζονος} scripsi; ust£ov F, uulgo. 
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καὶ δεδόσϑω τις σφαῖρα, καὶ τευμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ 
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τοῦ κέντρου. καὶ ἔστω τομὴ ὁ ABI'4 κύκλος, καὶ 
διάμετρος ἔστω ἡ B4, κέντρον δὲ τὸ K. καὶ τῇ KB 
ἴση κείσϑω ἡ ΒΖ, καὶ τετμήσϑω ἡ ΒΖ κατὰ τὸ O, 
ὥστε εἶναι ὡς τὴν ΘΖ πρὸς ΘΒ, τὴν II πρὸς X. καὶ 
ἔτι τετμήσϑω ἡ Β4 κατὰ τὸ X, ὥστε εἶναι ὡς τὴν 
ΧΖ πρὸς OZ, τὸ ἀπὸ Β4 πρὸς τὸ ἀπὸ 4X, καὶ διὰ 
τοῦ X ἐπίπεδον ἐκβεβλήσθω ὀρϑὸν πρὸς τὴν B. 
λέγω, ὅτι τὸ ἐπίπεδον τοῦτο τεμεῖ τὴν σφαῖραν, ὥστε 
εἶναι, ὡς τὸ usifov τμῆμα πρὸς τὸ ἔλασσον, τὴν Π 
πρὸς Σ. πεποιήσϑω γὰρ ὡς μὲν συναμφότερος ἡ KBX 
πρὸς BX, οὕτως ἡ 4Χ πρὸς 4Χ, ὡς δὲ συναμφό- 
τερος ἡ ΚΩ͂Χ πρὸς ΧΩ͂, ἡ PX πρὸς XB, καὶ ἐπ- 
εξεύχϑωσαν αἵ 4.4, AI, AP, PI. ἔσται δὴ διὰ τὴν 
κατασκευὴν, ὡς ἐδείξαμεν ἐν τῇ ἀναλύσει, ἴσον τὸ 
ὑπὸ PAZ τῷ ἀπὸ AK: καὶ ὡς ἡ ΚΑ πρὸς A44, 
ἡ Β4 πρὸς 4X. ὥστε καὶ ὡς τὸ ἀπὸ K 4 πρὸς "τὸ 
ἀπὸ 44, τὸ ἀπὸ Β4 πρὸς τὸ ἀπὸ 4X. καὶ ἐπεὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν PAZ τῷ ἀπὸ AK ἐστιν ἴσον [ἔστιν, ὡς ἡ 
PA πρὸς 44, τὸ ἀπὸ AK πρὸς τὸ ἀπὸ 421], ἔσται 
ἄρα καὶ ὡς ἡ PA πρὸς 42, τὸ ἀπὸ B πρὸς τὸ ἀπὸ AX, 
τουτέστιν ἡ ΧΖ πρὸς ΖΘ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς συναμ- 
φότερος ἡ K BX πρὸς B X, οὕτως ἡ 4X πρὸς X A, ἴση 
δέ ἐστιν ἡ K B τῇ ΒΖ, ἔσται ἄρα καὶ ὡς ἡ ZX πρὸς XB, 
οὕτως 7 4X πρὸς X4. ἀναστρέψαντι, ὡς ἡ ΧΖ πρὸς 
ZB, οὕτως ἡ XA πρὸς 44. ὥστε καὶ ὡς ἡ 44 πρὸς 





8. τὴν] scripsi; zo F, uulgo. 11. KB, B X Torellius, ut 
lin. 23. 13. ΚΩ͂, 4X idem. 15. τό] vo F. 16. P.A, 
Az 'Torellius, ut lin. 19. 17. Post ΚΑ repetit F: προς A44 
ῃ B προς 4X ὠὡστὲ και.ως vo «zo K.A zog Az ἡ ΒΖ προς 
4X oc6vs και ὡς vo «zo Κα; similia BC*. — 22. oc] σ supra 
scriptum manu 1 F. 25. AX] 4Χ F; corr. Torellius. 
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data sit, et secetur plano per centrum posito, et sectio 
sit eireulus 4BI'ZI, cuius diametrus sit Bf, eentrum 
autem K. et ponatur ΒΖ lineae KB aequalis, et 
secetur ΒΖ in puncto O ita, ut sit ΘΖ: ΘΒ — II : 2-. 
porro secetur linea BZ/ in puncto X ita, ut sit 
X QU. — BotsxsalX?, 
et per X ducatur planum ad B. perpendiculare. dico, 
hoe planum sphaeram ita secaturum esse, ut maius 
segmentum ad minus eam rationem habeat, quam IJ: 2. 
fiat) enim K B - BX: BX— AX: 4X et 
KA--4X:X24-—PX:XB, 
el dueantur lineae 4.4, ΑΓ, AP, PI. erit igitur 





propter constructionem, ut in analysi demonstrauimus 


. [p. 212, 6), P4 »« 44 — AK?, et 


KA:44-—B4:24X [p. 212, 9—10]. 
quare etiam Καὶ 4? : 4.21 — B4? : 4X*?; et quoniam 
PA» A4A-— AK? 

erit igitur etiam [P4 »« 42 : 421?, hoc est] 

PA: 42 —BZ4!:4X? — ΧΖ: ΘΖ [ex hypothesi]. 
et quoniam est KB -- BX: BX— AX: XA, et KB— BZ, 
ert igitur eliam ZX: XB — AX: X^. et conuer- 
tendo [Eucl V, 19 zógwue] ΖΧ: ΖΒ — AX: A4. 


Er Archimedes pro πεποιήσϑω scripserat γεγονέτω lin. 11 
et hoc habet Eutocius. : 


δι 
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AX, οὕτως ἣ ΒΖ πρὸς ZX. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ PA 
πρὸς 44, οὕτως ἡ ΧΖ πρὸς ΖΘ, ὡς δὲ ἡ A44 πρὸς 
AX, οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς ZX, καὶ δι’ ἴσου ἐν τῇ τε- 
ταραγμένῃ ἀναλογίᾳ, ὡς ἡ PA πρὸς AX, οὕτως ἡ ΒΖ 
πρὸς ΖΘ. χαὶ ὡς ἄρα ἡ AX πρὸς ΧΡ, οὕτως ἡ ΖΘ 
πρὸς ΘΒ. ὡς δὲ ἡ ZO πρὸς ΘΒ, οὕτως ἡ II πρὸς Σ. 
καὶ ὡς ἄρα 7 4X πρὸς ΧΡ, τουτέστιν ὃ 4Γ A κῶνος 
πρὸς τὸν Α͂ΡΓ κῶνον, τουτέστι τὸ 442Γ τμῆμα τῆς 
σφαίρας πρὸς τὸ ΑΒΓ τμῆμα τῆς σφαίρας, οὕτως ἡ 
Π πρὸς Σ. | 


, 


€. 


Τῷ δοϑέντι τμήματι σφαίρας ὅμοιον x«l ἄλλῳ τῷ 
δοϑέντι ἴσον τὸ αὐτὸ συστήσασϑαι. 

ἔστω τὰ δύο δοϑέντα τμήματα σφαίρας τὰ ABI, 
EZH. καὶ ἔστω τοῦ μὲν 41ΒΓ τμήματος βάσις ὃ περὶ 
διάμετρον τὴν AB κύκλος; κορυφὴ δὲ τὸ Γ σημεῖον, 
τοῦ δὲ EZH βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΕΖ, κορυφὴ 
ὃὲ τὸ Η σημεῖον. δεῖ δὴ εὑρεῖν τμῆμα σφαίρας, ὃ 
ἔσται τῷ μὲν ABI' τμήματι ἴσον, τῷ δὲ ΕΖΗ 
ὅμοιον. 

εὑρήσϑω, καὶ ἔστω τὸ OK 4, καὶ ἔστω αὐτοῦ βά- 
σις μὲν ὁ περὶ διάμετρον τὴν ΘΚ κύκλος, κορυφὴ δὲ 
τὸ 4 σημεῖον. ἔστωσαν δὴ καὶ κύκλοι ἐν ταῖς σφαί- 
θαι οὗ ANBI, ΘΞ Κα A, EOZH, διάμετροι δὲ αὐτῶν 
πρὸς ὀρϑὰς ταῖς βάσεσιν τῶν τμημάτων gb ΓΝ, AK, 
HO. καὶ ἔστω κέντρα và II, P, Σ. καὶ πεποιήσϑω, 


8. κῶνον] κωνον προς (comp. F. 442Γ] 44Γ Ἐς corr. To- 
rellus. 11. ς΄ Torelhus. 12. ἄλλῳ] αλλο F; corr. ΑΒ. 26. 
HO] ΗΘ F; corr. Torellius. 
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quare etiam 421: 4X — BZ:ZX [Eucl. V, 1 zóg.]. 
et quoniam est 
PA:44 — XZ:Z0, ek 42:4X — ΒΖ: ΖΧ, 

erit ex aequali in perturbata ratione [Eucl. V, 21; Eu- 
tocius] PA4: 4X — BZ:Z0, et AX: XP— Z0:0 B.!) 
sed ΖΘ: 6B — II: Z [ex hypothesi]. quare etiam 
AX: XP, hoc est conus A41I'4 ad conum ΑΓ ΡΓ [p. 211 
not. 5], hoc est segmentum sphaerae Α 4 Γ΄ ad seg- 
mentum sphaerae ABI' [prop. 2] — II: 2. 


X 


Segmentum sphaerae construere dato segmento 
sphaerae simile et alii dato idem aequale.?) 

duo segmenta sphaerae data sint 4BI, ΕΖΗ. et 
segmenti A4BI' basis sit circulus circum diametrum 
AB descriptus, uertex autem I' punctum, segmenti 
autem ΕΖΗ basis circulus circum diametrum EZ 
descriptus, uertex autem punetum H. oportet igitur 
segmentum sphaerae reperiri segmento ABI' aequale 
et idem segmento EZH simile. 

reperiatur, et sit € K 4, et basis eius sit*circulus 
cireum diametrum € K descriptus, uertex autem punc- 
tum 4. praeterea sint circuli [maximi]?) sphaerarum 
ANBI, ΘΞΚ 4, EOZH, et diametri eorum ad bases 
segmentorum perpendiculares ΓΝ, 4,5, ΗΟ, et centra 


1) Nam conuertlendo P4: XP — BZ: BO, et uicissim 
PA:BZ-—XP:B0- 4X:70j unde uicissim 
AX: XP —Z0:B0. | 
2) Hoc problema antea latius proposuerat: τὸ δοϑὲν τμᾶμα 
σφαίρας τῷ δοϑέντι τμάματι σφαίρας ὁμοιώσαι; praef. περὶ 
ἑλίκων. 
3) Archimedes sine dubio scripserat μέγιστοι κύκλοι lin. 28, 


| 290 ΠΕΡῚ ΣΦΑΙ͂ΡΑΣ ΚΑῚ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥΎ Β΄. ' 
ὡς μὲν συναμφότερος ἡ ΠΝ, ΝΤ πρὸς τὴν NT, ov- 
τῶς ἡ XT πρὸς ΤΙ, ὡς δὲ συναμφότερος ἡ PE, ET 


Ζ 








5 Ζ 
πρὸς T, οὕτως ὁ ΨΥ πρὸς T4, ὡς δὲ συναμφό- 
τερος ἡ ΣΟ. ΟΦ πρὸς O4, οὕτως ἡ 9 Φ πρὸς OH. 
καὶ νοείσϑωσαν κῶνοι. ὧν βάσεις μέν εἰσιν οἱ περὶ 
διαμέτρους τὰς 48, ΘΚ, ΕΖ κύκλοι, κορυφαὶ δὲ τὰ 
X, "WW, OQ, σημεῖα. ἔσται. δὴ ἴσος ὁ μὲν ABX κῶνος 
τῷ 48ΒΓ τμήματι τῆς σφαίρας, ὁ δὲ ΨΘΚ' τῷ OK A, 
ὁ ὃὲ ΕΩΖ τῷ ΕΗΖ. τοῦτο γὰρ δέδεικται. καὶ ἐπεὶ 
10 ἔσον ἐστὶ τὸ ABI' τμῆμα τῆς σφαίρας τῷ O0 K τμή- 

ματι. ἴσος ἄρα καὶ ὁ AXB κῶνος τῷ ΨΘΚ κώνῳ 

[τῶν δὲ ἴσων κώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ βάσεις τοῖς 


e 


ὕψεσιν] ἔστιν ἄρα, ὡς ὁ κύκλος ὁ περὶ διάμετρον τὴν 
AB πρὸς τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὴν OK, 


3. TA] T in rasura F. 4. 90] ΟΦ F; corr. manus 2. 
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II, P, X. et fiat!) 

IIN--NT:NT-—XT:TI' 
et 

PE --ET:ET—UVP:TAÁ 
et 

ZO--006:00— 900:20H. 


el fingantur coni, quorum bases sint circuli cireum 
AB, 0 K, EZ descripti, uertices autem puncta X, 3, £2, 
erit igitur conus 4 B X segmento sphaerae A4 BI' aequa- 
lis, conus 9/O K segmento O K 4, conus Ef2Z seg- 
mento EHZ. hoe enim demonstratum est [prop. 2]. 
et quoniam segmentum sphaerae A4 BI'segmento ΘΚ A4 
aequale est, etiam conus A4XB cono *"UOK aequalis 
est. itaque circulus eircum diametrum 4B descriptus 
ad cireulum cireum diametrum 0 K descriptum eam 





sed omissionem iransscriptori imputare malim, quam cum Niz- 
zio μέγιστοι addere; Quaest. Arch. p. 76. 


1) πεποιήσϑω p. 218 lin. 26 pro genuino γεγονέτω. 





5. βασις F; corr. B. 6. διάμετρον F; corr. B. τάς] την 
ἘΣ corr. B*, 7. ἔσται] per comp. F. δή} scripsi; δὲ F, 
uulgo. 12. βασ cum comp. ης F. 
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οὕτως ἡ ΨΥ πρὸς XT. ὡς δὲ ὁ κύκλος πρὸς τὸν 
κύχλον, τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ. ὡς ἄρα τὸ 
ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ OK, οὕτως ἡ ΨΥ πρὸς XT. 
καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ EZH τμῆμα τῷ OKA τμή- 
ματι. ὅμοιος ἄρα ἐστὶ καὶ ὁ ΕΖ κῶνος τῷ ΨΘΚ 
κώνῳ [τοῦτο γὰρ δειχϑήσεται). ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ (36D 
πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ἡ ΨΥ πρὸς ΘΚ. λόγος δὲ τῆς 
OQ, πρὸς τὴν ΕΖ δοϑείς. λόγος ἄρα καὶ τῆς ΨΥ 
πρὸς την ΘΚ δοϑείς. ὃ αὐτὸς ἔστω ὁ τῆς XT πρὸς Z. 
καί ἐστι δοϑεῖσα ἡ XT* δοϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ Z1. καὶ 
ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ "UT πρὸς XT, τουτέστι τὸ ἀπὸ AB 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, οὕτως ἡ ΘΚ πρὸς 4, κείσϑω τῷ 
ἀπὸ ΘΚ ἴσον τὸ ὑπὸ AB, c. ἔσται ἄρα καί, ὡς τὸ 
ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, οὕτως ἡ AB πρὸς τὴν c. 
ἐδείχϑη δὲ καί, ὡς τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, οὔ- 
vog ἡ ΘΚ πρὸς Ζ. καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ AB πρὸς ΘΚ, 
οὕτως 1 S πρὸς 4. ὡς δὲ ἡ AB πρὸς ΘΚ, οὕτως 
ἡ ΘΚ πρὸς ς [διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ἀπὸ ΘΚ τῷ ὑπὸ 
τῶν AB, s] ὡς ἄρα ἡ AB πρὸς ΘΚ, οὕτως ἡ ΘΚ 
πρὸς c, καὶ ἡ S πρὸς 4. δύο ἄρα δοϑεισῶν τῶν 48, 
2 δύο μέσαι κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογόν εἰσιν αἱ 0 K, c. 

συντεϑήσεται δὲ τὸ πρόβλημα οὕτως" ἔστω, ᾧ μὲν 
δεῖ ἴσον τμῆμα συστήσασϑαι, τὸ ABI, ᾧ δὲ ὅμοιον, 
τὸ ΕΖΗ͂. καὶ ἔστωσαν μέγιστοι κύκλοι τῶν σφαιρῶν 
of ABI'N, EHZO, διάμετροι δὲ αὐτῶν αἵ ΓΝ, HO, 
καὶ κέντρα τὰ II, 2X. καὶ πεποιήσϑω, ὡς μὲν συν- 
αἀμφότερος ἡ ΠΝ, NT πρὸς NT, οὕτως ἡ XT πρὸς 





2. τὸ ἀπό] οὕτως τὸ ἀπό lorelius. 4. τῷ] τα F. δὅ. 
ὅμοιος} ομοιως F; corr. ABC. 9. OK] OK ὦ F; corr. ed. 
Basil. 13. ἔσται] per comp. F. 19. AB] 4B F. 22. 
δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. 25. EHZO] scripsi; ΕΗ Ζῶ Ἐς 
HEOZ uulgo. HO] HO F; corr. BCD. 
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rationem habet, quam ΨΥ: XT [I lemm. 4 yp. 82]. 
sed ut circulus ad circulum, ita 4B?: 9 K? [Eucl. 
XII, 2]. itaque 4B?: OK? — «FT :XT. et quoniam 
segmentum EZH segmento 0 K.4 simile est, etiam 
conus EZ£2 cono WO K similis erit [u. Eutocius]. 
itaque  Φ: EZ — ΨΥ : ΘΚ [u. Eutocius; cfr. I lemm. 5 
p.82]. sed ratio $2 : EZ data est [u. Eutocius]. ita- 
que eliam ratio 7D: ΘΚ data est. eadem sit ratio 
XT:.4. et data est linea XT [u. Eutocius] quare 
eliam Z7 linea data est. et quoniam est ΨΥ. : XT, 
hoc es6 4B? : OK? — ΘΚ: 4), ponatur 

4 Boc 8 x 0K-. 

erit igitur eliam 4B?: Κ᾿ — A4B:67) sed demon- 
stratum est 4B?: OK? — OK: Z. vicissim. igitur 
[Eucl V, 16] 4B:0K —6:z [u. Eutocius].) sed 
AB:OK -—0K:sc [Eucl. VI, 17]. itaque 

AB:0K —0K:c6-—53s:. 
itaque inter datas lineas 4B, z/ duae mediae propor- 
tionales in proportione continua sunt O0 K, 5. [quare 
eae quoque datae sunt; prop. 1 p. 192, 23]. 

componetur autem problema hoc modo. sit ABI' 

segmentum, cui aequale segmentum construendum est, 
ΕΖΗ autem, cui simile construendum. et circuli 
maximi sphaerarum sint 4BI'N, EHZO, et diametri 
eorum ΓΝ, HO, et centra, I], Z2. et fiat?) 

IHN--NT:NT-—XT:TI 


EE enun UJ T.OK--XT:Z2;tum u. Eucl V, 16; u. 
Eutocius. 

2) Nam 4B? : OK? — AB? : AB»« 6 — AB: 

3) Ex adnotatione eius adparet, Archimedem eR ]in. 17 
omisisse. 

4) πεποιήσϑω 5: γεγονέτω (lin. 26). 
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TI, ὡς δὲ συναμφότερος ἡ Σ ΟΦ πρὸς ΟΦ, ἡ ῷ 
πρὸς OH. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ μὲν XAB κῶνος τῷ 
ΑΒΓ τμήματι τῆς σφαίρας, ὁ δὲ ΖΩΕ τῷ ΕΗΖ. 
πεποιήσϑω, ὡς ἡ $2 πρὸς EZ, οὕτως ἡ XT πρὸς Z. 
καὶ δύο δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν AB, 4 δύο μέσαι 
ἀνάλογον εἰλήφϑωσαν, αἱ ΘΚ, c, ὥστε εἶναι ὡς τὴν 
AB πρὸς ΘΚ, οὕτως τὴν ΚΘ πρὸς €, καὶ τὴν € πρὸς 
2. καὶ ἐπὶ τῆς ΘΚ κύκλου τμῆμα ἐφεστάσϑω τὸ ΘΚ 4 
ὅμοιον τῷ ΕΖΗ͂ κύκλου τμήματι, καὶ ἀναπεπληρώσϑω 
ὁ κύκλος. καὶ ἔστω αὐτοῦ διάμετρος ἡ AE. καὶ vo- 
εἰσϑω σφαῖρα, ἧς μέγιστος κύκλος ἐστὶν ὁ AOFEK, 
κέντρον δὲ τὸ P. καὶ διὰ τῆς ΘΚ ἐπίπεδον ὀρϑὸν 
ἐκβεβλήσϑω πρὸς τὴν 413. ἔσται δὴ τὸ τμῆμα τῆς 
σφαίρας τὸ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ 4 ὅμοιον τῷ ΕΖΗ τμή- 
ματι τῆς σφαίρας. ἐπειδὴ καὶ τῶν κύκλων τὰ τμήματα 
ἦν ὅμοια. λέγω δέ, ὅτι καὶ ἴσον ἐστὶ và ABI τμή- 
ματι τῆς σφαίρας. πεποιήσϑω, ὡς συναμφότερος ἡ 
PA, ETT πρὸς ET, οὕτως ἡ "P πρὸς T A. ἴσος ἄρα 
ὁ ΨΘΚ κῶνος τῷ ΘΚΑ τμήματι τῆς σφαίρας. καὶ 
ἐπειδὴ ὅμοιός ἐστιν ὁ ΨΘΚ κῶνος τῷ Ζ22Ε κώνῳ, 
ἔστιν ἄρα. ὡς ἡ ΘΦ πρὸς EZ, τουτέστιν ἡ XT πρὸς 
Z4, οὕτως ἡ ΨΥ πρὸς OK. xvi ἐναλλὰξ καὶ ἀνάπα- 
Aw. ὡς ἄρα ἡ ΨΥ πρὸς XT, ἡ ΘΚ πρὸς z. καὶ 
ἐπειδὴ ἀνάλογόν εἰσιν αἱ 4B, KO, s, A, ἔστιν, ὡς 
τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΚ, ἡ OK πρὸς Zl. ὡς δὲ 
ἡ ΘΚ πρὸς 4. ἡ ΨΥ πρὸς ΧΤ. καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
AB πρὸς τὸ ἀπὸ KO, τουτέστιν ὁ περὶ διάμετρον 


1. ΤΠ] TV (— TT?) F; sed fortasse V est y. 204] 
ΣΟ, ΟΦ Torellius. 4, ΦΊ ΟΦ F; corr. BCD. 8. ἐφε- 
στάσϑω)] scripsi; ἐπεστασϑὼ F, uulgo. 13. ἔσται] per comp. 
F. 14. EZH 0 F. 17. ὡς] γὰρ ὡς Nizze. 18. 0} T 
in ras. F. 24. AB] A0 F; corr. Torellius. 
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et 
20 J- 00:00 — $$0:0H. 

conus igitur X.4B segmento sphaerae A4BI', conus 
Z9 E segmento EHZ aequalis est [prop. 2]. fiat!) 
Q0:EZ- ΧΤ: 2. et datis duabus lineis 4B, Z, 
duae mediae proportionales sumantur ΘΚ, s [prop. 1 
p. 192, 23], ut sit 4B: OK — OK:$— 6:4. οὐ ἴῃ 
ΘΚ linea construatur segmentum circuli ΘΚ 4 segmento 
EZH simile [cfr. Eucl. III, 33 et III def. 11], et ex- 
pleatur circulus [Eucl. III, 25], et diametrus eius sit 
AX. et finpatur sphaera, cuius circulus maximus sit 
AO0K, centrum autem P. et per 9 K lineam duca- 
tur planum ad 4,5 perpendieulare.?) erit igitur seg- 
mentum sphaerae in eadem parte positum, in qua 
4 punetum, segmento sphaerae ΕΖΗ simile, cum 
eliam ecireulorum segmenta similia sint. dico autem?), 
id aequale esse etiam segmento sphaerae ABI. fiat!) 
PE--ET:EZT-—'Tr:7T4. iaque conus «OK 
aequalis est segmento sphaerae O9 K 4 [prop. 2]. et 
quoniam conus 97/0 K similis est cono ΖΕ, erit 
$,0 : EZ, hoc est XT: 4 [ex hypothesi], — ΨΥ: ΘΚ 
[p. 222, 9]. et uicissim [Eucl. V, 16] 

[XS WD— 4:0K] 
et e eontrario [Eucl. V, 7 zóg.] ΨΥ: ΧΤ -- ΘΚ: ZA. 
et quoniam proportionales sunt limeae 4B, ΚΘ, c, 4, 
ert 4B?:0 Κα — ΘΚ: 4 [u. Eutocius] sed 

OK: -—'Pn:XT 
quare etiam 4B?: ΚΘ", hoc est circulus cireum dia- 


1) πεποιήσϑω lin. 4 et 17 »: γεγονέτω. 

. 2) De uerborum ordine lin. 12—13 cfr. p. 207 not. 2. 
3) Fortasse scribendum: λέγω δή lin. 16. 

Archimedes, ed. Heiberg. I. 15 
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τὴν AB κύκλος πρὸς τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΘΚ 
κύκλον, οὕτως ἡ ΨΥ πρὸς τὴν XT. ἴσος ἄρα ἐστὶν 
0 XAB κῶνος τῷ ΨΘΚ χώνῳ. ὥστε καὶ τὸ ABI 
τμῆμα τῆς σφαίρας ἴσον ἐστὶ τῷ ΘΚ 4 τμήματι τῆς 
σφαίρας. τῷ δοϑέντι ἄρα τμήματι τῷ 48ΒΓ ἴσον καὶ 
ἄλλῳ τῷ δοϑέντι ὅμοιον τῷ EZH τὸ αὐτὸ συνέσταται 
τὸ O0 K A. 


, 


ς. 
4ύο δοϑέντων σφαίρας τμημάτων, εἶτε τῆς αὐτῆς 
εἴτε μή. εὑρεῖν τμῆμα σφαίρας. ὃ ἔσται ἑνὶ μὲν τῶν 
δοϑέντων ὅμοιον, τὴν δὲ ἐπιφάνειαν ἕξει ἴσην τῇ τοῦ 

ἑτέρου τμήματος ἐπιφανείᾳ. 
ἔστω τὰ δοϑέντα τμήματα σφαιρικὰ κατὰ τὰς ABI, 
A EZ περιφερείας. καὶ ἔστω, ᾧ μὲν δεῖ ὅμοιον εὑρεῖν, 
τὸ κατὰ τὴν ABI περιφέρειαν, οὗ δὲ τὴν ἐπιφάνειαν 
ἴσην ἔχειν τῇ ἐπιφανείᾳ τὸ κατὰ τὴν A4 EZ. καὶ γε- 
γενήσϑω, καὶ ἔστω τὸ KAM τμῆμα τῆς σφαίρας τῷ 
μὲν ABI τμήματι ὅμοιον, τὴν δὲ ἐπιφάνειαν ἴσην 
ἐχέτω τῇ τοῦ 4 ΕΖ τμήματος ἐπιφανείᾳ. καὶ νοείσϑω 
τὰ κέντρα τῶν σφαιρῶν. καὶ Óv αὐτῶν ἐπίπεδα ἐκ- 
βεβλήσϑω ὀρϑὰ πρὸς τὰς τῶν τμημάτων βάσεις. καὶ 
ἐν μὲν ταῖς σφαίραις τομαὶ ἔστωσαν οὗ KAMN, 
BAIO0, EZHA μέγιστοι κύκλοι, ἐν δὲ ταῖς βάσεσι 
τῶν τμημάτων αἱ KM, AI, AZ Σ;εὐϑεῖαι. διάμετροι 
δὲ τῶν σφαιρῶν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαι ταῖς KM, AT, 


1. τὴν AB κύκλος πρὸς τὸν περὶ διάμετρον) om. F; corr. 
Torellius (et Cr.). 2. κυκλος Εἰ; corr. Torellius. 6. αλλο 
F; corr. ed. Basil.* 8. ζ΄ Torellius. 10. evo cum comp. ἐν 
uel 4» F. ἑνί] ἕν F; corr. B*. 17. τμῆμα] om. F; corr. 
Torellius. sed fortasse potius delenda sunt τῆς σφαίρας. 21. 
ὀρϑὰ πρός} Syllab. — $c προς in rasura Εἰ; uidetur fuisse ορϑαι. 


ἀρ... c. 
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metrum 4B descriptus ad circulum eireum ΘΑ de- 
seriptum [Eucl XII, 2] — ΨΥ : XT. quare aequales 


sunt eoni X4B, ΨΘΚ [I lemm. 4 p. 82]. itaque 


etiam segmentum sphaerae 4 BI' aequale est segmento 
6 K.A. itaque inuentum est segmentum OK 4 dato 
segmento 481 aequale et idem alii segmento dato 
EZH simile. 


VL 

Datis duobus segmentis sphaerae, siue eiusdem siue 
non eiusdem, segmentum sphaerae inuenire, quod al- 
teri datorum simile sit, et superficiem superficiei al- 
ierius segmenti aequalem habeat.!) — segmenta sphae- 
rarum?) data in arcubus 4BI, 4 EZ posita sint. et 
segmentum in arcu ABI' positum id sit, cui simile 
segmentum inueniendum est, segmentum autem in areu 
4 EZ positum id, euius superficiel superficiem aequa- 
lem segmentum quaesitum habere oportet. fiat, et 
segmentum sphaerae Καὶ 4M segmento A4BI'simile sit, 
superficiem autem superficiei segmenti ./ EZ aequalem 
habeat. et fingantur centra sphaerarum, et per ea du- 
cantur plana ad bases segmentorum perpendicularia, 
et in sphaeris sectiones sint cireuli maximi. K 4M N, 
BAI'O, ΕΖΗ 4, in basibus autem segmentorum K M, 
AI, 412 lmeae. diametri autem sphaerarum ad lineas 
KM, 4T, 412 perpendiculares sint ΔΝ, BO, EH. et 


1) dvo δοϑέντων τμαμάτων σφαίρας εἴτε τᾶς αὐτᾶς sits 
ἄλλας εὑρεῖν τι τμᾶμα σφαίρας, ὃ ἐσσείται αὐτὸ μὲν ὅμοιον 
τῷ ἑτέρῳ τῶν τμαμάτων, τὰν δὲ ἐπιφάνειαν ἴσαν ἕξει τὰ ἐπι- 
φανείᾳ τοῦ ἑτέρου τμάματος. περὶ ἑλέκ. praef. 

2) σφαιρικα lin. 18 Archimedeum non est. 

15* 
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242 ἔστωσαν α AN, ΒΘ, EH. καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 
AM, BI, EZ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ τοῦ KAM τμή- 
ματος τῆς σφαίρας ἐπιφάνεια τῇ τοῦ 4 ΕΖ τμήματος. 
ἐπιφανείᾳ, ἴσος ἄρα ἐστὶν καὶ ὁ κύκλος. οὗ ἡ ἐκ τοῦ 
μανερουλὶ ἴση ἐστὶ vj AM, τῷ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ 
VEPQDU ἴση ἐστὶ τῇ EZ [αἱ γὰρ ἐπιφάνειαι ἐῶν Mr 
μένων τμημάτων ἴσαι ἐδείχϑησαν κύκλοις, ὧν «bL ἐκ 
τῶν κέντρων ἴσαι εἰσὶν ταῖς ἀπὸ τῶν κορυφῶν τῶν 
τμημάτων ἐπὶ τὰς βάσεις ἐπιξευγνυούσαις]. ὥστε καὶ 
ἡ MA τῇ EZ ἴση ἐστίν. ἐπεὶ δὲ ὅμοιόν ἐστι vo K AM 
τῷ 48ΒΓ τμήματι, ἔστιν ὡς 7 AP πρὸς ΡΝ, ἡ ΒΠ 
πρὸς ΠΘ. καὶ ἀνάπαλιν καὶ συνϑέντι, ὡς ἡ Ν.4 πρὸς 
AP, οὕτως ἡ ΘΒ πρὸς ΒΠ. ἀλλὰ καὶ ὡς ἡ PA πρὸς 
AM, οὕτως ἡ ΒΠ πρὸς ΓΒ [ὅμοια γὰρ τὰ τρίγωνα" 
ὡς ἄρα ἡ N.4 πρὸς 4Μ, τουτέστι πρὸς ΕΖ, οὕτως 
ἡ ΘΒ πρὸς ΒΓ. καὶ ἐναλλάξ. λόγος δὲ τῆς ΕΖ πρὸς 
BI óo9sí(g δοθεῖσα γὰρ ἑκατέρα. λόγος ἄρα καὶ τῆς 
AN πρὸς ΘΒ δοϑείς. καί ἐστι δοϑεῖσα ἡ ΒΘ. δο- 
ϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ AN. ὥστε καὶ ἡ σφαῖρα δοϑεῖσά 
ἐστιν. 

συντεϑήσεται δὲ οὕτως" ἔστω τὰ δοϑέντα δύο τμή- 
ματα σφαίρας τὰ ABI, 4ΕΖ, τὸ μὲν ABI ᾧ δεῖ 
ὅμοιον, τὸ δὲ 4EZ, οὗ τὴν heces ἴσην ius τῇ 


11. ἔστι» ἔστιν ἄρα Torellius, οὐ hoc habet Eutocius; sed 
fieri potest, ut ἄρα a transscriptore omissum sit. 13. BII] 
ΘΠ F. 17. δοϑείς] om. F; corr. ed. Basil, Cr. 18. δο- 
Q'síc] om. F; corr. ed. Basil, Cr. 21. à£] scripsi; δὴ F, uulgo. 
28. £yswv] εχει Εἰ; corr. Torellius. auditur δεῖ ex lin. 22; cfr. 
p. 226, 16. 
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ducantur lineae 4M, BI', EZ. οὖ quoniam super- 
fides K 4M segmenti sphaerae aequalis est superficiei 
segmenti 2] EZ, etiam cireulus, euius radius aequalis 
est lineae 44M, aequalis est circulo, cuius radius 
aequalis est lineae EZ [I, 42—43].' quare etiam 
MA -— EZ [Eucl. XII, 2]. porro quoniam [segmen- 
ium] K 4M segmento A4BI'simile est, erit 

AP: PN —  ΒΠ: ΠΘ [u. Eutocius]. 
et conuertendo [Eucl. V, 5 zog.] [PN: 4P— I10:BII)J 


B 
Za 
24 
Z 
M M 
H - dd 
A 
“27 
Θ 


et componendo [Eucl. V, 18] NA4: AP — ΒΘ: BII. 
sed etiam P4: 4M — BII:I'BJ) quare NA: AM, 
hoe es& ΝΖ: EZ — ΘΒ: ΒΓ [δι᾽ ἴσου Eucl. V, 22]. 
et uicissim [Eucl. V, 16] [NA: 9B — EZ: BI'] ratio 
autem EZ: BI'data est; utraque enim linea data est 
[u. Eutocius] quare etiam ratio ἽΝ: ΘΒ data. et 
BO data est; itaque etiam 4 N. itaque etiam sphaera 
data est [Eucl. dat. def. 5]. 

componetur autem hoc modo: sint data duo seg- 
menta sphaerae 4BI', Z4 EZ, quorum ABI'id sit, 
cui simile segmentum inuenire oportet, 4 EZ autem 


1) Nam BI'II«v AMP (u. Eutocius); tum u. Eucl. VI, 4. 
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ἐπιφανείᾳ. καὶ τὰ αὐτὰ κατεσκευάσϑω τοῖς ἐπὶ τῆς 


᾿ ἀναλύσεως. καὶ πεποιήσϑω, ὡς μὲν ἡ ΒΓ πρὸς EZ, 
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οὕτως ἡ BO πρὸς AN. καὶ περὶ διάμετρον τὴν AN 
κύκλος γεγράφϑω. καὶ νοείσϑω σφαῖρα. ἧς μέγιστος 
ἔστω κύκλος ὃ AKNM, καὶ τετμήσϑω ἡ ΝΑ κατὰ 
τὸ P, ὥστε εἶναι ὡς τὴν OII πρὸς II B, τὴν ΝΡ πρὸς 
PA. καὶ διὰ τοῦ P ἐπιπέδῳ τετμήσϑω ἡ ἐπιφάνεια 
ὀρϑῷ πρὸς τὴν AN, καὶ ἐπεξζεύχϑω ἡ AM. ὅμοια 
ἄρα ἐστὶν τὰ ἐπὶ τῶν KM, AI' εὐϑειῶν τῶν κύκλων 
τμήματα. ὥστε καὶ τὰ τμήματα τῶν σφαιρῶν ἐστιν 
ὅμοια. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΘΒ πρὸς BII, οὕτως ἡ 
NA πρὸς 4Ρ' καὶ γὰρ κατὰ διαίρεσιν: ἀλλὰ καὶ ὡς 
ἡ ΠΒ πρὸς BI, οὕτως ἡ PA πρὸς 4Μ, καὶ ὡς ἄρα 
ἡ ΘΒ πρὸς NA, ἡ ΒΓ πρὸς AM. ἦν δὲ καὶ ὡς ἡ 
ΘΒ πρὸς AN, ἡ ΒΓ πρὸς EZ. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ 
τῇ AM. ὥστε καὶ ὃ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
ἐστὶν ἡ ΕΖ, ἴσος ἐστὶ τῷ κύκλῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου ἴση ἐστὶ τῇ ΔΜ. καὶ ὃ μὲν τὴν ἐκ τοῦ κέντρου 
ἔχων τὴν ΕΖ κύκλος ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
24ΕΖ2Ζ τμήματος. 0 δὲ κύκλος, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
ἴση ἐστὶ τῇ AM, ἴσος ἐστὶ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ K AM 
τμήματος. τοῦτο γὰρ ἐν τῷ πρώτῳ δέδεικται. [o0 ἄρα 
καὶ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ΚΑΜ τμήματος τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ 4 ΕΖ τμήματος τῆς σφαΐρας, καί ἐστιν ὅμοιον τὸ 
KAM τῷ ABL. 


8 AN] AN F. AM]AMTF. 12. κατα] scripsi Quaest. 
Arch. p. 157; τὰ κατα F, uulgo; τοῦτο κατά '"lorelhus. 17. 
τῷ] scripsi; om. F, vulgo. κύκλῳ, ov ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση 
ἐστί] om. F; corr. ed. Basil, Cr. 28. τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ 4 EZ 
τμήματος] om. Εἰ; corr. ed. Basil. (4 ES pro Z EZ, quod corr. 
Torellius), sed post τῆς σφαῖρας; ipse transposul. ,superficies 
igitur kim portionis sphaerae similis est abc et aequalis super- 
ficiei def* Cr. 


teb segmentum quaesitum. et construantur eadem, 
quae in analysi, et fiat BI': EZ — BO: AN. et 
cireum diametrum ANN circulus describatur. et fin- 
gatur sphaera, cuius circulus maximus sit 4 K NM, 
et secetur ΝΖ in puncto P, ita ut sit 
GII:IIB — NP:P4A [Eucl. VI, 10]. 

et superficies secetur plano per P ducto ad 4N lineam 
perpendieulari, et ducatur 44M. similia igitur sunt 
segmenta circulorum in lineis K M, AI' posita [u. Eu- 
tocius]") quare etiam segmenta sphaerarum similia 
sunt. et quoniam 0B: BI] — N A4: AP (nam etiam 
per diremptionem [est ΘΙ: BI] — NP: AP; tum u. 
Eucl. V, 18]), et etiam ΠΒ: BI'— PA: AM [p. 229 
not. i], itaque etiam ΘΒ: NA4— ΒΓ: AM) erat 
autem ΘΒ: ΖΝ — BI': EZ [ex hypothesi]. itaque 
EZ -— 4M [Eucl V, 9]. quare etiam circulus, cuius 
radius est EZ, aequalis est circulo, cuius radius aequa- 
lis es& 4M lineae. et circulus radium habens EZ 
aequalis est superficie segmenti Z/ EZ, circulus autem, 
cuius radius aequalis est lineae Δ M, aequalis est su- 
perfieiei segmenti K 4M. hoc enim in primo libro 
demonstratum est [I, 42—43]. itaque etiam super- 
fieles segmenti K 4M aequalis est superficiei ZEZ 
segmenti sphaerae, et simile est segmentum K 4M 
segmento 44 BI. 


1) H. e. γεγονέτω lin. 2. 

2) Ex eo comperimus, horum uerborum formam genuinam 
hanc esse: τὰ ἐπὶ τῶν KM, ΑΤ' τμήματα κύκλων lin. 9. 

3) Nam δι᾽ ἴσου (Eucl. V, 229): ΘΒ: ΒΓ ΞΞ-ΝΑ: AM; 
tum ἐναλλάξ (Eucl V, 16). 
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e 
“πὸ τῆς δοϑείσης σφαίρας τμῆμα τεμεῖν ἐπιπέδῳ 
ὥστε τὸ τμῆμα πρὸς τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὴν 
αὐτὴν τῷ τμήματι καὶ ὕψος ἴσον τὸν δοϑέντα λόγον 
ἔχειν. | 
ἔστω ἡ δοϑεῖσα σφαῖρα, ἧς μέγιστος κύκλος ὁ 
ABI, διάμετρος δὲ αὐτῆς ἡ B4. δεῖ δὴ τὴν σφαῖ- 
ραν ἐπιπέδῳ τεμεῖν τῷ διὰ τῆς AI, ὅπως τὸ ABD 
τμῆμα τῆς σφαίρας πρὸς τὸν ABI' κῶνον λόγον ἔχῃ 


A - 
10 τὸν αὐτὸν τῷ δοϑέντι. 


1ὅ 





γεγονέτω, καὶ ἔστω κέντρον τῆς σφαίρας τὸ Ε' 
καὶ ὡς συναμφότερος ἡ EZZ πρὸς 4Ζ, οὕτως ἡ HZ 
πρὸς ΖΒ. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ AI'H κῶνος τῷ ABI 
τμήματι. λόγος ἄρα καὶ τοῦ ΔΗΓ κώνου πρὸς τὸν 
ABI' κῶνον δοϑείς. λόγος ἄρα τῆς ΗΖ πρὸς ZB 
δοϑείς. ὡς δὲ ἡ ΗΖ πρὸς ZB, συναμφότερος ἡ Ε4Ζ 
πρὸς ZZ. λόγος ἄρα συναμφοτέρου τῆς Ε4Ζ πρὸς 
242 δοϑείς [ὥστε καὶ τῆς ΕΖ πρὸς 4Z. δοϑεῖσα 
ἄρα καὶ ἡ ZZ]. ὥστε 
καὶ ἡ AI. καὶ ἐπεὶ 
συναμφότερος ἡ EAZ 
πρὸς AZ μείξονα λόγον 
ἔχει, ἥπερ συναμφότερος 
ἡ EAB πρὸς 4B, καί 
ἐστιν συναμφότερος μὲν 
ἡ EAB τρὶς ἡ EZ, ἡ 
δὲ Β4 δὶς ἡ EA, συν- 
αμφότερος ἄρα 7 EZ πρὸς 41 μείξονα λόγον ἔχει 
TOU, ὃν ἔχει τρία πρὸς δύο. καί ἐστιν ὃ συναμφο- 


1. η΄ Torellius; om. ed. Basil. 8. τὸν βάσιν] scripsi; 
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VH. 


AÀ sphaera data plano segmentum abscindere, ita 
αὖ segmentum ad conum eandem basim habentem, 
quam segmentum, et altitudinem aequalem datar i rà- 
üonem habeat.") 

data sphaera ea sit, cuius circulus maximus est 
ABI, diametrus autem eius Bf. oportet igitur 
sphaeram plano per ΑΓ ducto ita secare, ut?) seg- 
mentum sphaerae 4BI' ad conum A4BI' datam ratio- 
nem habeat. 

fiat, et centrum sphaerae sit E, et sit 

E4--2£42:24Z-lHZ:ZB. 
itaque conus Α΄ ΓΗ͂ aequalis est segmento A4 BI'[prop.2]. 
quare ratio conorum 4HT': 4BI' data. quare etiam 
HZ:ZB [I lemm. 1 p. 80]. sed 

EX EE E. L4 :az. 
quare etiam ratio ΕΖ -ἰ- 42: 412 data est?) itaque 
etiam linea A4I' data [u. Eutocius| et quoniam 

EA-E AZ: AZ Ε4-: AB: AB, 

et EZ4--24B-—3EZ4, ei ΒΖ —2EZA4, erit igitur 


1) Amó τᾶς δοϑείσας σφαίρας τμᾶμα ἀποτεμεῖν ἐπιπέδῳ, 
ὥστε τὸ τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν 
τῷ τ ιάματι καὶ ὕψος ἴσον τὸν ταχϑέντα λόγον ἔχειν μείξονα 
τοῦ, ὃν ἔχει τὰ τρία ποτὶ τὰ δύο. περὶ ἑλίκ. praef. 

2) Pro ὅπως lin. 8 Archimedes usus erat ὥστε (Quaest. 
Arch. p. 70). 

3) Archimedes scripserat: λόγος ἄρα δεδομένος συναμφο- 
τέρου τῆς EZZ πρὸς 4 lin. 17—18 (Eutocius). 











την βασιν F, ἼΔΑΣ. 9. ἔχῃ] scripsi; ege; FC*V; ἔχειν B* 
ed. Basil, Torellius. 19. EZ, 42 Torelius. 16. Ez, 42 
idem. 17. E4,ZZ4idem. 21. EZ, 4Zidem. 244. EZ, 48 
idem, ut lin. 26. 27. ofc] üva E; corr. V; bis" Cr. 25. 
Tu AZ Torellius, ut p. 234 lin. 1. 
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τέρου τῆς ΕΖΖ πρὸς Ζ4 λόγος ὁ αὐτὸς τῷ δοϑέντι. 
δεῖ ἄρα τὸν διδόμενον λόγον εἰς τὴν σύνϑεσιν μεί- 
Cove εἶναι TOU, Ov ἔχει τρία πρὸς δύο. 
συντεϑήσεται δὲ τὸ πρόβλημα οὕτως" ἔστω ἡ Óo- 
ϑεῖσα σφαῖρα. ἧς μέγιστος κύκλος ὁ 48ΒΓΩ͂, διάμε- 
τρος δὲ ἡ B4, κέντρον δὲ τὸ E, ὃ δὲ δοϑεὶς λόγος 
ὁ τῆς ΘΚ πρὸς ΚΑ, μείξων τοῦ, ὃν ἔχει τρία πρὸς 
δύο. ἔστι δὲ ὡς τρία πρὸς δύο, συναμφότερος ἡ EZB 
πρὸς 248. καὶ ἡ ΘΚ ἄρα πρὸς ΚΑ μείζονα λόγον 
10 ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει συναμφότερος ἡ EZB. πρὸς AB. 
διελόντι ἄρα ἡ O.4 πρὸς AK μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ 
ἡ ΕΖ πρὸς 48. καὶ πεποιήσϑω, ὡς ἡ 0.4 πρὸς AK, 
9 οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς 41, 
καὶ διὰ τοῦ Z τῇ B Zl πρὸς 
ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ 42, καὶ 
διὰ τῆς ΓΑ͂ ἤχϑω ἐπίπεδον 
ὀρϑὸν πρὸς τὴν BZ. λέγω, 
ὅτι τὸ ἀπὸ ABI' τμῆμα 
τῆς σφαίρας πρὸς τὸν 
A ΒΙΓ κῶνον λόγον ἔχει τὸν 
αὐτὸν τῷ ΘΚ πρὸς K A. 
K πεποιήσϑω γὰρ ὡς συναμ- ΄ 
φότερος ἡ Ε4Ζ πρὸς ZZ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς ΖΒ. 
ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ I'AH κῶνος τῷ 48ΒΓ τμήματι τῆς 
2ὅ σφαίρας. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΘΚ πρὸς ΚΑ, οὕτως 
συναμφότερος ἡ EZZ πρὸς 41, τουτέστιν ἡ HZ 
πρὸς ZB, τουτέστιν ὁ ΑῊΓ xàvog πρὸς τὸν 4ΒΓ 
κῶνον, ἴσος δὲ ὁ ΑΗΓ κῶνος τῷ 48ΒΓ τμήματι τῆς 
σφαίρας, ὡς ἄρα τὸ 4ΒΓ τμῆμα πρὸς τὸν ABI' κῶ- 
30 νον, οὕτως ἡ ΘΚ πρὸς K A. 
4. δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. 8. EZ, 4B Torellius, ut 


e 
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ΕΖ -ἰ 242: 242)» 8::2. οὐ ratio EZ-- 42: 4Z 
aequalis est rationi datae. oportet igitur, ralionem 
ad synthesim datam maiorem esse, quam ὃ : 2, 
componetur autem problema hoec modo: data sphaera 
ea sit, cuius circulus maximus est A4BI'Z, diametrus 
autem eius B Z/, centrum autem E, et ratio data, maior 
quam 3:2, OK: K 4. est autem 
ΕΖ - 48:48} -ϑ8: 2. 

quare 

OK:KA4»EZ-4- 48: 48. 
dirimendo igitur 64: ΚΑῚ ΕΖ: 48.) et fiat?) 
04:4K — E4:24Z, et per Z ad lineam B per- 
pendieularis ducatur 412 Γ᾽, et per I'4 ducatur planum 
ad B4 lineam perpendiculare. dico, segmentum sphae- 
rae in A BI' positum ad conum ABI" eandem ratio- 
nem habere, quam OK: Καὶ. fiat?) enim 

EA--4Z:4Z-—HZ:ZB. 
itaque conus I'4H aequalis est segmento sphaerae 
ABI'[prop. 2]. et quoniam 
OK:KA4-—EA--242:242*) — ΗΖ: ΖΒ — conus 
AHI':conum ABI'[Ilemm. 1 p. 80], et conus ΗΓ 
aequalis est segmento sphaerae ABI erit igitur, ut 
segmentum 418 δὰ conum ABI, ita OK : Καὶ A. 


1) Ex Pappi hnbr. VII, 45 conuersa (II p. 684). 

2) πεποιήσθω lin. 12 »: γεγονέτω. 

3) Debebat esse γεγονέτω lin. 22. 

4) Nam 04: AK — EZ: 4Z; tum-cvvé vri (Eucl. V, 18). 








lin. 10. 15. AZI'] Torellius; AI'Z F, uulgo; fortasse scri- 
bendum AI. 18. ἀπό om. ed. Basil, Torellius, Cr. 23. 


ΕΖ, AZ Torellius, ut lin. 26. ?2Y. AHT'] AHT' F. 28. 
τῷ ABI'] om. F; corr. B; , aequatur portioni sphaerae' Cr. 
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, 


E 

᾿Εὰν σφαῖρα ἐπιπέδῳ τμηϑῇ μὴ διὰ τοῦ κέντρου. 
τὸ μεῖξον τμῆμα πρὸς τὸ ἔλασσον ἐλάσσονα μὲν λόγον 
ἔχει ἢ διπλάσιον τοῦ, ὃν ἔχει ἡ τοῦ μείξονος τμήμα- 
τος ἐπιφάνεια πρὸς τὴν τοῦ ἐλάσσονος ἐπιφάνειαν, 
μείζονα δὲ ἢ ἡμιόλιον. | 

ἔστω σφαῖρα, x«l ἐν αὐτῇ μέγιστος κύκλος ὁ ABI A, 
καὶ διάμετρος ἡ Β4,, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τῆς 
ΑΓ ὀρϑῷ πρὸς τὸν 4ΒΓ4 κύκλον, καὶ ἔστω μεῖξον 
τμῆμα τῆς σφαίρας τὸ ABI. λέγω, ὅτι τὸ ABI 
τμῆμα πρὸς τὸ 44Γ ἐλάσσονα μὲν ἢ διπλασίονα λό- 
γον ἔχει. ἤπερ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ μείζονος τμήματος 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐλάσσονος τμήματος. μείζονα 
δὲ ἢ ἡμιόλιον. 

ἐπεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ Β.444, καὶ ἔστω κέντρον τὸ 
E. καὶ πεποιήσϑω, ὡς μὲν συναμφότερος ἡ EZ Z πρὸς 
AZ, ἡ ΘΖ πρὸς ZB, ὡς δὲ συναμφότερος ἡ EBZ 
πρὸς ΒΖ. οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς ZZ. καὶ νοείσϑωσαν 
κῶνοι βάσιν ἔχοντες τὸν περὶ διάμετρον τὴν AI' xv- 





20 xAov, χορυφὰς δὲ τὰ O, Η σημεῖα. ἔσται δὴ ἴσος ὃ 


μὲν 4ΘΓΙ κῶνος τῷ 4ΒΓ τμήματι τῆς σφαίρας, ὁ δὲ 


1. 9' Toreilius. 3. ἔλασσον] om. F; corr. B, Cr. 5. 
10v] τῶν per comp. Εἰ, ut uidetur. 11. τό] vo» per comp. 
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VIII. 


Si sphaera plano non per eentrum ducto secatur, 
maius segmentum ad minus minorem rationem habet 
quam duplicem, quam habet superficies segmenti ma- 
ioris ad superficiem minoris, maiorem autem quam 
sesquialteram.!) 

sib sphaera, et in ea circulus maximus 4 BI'Zf, et 
diametrus B Z/, et secetur plano per AI' lineam ad cir- 
culum A4BI'/ perpendiculari, et maius sphaerae seg- 
mentum sit 4BI. dico, segmentum ABI' ad AAT 
minorem quam duplicem rationem habere, quam super- 
fieiem segmenti maioris ad superficiem minoris, maio- 
rem autem quam sesquialteram. 

ducantur enim lineae B 4, 44, et centrum sit E. 
et fiat?) 

EA--4Z2:42-—902:ZB 
et 
EB -FrBZ:BZ-—HZ:ZA, 


et fingantur coni basim habentes circulum cireum AT' 
diametrum descriptum, uertices autem Θ, H puncta. 
erit igitur conus 449 !' aequalis segmento sphaerae 


1) Ei κα σφαῖρα ἐπιπέδῳ τμαϑῇ εἰς ἄνισα ποτ᾽ ὀρϑὰς δια- 
μέτρῳ τινὶ τῶν ἐν τᾷ σφαίρᾳ 21 10 μεῖξον τμᾶμα τᾶς σφαί- 
ρας ποτὶ τὸ ἔλασσον ᾿ἐλάσσονα μὲν 7 διπλάσιον λόγον ἔχει τοῦ, 
ὃν ἔχει ἁ μείζων ἐπιφάνεια ποτὶ τὰν ἐλάσσονα, μείξονα δὲ ἢ 

πω μς περὶ ἕλίκ. praet. : u. Neue Jahrbücher, Suppl. xi 
396 sq 
2) πεπονήσϑω lin. 16 5: γεγονέτω. 


F; corr. ed. Basil.* 15. B4, A4 Torellius. 16. EZ, 4Z 
Torellius. 17. EB, ΒΖ idem. 19. βάσιν μέν Torellius. 
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ΑΓΗ τῷ 4477. καί ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΑ πρὸς τὸ 
ἀπὸ 44, οὕτως ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABI? τμήματος πρὸς 
τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ 44 Γ τμήματος. τοῦτο γὰρ προ- 
γέγραπται [δεικτέον, ὅτι τὸ μεῖξον τμῆμα τῆς σφαίρας 
πρὸς τὸ ἔλασσον ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ διπλάσιον, 
ἥπερ ἡ ἐπιφάνεια τοῦ μείξονος τμήματος πρὸς τὴν 
ἐπιφάνειαν τοῦ ἐλάσσονος τμήματος]. λέγω, ὅτι καὶ € 
ΑΘΓ κῶνος πρὸς τὸν 4ΗΓ, τουτέστιν ἡ ΖΘ πρὸς ZH, 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ διπλάσιον τοῦ. ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ 
BA πρὸς τὸ ἀπὸ 44, τουτέστιν ἡ ΒΖ πρὸς ZZ. καὶ 
ἐπεί ἐστιν, ὡς [μὲν] συναμφότερος ἡ Ε41Ζ πρὸς ZZ, 
οὕτως ἡ ΘΖ πρὸς ΖΒ [ὡς δὲ συναμφότερος  EBZ 
πρὸς ΒΖ, οὕτως ἡ ΖΗ πρὸς Ζ41]. ἔσται καὶ ὡς ἡ 
ΒΖ πρὸς Z4, ἡ ΘΒ πρὸς ΒΕ. ἴση γὰρ ἡ BE τῇ 
4 E [τοῦτο γὰρ ἐν τοῖς ἐπάνω συναποδέδεικται]. πά- 
λιν ἐπεί ἐστιν, ὡς συναμφότερος ἡ ΕΒΖ πρὸς ΒΖ, ἡ 
ΗΖ πρὸς Z4, ἔστω τῇ ΒΕ ἴση ἡ ΒΚ. δῆλον γάρ, 
ὅτι μείξων ἐστὶν ἡ ΘΒ τῆς BE, ἐπεὶ καὶ ἡ ΒΖ τῆς 
Z4. καὶ ἔσται, ὡς ἡ ΚΖ πρὸς ΖΒ, ἡ ΗΖ πρὸς Z Z. 
ὡς δὲ ἡ ΖΒ πρὸς Z4, ἐδείχϑη ἡ ΘΒ πρὸς BE, ἴση 
δὲ ἡ ΒΕ τῇ ΚΒ' ὡς ἄρα ἡ ΘΒ πρὸς ΒΚ, οὕτως ἡ 
ΚΖ πρὸς ΖΗ. καὶ ἐπεὶ ἡ ΘΖ πρὸς ΖΚ ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΘΒ πρὸς BK, ὡς δὲ ἡ ΘΒ πρὸς 
BK, ἐδείχϑη ἡ ΚΖ πρὸς ZH, ἡ ΘΖ ἄρα πρὸς ΖΚ 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΚΖ πρὸς ΖΗ. ἔλασσον 
ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΘΖΗ τοῦ ἀπὸ ΖΚ. τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν ΘΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ [τουτέστιν ἡ ΖΘ πρὸς 
ZH] ἐλάσσονα λόγον ἔχει! τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ τῆς 
ΚΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ [τὸ δὲ ἀπὸ ΚΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 

2. ἀπὸ 447 ἀπὸ om. F; corr. ed. Basil. 9. διπλάσιον] 
διπλασίονα Eutocius. 11. ΕΖ, 42 Torellus. 12, EB, ΒΖ 
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. ABI, et conus AI'H segmento 4441 Γ [ρτορ. 2]. et 


) 
superficies segmenti .4BI' ad superficiem segmenti 
AAI eam rationem habet, quam B.4?: 4.413. hoe 
enim antea demonstratum est.) dico, etiam?) co- 
num ΑΘΙΓ δὰ AHI', hoc est OZ: ZH [1 lemm. 1 
p. 80] minorem quam duplieem rationem habere, quam 
BA?:444?, hoc est BZ: ZZ [u. Eutocius]. et quo- 
niam EZ -- 42:42 -- ΘΖ: ΖΒ, erit etiam 
BZ:Z4-—0B:BE; 
nam BE -—- 4E) rursus quoniam 
EB-L-BZ:BZ-— HZ:ZA, 
sit Β Καὶ — B E. adparet enim ΘΒ." B E, quia BZ Z4. 
eb erit KZ: ZB — HZ:Z424) sed 
LB:Z4-—0B:BE, 
ut demonstratum est, οὐ B.E — K B; quare 
ΘΒ. ΒΚ --ΚΖ: ΖΗ.) 
et quomam ΘΖ: ΖΚ “ΘΒ: ΒΚ [u. Eutocius], sed 
demonstratum est 9B: BK — KZ: ZH, itaque 
GOZiE-JXE:LH. 
quare ΘΖ »« ZH « Z K? [u. Eutocius] . itaque 
OZ» ΖΗ: ΖΗ" «.- ΚΖ' :ΖΗ" [u. Eutocius].5) 


1) Demonstratum est (1, 42---48), superficies segmentorum 
aequales esse circulis, cuius radii sint Β 4, 44; sed circuli illi 
inter.se rationem habent, quam BA?: 44: (Eucl. XII, 9). 

2) Hoc est: sicut segmenta ABI, AAT; p. 236 lin. 10 86. 

3) Nam διελόντι (Eucl. V, 17) 

EA: AZ — OB: ZB-—BE:242; 
tum ἐναλλάξ (Eucl. V, 16). 

4) Quia ΕΒ- ΒΖ -- ΒΚ- ΒΖ -- KZ. 

5) Nam ἐναλλάξ est (Eucl. V, 16) ΚΖ: ΖΗ — ZB:Zd. 

6) Ex eius adnotatione adparet, Archimedem scripsisse lin. 
28: ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ KZ πρὸς κτλ. 





idem. 16. ἐστιν] ἐστι F. EB, ΒΖ 'Torellius. 26. ΘΖ, 
ZH idem, ut lin. 27. 
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ΖΗ διπλασίονα λόγον ἔχει. ἤπερ ἡ ΚΖ πρὸς ΖΗ]. 
ἡ ἄρα ΘΖ πρὸς ΖΗ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ διπλα- 
σίονα τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ΚΖ πρὸς ZH [9 ΚΖ πρὸς ΖΗ 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἢ διπλασίονα τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ΒΖ 
πρὸς Ζ4). τοῦτο δὲ ἐζητοῦμεν. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ ΒΕ τῇ ΕΖ, ἔλασσον ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΒΖΖΩ τοῦ 
ὑπὸ τῶν BE. ἡ ZB ἄρα πρὸς ΒΕ ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει, ἤπερ ἡ ΕΖ πρὸς 4Ζ, τουτέστιν ἡ ΘΒ πρὸς ΒΖ. 
ἔλασσον ἄρα τὸ ἀπὸ ZB τοῦ ὑπὸ τῶν O BE, τουτέστι 
τοῦ ὑπὸ τῶν ΘΒΚ. ἔστω ἴσον τὸ ἀπὸ ΒΝ τῷ ὑπὸ 
OBK. ἔστιν ἄρα. ὡς ἡ ΘΒ πρὸς ΒΚ, τὸ ἀπὸ ΘΝ 
πρὸς τὸ ἀπὸ NK. τὸ δὲ ἀπὸ ΘΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΚ 
μείζονα λόγον ἔχει, ἢ τὸ ἀπὸ ΘΝ πρὸς τὸ ἀπὸ NK 
[καὶ τὸ ἀπὸ ΘΖ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΚ μείξονα λόγον 
ἔχει, ἥπερ ἡ ΘΒ πρὸς ΒΚ, τουτέστιν ἡ ΘΒ πρὸς BE, 
τουτέστιν ἡ ΚΖ πρὸς ZH] ἡ ἄρα ΘΖ πρὸς ΖΗ 
μείζονα λόγον ἔχει ἢ ἡμιόλιον τοῦ τῆς ΚΖ πρὸς ZH 
[τοῦτο γὰρ ἐπὶ τέλει]. καί ἐστιν, ὡς μὲν ἡ ΘΖ πρὸς 
ΖΗ, ὁ AOT κῶνος πρὸς τὸν AHI' κῶνον. τουτέστι 
τὸ ΑΒΓ τμῆμα πρὸς τὸ 44Γ τμῆμα. ὡς δὲ ἡ KZ 
πρὸς ZH, ἡ ΒΖ πρὸς Ζ4, τουτέστι τὸ ἀπὸ Β.4 πρὸς 
τὸ ἀπὸ 44. τουτέστιν ἡ ἐπιφάνεια τοῦ ABI τμή- 
ματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ 441 Γ τμήματος. ὥστε 
τὸ μεῖξον τμῆμα πρὸς τὸ ἔλασσον ἐλάσσονα μὲν ἢ 
διπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ἐπιφάνεια τοῦ 
μείζονος τμήματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ ἐλάσσονος 
τμήματος, μείξονα δὲ ἢ ἡμιόλιον. 

ὃ. ZH] ZH. ὡς δέ Torellius. ΖΗ ΖΗ, ἡ ΒΖ πρὸς 
Z4. ἡ ΘΖ ἄρα πρὸς ZH idem. uerba uncis inclusa om. Cr., 
in parenthesi habet ed. Basil. 6. ΒΖ, ZZ 'Torellius. [? 


BE, EZ idem. 9. ΘΒ, B E idem. 10. ΘΒ, BK idem. 
11. € BK] ed. Basil.; BG K F; ΘΒ, BK Torellius. 13. ἀπὸ 


| 
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. quare ΘΖ : ZH minorem quam duplicem rationem ha- 
bet, quam KZ: ZH. hoe autem quaerebamus." οὗ 
quonam BE — EZ, erit ΒΖ »« ZA« BE»« ΕΖ 
[u. Eutocius] itaque ZB: BE « EZ: 4Z [u. Euto- 
eius] ἢ. e. 0B: ΒΖ.) quare ZB* « OB »« ΒΕ", 
hoe οϑὺ «“ ΘΒ »«. BK [nam BE— BK]. st 
BN? — ΘΒ »« BK. 
erit igitur 9B: BK — 0N?*:N K*? [u. Eutocius]. sed 
0Z*':ZK?*—0N?:NK? [u. Eutocius]. 

itaque ΘΖ : Z H ratio maior quam sesquialtera est quam 
ratio KZ:ZH [u. Eutocius]. et ut ΘΖ : ZH, ita co- 
nus A4O0I' ad conum AHT' [p. 238, 8], hoc est seg- 
mentum A4BI'ad segmentum 4471 [ρ. 290, 21]. est 
autem K Z: ZH — BZ:Z 4 [p.239 not.5] —B 4?: A 4? 
[p. 238, 10], hoe est superficies segmenti A4BI' ad su- 
perfieiem segmenti 42/I'[p. 239 not. 1l]. itaque seg- 
mentum maius ad minus minorem quam duplicem 
rationem habet, quam superficies segmenti maioris 
ad superficiem minoris, maiorem autem quam sesqui- 
alteram. 


1) Quaerebatur proprie 
ΖΘ:ΖΗ «823: 245 
(p. 238, 7—10); sed est (p. 239 not. 5) 
ΚΖ:ΖΗ ΞΕ ΒΖ: 225: KZ?*:ZH?- BZ*i:Zzg"? 
3: 92: ZH « BZ*:Z4A*, 
2) Nam Ez: 4Z — ΘΒ: ΒΖ (p. 239 not. 3). 
3) Cfr. Quaest. Arch. p. 45; Eutocius ad p. 238, 25. 








ΝΑΊ ἀπό om. F; corr. Torellius. 28, ὥστε] Hauber; αλ- 
Aors F, uulgo; ὥστε ἄρα Nizze. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 16 
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AAA SX. 


Ἔστω σφαῖρα. ἐν 5 μέγιστος κύκλος ὁ ABI 4, 
διάμετρος δὲ ἡ AI, κέντρον δὲ τὸ E, καὶ τετυμήσϑω 
ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ διὰ τῆς B. πρὸς τὴν AI. λέγω, ὅτι 
τὸ μεῖζον τμῆμα τὸ 4.48 πρὸς τὸ ἔλασσον τὸ ΒΓΖ 
ἐλάσσονα ἢ διπλάσιον λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ἐπι- 
φάνεια τοῦ 48 4 τμήματος πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ 
ΒΓ. τμήματος. μείζονα δὲ ἢ ἡμιόλιον. ἐπεξεύχϑωσαν 
γὰρ αἵ 48. ΒΓ. ὁ δὲ τῆς ἐπιφανείας πρὸς τὴν ἐπι- 
φάνειαν λόγος ὃ τοῦ κύκλου ἐστίν, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου ἡ AB, πρὸς τὸν κύκλον, οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 
ἡ BI, τουτέστιν ὁ τῆς 40 πρὸς τὴν OI. κείσϑω τῇ 
ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου ἴση ἑκατέρα τῶν AZ, ΓΗ. 
ὁ δὴ τοῦ Β44 τμήματος πρὸς τὸ Bl λόγος συν- 
ἥπται ἐκ τοῦ, ὃν ἔχει τὸ BA ZA τμῆμα πρὸς τὸν κχκῶ- 
vov, οὗ ἡ βάσις μέν ἐστιν ὁ περὶ διάμετρον τὴν Β 4 
κύκλος. κορυφὴ δὲ τὸ Α΄ σημεῖον, καὶ ὁ αὐτὸς κῶνος 
πρὸς τὸν κῶνον τὸν βάσιν μὲν ἔχοντα τὴν αὐτήν, 
κορυφὴν δὲ τὸ Γ σημεῖον, καὶ ὃ εἰρημένος κῶνος πρὸς 
τὸ BI'4 τμῆμα. ἀλλ᾽ 0 μὲν τοῦ ΒΑ4 τμήματος 
λόγος πρὸς τὸν B.A 4 κῶνον, ὁ τῆς ΗΘ ἐστι πρὸς ΘΙ᾽ 
ὁ δὲ τοῦ κώνου πρὸς τὸν κῶνον ὁ τῆς 49 πρὸς OI* 
ὁ δὲ τοῦ ΒΓΖ κώνου πρὸς τὸ τμῆμα τὸ BIZ ὃ τῦς 
A0 ἐστι πρὸς ΘΖ. ὁ δὲ συνημμένος ἐκ τοῦ τῆς HO 
πρὸς ΘΓ καὶ τῆς 4€ πρὸς ΘΓ ὃ τοῦ ὑπὸ τῶν ΗΘΑ͂ 





12. ἡ ΒΙ προς (comp. HBI'F; corr. ed. Basil.*; fort. 
ἐστὶν ἡ BI.  OI'|ATFBC*. 14.05]scripsi; δὲ F, uulgo. 
16. οὗ ἡ] ἡ delendum censeo. («c cum comp. ἧς F. 18. 
κῶνον τόν] scripsi; τόν om. F, uulgo. 24. συνημμένος] alte- 
rum g supra scriptum manu 1 F. 26. HO 4] scripsi; HAO 
F; A0 H ed. Basi, 40, ΘΗ Torellius. 
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ALITER!) 


Sit sphaera, in qua circulus maximus 4 Β ΓΖ, dia- 
meirus autem 4I, centrum autem £, et secetur plano 
per B ad ATI'perpendiculari. dico, segmentum maius 
4 AB ad minus BI'Z4 minorem quam duplicem ratio- 
nem habere, quam habet superficies segmenti 4 B 
ad superficiem segmenti BI, maiorem autem, quam 
sesquialteram. ducantur enim 4B, BI'lineae. iam 
ratio superficiei ad superficiem ea est, quam habet 
eireulus, cuius radius est 4.8, ad circulum, cuius ra- 
dius est ΒΓ [I, 42—43], hoc est 40: GI?) ponatur 
radio circuli aequalis utraque linea 4Z, ΓΗ͂. itaque 
ralio segmenti B.47/1 ad segmentum BI'4/?) compo- 
sita est ex ratione, quam habet segmentum B “4 ad 
conum, culus basis est circulus circum diametrum ΒΖ 
descriptus, uertex autem punctum 4, et ratione, quam 
habet idem conus ad conum basim habentem eandem, 
uerticem autem punctum I, et ratione, quam hic co- 
nus, quem [ultimo loco] commemorauimus, ad segmen- 
tum BI'4 habet [u. Eutocius] sed segmentum B A 
ad conum Βὶ 4.2] eam habet rationem, quam ΗΘ: 6T' 
[prop. 2 πόρ.], conus uero ad conum eam, quam 40:61 
[IL λημμ. 1 p. 80], conus autem Β ΓΖ ad segmentum 
BlI' eam, quam 40 : ΘΖ [prop. 2 zog. et Eucl. V, 7 
. 1) Haec demonstratio, quam etiam Eutocius habuit, priore 
neque clarior neque breuior est. sed cum. uerba ipsa pessime 
deprauata esse constet, ueri simile est, tenorem quoque demon- 
strationis a transscriptore dilatatum et amplificatum esse (Neue 
Jahrb. Suppl. XI p. 395—96; Quaest. Arch. p. 75—76). 

2) Nam circuli inter se rationem habent, quam AB?: BI"? 
(Eucl. XII, 2); tum u. p. 238, 10. 

3) Ex Eutocio multis locis aliam scripturam et sine dubio 
genuinam cognoscimus: lin. 14: BI'Z τμῆμα, σύγκειται 8x τὲ 

| 16* 
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ἔστι πρὸς τὸ ἀπὸ OI" 0 δὲ τοῦ ὑπὸ ΗΘ, ΘΑ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΘΓ μετὰ τοῦ τῆς 46 πρὸς ΘΖ ὃ τοῦ ὑπὸ τῶν HO, ΘΑ͂ 
ἐστιν ἐπὶ τὴν O 4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ ἐπὶ τὴν ΘΖ. ó δὲ 
τοῦ ὑπὸ τῶν ΗΘ 4 ἐπὶ τὴν ΘΑ͂ ὃ τοῦ ἀπὸ τῆς ΘΑ͂ 





ἐστι ἐπὶ τὴν OH. ὅτι ἄρα τὸ ἀπὸ ΘΑ͂ ἐπὶ τὴν OH 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΖ ἐλάσσονα λόγον ἔχει 
τοῦ τῆς 4Θ πρὸς ΘΓ διπλασίου [ἐστιν ὃ τοῦ ἀπὸ AO 
πρὸς τὸ ἀπὸ OI] τὸ ἄρα ἀπὸ AO ἐπὶ τὴν OH πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΘΙ ἐπὶ τὴν ΘΖ ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπερ τὸ 
ἀπὸ A0 ἐπὶ τὴν OH πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν OH. 
ὅτι iod μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΖΘ τοῦ ἀπὸ 
ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΗ͂. ὅτι ἄρα μείξων ἐστὲν ἡ ΘΖ τῆς 0 H. 

φημὶ δή. ὅτι καὶ τὸ μεῖξον τμῆμα πρὸς τὸ ἔλασ- 
cov μείζονα λόγον ἔχει ἢ ἡμιόλιον τοῦ τῆς ἐπιφανείας 


1. τὸ ἀπο] (prius) τὴν F; corr. BD. |. 2. OI'] HO, GIF; corr. 
ed. Basil, Cr. 8. ἐπί] (prius) προς per comp. F ; corr. ed. Basil. 
ΗΘ, ΘΑ "Torelius. 4. ἐπί] προς per comp. Εἰ; corr. ed. Basil. T 
Post prius 9.4 in ed. Basil. et Cr. legitur: πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΤΙ͂' 
ἐπὶ τὴν ΘΗ͂, sed haec uerba om. F; Torellius ea recepit, O H 
in ΘΖ mutato, et praeterea addidit: ὃ αὐτός ἐστι τῷ ἀπὸ 4Θ 
ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ or ἐπὶ τὴν ΘΖ. ó δὲ τοῦ ὑπὸ τῶν 
ΗΘ, 04 ἐπὶ τὴν ΘΑ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΓ ἐπὶ τὴν OH. aliam 
huius loci diffcillimi emendandi uiam ingressus sum Neue 
Jahrb. Suppl. XI p. 396, nondum cognita scriptura codicis ἘΝ. 
5. ἐπί] (priore loco) scripsi; πρὸς F, uulgo. τὴν ΘΗ] το 
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 z09.; u. Eutocius] sed ratio ex HO : OI' e& 40 : ΘΙ 
composita haee est: H0 »« 0.4: OI' [u. Eutocius]. 
sed HO »« 0.4: 0I? una cum 40: ΘΖ est 
(HO »« 0 4) »« 0.4 : OI? »« ΘΖ [u. lemma Eutocii].") 
sed 
(HO»«0 4)»«0 A[:9 1"? 2« 0Z2]— 0 A4* »« OH [:91"7»«0Z] 
[ibid.] itaque [demonstrandum 680] 
04? »« OH : OI? 2« OZ « A0? : OI", 

hoe est — 40? 5 ΘΗ : OI? 25« OH [u. Eutocius]. . 
quare [demonstrandum] ΓΘ" »« ΖΘ. I'G? 2« ΘΗ [u. 
Eutoeius| [demonstrandum] igitur ZO — 9H [quod 
constat; ἃ. Eutocius |]. 

dico igitur, maius segmentum ad minus maiorem 
quam sesquialteram rationem habere, quam superficies 


τοῦ; lin. 16: οὗ βάσις; lin. 18: πρὸς κῶνον τόν; lin. 21; λόγος 
om.; lin. 22: B4z κώνου et BI' κῶνον; AO ἐστι: lin. 28: 
τὸ ΒΙΓΖ τμῆμα; lin. 24: συγκείμενος; ibid. ἔκ τε vov; lin. 25: 
ΘΓΙ᾽ μετὰ τοῦ τῆς; sed discrepantias praeter unam (u. comm. 
crit. ad lin. 18) aut duo (ibid. ad lin. 16) transseriptori tribuo. 

1)In hae quoque pagina Eutocius scripturas permultas 
discrepantes praebet: lin. i: H4; lin. 29: ΓΘ, ὑπὸ HA 
ἐστιν; lim. 4: τῶν om.; ibid: 4 ὁ αὐτός ἐστι τῷ ἀπὸ AO 
ἐπί; lin. 6: ἐλάσσονα ἢ διπλασίονα λόγον ἔχει τοῦ τῆς 4Θ 
πρὸς OI' lin. 9: ἤπερ τὸ αὐτὸ τὸ; lin. 11: ὅτι τὸ ἀπὸ ΓΘ 
ἐπὶ τὴν ΖΘ μεῖζόν ἐστι τοῦ: lin. 18: καί om.; lin. 14: ἐπιφα- 
νείας πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν λόγου; p. 246 lin. 3: ἐπιφανείας 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν λόγου: lin. 4: ἀπὸ τῆς BI'j lin. 5: φημὶ 
οὖν; lin. 8: ἀπὸ τῆς ΘΒ. ante ὅτι lin. 5 Nizzius addi uoluit 
φημὶ δέ; similia in hoc ὅτι semper addit Eutocius. 





ἀπὸ OI'OCr., ed. Basil, Torellius. 6. OZ] AZ ΒΕ; ZO ed. 
Basil; Torellius. 17. διπλασιων F BC, διπλάσιον AD, ed. Ba- 
sil; corr. Torellius, qui tum addidit ὅς. 9. ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει ἥπερ τὸ ἀπὸ AO imi τὴν ΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν 
O H| om. F, uulgo; supplementum Teorellii dubitans recepi. 
13. δή, ὅτι] B, Torellius; ó:oz; F, uulgo. 14. Post ἐπιφανείας 
in B, ed. Basil, Cr., Torellio additur: πρὸς ἐπιφάνειαν ; idem 
p. 246 lin. 3 suppleuit Torellius solus. 
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λόγου. ἀλλ᾽ 0 μὲν τῶν τμημάτων ἐδείχϑη ὁ αὐτὸς 
τῷ. ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ AO ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΘΓΙΓ ἐπὶ τὴν ΘΖ. τοῦ δὲ τῆς ἐπιφανείας λόγου ἡμιό- 
λιός ἐστιν ὃ τοῦ ἀπὸ AB κύβου πρὸς τὸν. ἀπὸ ΒΓ 
κύβον. φημὶ δή. ὅτι τὸ ἀπὸ .4O ἐπὶ τὴν OH πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν ΘΖ μείξονα λόγον ἔχει, ἤπερ [ὃ 
ἀπὸ τῆς AB κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς ΒΓ κύβον, 
τουτέστιν] ὁ ἀπὸ τῆς 46Θ κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ ΘΒ 
κύβον. τουτέστιν ὁ τοῦ ἀπὸ 4Θ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΘ 
καὶ ὃ τῆς 4Θ πρὸς ΘΒ. ὁ δὲ τοῦ ἀπὸ AO πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΘΒ προσλαβὼν τὸν τῆς 4Θ πρὸς ΘΒ ὃ τοῦ ἀπὸ 
A0 ἐστιν πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΘΒ. ὁ δὲ τοῦ ἀπὸ 
46 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΒΘΓ ὁ τοῦ ἀπὸ AO ἐστιν 
ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΒΘΓ ἐπὶ τὴν OH. 
φημὶ δή, ὅτι ἄρα τὸ ἀπὸ 4Θ ἐπὶ τὴν ΘΗ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΓΘ ἐπὶ τὴν OZ μείξονα λόγον ἔχει. ἤπερ [τὸ ἀπὸ 
A0 πρὸς τὸ ὑπὸ BOI, τουτέστι] τὸ ἀπὸ 40. ἐπὶ τὴν 
ΘΗ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΘΓ ἐπὶ τὴν ΘΗ. δεικτέον οὖν, 
ὅτι τὸ ἀπὸ ΘΙΓ ἐπὶ τὴν ΘΖ ἔλασσόν ἐστι τοῦ ὑπὸ 
τῶν ΒΘΓ᾽ ἐπὶ τὴν ΗΘ. ὃ ταὐτόν ἐστι τῷ δεῖξαι, ὅτι 
τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΘΓΓ ἐλάσσονα λόγον ἔχει. 
ἤπερ ἡ ΗΘ πρὸς ΘΖ [δεῖ ἄρα δεῖξαι, ὅτι ἡ ΗΘ πρὸς 
ΘΖ μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΓΘ πρὸς OB]. ἤχϑω 
ἀπὸ τοῦ E τῇ ΕΓ πρὸς ὀρϑὰς ἡ EK, καὶ ἀπὸ τοῦ 








4. πτρϑβον κυκλοῦ F; corr. B. ὅ. κύβον] κυκλον F; corr. 
B. ὅτι τό] ott vov F; "corr. Torelhus. 6. ἤπερ] ἥπερ ἡ Ε; 
corr. Torellius. 8. ἀπὸ τῆς] τῆς F; corr. B. 9. ἀπὸ A46] 40 
F; corr. B. 11. ὁ τοῦ] Nizze (Cr); o δὲ vov F, uulgo. 12. 
ΓΘ, ΘΒ Torellius. 18. ΒΘ ΓῚ scripsi; ΒΘ, ΘΓ Torellius ; 
OBI F, uulgo. 14. BOT'] ut lin. 13. 17. ὑπὸ] απο F; 
corr. Torellius. BO, ΘΙ idem, ut lin. 18, 20, 21. 24. E 
τῇ ΕΤ' πρὸς ὀρϑὰς ἡ ἘΚ, καὶ ἀπὸ τοῦ] om. F; corr. Torellius 
et ed. Basil, nisi quod pro καί habet 7/790; om. Cr. 


br - 
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inter se. sed demonstratum est, rationem, quam inter 
se habent segmenta, esse 
— 40? »« ΘΗ : OI" »« ΘΖ. 
ratio uero 485: BI" sesquialtera est, quam ratio, 
quam superficies inter se habent [u. Eutocius]. dico 
igitur, A 
A0? »« 0H : ΓΘ" »5« OZ 
rationem maiorem esse quam 
A0? : 9 B? [u. Eutocius], 
hoe est 
 40?: BO? »« 4Θ: ΘΒ |u. Eutocius]. 
sed 
4A40?:0B? »« 40:0 B — A0? : I'OSX« OB 
[u. Eutocius]. sed 
40?:T]'0»« 0B — A0* 3 OH: (BO»« OI) 25« OH 
[u. Eutoeius]  dieo igitur 
A0? »« OH: ΓΘ“ »« ΘΖ!» A0? 5 OH:(BOS«OIT7)2«0H. 
demonstrandum igitur 
DI'€?»« ΘΖ «“«(ΒΘ;»«ΘΓῚ »«ΘΗ [u. Eutocius]. 
quod idem est, ac si demonstramus: 
I'9?: BO »5« OI' X HO: ΘΖ [u. Eutocius].") 
ducatur ab E puncto ad ET' lineam perpendicularis linea 
EK, et ἃ B puncto ad eam perpendicularis linea B 4. 


1) Uerba sequentia δεῖ lin. 22 — ΘΒ lin. 23 ex Eutocio 
huc translata sunt, propter p. 248 lin. 1—3 superuacua. his 
deletis uerba ἐπίλοιπον p. 248 lin. 1 — ΘΒ lin. 3, quae habet 
Eutocius, retinenda sunt. 


[5] 
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B κάϑετος ἐπ᾿ αὐτὴν ἡ BA. ἐπίλοιπον ἡμῖν δεῖξαι, 
διότι ἡ ΗΘ πρὸς ΘΖ μείξονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΓΘ 
πρὸς ΘΒ. ἴση δέ ἐστιν ἡ ΘΖ συναμφοτέρῳ τῇ 40, 
KE. δεῖξαι ἄρα δεῖ, ὅτι ἡ HO πρὸς συναμφότερον 
τὴν ΘΑ͂, ΚΕ μείξονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΓΘ πρὸς ΘΒ. 
καὶ ἀφαιρεϑείσης ἄρα ἀπὸ τῆς ΘΗ τῆς ΓΘ, ἀπὸ δὲ 
τῆς ΚΕ τῆς EA ἴσης τῇ ΒΘ δεήσει δειχϑῆναι. ὅτι 
λοιπὴ ἡ ΓΗ πρὸς λοιπὴν συναμφότερον τὴν A0, Καὶ A 
μείξονα λόγον ἔχει, ἤπερ ἡ ΓΘ πρὸς OB, τουτέστιν 
ἡ ΘΒ πρὸς ΘΑ͂, τουτέστιν ἡ AE πρὸς ΘΑ͂. καὶ ἐναλ- 
λάξ. ὅτι ἡ ΚΕ πρὸς EA μείζονα λόγον ἔχει, ἤπερ 
συναμφότερος ἡ ΚΑ, 0.4 πρὸς ΘΑ͂. καὶ διελόντι ἡ 
KA πρὸς AE μείξονα λόγον ἔχει. ἤπερ ἡ Καὶ 4 πρὸς 
ΘΑ͂. ὅτι ἐλάσσων ἐστὶν ἡ AE τῆς O A. 


9'. 
Tov τῇ ἴσῃ ἐπιφανείᾳ περιεχομένων σφαιρικῶν 
τμημάτων μεῖξόν ἐστι τὸ ἡμισφαίριον. 
ἔστω ἐν σφαίρᾳ μέγιστος κύκλος ὁ ABI'A, διά- 
μέτρος δὲ αὐτοῦ ἡ AL, καὶ ἄλλη σφαῖρα, ἧς μέγιστος 
κύκλος ὁ ΕΖΗΘ, διάμετρος δὲ αὐτοῦ ἡ EH- καὶ τε- 
τμήσϑω ἐπιπέδῳ ἡ μὲν ἑτέρα σφαῖρα διὰ τοῦ κέντρου, 


1. B4] BA FV. ἡμῖν) μειναι F; corr. ed. Basil* 2. 
διότι] ὅτι Nizze. 4. δεῖ, ὅτι] διοτι F; d. É 12. 0 4) 
6 4 F; corr. ed. Basil.* διελόντι, ὅτι . 19. F;v To- 
rellius. 
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. restat, αὖ demonstremus: H0 : 9Z 7 I'0: ΘΒ [u. Eu- 
tocius] sed ΘΖ — 40 - KE [u. Eutocius]!) itaque 
demonstrandum ΗΘ: ΘΑ͂ - KE-—I':O9B. quare 
eliam subtracta a 60 H linea linea ΓΘ et a Καὶ linea 
linea E aequali lineae BO?) demonstrandum erit 
LH:A40--KA7I0:90B [u. Eutocius], 


hoe est » 9B: ΘΑ, hoc est — A4E:04 [nam 
AE — 0B], et uicissim K E: E47» K.4-- 04:0 A*), 
et dirimendo Κα: 4E K4:0 45), hoc est 

AE « ΘᾺ [Eucl. V, 10].5) 


IX. 


Omnium segmentorum sphaerarum, quae aequali 
superficie continentur, maximum est hemisphaerium.") 
sib 4BI'A4 circulus sphaerae maximus, et diametrus 
eius 4I et alia sphaera sit, cuius circulus maximus 
sit ΕΖΗΘ, diametrus autem eius EH. et secetur plano 





1) Ex Eutocio haec corrigi possunt: 246 lin. 12: ἐστι: 
ibid.: τῶν om., item lin. 13, 14, 20; lin. qub 14: BOTI' λογος, 
ὁ αὐτός ἐστι τῷ τοῦ ἀπὸ A0 ἐπὶ τήν; lin. 15: ἄρα om.; lin. 18: 
I'O B; ibid.: οὖν om.; lin. 21: Γ ΘΒ; p. 248, 4: δεῖ ἄρα δεῖξαι, 
ὅτι. omisi discrepantias minutissimas in litterarum ordine, quem 
fieri potest ut Eutocius ipse mutauerit. praeterea Eutocius 

. 948 lin. 13: habet: ἤπερ αὐτὴ ἡ οὐ ibid. 14 τουτέστιν, ὅτι 
ἐλάσσων ἡ AE τῆς ΘΑ ἐστιν. 

2) Horum uerborum formam singularem (lin. 6--- 7) propter 
Eutocium mutare non audeo. 

3) Nam ΓΘ: ΘΒ — ΘΒ: ΘΑ; Zeischr. f. Math., hist. 
Abth. XXIV p. 181 Nr. 16. 

4) Nam KE — I'H; tum u. Pappus VII, 47 p. 686. 

5) U. supra p. 235 not. 1. 

6) Conclusionem hie et p. 244, 19 omissam Eutocius nec 
habuisse nec desiderasse uidetur. idem synthesim utriusque 
partis de suo addit. 

7) Τὸ ἡμισφαίριον μέγιστόν ἐστι τῶν περιεχομένων ὑπὸ 
mee ἐπιφανείας σφαίρας τμαμάτων. περὶ £A(x. praef. 
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ἡ δὲ ἑτέρα μὴ διὰ τοῦ κέντρου. ἔστω δὲ τὰ τέμνοντα 
ἐπίπεδα ὀρϑὰ πρὸς τὰς AD, EH διαμέτρους. καὶ 
τευμήσϑωσαν κατὰ τὰς 4B, ZO γραμμαᾶς. 

ἔστιν δὴ τὸ μὲν κατὰ τὴν Ζ ΕΘ περιφέρειαν τμῆμα 
τῆς σφαίρας ἡμισφαίριον, τῶν δὲ κατὰ τὴν Β 4 Ζ περι- 
φέρειαν τομῶν ἐν μὲν τῷ ἑτέρῳ σχήματι. πρὸς ὃ τὸ 
Σ σημεῖον, μεῖξον ἡμισφαιρίου, ἐν δὲ τῷ ἑτέρῳ ἔλασ- 
σον ἡμισφαιρίου. ἴσαι δὲ ἔστωσαν αἱ τῶν εἰρημένων 
τμημάτων ἐπιφάνειαι. λέγω οὖν, ὅτι μεῖξόν ἐστι τὸ 
κατὰ τὴν ΖΕΘ περιφέρειαν ἡμισφαίριον τοῦ κατὰ τὴν 
Β.44 περιφέρειαν τμήματος. 

ἐπεὶ γὰρ ἴσαι εἰσὶν αἱ ἐπιφάνειαι τῶν εἰρημένων 
τμημάτων. φανερόν, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΒΑ τῇ ΕΖ εὐ- 
ϑείᾳ [δέδεικται γὰρ ἑκάστου τμήματος ἡ ἐπιφάνεια 
Gn οὖσα κύκλῳ. οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου dag ἐστὶ τῇ 
ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ τμήματος εὐθείᾳ ἀγομένῃ ἐπὶ 
τὴν περιφέρειαν τοῦ κύκλου, Og ἐστι βάσις τοῦ τμή- 
ματος]. [καὶ ἐπεὶ μείξων ἐστὺὴν ἡμίσεως κύκλου ἡ ΒΑ4 
περιφέρεια ἐν τῷ ἑτέρῳ σχήματι, πρὸς 0 τὸ Σ' σημεῖον 
δῆλον, ὅτι ἡ ΒΑ ἐλάσσων ἐστὶν ἢ διπλασίων δυνάμει 
τῆς 4Κ. τῆς δὲ ἐκ τοῦ κέντρου μείζων ἢ διπλασίων 
δυνάμει. ἔστω δὲ καὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ ABA 
κύκλου ἴση ἡ ΓΕ, καὶ ὃν ἔχει λόγον ἡ ΓΙ πρὸς τὴν 
ΓΚ, τοῦτον ἐχέτω ἡ ΜΑ͂ πρὸς AK. ἀπὸ δὲ τοῦ κύ- 
κλου τοῦ περὶ διάμετρον τὴν B4 κῶνος ἔστω κορυ- 





1. ταῇ scripsi; τὰ μὲν F, n: 4. ἔστιν] ἔστω Nizze; 
sed respicitur ad p. 248, 21 sq. 6. τομῶν] τμημάτων Nizze. 
8. αἷ τῶν εἰρημένων τμημάτων ἐπιφάνειαι. λέγω ov»] om. F; 
corr. ed. Basil. nocuit similitudo compendiorum ἔστωσαν et οὖν: 
lacunam sic suppleuit Cr.: ,,est autem superficies maioris por- 
tionis unius sphaerae superficiei dimidiae sphaerae aequalis, quae 
est ad circumferentiam feh. dico igitur. ^ 17. ὅς] ὃ F; corr. 
Torellus. 19. Z2] I'F; corr. ed. Basil*; sed fortasse et hic 
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altera sphaera per centrum, altera autem non per cen- 
irum. et plana secantia ad diametros AI, EH per- 
pendieularia sint et secent^) in lineis 4/B, ΖΘ. 

itaque segmentum sphaerae in ambitu Z EO posi- 
tum hemisphaerium est, segmentum autem in ambitu 
BA44 positum?) in altera figura, ad quam est 2 
signum, malus hemisphaerio, in altera uero minus. 
aequales autem sint superficies segmentorum, quae 
commemorauimus. dico igitur, hemisphaerium in Z ΕΘ 
ambitu positum maius esse segmento in B 471 ambitu 
posito. 

nam quoniam aequales sunt superficies segmento- 
rum, adparet, esse B4 — EZ |I, 42—43; Eucl. XII, 2]. 
[et quoniam ambitus B 471 in altera figura, ad quam 
Zi signum est, maior est semicirculo] adparet esse 

hn424K" 

sed maiorem duplici quadrato radi [u. Eutocius].?) 
praeterea autem linea ΓΞ aequalis sit radio circuli 
ABA, ei sit l8: D'K — MA: AK. et in circulo cir- 
cum Β 47 diametrum descripto construatur conus uer- 


1) Aut auditur of κύκλοι, aut potius Archimedes scripserat: 
τετμαπόντων. cfr. Quaest. Arch. p. 88. 

2) Uerba corrupta lin. ὅ---Ο sic fere restituenda sunt: τὸ 
δὲ κατὰ τὴν BA περιφέρειαν τμῆμα. 

3) Ex eo comperimus, Archimedem lin. 20—22 scripsisse 
δῆλον δέ, ὅτι ἡ BA τῆς μὲν AK ἐλάσσων ἐστὶ ἢ διπλασία Óv- 
νάμει, τῆς δὲ ἐκ τοῦ κέντρου μείζων ἢ διπλασία. lin. 22 δυ- 
νάμει del. Torellius. .Nizzius post hoc uerbum cum Sturmio 
aliisque addit: ἐν δὲ τῷ ἑτέρῳ σχήματι τἀναντία τούτοις. “κείσϑω 
τῷ ἡμίσει τοῦ ἀπὸ 48, «τουτέστι τοῦ ἀπὸ EZ, ἴσον τὸ ἀπὸ A P. 
ἔσται ἄρα τῇ EA ἴση ἡ AP, καὶ τῆς AK ἡ AP ἐγγυτέρω τῆς 
διχοτομίας τῆς ἐν τῷ O σημείῳ. 





οὐ lin. 7 scrib. 6. 420. ἐστίν] per comp. F. 3. τοῦ] ad- 
didi; om. F, uulgo. 


252 ΠΕΡῚ ΣΦΑΙΡΑΣ ΚΑῚ KTAINAPOT Β΄. 


φὴν ἔχων τὸ Μ σημεῖον. ἴσος δή ἐστιν οὗτος τῷ 

κατὰ τὴν BA 4 περιφέρειαν τμήματι τῆς σφαίρας. ἔστω 

καὶ τῇ ΕΑ ἴση ἡ ΕΝ, καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου τοῦ περὶ 
ἢ» 





e 

διάμετρον τὴν ΘΖ κῶνος ἔστω κορυφὴν ἔχων τὸ Ν 

5 σημεῖον. ἴσος δὴ καὶ οὗτός ἐστι τῷ κατὰ τὴν ΘΕΖ 
περιφέρειαν ἡμισφαιρίῳ. τὸ δὲ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 
ΑΡΓ' μεῖξόν ἐστι τοῦ περιεχομένου ὑπὸ τῶν AKI, 
διότι τὴν ἐλάσσονα πλευρὰν τῆς ἐλάσσονος τοῦ ἑτέρου 
μείξονα ἔχει. τὸ δὲ ἀπὸ τῆς AP ἴσον ἐστὶ τῷ περι- 
10 ἐχομένῳ ὑπὸ τῶν AK, DX. ἥμισυ γάρ ἐστι τοῦ ἀπὸ 
6. δέ] scripsi cum Eutocio; δὴ F, uulgo. — 7. AP, PI To- 


rellus. .4K, KI'idem. 10. 41, ΓΞῚ A& F; corr. ed. Ba- 
sil.; cfr. Eutocius. 
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ticem habens punctum JM. is igitur segmento sphae- 

rae in ambitu B 4 posito aequalis erit.') sit praeterea 

EN EA, et in circulo cireum diametrum OZ de- 
aM 





seripto construatur conus uerticem habens punctum JN. 
quare etiam is hemisphaerio in ambitu 9 EZ posito 
aequalis est [u. Eutoecius] sed est 

unc BI. a4 Kor. 
quia minus latus minore latere alterius rectanguli ma- 
ius habet [u. Eutocius] est autem 4 P? — AK »«I'A; 
est enim — 14 B??) itaque etiam 


1) Est enim συνϑ'έντι (Eucl. V, 18): KS: I'K—MK:AK; 
tum u. prop. 2. 

2) U. Eutocius. sed nusquam. dictum est, esse dpt ΞΘ 4 B*. 
quare puto p. 250, 22 post δυνάμει excidisse: ἔστω δὴ ἡ BA 
τῆς AP δυνάμει διπλασία (forma ad lemma Eutocii adcommo- 
data, quod sine dubio genuina uerba Archimedis seruauit; u. 
p. 251 not. 3). nam uerba praecedentia lin. 20 sq. eo spectant, 
ut demonstretur, punctum P inter O et K cadere, et praeterea 
ἔστω δὲ καί lin.92 tum demum habebunt, quo referantur. ce- 
terum si lemma Eutocii recte in codicibus traditum est, se- 
quitur, ut uerba καὶ ἐπεί lin. 18 — σημεῖον lin. 19 subditiua 
sint (δῆλον δέ). hinc oritur suspicio, Archimedem omnino 
non ad alteram figuram respexisse, ita ub delenda sint ἐν μὲν 
τῷ p. 250, 6 — σημεῖον lin. 7 et ἐν δέ lin. 7 — ἡμισφαιρίου 
; lin. 8, et praeterea ultima uerba adnotationis Eutocii ad p. 250, 


10 


1ὅ 


20 
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τῆς 48. μεῖξον οὖν ἐστι καὶ τὸ συναμφότερον τοῦ 
συναμφοτέρου [τὸ ἄρα περιεχύμενον ὑπὸ τῶν ΓΑ͂Ρ 
μεῖξόν ἐστι τοῦ ὑπὸ τῶν AKA] τῷ δὲ ὑπὸ τῶν 
AK. ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΜΚΓ [ὥστε μεῖζόν ἐστι 
τὸ ὑπὸ τῶν ΓΑ͂, AP τοῦ ὑπὸ τῶν MKI'] ὥστε μεί- 
ξονα λόγον ἔχει ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν KI, ἤπερ ἡ MK 
πρὸς τὴν AP. ὃν δὲ λόγον ἔχει ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΚ, 
τοῦτον ἔχει τὸ ἀπὸ τῆς AB πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς BK. 
δῆλον οὖν, ὅτι μείξονα λόγον ἔχει τὸ ἥμισυ τοῦ ἀπὸ 
τῆς 48. 0 ἐστιν ἴσον τῷ ἀπὸ AP, πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΚ, ἥπερ ἡ ΜΚ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 4}, ἥ ἐστιν 
ἴση τῇ AN. μείζονα ἄρα λόγον ἔχει καὶ 0 κύκλος ὃ περὶ 
διάμετρον τὴν ΖΘ πρὸς τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον 
τὴν B4, ἡ MK πρὸς τὴν N A. ὥστε μείζων ἐστὺν ὃ 
κῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν περὶ διάμετρον τὴν ΖΘ 
κύκλον, κορυφὴν δὲ τὸ! N σημεῖον τοῦ κώνου τοῦ 
βάσιν μὲν ἔχοντος κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὴν B ZA, 
κορυφὴν δὲ το Μ σημεῖον. δῆλον οὖν, ὅτι καὶ τὸ 
ἡμισφαίριον τὸ κατὰ τὴν ΕΖΘ περιφέρειαν μεῖξόν ἐστι 
τοῦ τμήματος τοῦ κατὰ τὴν Β 4 4 περιφέρειαν. 





1. μεῖξον]) scripsi cum Eutocio; μειξων F, uulgo. 2. I'A, 
AP Torellius. 8. μειξζων F. in figura litteram O ex Eutocio 
addidit Nizze, litteram Z/ ed. Basil, sed praue; corr. Torellius. 
3. EK A] B*, ed. Basil.; SAK F; &K, KA Torellius, ut etiam 
lin. 4. 4. MKT. ὥστε μεῖξόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν] om. F; corr. 
Cr., ed. Basil. 5. ΓΑΡ ed. Basil. MK, KI Torellius. 
10. AP, πρὸς τὸ ἀπό] om. F; corr. Cr., ed. Basil. 19. AN ] 
AH F; corr. A, Cr, ed. Basil. 14. 7j] ἤπερ Torellius. ΜΚ] 
HMK F; corr. ed. Basil.* ΝΛ] MA F; corr. Torellius; 
;I* Jr. usi£ov F. 15. διάμετρον] διαμετρον μὲν F, ut 
etiam lin. 17; corr. utroque loco Torellius. in fine Aozuwóovs 


περι σφαιρας καὶ κυλινδρου B F, Cr. 
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AP» PI--A4P' -A4K»«KI-4-AK»«I5 
[hoe est I'4»« AP AK »« K5 (u. Eutocius)]. sed 
MK»«KI-—,XZ5K»«KA [ὰ. Eutocius]. 

quare ΓΑ: KI' ^ MK: 4P [u. Eutocius]|. sed 
ATDL':TDK — 4B?: BK? Τὰ. Eutocius]. 
adparet igitur, esse 1.4 B^: ΒΚ" MK:2 P, hoc est 
AP: BK?» MK: AN [u. Eutocius]. 
quare etiam circulus cireum diametrum ΖΘ descriptus 
ad eireulum circum diametrum Bf descriptum maio- 
rem rationem habet, quam MK:NA4?) quare conus 
basim habens circulum circum diametrum ZO descrip- 
tum, uerticem autem punctum JN, maior est cono 
basim habenti cireulum circum diametrum Bf de- 
scriptum 5), uerticem autem punctum M [u. Eutocius]. 
adparet igitur, etiam hemisphaerium in ambitu EZO 
positum maius esse segmento in B.471 ambitu posito 
[p. 252, 1 sq.]. 





20 sq. (καὶ ταῦτα μέν --- λεχϑήσεται), in quibus etiam mira bre- 
uitas offendit. haec enim figura altera praeter unum locum 
p. 250, 6 prorsus neglegitur. itaque transscriptor ab instituto 
suo demonstrationem Archimedis corrigendi destitit. 
1) Ex eo adparet, Archimedem τήν ante K I' et AP lin. 6 et 7, 
sicut etiam ante I'K lin. 6 omisisse. lin. 14 pro 7j habet ἤπερ. 
2) Nam est Z4 — AP (Eutocius); itaque 
Z4 BK? — MEK:AN; 
tum u. Eucl. XII, 2 nam 
— 120, BK — 1 B A. 
3) E us E solito uerborum ordine lin. 17: 
τὸν περὶ διάμετρον τὴν Bi κύκλον (Eutocius). 
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DIMENSIO CIRCULI. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 17 


, 


&. 


€ 


Πᾶς κύκλος ἴσος ἐστὶ τριγώνῳ ὀρϑογωνίῳ, ov 1, 
μὲν ἐκ τοῦ κέντρου ἴση μιᾷ τῶν περὶ τὴν ὀρϑήν, ἡ 
δὲ περίμετρος τῇ βάσει. 

ὅ ἐχέτω ὁ ABI κύκλος τριγώνῳ τῷ E, ὡς ὑπό- 

κειται. λέγω, ὅτι ἴσος ἐστίν. 

2 M , E , 3 , 3 

εἰ γὰρ δυνατόν. ἔστω μείξων ὁ κύκλος, καὶ ἐγγε- 
γράφϑω τὸ 4Γ τετράγωνον. καὶ τετμήσϑωσαν αἵ περι- 
φέρειαι δίχα, καὶ ἔστω τὰ τμήματα ἤδη ἐλάσσονα τῆς 


e 


SETS. 


NL 


€ 


10 ὑπεροχῆς. 5 ὑπερέχει ὁ κύκλος τοῦ τριγώνου. τὸ EU- 
ϑύγραμμον ἄρα ἔτι τοῦ τριγώνου ἐστὶ μεῖξον. εἰλήφϑω 
κέντρον τὸ Ν, καὶ κάϑετος ἡ ΝΞ. ἐλάσσων ἄρα ἡ 





1. α΄ om. F. 4. βάσει] λοιπῇ Wallis. — 5. τριγώνῳ τῷ 
E post ἴσος ἐστὶν lin. 6 ponit ed. DasibL; σὺν ro. τῷ E Nizze. 
9. ἔστω] per comp. F. 





: 


r 


Omnis cireulus aequalis est triangulo rectangulo, 
si radius aequalis est alteri laterum rectum angulum 
continentium, ambitus autem basi.) 3 

eireulus 48Γ4 ad triangulum E?) ita se habeat, 
ut propositum est. dico, eum ei aequalem esse. 

nam si fieri potest, sit maior circulus, et inscri- 
batur quadratum AI et ambitus in duas partes aequa- 
les diuidantur [et ducantur lineae ΒΖ, ZA, 4M, MZ 
cet.]?), et segmenta iam minora sint eo spatio, quo 


E 


eireulus triangulum excedit.) itaque figura rectilinea 
adhuc maior est triangulo. sumatur centrum N, et 
perpendieularis [ducatur] N,X. itaque ΝΞ minor est 


1) Aliam et eam correctiorem huius propositionis formam 
significat Eutocius: ἐκϑέμενος γὰρ τρίγωνον ὀρϑογώνιόν φη- 
σιν" ἐχέτω τὴν μίαν τῶν περὶ τὴν ὀρϑὴν ἴσην τῇ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου, τὴν δὲ λοιπὴν τῇ περιφερείᾳ; et infra: τρίγωνον τὸ ὁρ- 
ϑογώνιον --- ἴσον ἐστὶ τῷ κύκλῳ. 

2) Archimedes scripserat πρὸς τρίγωνον τὸ E, lin. 5. 

3) Tale aliquid (uelut: xoi ἐγγεγράφϑω εὐθύγραμμον ἰσό- 
πλευρον) Archimedes sine dubio addiderat lin. 9. 

4) Hoc fieri potest per Eucl. XII, 2 (II p. 200 ed. August), 
E. X, 1. sed statim uti potuit Archimedes de sph. et cyl. 

6 p. 24. 
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ΝΕ τῆς τοῦ τριγώνου πλευρᾶς. ἔστιν δὲ καὶ ἡ περί- 
βέτρος τοῦ εὐθυγράμμου τῆς λοιπῆς ἐλάττων, pus: καὶ 
τῆς τοῦ κύκλου περιμέτρου. 

ἔλαττον ἄρα τὸ εὐθύγραμμον τοῦ E τριγώνου. ὅπερ 
ἄτοπον. 

ἔστω δὲ ὁ κύκλος. εἰ δυνατόν, ἐλάττων τοῦ E τρι- 
γώνου. καὶ περιγεγράφϑῶ τὸ τετράγωνον, καὶ τε- 
τμήσϑωσαν oí περιφέρειαι δέχα, καὶ ἤχϑωσαν ἐφαπτό- 
μεναι διὰ τῶν σημείων. ὀρϑὴ ἄρα ἡ ὑπὸ OAP. ἡ ΟΡ 
ἄρα τῆς MP ἐστιν usífov: ἡ γὰρ PM τῇ PA ἴση 
ἐστί. καὶ τὸ POII τρίγωνον ἄρα τοῦ OZ AM  σχήμα- 
τος μεῖξόν ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ. λελείφϑωσαν oí τῷ 
ΠΖ A τομεῖ ὅμοιοι ἐλάσσους τῆς ὑπεροχῆς. 1] ὑπερέχει 
τὸ E τοῦ ABI κύκλου. ἔτι ἄρα τὸ περιγεγραμμέ- 
νον εὐϑύγραμμον τοῦ Εἰ ἐστιν ἔλασσον. ὅπερ ἄτοπον. 
ἔστιν γὰρ μεῖξον, ὅτι ἡ μὲν IN A ἴση ἐστὶ τῇ καϑέτῳ 
τοῦ τριγώνου, ἡ δὲ περίμετρος μείζων ἐστὶ τῆς βάσεως 
τοῦ τριγώνου. ἴσος ἄρα ὁ κύκλος τῷ E τριγώνῳ. 


6. ἐλάττων] μειξων F; corr. ed. Basil* ^ 10. τῇ] τῆς Ε; 
corr. B*. 13. τομεῖς ed. Basil, Torellius; , portiones' Cr. 


14. E] E τρίγωνον ed. Basil. Torellius, Cr. 
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latere [altero]|') trianguli. sed etiam perimetrus figu- 
rae rectilineae minor est altero latere, quia etiam am- 
bitu eireuli minor est [de sph. et cyl. I p. 10]. 

itaque figura rectilinea minor est triangulo E 
[Zeitsechr. f. Math., hist. Abth. XXIV yp. 180 nr. 12]; 
quod fieri nequit. 

sit autem circulus, si fieri potest, minor triangulo E. 
et cireumscribatur quadratum, et ambitus in duas par- 
tes aequales secentur, et per puncta [sectionum] lineae 
contingentes ducantur. itaque /, O A4 P rectus est [Eucl. 
III, 18]; quare OP — MP; nam MP — PA [Zeitschr. 
f. Math., hist. Abth. XXIV p. 181 nr. 15]. itaque 
POI 410ZAM?) relinquantur [igitur| segmenta 
segmento?) I7Z 4 similia minora eo spatio, quo E 
iriangulum cireulum ABI excedit) itaque figura 
rectilinea cireumsceripta adhue minor est triangulo E; 
quod fieri nequit. est enim maior, quia N 4 aequalis 
est altitudini?) trianguli, perimetrus autem maior basi 
irianguli5) circulus igitur aequalis est triangulo E.") 








1) τῆς τοῦ τριγώνου πλευρᾶς lin. 1 obscurius quam pro 
more Archimedis dictum est. 

2) Nam OAP — APM (Eucl. VI, 1) et 

"OAP — JPOII, PAM — AIIZ. 

3) τομεῖ lin. 13 Archimedes non scripsit pro τμήματι. 

4) Cum POII — 4OZ4A M, hoc fieri potest per Eucl. X, 1; 
cfr. de sph. et cyl. I, 6. 

5) Archimedes scripserat τῷ ὕψει lin. 16; Quaest. Arch. 
pe 11. 

6) Quia maior est ambitu circuli; de sph. et cyl. I, 1. 

1?) Hane propositionem citant: Pappus I p. 258, 17; 312, 
20; III p. 1158, 22; demonstrationem repetit V, 6 p. 312—16 
ex Zenodoro apud Theonem: comm. in Ptolem. p. 12—13 ed. 
Basil; Proclus in Eucl. p. 423, 3; Anonymus Hultschii 42, 3 
p. 265. 


5 
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p. 
Ὁ κύκλος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς διαμέτρου τετράγωνον 
λόγον ἔχει, ὃν ια΄ πρὸς ιδ΄. | 
ἔστω κύκλος, ov διάμετρος ἡ AB, xol περιγεγράφϑω 
τετράγωνον τὸ ΓΗ͂. καὶ τῆς IZ διπλῆ ἡ 4Ε, ξβδο- 
μον δὲ ἡ ΕΖ τῆς ΓΩ͂. ἐπεὶ οὖν τὸ 4ΓΕ πρὸς τὸ 
4Γ4 λόγον ἔχει. ὃν xc πρὸς ζ΄, προς δὲ τὸ 4ΕΖ 


ἜΝ, P E 
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τὸ 4Γ4 λόγον ἔχει. ὃν ἕπτα 
πρὸς ἕν, τὸ 4ΓΖ2Ζ πρὸς τὸ 
ADA ἐστιν, ὡς κβ΄ πρὸς ζ΄. 
ἀλλὰ τοῦ AI τετραπλάσιόν 
ἐστι τὸ I'H τετράγωνον" τὸ 
δὲ 4Γ4Ζ τρίγωνον τῷ AB κύκλῳ ἴσον ἐστίν [ἐπεὶ ἡ 
μὲν ΑΓΓ κάϑετος ἴση ἐστὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου. ἡ δὲ 
βάσις τῆς διαμέτρου τριπλασίων καὶ τῷ ξ΄ ἔγγιστα 
ὑπερέχουσα δειχϑήσεται]Ί. ὃ κύκλος οὖν πρὸς τὸ ΓΗ 
τετράγωνον λόγον ἔχει, ὃν ια΄ πρὸς ιδ΄. 


u 


, 


γ΄. 

Παντὸς κύκλου ἡ περίμετρος τῆς διαμέτρου τρι- 
πλασίων ἐστί, καὶ ἔτι ὑπερέχει ἐλάσσονι μὲν ἢ ἑβδόμῳ 
μέρει τῆς διαμέτρου, μείξοννι δὲ ἢ δέκα ἑβδομηκοστο- 
μόνοις. 





1. βΊ om. F. — 3. ιδ΄ ἔγγιστα Wallis. numeros lineolis 
transuersis supra ductis notat Εἰ. 5. διπλῇ] διπλασία Nizze. 
9. AT'Z ἄρα Wallis. 19. Post τετράγωνον Wallis addit: 
τὸ ὥρα AI'Z τρίγωνον πρὸς τὸ ΓΗ τετράγωνον λόγον ἔχει, Ov 
xB' πρὸς wm, ἢ ὃν iw πρὸς ιδ΄. 13. 4Τ'42Ζ] sie F, Οἵ"; 


Ζ 
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e 


Cireulus ad diametrum quadratam eam rationem 
habet, quam 11: 14. 


sit circulus, cuius diameirus sit 4B, et circumscri- 
batur quadratum ΓΗ͂, et sit 44 E — 2 ΓΖ, οὐ EZ — 1 ΓΖ. 
iam quoniam est AI'E: 4ΓΖ - 21: 1 [Eucl. VI, 1], 
sed A4I74: 4EZ —. 1:1 [Bucl VL. 1], erit 

E UATZ : 417 —22:0) a 

sed ΓΗ͂ —44AI'4 [Eucl. I, 594], et triangulum AI4Z 
eireulo 4B aequale est [quia altitudo AI' radio aequa- 
lis est, basis autem triplo et praeterea septima parte 
maior diametro, hoc est ambitui proxime aequalis, ut 
demonstrabitur prop. 3; tum ἃ. prop. lj?) quare cir- 


eulus ad quadratum ΓΗ͂ eam rationem habet, quam 
11:145) 


III. 


Cuiusuis sphaerae perimetrus diametro triplo maior 
est, et praeterea excedit spatio minore, quam septima 
pars diametri est, maiore autem quam 14. 


1) Nam ἀνάπαλιν (Eucl V, 7 πόρ) AEZ: AI —1:71; 
tum addendo sequitur proportio. sed poterat statim concludi 
ex Eucl. VI, 1; nam I'42—(34-1)IA4-—??I'4. 

2) Hie loeus ἐπεί lin. 13 — δειχϑήσεται lin. 16 mire cor- 
ruptus et confusus transscriptori tribuo, qui eum addidit, post- 
quam prop. 2 et 3 permutauit; neque enim Archimedes hane 
propositionem ante prop. 3, quo nititur, posuit. 


3) Citatur haec propositio a Pseudoherone Geom. 103 p. 136. 





AT'Z ed. Basil., uulgo. 15. Post βάσις Wallis addit: τῇ τοῦ 
κύκλου περιμέτρῳ, ἥτις. τῷ] scripsi; του F, uulgo. i9 
ἔγγιστα Wallis. 


264. KYTKAOT METPHEIX. 


ἔστω κύκλος, καὶ διάμετρος ἡ AI, καὶ κέντρον τὸ 
E, καὶ ἡ DI'AZ ἐφαπτομένη, καὶ ἡ ὑπὸ ΖΕΓ τρίτον 
ὀρϑῆς. ἡ ΕΖ ἄρα πρὸς ΖΓ λόγον ἔχει, ὃν vS' πρὸς 
ονγ. ἡ δὲ ΕΓ πρὸς τὴν ΓΖ λόγον ἔχει... ὃν σξε' 
πρὸς ovy. τετμήσϑω οὖν ἡ ὑπὸ ΖΕΓ δέχα τῇ EH. 
ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ ΖΕ πρὸς EI, ἡ ΖΗ πρὸς ΗΓ [καὶ 
ἐναλλὰξ καὶ συνθέντι]. ὡς ἄρα συναμφότερος ἡ ΖΕ, 
ΕΓ πρὸς ZI ἡ ΕΓ πρὸς ΓΗ. ὥστε ἡ ΓΕ πρὸς ΓΗ 
μείζονα λόγον ἔχει. ἤπερ qoc iind Qvy. ἡ e ἄρα 


ex 


10 πρὸς HI δυνάμει λόγον ἔχει; ὃν Μ ϑυν' πρὸς M av. 
μήκει ἄρα, ὃν oque η΄ πρὸς ovy. πάλιν δίχα ἡ ὑπὸ 





EU) 
pe 


J"| 
δι | E A 
ΗΕΓ τῇ EO. διὰ τὰ αὐτὰ ἄρα ἡ ΕΓ πρὸς ΓΘ μεί- 
ξονα λόγον ἔχει. ἢ ὃν αρξβ'΄ η΄ πρὸς ovy. ἡ ΘΕ 
ἄρα πρὸς ΘΓ μείξονα λόγον ἔχει, ἢ ὃν αροβ' η΄ πρὸς 
15 ovy. ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ OET' τῇ ΕΚ. ἡ ΕΓ ἄρα πρὸς 
ΓΚ μείζονα λόγον ἔχει, ἢ ὃν βετλδ' δ΄ πρὸς ovy. 
ἡ EK ἄρα πρὸς ΓΚ μείζονα, ἢ ὃν βελϑ' à" πρὸς 


2. τρίτον] τριτου (-rov per comp.) F, corr. B*. 8. μεί- 
ξονα Aóyov Wallis. ὃν] scripsi cum Eutocio; ῃ ον F, uulgo. 


NEXU I 


X 
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.  $it circulus, et diametrus 4I, et centrum E, et I'4Z 
linea circulum contingens, et /, ZEI' tertia pars recti. 
itaque EZ: ZI'— 306: 153 [u. Eutocius], sed 


EI:IZ-265:153 [u. Eutocius]. 


iam secetur ( Z ET' in duas partes aequales linea E H. 
est igitur 
ZESEI'T-—ZH:HI [πὲ VI, 5]. 

quare 

EPCTEP-ZI'-—EI:rH [uw Eutocmus]J^) 
quare 

DECTH —-51/11:153 [u. Eutocius].^) 

» itaque 
EH? : HI? — 349450 : 28409 [u. Eutocius]. 


itaque EH: HI'— 911 : 108. rursus secetur eodem 
modo / HET' linea EO. propter eadem igitur erit 


ED:I'0711621:1593 [u. Eutocius]. 


quare 9E: OI' —- 11121: 153 [u. Eutocius]. rursus 
secetur / 9 EIT' linea EK. erit 


EI':IK:.23341:153 [u. Eutocius]. 


1) Sequentia uerba lin. 6—7: καὶ ἐναλλὰξ καὶ συνϑέντι a 
iransscriptore ex Eutocio huc prauo ordine illata sunt. 

2) Quae Archimedes breuissime, omissis computationibus, 
proponit, copiose et perspicue explicat Eutocius; quare satis 
habui lectorem ad eum reuocare. quo modo Archimedes nu- 
meros 153 et 780 inuenerit, aut quibus adiumentis instructus 
latera numerorum non quadratorum computauerit, nondum con- 
stat (Quaest. Arch. p. 60—66). haec propositio difficillima a 
iransseriptore et fortasse etiam a librariis pessime habita est. 
citatur ab Archimede ipso Arenar. I, 19; lI, 3 et ἃ Simplicio 
in Aristot. IV p. 508, b. 


T. φυνϑέντι d ἐναλλάξ Wallis. 10. μείξονα λόγον Wallis. 
ἢ 0v Wallis. idem post ἄρα lin. 11 addit μείζονα ῆ. 11. 
ΜΕΝΑ scripsi; μειζον F, uulgo; μείζονα λόγον ἔγχει Wallis. 











10 


15 
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ovy. ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ ΚΕΓ τῇ AE. ἡ ΕΓ ἄρα πρὸς 
ADT μείξονα [μήκει] "λόγον ἔχει. ἤπερ δχογ' i πρὸς 
ovy. ἐπεὶ ovv ἡ ὑπὸ ZEI τρίτον οὖσα ὀρϑῆς "u- 
τμηται τετράκις δίχα, ἡ ὑπὸ AED ὀρϑῆς ἐστι μη΄. 

κείσϑω οὖν αὐτῇ ἴση πρὸς τῷ Ε ἡ ὑπὸ ΓΕΜ. ἡ ἄρα 
ὑπὸ AEM ὀρϑῆς ἐστι κδ΄. καὶ ἡ AM ἄρα εὐϑεῖα 
τοῦ περὶ τὸν κύκλον ἐστὶ πολυγώνου πλευρὰ πλευρὰς 
ἔχοντος qs. ἐπεὶ oov ἡ ΕΓ πρὸς τὴν ΓΑ ἐδείχϑη 
μείζονα λόγον ἔχουσα, ἤπερ δχογ' ι.΄ πρὸς ονγ΄, ἀλλὰ 
τῆς μὲν ED διπλῆ ἡ AD, τῆς δὲ ΓΑ διπλασίων ἡ 
AM, καὶ ἡ 4Ἅ4Γ ἄρα πρὸς τὴν τοῦ 4S πολυγώνου 
περίμετρον μείξονα λόγον ἔχει, ἤπερ δχογ' ι΄ πρὸς 


e 
M xz. καί ἐστιν τριπλασία, καὶ ὑπερέχουσιν χξζ' V^, 
ἅπερ τῶν Óyoy ι΄ ἐλάττονά ἐστιν ἢ τὸ ἕβδομον. ὥστε 
τὸ πολύγωνον τὸ περὶ τὸν κύκλον τῆς διαμξεροι ἐστὶ 
τριπλάσιον καὶ ἐλάττονι ἢ τῷ ἑβδόμῳ μέρει μεῖξον. 
ἡ τοῦ κύκλου ἄρα περίμετρος πολὺ μᾶλλον ἐλάσσων 
ἐστὶν ἢ τριπλασίων καὶ ἑβδόμῳ μέρει μείξων. 

ἔστω κύκλος, καὶ διάμετρος ἡ AI, ἡ δὲ ὑπὸ BAT 
τρίτον. ὀρϑῆς. 1 AB ἄρα πρὸς ΒΓ ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει. ἢ ὃν ατνα΄ πρὸς vx [à δὲ 4Γ πρὸς ΓΒ. ὃν 
αφξ΄ πρὸς vx]. 


2. μήκει delet Wallis; om. Eutocius. Syoy ΚΝ] voy 
FV. 5. ion ἡ F; ,corr. Wallis. Er post IEM addit: καὶ 
ἐκβεβλήσϑω. ἡ ΖΤ' ἐπὶ τὸ Μ. 6. post εὐθεῖα ed. Basil. ad- 


dit πλευρά ἐστιν (ἐστι Wallis), omisso ἐστι lin. 7, quod habent F 
(per comp.), cett. codd. *. ante πολυγώνου ed. Basil. habet 
περιγραφομένου. πλευρα] addidit Wurm; om. F, uulgo. 11. 
post 4M addit Wallis καὶ ἡ AT ἄρα πρὸς τὴν ΛΜ μείξονα 
λόγον ἔχει; ἤπερ Syoy m πρὸς Q»y. 13. ante καί idem: 


᾿ἀνάπαλιν ἄρα ἡ περίμετρος νι πολυγώνου πρὸς τὴν διάμετρον 


ἐλάσσονα λόγον ἔχει, ἤπερ Μ δχπη πρὸς δχογ᾽ M". 14. ἢ] 





; 
| 
| 


2 à iem candi. dins dies λυ". 


"at die a enim en 
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quare EK: I'K 7 23391:1593 [u. Eutocius| rursus 
secetur / K EI' linea AE. erit igitur | 
EI': AI' 7 46184 :153 [u. Eutocius]. 

iam quoniam ( Z EI, qui tertia pars est recti, quater 
in partes aequales diuisus est, /, 4 EI' erit pars duo- 
dequinquagesima recti. ponatur!) igitur ei aequalis 
L ΓΕΜ ad punctum E. itaque /, 4E M pars uicesima 
quarta est recti. quare linea 4M latus est polygoni 
96 latera habentis cireum circulum cireumseripti. et 
quoniam demonstratum est EI': ΓΖ.» 461934 : 153, et 
AI'—2EI,AM—-2I'4,  AI'etütam ad perimetrum 
polygoni 96 latera habentis maiorem habet rationem, 
quam 46734: 14688 [u. Eutoeius] est igitur triplo 
maior [perimetrus polygoni], et supersunt 6674, quod 
minus est septima parte 46/54. itaque [perimetrus] 
polygoni cireumseripti minor est quam triplo et sep- 
tima parte maior diametro. quare ambitus circuli multo 
magis?) minor est quam triplo et septima parte maior 
diametro. 

sit circulus, et diametrus AI, et ( B. AT' tertia pars 
recti. itaque 4B: BI'— 1351: 180 [u. Eutocius]. 


1) Quamquam Euto6ius: κείσϑω οὖν, φησι, ἴση αὐτῇ ἡ 
ὑπὸ I'EM, tamen ex sequentibus adparet, eum suis ipsius uer- 
bis uti. quare ne infra quidem (lin. 8: δέδεικται, lin. 9: ovy', 
καὶ ἐστι τῆς) constat, eum genuinam formam praebere. sed 
lin. 19—20 puto eum recte praebere: κύκλος περὶ διάμετρον τὴν 
AT' καὶ τρίτον ὀρϑῆς ἡ ὑπὸ BALD; lin. 10 om. διπλασίων. de 
lin. 10, 11, 15, 21 ἃ. p. 269 not. ' 

2) Perimetrus enim polygoni maior est ambitu circuli; de 
sph. et cyl. I, 1. 





om. F; corr. Wallis. 16. ἐλάττονι] scripsi; sAovrov F, med 
19. Δ΄ addit F; corr. Wallis. 20. τριτου FE; corr. B*. 91, 
eve] ve F; corr. B manu 2.3 


5 
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δίχα ἡ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ AH. ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
BAH τῇ ὑπὸ ΗΓΒ. ἀλλὰ καὶ τῇ ὑπὸ H AL, καὶ ἡ 
ὑπὸ ΗΓΒ τῇ ὑπὸ Η4Γ ἐστιν ἴση. καὶ κοινὴ ἡ ὑπὸ 
AHTI  ὀρϑή. καὶ τρίτη ἄρα ἡ ὑπὸ ΗΖΓ τρίτῃ τῇ 
ὑπὸ ALH ἴση. ἰσογώνιον ἄρα τὸ 4ΗΓ τῷ ΓΗΖ 





s d 


E 


τριγώνῳ. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ AH πρὸς HI, ἡ ΓΗ προς 
ΗΖ. καὶ ἡ 4Γ πρὸς ΓΖ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ 4Γ πρὸς ΓΖ, 
καὶ συναμφότερος ἡ ΓΑΒ πρὸς BI. καὶ ὡς συναμ- 
φότερος ἄρα ἡ Β4Γ πρὸς BI, 4Η πρὸς HI. διὰ 
τοῦτο οὖν ἡ AH πρὸς τὴν ΗΓ ἐλάσσονα λόγον ἔχει. 
ἤπερ Me πρὸς vx, ἡ δὲ 4Γ πρὸς τὴν ΓΗ ἐλαάσ- 
σονα, ἢ ὃν γιγ' κ΄ δ΄ πρὸς ψπ΄. δίχα ἡ ὑπὸ Γ ΔΗ τῇ 
A0. ἡ AO ἄρα διὰ τὰ αὐτὰ πρὸς τὴν ΘΙ ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει, ἢ ὃν εὐκδ' κι΄ δ΄ πρὸς vm, ἢ ὃν αωὠκγ' 
πρὸς Gu. ἑκατέρα γὰρ ἑκατέρας δ' ιγ΄. ὥστε ἡ ΑΓ 
πρὸς τὴν ΓΘ, ἢ ὃν αωλη΄ 9/ ια΄ πρὸς cu. ἔτι δέχα 
ἡ ὑπὸ ΘΑἅΓ τῇ ΚΑ. καὶ ἡ AK πρὸς τὴν KI' ἐλάσ- 


1. Ante δίχα ed. Basil. habet τετμήσϑω. , 8. τῇ] ἄρα τῇ 
ed. Basil. 4. ἄρα] scripsi; εσται F, uulgo; ἄρα ἴση ἔσται ed. 
Basil, Torellius. 5. ἴση] addidi; om. F, uulgo. 8. I'4, AB 
Torellius. 9. BA, AT' Nizze. AH] AH F; corr. B mg.*. 
19. pro "' ΒΟΥ habent I". 14. s9yx9 |."] ετκὸ ε΄ F; corr. 
ed. Basil. (4 pro 9y; corr. Wallis. 18. ep] o» F; corr. ed. Ba- 
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secetur!) ( B AT' in partes aequales linea 4 H. iam 
quoniam [| BA4AH τ ΗΓΒ [Eucl. IIT, 26], sed etiam 
—H ATI, erit HI'B —H ΖΓ. et communis est / ΗΓ 
rectus [Eucl. III, 31]. quare etiam ΗΖΓ — ΓΗ 
[Eucl. I, 32]. quare triangula A4HI, I'HZ angulos 
aequales habent. est igitur [Eucl. VI, 4] 

AH:HI'—IH:HZzZ-—AID:LUZz. 
sed AD: I'Z—ID4-- AB:BI' [Eucl VI, 3; Euto- 
cius. quare I'4 - AB: ΒΓ — AH : ΗΓ. itaque 
ΔΗ: ΗΓ «2911: 180 [u. Eutocius]?) et 
AD:IH «930184 1:180 [u. Eutocius]. 

secetur eodem modo / I'A4H limea A40. propter ea- 
dem igitur erit 40 : ΘΓ « 59244 1 : 180 [u. Eutocius], 
hoe est « 1828 : 240. altera?) enim alterius τς [u. 
Eutoeius]. quare est A4I': ΓΘ — 18384», : 240 [u. Eu- 
iocius|. porro secetur / O.4I' linea K A. est igitur 





1) Cum p. 266, 20—21; 268, 9—12; 13—16; 268, 17—270,1 
.àb Eutocio non ipsis uerbis Archimedis citari uideantur, has 
contra scripturas in lemmatis eius seruatas genuinas putauerim 
et in uerbis Archimedis a transscriptore mutatas: lin. 1: ce- 
TU o9 c δίχα; ἐπεὶ oov; lin. 8: ἄρα τῇ: lin. 4: λοιπή οὐ λοιπῇ 
pro τρίτη et τρίτῃ: lin. 5: ἔστιν ἴση: ἄρα ἐστί; AHT' τρί- 
yovov; lin. 8 καί (prius) om.; in. 16: πρὸς O T' ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει ἥπερ; lin. 15: ἐστὶ δ' Dy ' lin. 17: GOAT γωνία. simul 
alia transscriptionis uestigia colligam: ut lin. 5 om. coíyovov 
prop. 1 p. 260, 14; 2 p. 262, 6; διπλῆ p. 266, 10 (διπλασίων 
Nizze; cfr. prop. 9 p. 262, δ); τοῦ qe πολυγώνου ,p. 266, 11; 
210, 9; τὸ πολυγώνον pro ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνου p. '266, 
15 (ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνου τοῦ - egit — μείξων 
Nizze). praeterea Eutocius uerba ἡ δὲ 4Γ΄-- ψπ' 266, 21 
habuisse non uidetur; debebat insuper esse ἡ γὰρ án. 

2) Hie, ut sagpissime in hac propositione, utitur propor- 
tione illa, quam exposui Quaest. Arch. p. 48. 

3) Genus femininum refertur ad auditum uerbum πλευρά. 








sil* ἑκατέρας] ἑκατέρων Wallis. ιγ΄] ιγ΄ α΄ F; cor. ed. 
Basil. 16. Post ΓΘ additur ἐλάσσονα dedii ἔχει in ed. Ba- 
BibL ^ τὰ] om. Εἰ: corr. Wallis. 


10 


210 ΚΥΚΛΟΥ ΜΕΤΡΗΣΙΣ. 


σονα ἄρα λόγον ἔχει, ἢ ὃν αζ' πρὸς ἕς΄. ἑκατέρα γὰρ 
ἑκατέρας ια' μ΄. ἡ 4Γ ἄρα πρὸς τὴν ΓΚ, ἢ 0v αϑ' ς΄ 
πρὸς £c. ἔτι δίχα ἡ ὑπὸ ΚΑΓ τῇ AA. ἡ AA ἄρα 
πρὸς τὴν 4Γ ἐλάσσονα λόγον ἔχει. ἢ ὃν τὰ fus ς΄ 
πρὸς ἕς΄, ἡ δὲ 4Γ πρὸς I'A4 ἐλάσσονα, ἢ τὰ (ME δ΄ 
πρὸς ἕς΄. ἀνάπαλιν ἄρα ἡ περίμετρος τοῦ πολυγώνου 
πρὸς τὴν διάμετρον μείξονα λόγον ἔχει, ἤπερ στλς΄ 
πρὸς j£ δ΄, ἅπερ τῶν i£ δ΄ μείζονά ἐστιν ἢ τρι- 
πλασίονα καὶ δέκα οα΄. καὶ ἡ περίμετρος ἄρα τοῦ 
ᾳ5΄ πολυγώνου τοῦ ἐν τῷ κύκλῳ τῆς διαμέτρου τρι- 
πλασίων ἐστὶ καὶ μείξων ἢ ( οα΄. ὥστε καὶ ὃ κύκλος 
ἔτι μᾶλλον τριπλασίων ἐστὶ καὶ μείζων ἢ v οα΄. 

ἡ ἄρα τοῦ κύκλου περίμετρος τῆς διαμέτρου τρι- 
πλασίων ἐστὶ καὶ ἐλάσσονι μὲν ἢ ἑβδόμῳ μέρει. μεί- 
fov. δὲ ἢ v οα΄ μείζων. 


1. Post ἢ ὅν addit Wallis: γχξα΄ 9' iw" πρὸς cw ἢ ὅν. 
£e] cís F; corr. ed. Basil. 92. ἑκατέρας] ed. Basil. ex Euto- 
cio; εκατερα FBC*; ἑκατέρων Wallis. ια΄ μ΄ ἡ AI'] ow F; 
corr. Wallis. ΓΚὴ ὅν] scripsi cum Wurmio; καταγον F; 
κατάλογον ed. Basil; I'K ἐλάσσονα λόγον Wallis. . αϑ' ς΄ à 


scripsi; «oc F, iitoat ἔχει ἢ «9'c Walls. 4. AT] AT'F; 
corr. Wallis. 6. Post ἄρα ἡ Wallis addit: AT πρὸς τὴν T4 
μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ Es πρὸς (if δ΄. καί (ἡ addit Nizze). 


7. svÀe ] στας F; corr. Wallis. 8. βιξ] (prius) P FE; 
Corr. Wallis. 9. oc Ἴ ο΄ α΄ E; eorr. Wallis. 11. 

scripsi ; ὃν ο΄ ια΄ F, uulgo; δέκα οα΄ ed. Basil. Tor., Wall. "AS. 
v οα΄] scripsi; 9' κα΄ F, uulgo; δέκα ow ed. Basil. Tor., Wall. 
14. ἐλάσσονι] Scripsi; εἰασσων F, uulgo. μεέξονι δὲ ἢ v ox" 
μείξων) scripsi; usi&ov δὲ F, uulgo; usítov δὲ ἢ δέκα ἑβδομη- 
ποστομόνοις ὑπερέχουσα Wallis. 





^ 
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AK:KI'—1007:66 [u. Eutocius]. altera enim al- 
terius est 11. itaque. 

AD:IDIK-«100941:66 [u. Eutocius]. 
porro secetur / Κα AI'') linea 44. erit igitur 

44: 4Γ « 20161: 66 [u. Eutocius], 
et 4I': I4 « 20111:66 [u. Eutocius]. et e contrario 
[Γ4: 4ΓῚ 66:20171 (Pappus VII, 49 p. 688); sed 
I'4 latus est polygoni 96 latera habentis. quare]?) 
perimetrus polygoni ad diametrum maiorem rationem 
habet quam 6336 : 20171, quod maius est quam triplo 
et 19 maius quam 20171. itaque perimeirus polygoni 
inseripti 96 latera habentis?) maior est quam triplo 
et 10 maior diametro. quare etiam multo magis*) 
cireulus maior est quam iriplo et 19 maior diametro. 
ilaque ambitus circuli triplo maior est diametro et 
excedit spatio minore quam 1, maiore autem quam 14.5) 


1) KAI' γωνία lin. 3 Eutocius. ceteras huius paginae 
discrepantias, quae apud eum inueniuntur, inde ortas esse puto, 
quod Archimedis demonstrationem non ad uerbum citauit, sed 
suis uerbis reddidit. 

2) Ueri simile est, Archimedem ipsum haec addidisse. 

3) τοῦ (ς΄ πολυγώνου iransscriptori debetur, sicut etiam 
lin. 11: ὃ κύκλος pro ἡ τοῦ κύκλου περίμετρος (περιφέρεια). 

4) Quippe quae -maior est perimetro polygoni (de sph. et 
aeyl.l p. 10). 

5) 'Aoyuumóovs wvxAov μετρησις in fine F, Cr. 
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DE CONOIDIBUS ET SPHAEBOIDIBUS. 


Archimedes, ed. Hoiberg. 1. 18 


10 


15 


"Aoyunjónge 4Δοσιϑέῳ εὖ πράττειν. 


᾿“ποστέλλω τοι γράψας ἐν τῷδε τῷ βιβλίῳ τῶν 
τε λοιπῶν ϑεωρημάτων τὰς ἀποδειξίας, ὧν οὐκ εἶχες 
ἐν τοῖς πρότερον ἀπεσταλμένοις, καὶ ἄλλων ὕστερον 
ποτεξευρημένων., ἃ πρότερον μὲν ἤδη πολλάκις ἐγχει- 
ρήσας ἐπισκεπτέσϑαι, δύσκολον ἔχειν τι φανείσας μοι 
τᾶς εὑρέσιος αὐτῶν ἀπόρησα. διόπερ οὐδὲ συνεξ- 
ἑδόϑεν τοῖς ἄλλοις αὐτὰ τὰ προβεβλημένα. ὕστερον δὲ 
ἐπιμελέστερον ποτ᾽ αὐτοῖς γενόμενος ἐξεῦρον τὰ ἀπο- 
ρηϑέντα. ἦν δὲ τὰ μὲν λοιπὰ τῶν προτέρων ϑεωρη- 
μάτων περὶ τοῦ ὀρϑογωνίου κωνοειδέος προβεβλημένα" 
τὰ δὲ νῦν ἐντι ποτεξευρημένα περί τε ἀμβλυγωνίου 
κωνοειδέος καὶ περὶ σφαιροειδέων σχημάτων, ὧν τὰ 
μὲν παραμάκεα, τὰ δὲ ἐπιπλατέα καλέω. 

περὶ μὲν οὖν τοῦ ὀρϑογωνίου χκωνοειδέος ὑπέκειτο 
τάδε' εἴ χα ὀρϑογωνίου κώνου τομὰ μενούσας τᾶς 
διαμέτρου περιενεχϑεῖσα ἀποκατασταϑῇ πάλιν, ὅϑεν 
ὥρμασεν, τὸ περιλαφϑὲν σχῆμα ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀρϑο- 
γωνίου κώνου τομᾶς ὀρϑογώνιον κωνοειδὲς καλείσϑαι, 
καὶ ἄξονα μὲν αὐτοῦ τὰν μεμενακοῦσαν διάμετρον κα- 
λείσϑαι. κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, x«0' ὃ ἁπτέται ὃ 

1. Ζωσιϑεῳ F; corr. Riualtus. 3. ἀποδειξίας] scripsi; 
αἀποδειξ cum comp. ns F; ἀποδείξεις uulgo. 6. δύσκολον] 
óvomor ολον F; corr. Riualtus. 7. εὑρέσιος] scripsi; svos- 
cing F, uulgo. 14. παραμάπεα] Torellius; παραμήκεα F, 


uulgo. 15. κονοειδεος F. 16. εἴ xo] αἴκα Torellius, ut 
semper hoc libro. 19. καλεισϑὼω F; corr. Torellius. 





Archimedes Dositheo s. 


Hoe libro conscriptas tibi mitto demonstrationes 
et reliquorum theorematum, quorum demonstrationes 
in iis libris, quos antea tibi misi!), non habuisti, et 
aliorum quorundam postea inuentorum?), quae cum 
antea saepe perscrutari conatus essem, haerebam, quia 
inuentio eorum difficultatem quandam habere mihi 
uidebatur. quare ne edebantur?) quidem ipsae pro- 
positiones una cum ceteris. postea autem diligentius 
ea adgressus inueni ea, in quibus haeseram. reliqua 
theorematum priorum de conoide rectangulo proposita 
erant. quae nunc noua inueni, de conoide obtusian- 
gulo sunt et de figuris sphaeroidibus, quarum alteras 
oblongas, alteras latas nomino. 

de rectangulo igitur conoide haee proposita erant: 
51 sectio coni rectanguli manente diametro circum- 
uoluta rursus in eum statum restituitur, unde moueri 
coepta est, figuram sectione coni rectanguli compre- 
hensam conoides rectangulum uocari, eb axem uocari 
eius diametrum manentem, uerticem autem punctum, 


1) H. e. libros de sphaera et cylindro, de helicibus, de 
parabola. 

2) De conoidibus obtusiangulis et de sphaeroidibus (lin. 
12); de iis ne propositiones quidem Cononi miserat Archime- 
des (lim. 8). 

3) H. e. Cononi mittebantur soluendae et cum aliis matne- 
matices communicandae. 
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ἄξων τὰς τοῦ κωνοειδέος ἐπιφανείας. καὶ εἴ κα τοῦ 
ὀρϑογωνίου κωνοειδέος σχήματος ἐπίπεδον ἐπιψαύῃ, 
παρὰ δὲ τὸ ἐπιψαῦον ἐπίπεδον ἄλλο ἐπίπεδον ἀχϑὲν 
ἀποτέμῃ τι τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος, βάσιν μὲν καλεί- 
σϑαι τοῦ ἀποτμαϑέντος τμάματος τὸ ἐπίπεδον τὸ περι- 
λαφϑὲν ὑπὸ τᾶς τοῦ κωνοειδέος τομᾶς ἐν τῷ ἀπο- 
τέμνοντι ἐπιπέδῳ, κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, καϑ' ὅ 
ὕ , Nom 3^ - , PA Y 
ἐπιψαύει τὸ ἕτερον ἐπίπεδον τοῦ κωνοειδέος, ἄξονα δὲ 
τὰν ἐναπολαφϑεῖσαν εὐθεῖαν ἐν τῷ τμάματι ἀπὸ τᾶς 
ἀχϑείσας διὰ τὰς κορυφᾶς τοῦ τμάματος παρὰ τὸν 
ἄξονα τοῦ κωνοειδέος. 
προεβάλλετο δὲ τάδε ϑεωρήσαι" διὰ τί, εἴ κα τοῦ 
ὀρϑογωνίου κωνοειδέος τμάματα - ἀποτμαϑῇ ἐπιπέδῳ 
Ἰρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμαϑὲν τμᾶμα ἡμιόλιον 
ὀρϑῷ ὃν ἄξονα, τὸ μαϑὲν τμᾶμα ἡμιόλιον 
- Ld , , -Ὁ 
ἐσσείται τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν" καὶ διὰ τί, εἴ κα ἀπὸ 
τοῦ ὀρϑογωνίου κωνοειδέος δύο τμάματα ἀποτμαϑέωντι 
ἐπιπέδοις ὁπωσοῦν ἀγμένοις, τὰ ἀποτμαϑέντα τμάματα 
διπλάσιον λόγον ἑξοῦντι ποτ᾽ ἄλλαλα τῶν ἀξόνων. 
περὶ δὲ τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ὑποτιϑέμεϑα 
, »" , , , » , , ἤ 
τάδε᾽' εἴ κα ἐν ἐπιπέδῳ ἔωντι ἀμβλυγωνίου κώνου 
τομὰ καὶ & διάμετρος αὐτᾶς καὶ «t ἔγγιστα τὰς τοῦ 
ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾶς, μενούδας δὲ τᾶς διαμέτρου 
, e 
περιενεχϑὲν τὸ ἐπίπεδον, ἐν c) ἔντι αἱ εἰρημέναι γραμ- 


1. τοῦ] τὸ rov F; corr. Torellius. 2. ὀρϑογωνίου) $o 
supra scriptum manu 1 F. xovosideog F. — 3. επεέψαυων F. 
4. τμημα F; corr. Torelius. 12. προεβάλλετο] B; προεβαῖ- 
λεντο FCD; ποοεβάλλοντο A, ed. Basil, Torellius. 15. scsi- 
ται F; corr. Torellius. 11. ἀποτμαϑέωντι] Torellius; «o- 
τμαϑεντι F, uulgo; ἀποτμαϑέντα A,ed. Basil. 19. ποτ᾽ ἄλλαλα]) 
Torellus; ποτὶ τὰ αλλὰ F, uulgo. 20. c. SCr1ps8l; 
υπετιϑεμεϑα F, uulgo; ὑπεϑέμεϑα Nizze 29. at | addidit 
Torellius; om. F, uulgo. 
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. jn quo axis superficiem conoidis tangat. et si planum 
conoides rectangulum contingat, et aliud plánum con- 
Ungenti parallelum segmentum conoidis aliquod ab- 
seindat, basim segmenti abscisi uocari planum sec- 
ione conoidis in plano abseindenti comprehensum, 
uerticem autem punctum, in quo alterum planum co- 
noides contingat, axem autem eam pàrtem lineae per 
uerticem segmenti axi conoidis parallelae ductae, quae 
intra segmentum comprehenditur. 

consideranda autem haec proponebantur: 

cur, si segmenta!) conoidis rectanguhln plano ad 
axem perpendiculari abscindantur, segmentum absci- 
sum dimidia parte maius sit cono basim habenti ean- 
dem, quam segmentum, et eundem axem [prop. 21]; 
et cur, si ἃ conoide rectangulo planis quoquo modo 
duetis duo segmenta absceindantur, segmenta abscisa 
duplicem inter se rationem habeant, quam axes 
[prop. 24]. 

de obtusiangulo autem conoide haec supponimus?): 
si in plano sunt sectio coni obtusianguli, diametrus 
eius, lineae sectioni coni obtusianguli proximae?), et 
mánente diametro planum, in quo sunt hae lineae 
omnes, circumuolutum rursus in eum statum restitui- 

1) Lin. 13 pro τμάματα Nizzius coniecit zu&pe, fortasse 
recte, sed cum idem infra legatur p. 280, 3 et fieri possit, ut 
Archimedes prius uniuersalius locutus sit, deinde ad singularem 
ei casum et numerum transierit, scripturam codicis mutare nolui. 

2) Scribendum esse ὑποτιϑέμεϑα lin. 20, adparet ex p. 275 
not. 2; haec nunc demum supponit Archimedes. ἡ 
. 8) H. e. asymptotae quae uocantur. sed uocabula mathema- 
lica Archimedis ubique retinui. quare etiam scripsi: sectio coni 
rectanguli, obtusianguli, acutianguli pro nominibus recentioribus: 


paàrabola, hyperbola, ellipsis. in uocabaülis nouis obtusianguli 
et acutianguli fingendis secutus sum Commandinum aliosque. 
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μαί, ἀποκατασταϑῇ πάλιν, 096v ὥρμασεν, αἱ μὲν ἔγ- 
γιστα εὐϑείαι τᾶς τοῦ ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾶς δῆ- 
c b - 
λον ὡς κῶνον ἰσοσκελέα περιλαψούνται, OU κορυφὰ 
, A ^ ?, ει " 
ἑσσείται τὸ σαμεῖον,. καϑ ὁ αἱ ἔγγιστα συμπίπτοντι, 
» M ς - , ' ENS mns - 
ἄξων δὲ ἃ μεμενακοῦσα διάμετρος. τὸ δὲ ὑπὸ τᾶς 
τοῦ ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾶς δχῆμα περιλαφϑὲν 
2 , . " 
«uBAvyoviov κωνοειδὲς καλείσϑαι. ἄξονα δὲ αὐτοῦ 
A - NA 
τὰν μεμενακοῦσαν διάμετρον, κορυφὰν δὲ τὸ Gaustov, 
€ [4 m , w 
καϑ' ὃ ἁπτέται ὁ ἄξων τᾶς ἐπιφανείας τοῦ κωνοει- 
δέος. τὸν δὲ κῶνον τὸν περιλαφϑέντα ὑπὸ τᾶν ἔγ- 
γιστα τᾶς τοῦ ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾶς περιέχοντα 
τὸ κωνοειδὲς καλείσϑαι, τὰν δὲ μεταξὺ εὐϑεῖαν τᾶς 
τε κορυφᾶς τοῦ κωνοειδέος καὶ τᾶς κορυφᾶς τοῦ κώ- 
νου τοῦ περιέχοντος τὸ κωνοειδὲς ποτεοῦσαν τῷ ἄξονι 
καλείσϑαι. καὶ εἴ κα τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος 
ἐπίπεδον ἐπιψαύῃ, παρὰ δὲ τὸ ἐπιψαῦον ἐπίπεδον ἄλλο 
SP 2 Y 3 , “Ὁ ^ 3 94 , 
ἐπίπεδον ἀχϑὲν ἀποτέμῃ τμᾶμα τοῦ κωνοειδεος. βάσιν 
μὲν καλείσϑαι τοῦ ἀποτμαϑέντος τμάματος τὸ ἐπίπεδον 
τὸ περιλαφϑὲν ὑπὸ τᾶς τοῦ κωνοειδέος τομᾶς ἐν τῷ ἀπο- 
ἐόν. Ὁ 9a SAC 
τέμνοντι ἐπιπέδῳ, κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, καϑ' ὃ ἁπτέ- 
^ 3 , M 3 b ^ , Pd M 
ται τὸ ἐπίπεδον τὸ ἐπιψαῦον τοῦ κωνοειδέος. ἄξονα δὲ 
v 2 -“ 3 ἂν F 3 ' ^ ? , A 
τὰν ἀπολαφϑεῖσαν ἐν τῷ τμάματι ἀπὸ τᾶς ἀχϑείσας διὰ 
τὰς κορυφᾶς τοῦ τμάματος καὶ τᾶς κορυφᾶς τοῦ κώνου 
E MC 3 — 
TOU περιέχοντος τὸ χωνοειδές. x«i τὰν μεταξὺ τᾶν 
εἰρημέναν κορυφᾶν εὐϑεῖαν ποτεοῦσαν τῷ ἄξονι κα- 
λείσϑαι. τὰ μὲν οὖν ὀρϑογώνια κωνοειδέα πάντα 
ὁμοῖά evt, τῶν δὲ ἀμβλυγωνίων κωνοειδέων ὁμοῖα 
καλείσϑω, ὧν κα οἵ κώνοι οἱ περιεχόντες τὰ κωνοει- 


3. ἰσοσκελέα) scripsi; ἐσοσκελη F, uulgo. κορυφῃ E; 
corr. V. 4. ἐσσείται] επειται Y; ἐσεῖται B*. 8. τὰν] τα 
F; corr. BC. 10. τᾶν] τας F; corr. B*. 17. τμημα F, 
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tur, unde moueri coeptum est, adparet, lineas sectioni 
coni obtusianguli proximas conum aequierurium com- 
prehensuras esse, cuius uertex erit punctum, in quo lineae 
 sectioni proximae sibi in uicem incidunt, axis autem dia- 
metrus, quae mansit. figuram autem sectione coni obtu- 
sianguli comprehensam conoides obtusiangulum uocari, 
axem autem eius diametrum manentem, uerticem autem 
punctum, in quo axis superficiem conoidis tangat. 
conum autem lineis sectioni coni obtusianguli proxi- 
mis comprehensum comprehendentem conoides uocari, 
lineam autem inter uerticem conoidis et uerticem coni 
eonoides comprehendentis positam axi adiectam uocari. 
et si planum conoides obtusiangulum contingat, et 
aliud planum plano contingenti parallelum segmentum 
conoidis abseindat, basim segmenti abscisi uocari pla- 
num seetione conoidis in plano absceindenti compre- 
hensum, uerticem autem punctum, in quo planum 
contingens conoides tangat, axem autem eam partem 
lineae per uerticem segmenti et uerticem coni conoides 
comprehendentis ductae, quae intra segmentum com- 
prehenditur, lineam autem inter hos uertices positam 
axi adiectam uocari. 

rectangula conoidea omnia similia sunt!), obtusi- 
angulorum autem conoideón ea similia uocentur, in 
quibus coni conoidea comprehendentes similes sint.?) 


1) Quia ommes parabolae similes sunt (Apollonius VI, 11). 
,. 2) Eucl XI def. 24: ὅμοιοι κῶνοι καὶ κύλινδροί εἶσιν, Qv 
οἵ τε ἄξονες καὶ αἵ διάμετροι τῶν βάσεων ἀνάλογόν εἶσι. 


uulgo; corr. Torellius. 29. ἐναπολαφϑεῖσαν 28. xa] 
seripsi; καὶ F, uulgo. 
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δέα ὁμοίοι ἔωντι. προβαλλέται δὲ τάδε ϑεωρήσαι" 
διὰ τί, εἴ κα τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ἀποτμαϑῇ 
τμάματα ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμα- 
ϑὲν τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν 
αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει 
τὸν λόγον, ὃν & συναμφοτέραις ἴσα τῷ τὲ ἄξονι τοῦ 
τμάματος καὶ τᾷ τριπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας τῷ ἄξονι 


ποτὶ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις τῷ τὲ ἄξονι τοῦ τμάματος 


καὶ τᾷ διπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας τῷ ἄξονι. καὶ διὰ τί, 
εἴ κα τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος τμᾶμα ἀποτμαϑῇ 
ἐπιπέδῳ μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα. τὸ ἀποτμαϑὲν 
τμᾶμα ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, ὃ γιγνέται ἄπότμαμα 
κώνου, τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, Ov ἁ συναμφοτέραις 
ἴσα τῷ τε ἄξονι τοῦ τμάματος x«l τᾷ τριπλαδίᾳ τᾶς 
ποτεούσας τῷ ἄξονι ποτὶ τὰν ἔσαν ἀμφοτέραις τῷ vt 
ἄξονι τοῦ τμάματος καὶ τᾷ διπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας 
τῷ ἄξονι. 

περὶ δὲ τῶν σφαιροειδέων σχημάτων ὑποτιϑέμεϑα 
τάδε᾽ εἴ κα ὀξυγωνίου κώνου τομὰ μενούσας τᾶς 
μείζονος διαμέτρου περιενεχϑεῖσα ἀποκατασταϑῇ πάλιν. 
ὅϑεν ὥρμασεν, τὸ περιλαφϑὲν δχῆμα ὑπὸ τᾶς τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς παραμᾶκες σφαιροειδὲς κα- 
λείσϑαι. εἰ δέ κα τᾶς ἐλάσθονος διαμέτρου μενούσας 
περιενεχϑεῖσα ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ ἀποκατα- 
σταϑὴ πάλιν, ὅϑεν ὥρμασεν. τὸ περιλαφϑὲν σχῆμα 
ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἐπιπλατὺ σφαι- 





1. προβαλλέται] alterum 4 supra scriptum manu 1 F. 6. 


0»| om. F; corr. ed. BaeilJ* συναμφοτέραις] scripsi; συναμ- - 


φοτερὰ F, uulgo. τῷ τε] scripsi; τῷ F, uulgo. 11. uy] supra 
scriptum manu 1, ut uidetur, F. 18. τμηματι F; corr. Torellius. 
14. & συναμφοτέραις] scripsi; συναμφοτερος F; ἃ συναμφότερος 


το li 











DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 281 


consideranda autem haec proponuntur: 

cur, Si plano ad axem perpendiculari abscindantur 
segmenta?) conoidis obtusianguli, segmentum abscisum 
ad conum eandem basim habentem, quam segmentum, 
et axem eundem eam habeat rationem, quam linea 
axi segmenti et simul triplici lineae axi adiectae aequa- 
lis ad lineam axi segmenti et simul duplici lineae axi 
adiectae aequalem [prop. 25]. et cur, si plano ad 
axem non perpendiculari segmentum conoidis obtusi- 
anguli abscindatur, segmentum abscisum ad figuram 
basim eandem habentem, quam segmentum, et axem 
eundem (quae est segmentum coni)?) eam rationem 
habeat, quam linea axi segmenti et simul triplici lineae 
axi adiectae aequalis ad lineam axi segmenti et simul 
duplici lineae axi adiectae aequalem [prop. 26]. 

de sphaeroidibus autem figuris haec supponimus?): 
si sectio coni acutianguli manente diametro maiore 
circumuoluta rürsus in eum statum restituitur, unde 
inoueri coepta est, figuram sectione coni acutianguli 
comprehensam sphaeroides oblongum uocari; sin autem 
sectio coni acutianguli manente minore diametro cir- 
cumuoluta rursus in eum statum restituitur, unde mo- 
ueri coepta est, fipuram sectione coni acutianguli com- 








1) Hie quoque (lin. 3) pro τμάματα Nizzius τμᾶμα scribi 
iubet; sed u. p. 277 not. 1. 

2) Haec uerba (lin. 13), si genuina sunt, hoc loco praeoc- 
cupándo posteriora significant; nam p. 288, 7 sq. demum de- 
finitur ἀπότμαμα κώνου. 

3) Sic recte F; u. p. 277 not. 2. 


ed. Basil. uulgo; ᾧ συναμφότερα Torellius. 15. z:]addidi; om. F, 
uulgo. 19. ὑπετιϑέμεϑα Torellius, ὑπεϑέμεϑα Nizze. 20. τομὰς 
F; corr. Torellius. 21. αποκαταστη F ΟἿ; corr. B man. 2*, 
29. vzo τὲ F; corr. Torellius. 24. καὶ addidi; oi. F, uulgo. 
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ροειδὲς καλείσϑαι. ἑκατέρου δὲ τῶν σφαιροδιδέων 
ἄξονα μὲν καλείσϑαι τὰν μεμενακοῦσαν διά 
Li uet ιάμετρον., 
᾿ E 3, 3 Δ " " 
κορυφὰν δὲ τὸ σαμεῖον, xo9' ὃ ἁπτέται ὃ ἄξων τᾶς 
ἐπιφανείας τοῦ σφαιροειδέος, κέντρον δὲ καλείσϑαι τὸ 
μέσον τοῦ ἄξονος. καὶ διάμετρον τὰν διὰ τοῦ κέντρου 
ποτ᾽ ὀρϑὰς ἀγομέναν τῷ ἄξονι. καὶ εἴ κα τῶν σφαιρο- 
, ς Ὧν 2.) : , 
εἰδέων σχημάτων ὑποτερουοῦν ἐπίπεδα παράλληλα 
3 , Mi , Ἁ MI Α 3 , A] , 
ἐἑπιψαύωντι μὴ τέμνοντα, παρὰ δὲ τὰ ἐπίπεδα τὰ ψαύ- 
οντα ἄλλο ἐπίπεδον ἀχϑῇ. τέ Ó 6 δές, và 
χϑῇ τέμνον τὸ σφαιροειδές, τῶν 
γενομένων τμαμάτων βάσιν μὲν καλείσϑαι τὸ περι- 
λαφϑὲν ὑπὸ τᾶς τοῦ σφαιροειδέος τομᾶς ἐν τῷ τέμνοντι 
3 , A x ^ " 2 τὰν , , 
ἐπιπέδῳ, κορυφὰς δὲ τὰ σαμεῖα, xo9' ἃ ἐπιψαύοντι 
τοῦ σφαιροειδέος τὰ παράλληλα ἐπίπεδα. ἀξόνας δὲ 
τὰς ἐναπολαφϑείσας εὐθείας ἐν τοῖς τμαμάτεσσιν ἀπὸ 
τᾶς εὐθείας τᾶς τὰς κορυφὰς αὐτῶν ἐπιξευγνυούσας. 
ὅτι δὲ τὰ ἐπιψαύοντα ἐπίπεδα τοῦ σφαιροειδέος καϑ' 
ὃν μόνον ἁπτόνται σαμεῖον τᾶς ἐπιφανείας αὐτοῦ, καὶ 
ὅτι & τὰς ἁφὰς ἐπιξζευγνύουσα εὐθεῖα διὰ τοῦ κέν- 
τρου TOU σφαιροειδέος πορευέται. δειξοῦμες. ᾿ὁμοῖα 
^ * - T t 
δὲ καλείσϑαι τῶν σφαιροειδέων σχημάτων, ὧν κα οὗ 
ἀξονες ποτὶ τὰς διαμέτρους τὸν αὐτὸν λόγον ἔχωντι. 
τμάματα δὲ σφαιροειδέων σχημάτων καὶ κωνοειδέων 
ὁμοῖα καλείσϑω, si κα ἀφ᾽ ὁμοίων σχημάτων ἀφαι- 
ρημένα ἔωντι καὶ τάς τε βασίας ὁμοίας ἔχωντι, καὶ οἵ 
9 , ? - ^ , ^ 3 Fr Ἁ 3 , m 
ἀξόνες αὐτῶν ἤτοι ὀρϑοὶ ἐόντες ποτὶ τὰ ἐπίπεδα τῶν 
βασίων ἢ γωνίας ἴσας ποιούντες ποτὶ τὰς ὁμολόγους 
διαμέτρους τῶν βασίων. τὸν αὐτὸν ἔχωντι λόγον ποτ᾽ 
ἀλλάλους ταῖς ὁμολόγοις διαμέτροις τῶν βασίων. 
6. σφαιροειδεωσ Ε΄. 8. wovovza] ἐπιψαύονταϑ 10. τμη- 


ματων F; corr. Torellius. 12. ἃ] ἃς F; corr. B. 14. τμαματε- 
σιν FB*. 15. τᾶς] (posterius) scripsi; rx F CD; om. B, uulgo. 
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|prehensam sphaeroides latum uocari. utriusque autem 
-|sphaeroidis axem uocari diametrum manentem, uer- 
iicem autem punctum, in quo axis superficiem sphae- 
| |roidis tangat, centrum autem uocari medium axis 
|punetum, et diametrum lineam per centrum ad axem 
,perpendieularem ductam. et si plana parallela utram- 
uis figurarum sphaeroideón contingant, ita ut non 
secent, et aliud planum planis tangentibus parallelum 
ducatur sphaeroides secans, segmentorum inde orien- 
iium basim uocari [planum] sectione sphaeroidis in 
plano secanti comprehensum, uertices uero puncta, in 
|quibus plana parallela sphaeroides contingant, axes 
| |autem eas partes lineae uertices segmentorum iun- 
gentis, quae intra segmenta comprehendantur. plana 
autem sphaeroides contingentia in uno tantum puncto 
|superficiem eius tangere [prop. 16], et lineam puncta 
-jeontactus iungentem per centrum sphaeroidis ca- 
dere [prop. 16], demonstrabimus. similes autem eas 
figurarum sphaeroideón uocari, quarum axes ad dia- 
metros eandem rationem croi segmenta autem 
figurarum sphaeroideón et conoideón similia uocentur, 
si ab similibus figuris abscisa sunt et bases similes 
habent, et axes eorum aut ad plana basium perpen- 
dieulares aut aequales angulos cum respondentibus 
diametris basium facientes eandem inter se rationem 
habent, quam respondentes diametri basium. 





| 16. τα] scripsi; τὰ τε F, uulgo. 20. καὶ] scripsi; καὶ F, uulgo. 
|91. ἔχωντι] scripsi; ἔχοντι F, uulgo. 82. τμάματα] Torellius; 
τμαμὰ F, uulgo. 23. καλεῖσθαι Torellius. 24. βασίας! 

|scripsi; Boc cum comp. qs F; βάσεις uulgo. ἔχωντι] scripsi; 
ἔχοντι F, uulgo. 260. βασίων scripsi; βασεῶν F, uulgo; item 
lin. 27 et 28. 27. ἔχωντι] scripsi; eyovet F, uulgo. 
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προβαλλέται δὲ περὶ τῶν σφαϊροείδέων τάδε ϑεω- 
ρήσαι" διὰ τί, εἰ xu TL τῶν σφαιροείδέων δχημᾶτων. 
ἐπιπέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ κέντρου ὀρϑῷ ποτὶ τὸν 
ἄξονα, τῶν γεναμένων τμαμάτων ἑχάτερόν διπλά- 
σίον ἐσδσείται τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὼν würüy 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. εἰ δέ κα ὀῤθῷ μὲν 
ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ τμαϑῇ., μὴ διὰ τοῦ κέν- 
TQov δέ, τῶν γεναμένων τμαμάτων τὸ μὲν μεῖξον ποτὶ 
τὸν χῶνον τὸν τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχοντα τῷ τμάματι, 
καὶ ἄξονὰ τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον. ὃν ἃ 
συναμφοτέραις ἴσα τᾷ vs ἡμισείᾳ τᾶς εὐθείας, & ἐστιν 
ἄξων τοῦ δφαιροειδέος, καὶ τῷ ἄξονι τῷ τοῦ ἐλάδσσο-. 
vog τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα τοῦ ἐλάσδονος τμάματος, 
τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα 
τὰν αὐτὰν tQ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον. 
ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἁ συναμφοτέραις ἴσα τὰ τὲ ἡμι- 
σείᾳ τᾶς εὐθείας. ἅ ἐστιν ἄξων τοῦ σφαιροειδέος, καὶ 
τῷ ἄξονι τῷ τοῦ μείζονος τμάμαξος ποτὶ τὸν ἄξονὰ 
τοῦ μείξονος τμάματος. καὶ διὰ τί, εἴ κα τῶν σφὰιρο- 
εἰδέων τι ἐπιπέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ κέντρου μὴ ὀρϑῷ 
ποτὶ τὸν ἄξονα, τῶν γεναμένων τμὰμαάτῶν ἑκάτερον 
διπλάσιον ἐσσείται τοῦ σχήματος τοῦ βάσιν ἔχοντος 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. γιγνέται | 
δὲ τὸ δχῆμα ἀπότμαμὰ κώνου. εἰ δέ κα pure διὰ τοῦ 
κέντρου μήτε ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ Tuan 
τὸ σφαιροειδές, τῶν γεναμένων τμαμάτων τὸ μὲν μεῖ- 
ἕον ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον. Ov 





3. τμηϑη F; corr. Torellius. 7. τμηϑὴ F; corr. Torel- 
lius. μή] orn. F; corr. Torellius. 10. τοῦτο»] orn. F; corr. 
Torellius. 18. τμημᾶτος F; corr. Torellius. 18. «Ec». F. 
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consideranda autem de sphaeroidibus haec pro- 
ponuntur: cur, si quaeuis figurarum sphaeroideón plano 
per centrum ad axem perpendiculari secetur, utrumuis 


fsegmentorum inde orientium duplo maius sit cono ba- 


'sim habenti eandem, quam segmentum, et axem eundem 
[prop.27]. sin plano ad axem perpendiculari neque uero 
per centrum secatur, maius segmentorum inde orientium 
ad conum eandem basim habentem, quam segmentum, 
eb axem eundem hanc habebit rationem, quam linea 
dimidio axi sphaeroidis et simul axi segmenti minoris 
aequalis ad axem segmenti minoris, minus autem seg- 
mentum ad conum basim eandem habentem, quam 





segmentum, et axem eundem hanc habet rationem, 
quam linea dimidio axi sphaeroidis et simul axi seg- 


menti maioris aequalis ad axem segmenti maioris 
[prop. 29]. et cur, si quoduis sphaeroides plano per 
centrum ad axem non perpendiculari secetur, utrum- 


| uis segmentorum inde orientium duplo maius sit figura 


eandem basim habenti, quam segmentum, et axem eun- 
dem (figura autem haec coni segmentum est) ἢ) [prop.28]. 
sin plano nec per centrum posito nec ad axem perpen- 
diculari sphaeroides secatur,segmentorum inde orientium 
maius ad figuram eandem basim habentem, quam seg- 
mentum, et axem eundem eam habebit rationem, quam 
linea dimidiae lineae uertices segmentorum iungenti?) 


1) Cfr. quae de his uerbis dixi p. 281 not. 2. 


E 2) Fortasse delendum est αὐτᾶς p. 286 lin. 1; cfr. ibid. 
In. T. : 





ποτ) Torellius; προς per comp. F, uulgo. 20. τμηϑη F; corx. 
Torellius. 28. τμάματι] τματι F. 
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ἃ συναμφοτέραις ἴσα τᾷ vt ἡμισέᾳ αὐτᾶς τᾶς ἐπιξζευ- 
, pv. M - , -— M 
γνυούσας τὰς κορυφὰς τῶν τμαμάτων καὶ τῷ ἄξονι. 

bd Ó , , M 
τῷ τοῦ ἐλάσσονος τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα TOV TO 
ἐλάσσονος τμάματος. τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα ποτὶ τὸ 
- ' v E) ' 3: χἃ - , ] A3 M v 
σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα 
d er ' , M , 1 
τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, Ov ἔχει ἃ Gvvau- 
φοτέραις ἴσα τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶς ἐπιξευγνυούσας τὰς 
κορυφὰς τῶν τμαμάτων καὶ τῷ ἄξονι τοῦ μείξονος 
τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ μείζονος τμήματος. 
γινέται δὲ καὶ ἐν τούτοις τὸ σχῆμα ἀπότμαμα κώνου. 
ἀποδειχϑέντων δὲ τῶν εἰρημένων ϑεωρημάτων διὰ 
, e , » , ^ , 
τούτων εὑριδσκόνται ϑεωρήματά τε πολλὰ καὶ προβλή- 
ματα, οἷον καὶ τόδε. ὅτι τὰ ὁμοῖα σφαιροειδέα καὶ 
τὰ ὁμοῖα τμάματα τῶν τε σφαιροειδέων σχημάτων καὶ 
τῶν κωνοειδέων τριπλασίονα λόγον ἔχοντι ποτ᾽ ἄλ-: 
λαλα τῶν ἀξόνων" καὶ διότι τῶν ἴσων σφαιροειδέων. 
σχημάτων τὰ τετράγωνα τὰ ἀπὸ τῷν διαμέτρων ἀἄντι- 
πεπόνϑασι τοῖς ἀξόνεσσιν, καὶ εἴ κα τῶν σφαιρο- 
εἰδέων σχημάτων τὰ τετράγωνα τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων 
ἀντιπεπόνϑωντι τοῖς ἀξόνεσσιν. ἴσα ἐντὶ τὰ σφαιρο- 
εἰδέα. πρόβλημα δέ, oiov καὶ τόδε. ἀπὸ τοῦ δοϑέντος 
σφαιροειδέος σχήματος ἡ κωνοειδέος τμᾶμα ἀποτεμεῖν 
᾽ / N ^ LER, S 95 di ug 3 N M 
ἐπιπέδῳ παρὰ δοθὲν ἐπίπεδον ἀγμένῳ, εἰμεν δὲ τὸ 
. 3 εἶ - A 9 , , "^ , 
ἀποτμαϑὲν τμᾶμα ἴδον τῷ δοϑέντι xovo ἡ κυλίνδρῳ 
4 4 4 | 
? 8." - , , s , | 
ἢ σφαίρᾳ τᾷ δοϑείσᾳ. προγραψαντες ovv τὰ τε ϑεω- 
ρήματα καὶ τὰ ἐπιτάγματα τὰ χρεῖαν ἔχοντα εἰς τὰς. 


8. τοῦ] τῷ ov? 15. ποτ᾽ ἀλλαλα] Torellius; ποτὶ τὰ 
αλλὰ F, uulgo. 16. διότι] δὴ ὅτι B, Torellius. 18. ἀξονε- 
σιν F. 20. ἀντιπεπόνϑωντι) scripsi; αντιπεπονϑασι F, uulgo. 
29. σχήματος] Nizze; τμαματὸς F, uulgo. 238. εἶμεν δέ] ὥστε 
εἶμεν Torellius. 
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et simul axi segmenti minoris aequalis ad axem seg- 
menti minoris [prop. 32]; segmentum autem minus ad 
fimeuram eandem basim habentem, quam segmentum, 
et axem eundem eam rationem habebit, quam linea 
dimidiae lineae uertices segmentorum iungenti et si- 
mul axi maioris segmenti aequalis ad axem segmenti 
maioris. (haee autem figura in his quoque segmentum 
coni.est).!) [prop. 30]. 

his autem theorematis demonstratis per ea multa 
et theoremata et problemata inueniuntur, uelut hoc?): 
similia sphaeroidea et similia segmenta et figurarum 
sphaeroideón et conoideón inter se triplicem rationem 
habere, quam axes. et in aequalibus figuris sphae- 
roidibus?) quadrata diametrorum in contraria propor- 
tione esse atque axes. et si in figuris sphaeroidibus qua- 
drata diametrorum in contraria proportione sint, atque 
axes, sphaeroidea aequalia esse. et problema, uelut hoc: 
a data figura sphaeroide uel conoide plano dato plano 
parallelo segmentum abscindere, ita ut^) segmentum 
abscisum dato cono uel cylindro uel etiam datae sphae- 
rae aequale sit. — praemissis igitur et theorematis 


1) Cfr. p. 281 not. 2. 

2) Fortasse scribendum: τάδε lin. 13. num Archimedes so- 
lutiones horum theorematum et problematis (lin. 21 sq.), quas 
eum nouisse necesse est, unquam ediderit, non constat. resol- 
uerunt Riualtus p. 328 sq., Sturmius p. 377 sq.; cfr. Nizze 
p. 208 sq. 

3) Genetiuus lin. 16 pendet ex διαμέτρων lin. 17; cír. 
ist: 19. 

4) Infinitàiuus εἶμεν lin. 23 sicut ἀποτεμεῖν pendet ex 
significatione iubendi, quae inest in πρόβλημα. 
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3 , E" - ^ 
ἀποδειξίας αὐτῶν μετὰ ταῦτα γραψοῦμές τοι τὰ προ- 
κείμενα. εὐτύχει. 
» «- , ἂν , , 
Ei κα κῶνος ἐπιπέδῳ b aif. συμπίπτοντι πάσαις 

^ e , P" A »Ἤ 
ταῖς τοῦ κώνου πλευραῖς, ἃ τομὰ ἐσσείται ἤτοι κύκλος 
^*^ , 5 : 
ἢ ὀξυγωνίου κώνου τομά. εἰ uiv ovv κύκλος ἃ τομά, 
δῆλον, ὅτι τὸ ἀπολαφϑὲν ἀπ᾽ αὐτοῦ τμᾶμα ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ τᾷ τοῦ κώνου κορυφᾷ κῶνος ἐσσείται. εἰ δέ κα 
c A » 3 ΄ , , Α ᾽ 
ἃ τομὰ γενήται ὀξυγωνίου κώνου τομά, τὸ ἀπολαφϑὲν 
ἀπὸ τοῦ κώνου σχῆμα ἐπὶ τὰ αὐτὰ τᾷ τοῦ κώνου κο- 
ρυφᾷ ἀπότμαμα κώνου καλείσϑω. τοῦ δὲ ἀποτμάμα- 
τος βάσις μὲν καλείσϑω τὸ ἐπίπεδον τὸ περιλαφϑὲν 
ὑπὸ τᾶς TOU ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς, κορυφὰ. δὲ τὸ 
σαμεῖον, ὃ καὶ τοῦ κώνου κορυφά, ἄξων δὲ ἃ ἀπὸ 
τᾶς κορυφᾶς τοῦ κώνου ἐπὶ τὸ κέντρον τᾶς τοῦ ὀξυ- 

΄ » - ᾽ ΕΞ 2 “ M 

yovíov xoQvov τομὰς ἐπιζευχϑεῖσα εὐϑεῖα. καὶ εἴ κα 
κύλινδρος δυοῖς ἐπιπέδοις παραλλήλοις τμαϑῇ συμ- 
πιπτόντεσσι πάσαις ταῖς τοῦ κυλίνδρου. πλευραῖς, αἱ 
τομαὶ ἐσσούνται ἤτοι κύκλοι ἢ ὀξυγωνίων κώνων το- 

Nor» eos , , , , ^ 5 5 
pet ἴσαι καὶ ὁμοίαι ἀλλάλαις. εἰ μὲν OUV κα αἱ τομαὶ 

, , — e A] 3 : Ἁ , A - 
κύχλοι γενώνται, δῆλον, οτι τὸ ἀποτμαϑὲν ἀπὸ τοῦ 
κυλίνδρου σχῆμα μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων 
κύλινδρος ἐσσείται. εἰ δέ κα αἵ τομαὶ γενώνται ὀξυ- 
γωνίων κώνων τομαί, τὸ ἀπολαφϑὲν ἀπὸ τοῦ κυλίν- 
δρου σχῆμα μεταξὺ τῶν παραλλήλων ἐπιπέδων τόμος 
κυλίνδρου καλείσϑω. τοῦ δὲ τόμον βάσις μὲν καλείσϑω 


1. αποδειξεις F, uulgo. yoowovusv σοι F, uulgo. ὃ. 
τμαϑῇ)} Torellius; τμηϑὴ F, uulgo. συνπιπτοντι F. πᾶσαι 
FC*. 1. xovog F. 8. c] om. F. 9. Post κορυφᾷ in F re- 
petuntur: xowvog εσσειται εἰ δὲ κα vou γενηται οξυγωνιου xo- 
vov τομὰ τὸ ἀπολαφϑεν απὸ του κωνου σχημὰ ἔπι τὰ αὕτα τὴ 
του xovov κορυφα; corr. C. τᾷ] τη F; corr. Torellus. 15. 
ἐπιξευχϑεισας F; corr. B*. tua$7| Torellius; τμηϑὴ F, 
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et epitagmatis') ad demonstrationes eorum utilibus, 
postea tibi seribam, quae proposita sunt. uale. 


DEFINITIONES. 


Si conus plano omnibus lateribus coni incidenti 
secatur, sectio aut circulus erit aut sectio coni acuti- 
anguli. si sectio circulus est, adparet, segmentum a 
cono?) abscisum in eadem parte, in qua est uertex 
coni, conum futurum esse; sin sectio est coni acuti- 
anguli sectio, figura a cono in eadem parte abscisa, 
in qua est uertex coni, segmentum coni uocetur. seg- 
menti autem basis uocetur planum sectione coni acuti- 
anguli comprehensum, uertex autem punctum, quod 
idem coni uertex est, axis autem linea a uertice coni 
ad centrum sectionis coni acutianguli ducta?) et si ογ- 
lindrus duobus planis parallelis omnibus lateribus cylin- 
dri incidentibus secatur, sectiones aut circuli erunt aut 
sectiones conorum acutiangulorum sibi in uicem aequa- 
les et similes.*) iam si sectiones circuli sunt, adparet, 
figuram a cylindro inter plana parallela abscisam cylin- 
drum futurum esse. sin sectiones acutianguli coni 
sectiones sunt, figura a cylindro inter plana parallela 
abscisa frustum cylindri uocetur. basis autem frusti 


1) Hoc est: problemata, quibus aliquid facere iubemur; 
propp. 7—9. 

2) ἀπ᾽ evrov2: ἀπὸ τοῦ κώνου (lin. 6); cfr. lin. 9. 

3) Cfr. de his propositionibus Apollonii con. I, 4 et I, 13. 

4) U. Serenus de sect. cylindri propp. 5 et 18. 


uulgo. 18. éecovvro:] Torellius; ἐσονται F, uulgo. 19. καὶ 
Scripsi; καὶ F, uulgo. 22. καὶ scripsi; καὶ F, uulgo. 
Archimedes, ed. Heiberg. I. T9 
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^ 3 , ^ , e Ἁ -" "Ὁ E] , , 
τὰ ἐπίπεδα τὰ zttQuAcQütvra ὑπὸ τᾶν τῶν ὀξυγωνίων 
, - Pd Ἁ e 3 , ? " iJ 
κώνων Trou&v, ἄξων δὲ ἃ émifevyvvovoa εὐϑεῖα τὰ 
κέντρα τᾶν τῶν ὀξυγωνίων κώνων τομᾶν. ἐσσείται 
δὲ αὐτὰ ἐπὶ τᾶς αὐτᾶς εὐϑείας τῷ ἄξονι τοῦ κυλίνδρου. 
Εἴ κα ἔωντι μεγέϑεα ὁποσαοῦν τῷ ἴσῳ ἀλλάλων 
ς , 5 LL s AA o», M. , 
ὑπερέχοντα, ἢ δὲ ἃ ὑπεροχὰ ἴσα τῷ ἐλαχίστῳ, καὶ 
o , - X , v , - A 
ἀλλὰ μεγέϑεα τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τούτοις, τῷ δὲ ue- 
, rer t Mw , , Ἁ , 
γεθϑει ἑχαστον ἴσον τῷ μεγίστῳ. πάντα τὰ μεγεϑεα, 
ὧν ἐστιν ἕκαστον ἴδον τῷ μεγίστῳ, πάντων μὲν τῶν 
τῷ ἴσῳ ὑπερεχόντων ἐλάσσονα ἐσσούνται ἢ διπλάσια, 
τῶν δὲ λοιπῶν χωρὶς τοῦ μεγίστου μείζονα ἢ διπλά- 
Ὁ Ἁ ? , , , 
σια. ἃ δὲ ἀπόδειξις τούτου φανερά. 


, 


€. 


δ , ς σῷ ^ y LA , 
Εἴ κα μεγεϑεα — m πληϑει ἄλλοις MEyE- 
EA d , , ^ 3. ΓΝ , 
ϑεσιν ἴσοις τῷ πλήϑει κατὰ δύο rov αὑτὸν λόγον 
ἔχωντι τὰ ὁμοίως τεταγμένα, λεγήται δὲ τά τε πρῶτα 
, , ^ , ul , » 3 
μεγεϑεα ποτί τινα ἄλλα μεγέϑεα ἡ παντὰ ἢ τινὰ αὐ- 
LS , , c Y Mr ry 2. » 
τῶν ἕν λόγοις ὁποιοισοῦν, καὶ τὰ UVOTtQOV ποτ΄ ἄλλα 
μεγέϑεα τὰ ὁμόλογα ἐν τοῖς αὐτοῖς λόγοις, πάντα τὰ 
πρῶτα μεγέϑεα ποτὶ πάντα, ἃ λεγόνται, τὸν αὐτὸν 
ἑξοῦντι λόγον, ὃν ἔχοντι πάντα τὰ ὕστερον μεγέϑεα 
ποτὶ πάντα, ἃ λεγόνται. 
ἔστω τινὰ μεγέϑεα τὰ 4, B, I, 4, E, Z ἄλλοις 
μεγέϑεσιν ἴσοις τῷ πλήϑει τοῖς H, O, I, Κα, 4, M 
κατὰ δύο τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον. καὶ ἐχέτω τὸ μὲν 


3. vete) τομα F;corr.B*. ὅ, α' Torellus; Cr. τῷ] co F, ed. 
Basil.  7.zAq9mF. 13.9 Torellius, Cr. 16. gov] scripsi; 
εχοντι Εἰ, uulgo. 17. ποτί τινα ἄλλα] scripsi; ποτι τ΄ αλλα 
F, uulgo; fort. ποτ᾽ ἄλλα ut lin. 18. 18. ποτα αλλα F. 22. 
λεγωνται F. 
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uocentur plana sectionibus conorum aeutiangulorum 
comprehensa, axis autem linea centra sectionum cono- 
rum aeutiangulorum iungens. haee autem in eadem 
linea erit, in qua axis cylindri est. 

Si magnitudines quotlibet datae sunt aequali spatio 
inter se exeedentes, et differentia minimae aequalis 
est, eb aliae quoque magnitudines datae sunt numero 
prioribus aequales οὖ magnitudime omnes maximae illa- 
rum aequales, omnes hae magnitudines, quarum quae- 
que maximae aequalis est, minores erunt quam duplo 
maiores omnibus magnitudinibus aequali spatio inter 
se excedentibus, maiores autem quam duplo maiores 
reliquis praeter maximam. demonstratio autem huius 
propositionis in medio posita est.) | 


I. 


Si magnitudines quotlibet numero et aliae magni- 
tudines numero aequales, binae cum binis similiter po- 
sitae, eandem rationem habent, et priores magnitudi- 
nes aut omnes aut nonnullae ad alias magnitudines 
in quauis proportione sunt, et posteriores magnitudines 
rursus ad alias similiter positae in eadem propor- 
tione sunt, omnes priores magnitudines ad omnes, quae 
eum iis in proportione sunt, eandem habebunt ratio- 
nem, quam habent omnes magnitudines posteriores ad 
omnes, quae eum iis in proportione sunt. 

magnitudines quaedam 4, B, I, 4, E, Z et aliae 
magnitudines numero aequales H, Θ, 1, Καὶ, 4, M bi- 
nae eum binis eandem habeant ratiqnem, et sit 


1) Nam demonstrata est ab Archimede ipso περὶ ἑλών. 
prop. 11; Quaest. Arch. p. 50. 
19* 


10 


15 
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4A ποτὶ τὸ B τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ H ποτὶ τὸ O, 
τὸ δὲ B ποτὶ τὸ D, ὃν τὸ Θ ποτὶ τὸ I1, καὶ τὰ ἄλλα 
ὁμοίως τούτοις. λεγέσϑω δὲ τὰ μὲν A, B,I, 4, E, Z 
μεγέϑεα ποτί τινα ἄλλα μεγέϑεα τὰ N, Ξ, O, II, P, Z 
ἐν λόγοις ὁποιοισοῦν, τὰ δὲ H, O, I, K, A, M ποτί 
τινα ἄλλα τὰ T, T, Φ, X, Ψ, OQ, τὰ ὁμόλογα ἐν τοῖς 
αὐτοῖς λόγοις. καὶ ὃν μὲν ἔχει λόγον τὸ 4 ποτὶ τὸ N, 
τὸ Η ἐχέτω ποτὶ τὸ T, ὃν δὲ λόγον ἔχει τὸ B ποτὶ 
τὸ ΚΞ, τὸ Θ ἐχέτω ποτὶ τὸ T, καὶ τὰ ἄλλα ὁμοίως ᾿ 
τούτοις. δεικτέον, ὅτι πάντα τὰ A, B, Γ, 4, E, Z 
ποτὶ πάντα τὰ Ν, 5E, O, II], P, Σὶ τὸν αὐτὸν ἔχοντι 
λόγον, ὃν πάντα τὰ H, O, I, K, A, M ποτὶ πάντα 
PEUT UPOMB OXHNOOQr 

ἐπεὶ γὰρ τὸ m N ποτὶ τὸ 4 τὸν αὐτὸν ἔχει λό- 
yov, ὃν τὸ T ποτὶ τὸ H, τὸ δὲ A ποτὶ τὸ B, ὃν vo 


4] 


| LH 
de | ΕΝ 
β | 
Tul | | ! 
ἊΝ ΧΟ AH OIKAM 
H mori τὸ O, τὸ δὲ B ποτὶ τὸ E, ὃν τὸ Θ ποτὶ τὸ T, 
τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον τὸ NN ποτὶ τὸ ,Ξ3, ὃν τὸ T ποτὶ 
τὸ T. διὰ τὰ αὐτὰ δὲ καὶ τὸ Κ΄ ποτὶ τὸ O, ὃν τὸ Υ 
ποτὶ τὸ Φ, καὶ τούτοις τὰ ἄλλα ὁμοίως. ἔχοντι δὴ 
4. τινὰ ἄλλα] scripsi; ταλλα F; τὰ ἄλλα ed. Basil, uulgo; 
fort. zov ἄλλα. | 5.M|] M,N FBC* 86. τινὰ diia] scripsi; 
?, 


τ΄ αλλα F, uulgo; fort. ἄλλα. 1. καί] addidi; om uuigo. 
9. 8] Z F. 
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A: B— H:0. e B:I'—0:I 
eb cetera eodem modo. et 4, B, I, 4, E, Z ad alias 
magnitudines Ν, E, O, II, P, Z in quauis proportione 
sint, οὐ H, €, I, K, 4, M ad alias T, T, Φ, X, Ψ, δ 
similiter positae in eadem proportione sint, et sit 
A:N — H: T, B: E — 0: T, et cetera eodem modo. 


demonstrandum 
A-BAXLDPLALEMTZO ἨΘΈΙΞἝΚ ΑΜ. 
N--FEJO--H--P--H£Z ΤῊΥἘ ΦΈΛΧΈΨΈΩ 


nam quoniam 


TrS$eXwq2 
.) eodem modo concluditur etiam 
ES :Q— LT: P. et cetera eodem modo.) itaque 


1) Cum N:4-— T: H, A4: B— H:0, erit δι᾽ ἴσου (Eucl. 
V; 29) IN: B-—T: 0, sed B:E—90: T; quare δι᾿ ἴσου (Eucl. 
V, 22) N: E — T: T. conspectum huius demonstrationis dedi 
Quaest. Arch. p. 50—51. 

2) oic ΑΝ igitur N: E —T:T, S£:0—7:9, 

:II2 05: X, II: P— Fur taies J:9,. 

iam cum 3 d. Hee H: 6, ent (Eucl. V, 18) 
4A--B:4— H--0:H»5:4-- B: H-- 6 — 4: H (Eucl. V, 16). 
sed ex N: A— T: H sequitur (Eucl.V,16) 4: H— N: T— E: 
(Eucl. V, 16) — O: 9 (Eucl. V, 16) — Γ΄: I (Eucl. V, 16; 
est enm 4:N — H:T, Β: ἢ -ἰ 0:7, ΓΊΟ -- I: 6, 
ΜῊ Ξ- - KUXESPPLEASPSEIZL—M: Ὡ, lin. 9). quare 
A--B:H--0-—LrTr:I;u unde (ἐναλλάξ, συνθέντι, ἐναλλάξ) 
τ μεθεις- D:I—O0:4—]II:X (Eucl. V, 16) 
— 4:K (Eucl V, 16), et eodem modo semper progredi pos- 
sumus. 


ἴῃ | NNNEERE- AXI EEENDEEE 
a NC—— 
2. νὰ 
M LI—1 
—i| 
ET 





10 


20 


294 ΠΕΡῚ KSNOEIAESN ΚΑΙ ZoAIPOEIAESN. 


τὰ uiv A, B, I, 4, E, Z πάντα ποτὶ τὸ A4 τὸν αὖ- 
τὸν λόγον, Ov ἔχοντι τὰ H, O, I, K, 4, M πᾶντα 
ποτὶ τὸ H, τὸ δὲ 4 ποτὶ τὸ N, ὃν τὸ H ποτὶ τὸ T, 
τὸ δὲ Ν ποτὶ πάντα τὰ N, Ξ, O, HI, P, Xi τὸν αὐτὸν 
λόγον, ὃν τὸ T ποτὶ πάντα τὰ T, T, Φ, X, Ψ, 9. 
δῆλον ovv, ὅτι πάντα τὰ A, B, DI, 4, E, Z ποτὶ 
πάντα τὰ Ν, ΚΞ, O, II, P, Σ τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον, 
ὃν πάντα τὰ H, O, I, K, A, M ποτὶ πάντα τὰ T, T, 
Ó, X, Ψ, Q. 

φανερὸν δέ, ὅτι καί, εἴ κα τῶν τε 4, B, I, 4, 
E, Z μεγεϑέων τὰ μὲν A, B, Γ, 4, E λεγώνται ποτὶ 
τὰ Ν, A, O, II, P, τὸ δὲ Ζ μηδὲ ποϑ᾽ ἕν λεγήται, 
χαὶ τῶν H, 0, I, Κὶ 4, M «à uiv H, 0, I, K, A 
λεγώνται ποτὶ τὰ T, T, Ó, X, Ψ, τὰ ὁμοῖα ἐν τοῖς 
αὐτοῖς λόγοις, τὸ δὲ M μηδὲ ποϑ᾽ ἕν λεγήται, ὁμοίως 
πάντα τὰ 4, B, Γ, 4, E, Z ποτὶ πάντα τὰ Ν, ΚΞ, Ο, 
II, P τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πάντα τὰ H, Θ, I, 
K, 4, M ποτὶ πάντα τὰ T, T, Φ, X, Ψ. 


Ei κα γραμμαὶ ἴσαι ἀλλάλαις ἔωντι ὁποσαιοῦν τῷ 
, »! ΕΝ ) € , , j 
πλήϑει, καὶ παρ᾽ ἑκάσταν αὐτᾶν παραπέσῃ τι χωρίον 


2. εχωντι F, ut uidetur. I] om. F. 1. εχωντι F BC. 
11. λεγώνται scripsi; λεγωτι F, uulgo; λέγωντι Torellius, 12. 
P] PC Ἐς corr. Torellius. μηδὲ zo9" ἕν] scripsi; μηδεποϑὲν 
F, uulgo. 13. M] M μεγεϑέων Torellius. 14. W] Wo F; 
corr. Torellius. 15. μηδεποϑὲεν F, uulgo. I$. BLEU ἃς 
corr. Torellius. 18. Ψ] Ψω F; corr. Torellus. 19. y 
Torellius, Cr. 20. αλληλαις F; corr. Torellius. 21. παρα- 
z£og] scripsi; παρεμπεσὴ F, uulgo. 
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πον B--P-- 4--E--Z:4— H4- 0 -- IH- K - A4- M: H.) 
sed 4: N — H: T [ἀνάπαλιν Eucl. V, 1 πόρ.], et 
Ν:Ν-Ξ- ΟἘΠΈΡΈΣΠΞΤ: ἜΡΙ C POLCCMNEIE 
adparet ergo esse 
gU nen PULEEFCD HLO- LEKTAEM, 
N-EEGFO-BII-CBRP-TEO T-LTcT64X-LYw-2 
,et adparet, etiam si ex magnitudinibus 4, B, I; 
Z, E, Z magnitudines 4, B, I', 4, E ad N, 5, Ὁ, 
II, P in proportione sint, Z autem in nulla propor- 
tione, et ex H, 0, I, Καὶ, 4, M magnitudinibus H, 0, 
I, K, 4 ad T, T, 9, X, Ψ in proportione sint, simi- 
liter positae in eadem proportione, M autem in nulla 
:sit proportione, item esse: - 
A*BETEALETZ, HLOCTIEKLATM, 
N4 E-FO-JIH-JP T--T-ró-rx4w*w 














II. 


51 lineae quotlibet numero inter se aequales sunt, 
et singulis spatium adplieatur figura quadrata exce- 


1) Demonstrauimus enim p. 293 not. 2 esse 


EESTI AHHNE-E: H--O--I--K-FCA--M-aA:H; 
inde ἐναλλάξ (Eucl. V, 16) sequitur proportio. 


2) Nam N-J-ZS:T--LT—&:7T (συνϑέντι καὶ ἐναλ- 

λαξδ — Ο: Φ (ἐνῶ λλα!): unde ἐναλλὰξ καὶ συνϑέντι καὶ ἐναλλάξ: 
NTETO 
ADqeTd s ET Y 
BIOMLO-LIH-LP-Lzz o N 
ΠΤ T' 

3) Nam à: ἴσου est (Eucl. V, 22) 

4 


ΠΟΥ ΝΈΡΟΙΣ TXIT.09.-X--2 
tum rursus δι᾽ ἴσου sequitur proportio. 


4) Prorsus eodem modo concluditur, si ratione not. 2 d 
posita quater pro quinquies utimur. : 


et cetera eodem modo, donec inuenitur 


tum ἐναλλαξ. 
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ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ. ἔωντι δὲ αἱ πλευραὶ τῶν 
ὑπερβλημάτων τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχούσαι, καὶ ἃ 
ὑπεροχὰ ἴσα τᾷ ἐλαχίστᾳ, ἔωντι δὲ καὶ ἄλλα χωρία 
τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τούτοις. τῷ δὲ μεγέϑει ἕκαστον 
ἴσον τῷ μεγίστῳ, ποτὶ μὲν πάντα τὰ ἕτερα χωρία ἐλάσ- 
σονα λόγον ἑξοῦντι τοῦ, ὃν ἔχει & ἴσα συναμφοτέραις 
ταῖς τὲ τοῦ μεγίστου ὑπερβλήματος πλευραῖς καὶ μιᾷ 
τῶν ἰσᾶν ἐουσᾶν ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τῷ τὲ 
τρίτῳ μέρει τᾶς τοῦ μεγίστου ὑπερβλήματος πλευρᾶς 
καὶ τᾷ ἡμισέᾳ μιᾶς r&v ἰσᾶν ἐουσᾶν, ποτὶ δὲ τὰ λοιπὰ 
χωρία ἄνευ τοῦ μεγίστου μείζονα λόγον ἑξοῦντι τοῦ 
αὐτοῦ λόγου. 

ἔστωσαν γὰρ ἴσαι εὐϑείαι ὁποσαιοῦν τῷ πλήϑει, 
ἐφ᾽ ἂν τὰ 4- καὶ παραπεπτωκέτω παρ᾽ ἑκάσταν αὐτᾶν 
χωρίον ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ. ἔστων δὲ τῶν 
ὑπερβλημάτων πλευραὶ «6 B, I, 4, E, Z, Η τῷ ἴσῳ 
ἀλλάλαν ὑπερεχούσαι, καὶ ἃ ὑπεροχὰ ἔστω ἴσα τᾷ 
ἐλαχίστᾳ. καὶ μεγίστα μὲν ἔστω ἁ Β, ἐλαχίστα δὲ ἁ Η. 
ἔστω δὲ καὶ ἄλλα χωρία, ἐφ᾽ ὧν ἕκαστον τῶν O, I, 
K, A, τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τούτοις, τῷ δὲ μεγέϑει 
ἕκαστον ἴσον ἔστω τῷ μεγίστῳ τῷ παρὰ τὰν AB παρα- 
κειμένῳ. ἔστω δὲ & μὲν OI γραμμὰ ἴσα τᾷ 4, & δὲ 
KA ἴσα τᾷ B, καὶ τᾶν μὲν OI γραμμᾶν ἑκάστα ἔστω 
διπλασία τᾶς I, τὰν δὲ Καὶ 4 ἕχάστα τριπλασία τᾶς K. 
δεικτέον, ὅτι τὰ χωρία πάντα, ἐν οἷς τὰ Θ, I, K, 4, 
ποτὶ μὲν πάντα τὰ ἕτερα χωρία τὰ AB, AI, A4, 
AE, AZ, AH ἐλάσσονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει & 
ΘΙΚΑ εὐϑεῖα ποτὶ τὰν IK, ποτὶ δὲ τὰ λοιπὰ ἄνευ 

7. τε] om. F. τᾷ et πλευρᾷ Nizze. 10. ἡμισα ἘΠ corr. 


B. 18. ἔστωσαν FBCD; ἔστω A, ed. Basil.; ,,esto** Cr. , 15. 
ἔστων ἔστωσαν B. τῶ» addidi; om. F, uulgo. — 19. ἔστω] 
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dens, et latera spatiorum excedentium aequali diffe- 
rentia inter se excedunt, et differentia minimae aequalis 
est, et praeterea alia spatia data sunt numero his 
aequalia, magnitudine autem omnes maximo aequalia, 
haec spatia ad omnia spatia priora minorem rationem 
habebunt, quam linea aequalis lateribus maximi spatii 
excedentis et simul uni ex lineis inter se aequalibus 
ad lineam aequalem tertiae parti lateris maximi spatii 
excedentis et simul dimidiae parti unius ex lineis inter 
se aequalibus, ad cetera autem spatia praeter maxi- 
mum maiorem rationem, quam eaedem lineae.) 

nam datae sint lineae aequales quotlibet numero, 
in quibus sint litterae A4. et singulis adplicetur spatium 
figura quadrata excedens. latera autem spatiorum exce- 
dentium B, Γ, Z, E, Z, H aequali differentia inter se ex- 
cedant, et differentia minimae aequalis sit. et maxima sit 
B, minima autem H. sed etiam alia spatia data sint, in 
quibus singulis omnes litterae €, I, Καὶ, 4, numero his 
aequalia, magnitudine autem omnia maximo spatio ἡ 
limeae 4B adplieato aequalia sint. sit autem 


Θ- ἴτε. 4, K-4-A—B,et0--I—2I, K4- A—3K. 
demonstrandum est, omnia spatia, im quibus sint lit- 
terae Θ, I, Καὶ, 4, ad omnia priora spatia 4B, ATI, 
A4, AE, AZ, AH minorem rationem habere, quam 
0 --I-d- K-L-.4:1I-- EK, ad reliqua autem praeter 


1) Demonstrationem breuius exposui Quaest. Arch. p. 57, 
arithmeticam dedit Nizze p. 157.  - 





scripsi; ἡ F, uulgo. ἑκάστα r&v» Torellius; auditur στοιχεῖον 
(littera). 23. τὰν] τα F'; corr. ed. Basil.* γραμμα F; corr. 
ed. Basil.* 
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τοῦ μεγίστου τοῦ 48 μείζονα λόγον ἔχοντι τοῦ αὐτοῦ 

λόγου. ; 
ἔστι γάρ τινα χωρία, ἐν οἷς τὰ 4, τῷ ἴσῳ ἀλλάλων 

e " - 

ὑπερέχοντα, καὶ ἃ ὑπεροχὰ ἴσα τῷ ἐλαχίστῳ [ἐπεί τε 





τὰ παφαβλήματα καὶ τὰ πλάτη τῷ ἴσῳ ὑπερέχουσιν], καὶ 
ἄλλα χωρία, ἐν οἷς τὰ Θ, 1, τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τού- 
τοις, τῷ δὲ μεγέϑει ἕκαστον ἴδον τῷ nepíarg, σύμ- 
παντὰ οὖν τὰ χωρία, ἐν oig và Θ, I, πάντων μὲν 
τῶν. ἐν οἷς τὰ 4, ἐλάσσονά ἐντι ἢ deze τῶν 


10 δὲ λοιπῶν χωρὶς τοῦ μεγίστου μείξονα ἢ διπλασίονα. 


15 


αὐτὰ οὖν τὰ χωρία. ἐν oig τὰ I, πάντων μὲν τῶν, 
ἐν οἷς τὰ 4, ἐλάσσονά ἔντῃ τῶν δὲ λοιπῶν ἄνευ τοῦ 
μεγίστου μείζονα. πάλιν ἐντὶ γραμμαί τινες αἵ B, I, 
4, E, Z, H τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχούσαι, «αἱ ἁ 
ς Ὁ - 5 ΄ QUA. 9p y. NNI. - 
vzegoyc ἴσα τᾷ ἑἐλαχίδστα. καὶ ἄλλαι γραμμαί, ἐφ΄ «v 
τὰ K, 4, τῷ μὲν πλήϑει ἴσαι ταύταις, τῷ δὲ μεγέϑει 
ἑκάστα ἴσαι τᾷ μεγίστα. τὰ ovv τετράγωνα τὰ ἀπὸ 


4, ἐπεὶ τῶν παῤαβιηνότων Nizze. in figura litteras Θ, I, 
K, A inuerso ordine habet F; litteras O, I permutant ed. Ba- 
sil., Torellius; corr. Nizze. 9. διπλάσια Nizze, ut lin. 10. 
10. μειζον F; corr. Torellius. 15. ὑπεροχὰ ἴσα] ᾿ὁπερεχουσαι 
ico, F; corr. ed. Basil. 17. ἴσαι] ica? 
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maximum spatium 44B maiorem rationem quam 
0--I--K--24:I-4K. 
sunt enim spatia quaedam, in quibus litterae 4, 
aequali differentia inter se excedentia, et differentia 





minimo aequalis est!), et alia spatia, in quibus litte- 
rae GO, I, numero illis aequalia, magnitudine autem 
omnia maximo aequalia. omnia igitur simul spatia, 
in quibus litterae 0, I sunt, minora sunt quam duplo 
maiora omnibus spatiis, in quibus litterae 74 sunt, 
maiora autem quam duplo maiora ceteris praeter maxi- 
mum [p. 290, 5]. ipsa igitur spatia, in quibus sunt 
litterae 1, omnibus spatiis, in quibus sunt litterae 4, 
minora sunt, reliquis autem praeter maximum maiora.?) 
rursus sunt lineae quaedam B, I, 4, E, Z, H aequali 
differentia inter se excedentes, et differentia minimae 
aequalis est, et praeterea aliae lineae, in quibus sunt 
litterae K, 4, numero illis aequales, magnitudine autem 


1) Quia ex hypothesi latera quadratorum excedentium in- 
ter se aequali differentia excedunt, et differentia minimo aequa- 
lis est. spatia enim 4 inter se rationem habent, quam latera 
illa (Eucl. VI, 1). sequentia uerba ἐπεί lin. á ὑπερέχουσιν 
lin. 5 subditiua esse putauerim. nam primum praue dicun- 
tur spatia Adplicata inter se aequali differentia excedere, deinde 
deest ἀλλάλων lin. 5, et πλάτη et ὑπερέχουσιν parum Doricae 
formae sunt; etiam particula τε insolito loco posita est. deni- 
que insuauiter sermonis cursum interrumpunt. neque hae of- 
fensiones coniectura facili et probabili tolli possunt. 

2) Nam Θ — I. 
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πασᾶν τᾶν ἰσᾶν ἀλλάλαις τε καὶ τᾷ μεγίστᾳ πάντων 
μὲν τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ [πασᾶν] τᾶν τῷ ἴσῳ 
ἀλλάλαν ὑπερεχουσᾶν ἐλάσσονά ἐντι ἢ τριπλάσια, τῶν 
δὲ λοιπῶν χωρὶς τοῦ ἀπὸ τᾶς μεγίστας τετραγώνου 
μείζονα ἢ τριπλάσια. δεδείκται γὰρ τοῦτο ἐν τοῖς 
περὶ τᾶν ἑλίκων ἐχδεδομένοις. τὰ οὖν χωρία, ἐν οἷς 
τὸ K, πάντων μὲν τῶν χωρίων. ἐν οἷς τὰ B, I, 4, E, 
Z, H, ἐλάσσονά ἐστιν, αὐτῶν δὲ τῶν, ἐν οἷς τὰ I, 4, 
E, Z, H, μείζονα: ὥστε καὶ πάντα τὰ χωρία, ἐν οἷς 
τὰ I, K, πάντων μὲν τῶν. ἐν οἷς τὰ AB, AT, A4, 
AE, AZ, AH, ἐλάσσονά ἐστι, τῶν δέ, ἐν οἷς τὰ AT, 
AA, AE, AZ, AH, μείζονα. δῆλον οὖν, ὅτι πάντα 
τὰ χωρία, ἐν οἷς τὰ O, I, K, 4, ποτὶ μὲν τὰ χωρία, 
ἐν οἷς τὰ AB, AI, A4, AE, AZ, AH, ἐλάσσονα 
λόγον ἔχοντι τοῦ. ὃν ἔχει ἃ Θ΄. ποτὶ τὰν IK, ποτὶ 
δὲ τὰ λοιπὰ χωρὶς τοῦ, ἐν ᾧ τὸ AB, μείξονα τοῦ 
αὐτοῦ λόγου. 
γ΄. 

Ei κα κώνου τομᾶς ὁποιασοῦν εὐϑείαι ἐπιψαύωντι 
ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ σαμείου ἀγμέναι. ἔωντι δὲ καὶ ἄλλαι 
εὐϑείαι ἐν τᾷ τοῦ κώνου τομᾷ παρὰ τὰς ἐπιψαυούσας 
ἀγμέναι καὶ τεμνούσαι ἀλλάλας, τὰ περιεχόμενα ὑπὸ 
τῶν τμαμάτων τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον ποτ᾽ ἄλλαλα, 
ὃν τὰ τετράγωνα τὰ ἀπὸ τᾶν ἐπιψαυουσᾶν" ὁμόλογον 





2. πασᾶν τῶν] Torelius; παντῶν F, uulgo. fort. scrib. 
τῶν. 8. αλλαλων F; corr. Torellus. ὑπερεχουσαι F; corr. 
ed. Basil. 6. £A/xcv] scripsi; sAux«» F, uulgo. 8. ἐστι»} 
ἐντι B. 10. v] (alt) addidi; om. F, uulgo. 11. ἐστι] ἐντι B. 
τά} addidi; om. F, uulgo. 16. v6] τά Torellius, fortasse 
recte. μειξων ἘΠ: corr. Torellius. y ] om. ed. Basil., Cr., 
Torellus. 28. ποτ᾽ ἀλλαλα] Torellius; ποτὶ τὰ αλλὰ F, uulgo. 
24. τῶν επιψαυουσῶν F, uulgo. 
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omnes maximae aequales. quare quadrata omnium 
linearum inter se et maximae aequalium minora sunt 
quam triplo maiora omnibus quadratis linearum inter 
se aequali differentia excedentium, maiora autem quam 
triplo maiora reliquis praeter quadratum lineae maxi- 
mae. hoe enim in eo libro, quem de helieibus edi- 
dimus, demonstratum est [prop. 10]. itaque spatia, 
in quibus est littera K, omnibus spatiis, in quibus 
sunt litterae B, I, 4, E, Z, H, minora sunt!), ipsis 
autem spatiis, in quibus sunt litterae I, 4, E, Z, H, 
maiora. quare etiam omnia spatia, in quibus sunt 
litterae 1, K, minora sunt omnibus spatiis, in quibus 
sunt litterae 4B, ΑΓ, 44, AE, AZ, AH, maiora 
autem iis, in quibus 4I, 421, AE, AZ, 4H. adparet 
igitur, omnia spatia, in quibus sint litterae O9, I, Καὶ, 4, 
ad spatia, in quibus 4B, AI, 44, AE, AZ, AH, mi- 
norem rationem habere, quam 9 4: I K?), ad reliqua 
autem praeter id, in quo est 4B, maiorem rationem.?) 


11. 


$i lineae sectionem coni qualemlibet contingunt 
ab eodem puncto ductae, et aliae quoque lineae in sec- 
tione coni contingentibus parallelae sunt et inter se 
secant, spatia partibus earum comprehensa inter se 
eandem rationem habebunt, quam quadrata linearum 
contingentidm. et spatium partibus alterius lineae 


1) Nam K—244;itaque K2-4—3K. 

2) Hoc est 09 -- I-- K -- A: I-d- K.- 

3) Nam summa spatiorum 0, 1, K, / ad summam spatio- 
rum 7, K eam habet rationem quam 0 J- I -- K - 4: I 3- K, 
cum basis eadem sit (Euel. VI, 1); tum u. Eucl. V, 8. et est 


0--I--X-4-4—4--B, IS-K—14-4- 1B. 
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ὃὲ ἐσδσείται τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τᾶς ἑτέρας γραμ- 
μᾶς τμαμάτων τῷ τετραγώνῳ τῷ ἀπὸ τᾶς ἐπιψαυούσας 
τᾶς παραλλήλου αὐτᾷ. ἀποδεδείκται δὲ τοῦτο ἐν τοῖς 
κωνικοῖς στοιχείοις. 

Ei κα ἀπὸ τᾶς αὐτᾶς ὀρϑογωνίου κώνου τομᾶς 
δύο τμάματα ἀποτμαϑέωντι ὁπωσοῦν ἴσας ἔχοντα τὰς 
διαμέτρους, αὐτά τε τὰ τμάματα ἴσα ἐσσούνται. καὶ 
τὰ τρίγωνα τὰ ἐγγραφόμενα εἰς αὐτὰ τὰν αὐτὰν βά- 
σιν ἔχοντα τοῖς τμαμάτεσσι καὶ ὕψος τὸ αὐτό. - διά- 
uevgov δὲ καλέω παντὸς τμάματος τὰν δίχα τέμνουσαν 
τὰς εὐθείας πάσας τὰς παρὰ τὰν βάσιν αὐτοῦ ἀγο- 
μένας. 

ἔστω ὀρϑογωνίου χώνου τομὰ ἃ ABI, καὶ ἀπο- 
τευμήσϑω ἀπ᾽ αὐτᾶς δύο τμάματα τό τε 441 καὶ 
τὸ OBI. ἔστω δὲ τοῦ μὲν AA E τμάματος διάμετρος 
ἃ AZ, τοῦ δὲ ΘΒΓ ἁ BH, καὶ ἔστων ἴσαι αἱ AZ, 
ΒΗ. δεικτέον, ὅτι τὰ τμάματα ἴσα ἐντὶ τὰ 4 A E, ΘΒΓ, 
καὶ τὰ τρίγωνα τὰ ἐγγραφόμενα τὸν εἰρημένον τρόπον 
ἐν αὐτοῖς. 

ἔστω δὴ πρῶτον ἃ de suvopsg τὸ ἕτερον τμᾶμα 


1. ἐσσείται) ἐπειτὰ F; corr. ed. Basi. 2. và τετραγώνῳ] 
scripsi; τετραγώνον F, uulgo; τετραγώνῳ Torellius. τῷ] co 
F; corr. Torellius, 8. τὰς] addidi; om. F, uulgo. παραλ- 
λήλους F; corr. Nizze.  evrog F; corr. Torelius. 5. δ΄ Ür, 
Torellius. 6. ἀποτμηϑέεοντι, F; corr. Torellius. ὁπωσοῦν] 
D; οποσουν F, uulgo; ὁποσαοῦν Torellius. 8. αὐτά] αυταν 
FBC*. 9. τμαματεσι F. 11. τάς] (alterum) τὰν FBC*. 
14. αὐτᾶς] «vr cum comp. ας, pu addita syllaba ἂς (cir- 
cumfiexu super c posito, ut solet) F 16. ἔστων] comp. uoca- 
buli ἔστω addito accentu acuto Εἰ; ἔστωσαν uulgo*;e ἔστω ed. 
Basil, Torellius, Cr. 18. ἐγγραφόμενα) μὲ supra scriptum 
manu 1 F. 20. πρῶτον ἃ] scripsi; « om. F, uulgo. 
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comprehensum respondebit quadrato lineae contingen- 
üs ei parallelae. hoc autem in conicis elementis!) 
demonstratum est [Apollonius con. III, 11]. 

Si ab eadem sectione coni rectanguli duo segmenta 
quoquo modo absceinduntur diametros aequales habemn- 
iia, et ipsa segmenta aequalia erunt et triangula iis 
inscripta eandem basim habentia, quam segmenta, et 
altitudinem aequalem. diametrum autem cuiusuis seg- 
menti eam lineam uoco, quae omnes lineas basi eius 
parallelas in duas partes aequales secat. 

sit 4 BI' sectio coni rectanguli, et ab ea abscin- 
dantur duo segmenta 421E, 9 BI. et diametrus seg- 

2 d 


Mr s 
E Ἢ] v 
Z 
* 
| NA 
i ἣ 


menti 4.4Ὲ sit ZZ, segmenti autem O BI'linea BH, 
et sit 4Z — BH. demonstrandum est, et segmenta 
A4 E, 6 BI' aequalia esse et triangula iis ita inscripta, 
ut diximus. 

primum igitur linea alterum segmentum abscindens 






1) H. e. elementis conicis ab Aristaeo SUHLPOES, ab Ea- 
clide emendatis et suppletis. 


10 


15 


20 


904 ΠΕΡῚ ΚΩΝΟΕΙΔΕΩ͂Ν ΚΑΙ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩ͂Ν, 


[j 9 acd ^ - , - - 2 , 
& OI'zov ὀρϑὰς τᾷ διαμέτρῳ τᾶς τοῦ ὀρϑογωνίου 
, - , N S6. , p, 15 9a 
κώνου roug. λελάφϑω δὲ παρ ἂν δυνᾶνται αἱ ἀπὸ 
τᾶς TOUS, ἃ διπλασία τᾶς μέχρι τοῦ ἄξονος, καὶ ἔστω, 
ἐφ᾽ ἃ τὸ M. ἀπὸ δὲ τοῦ A κάϑετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν 
242 ἃ AK. ἐπεὶ οὖν διάμετρός ἐντι & AZ τοῦ τμά- 
δ΄ , , ^ hi A1 D 
ματος. ἃ τὲ AE δίχα τεμνέται κατὰ τὸ Z, καὶ ἃ 
42 παρὰ τὰν διάμετρόν ἐστι τᾶς τοῦ ὀρϑογωνίου 
κώνου τομᾶς᾽ οὕτω γὰρ δίχα τέμνει πάσας τὰς 

Ἁ Ἁ ᾽ , MI Ἁ , " A] 
παρὰ τὰν AE ἀγομένας. ov δὴ λόγον ἔχει τὸ τε- 
τράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς AZ ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ 
ἀπὸ τᾶς AK, τοῦτον ἐχέτω ἃ Ν ποτὶ τὰν M. oí δὴ 
ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τὰν 412 ἀγομέναι παρὰ τὰν AE 
δυνάνται τὰ παρὰ τὰν ἴσαν τᾷ Ν παραπίπτοντα πλά- 
» e 3 M ᾽ , $08 " 
τος ἔχοντα. ἂς αὐταὶ ἀπολαμβάνοντι &zo τᾶς 4Z 
ποτὶ τὸ 4 πέρας. δεδείκται γὰρ ἐν τοῖς κωνικοῖς. 
5 E d : c -— 
δυνάται ovv καὶ ἃ AZ ἴσον τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶς 
Ν καὶ τᾶς 4Z. δυνάται δὲ καὶ & ΘΗ ἴσον τῷ περι- 
ἐχομένῳ ὑπό Ts τᾶς M καὶ τᾶς BH, ἐπεὶ κάϑετός 
» 3 ' 

ἐστιν ἃ OH ἐπὶ τὰν διάμετρον. ἔχοι ovv κα τὸ τε- 
τράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς AZ ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ 
τᾶς ΘΗ τὸν αὐτὸν λόγον. ὃν & Ν ποτὶ τὰν M, ἐπεὶ 
ἴσαι ὑπέκειντο αἱ 42, BH. ἔχει δὲ τὸ ἀπὸ τᾶς AZ 


1. ΘΓΊ ΒΓ Ἐς corr. BC. 13. N] M F; corr. Torellius. 
19. ἔχοι ovv καὶ scripsi; eyot καὶ F, uulgo; ἔχει καί Torellius. 
20. τᾶς] rov per comp. F. 
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€ I' perpendicularis ad diametrum sectionis coni rect- 
anguli sit. sumatur autem linea, cui parallelae lineae 
a sectione ductae quadratae aequales sunt [spatiis ipsa 
hac linea et ea parte diametri comprehensis, quam 
linea a sectione ducta ad uerticem uersus abseindit]!), 
quae duplo maior est linea [a uertice sectionis| ad 
axem coni ducta?), et sit ea, in qua est littera 
M. et ab 4 lea AK ad ZZ perpendicularis du- 
catur. iam quoniam 412 diametrus est segmenti, linea 
A E in puncto Z in duas partes aequales secatur, et 
212 diametro sectionis coni rectanguli?) parallela est. 
ita enim omnes lineas lineae AE parallelas in duas . 
partes aequales secat. itaque, sib 4Z?: 4 Κα — N: M. 
quare lineae a sectione ad lineam 2/Z ductae lineae 
AE parallelae quadratae aequales sunt spatiis lineae 
NN aequali adplieatis latitudinem habentibus eas lineas, 
quas ipsae a Z/Z ad punctum 47 uersus abseindunt. 
hoc enim in conicis demonstratum est.) itaque 
AZ? — N42. 

sed etiam 0H? — M»« BH, quoniam 9H ad dia- 
metrum perpendicularis est [et linea M parametrus; 
ium ἃ. ÁÀpollon. con. I, 11]. itaque 

AZ 0H? — NM, 
quia ex hypothesi ZZ — BH. sed etiam 

EE SK NM. 

1) H. e. parametrus parabolae Γ ΒΘ. 

2) Quia antiquiores geometrae parabolam ita efficiebant, 
ut conum rectum et rectangulum plano lateri coni parallelo 
secarent. 

3) H. e. axi. cfr. Zeitschr. f. Math., litt. Abth. XXV 
p. 44; p. 51 nr. 14. 


4) H. e. N linea parametrus est, si diametrus est 4Z. cfr. 
Zeitschr. f. Math., litt. Abth. XXV p. 52 nr. 15. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 20 
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τετράγωνον καὶ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς AK τὸν αὐτὸν λόγον, 
ὃν & Ν ποτὶ τὰν M. ἴσαι ἄφα ἐντὶ αἱ ΘΗ, AK. 
ἐντὶ δὲ ἴσαι καὶ αἱ BH, 4Z. ὥστε ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν OH, BH περιεχόμενον τῷ ὑπὸ τῶν AK, AZ. 
ἴσον ἄρα ἐστὺν καὶ τὸ ΘΗΒ τρίγωνον τῷ ZAZ τρι- 
γώνῳ᾽ ὥστε καὶ τὰ διπλάσια. ἔστι δὲ τοῦ μὲν AAE 
τριγώνου ἐπέτριτον τὸ 4.4 E τμᾶμα, τοῦ δὲ ΘΒΓ τρι- 
γώνου ἐπέτριτον τὸ ΘΒΓ τμᾶμα. δῆλον οὖν, ὅτι τὰ 
τμάματά ἐστυν ἴσα καὶ τὰ τρίγωνα τὰ ἐγγραφόμενα εἰς 
αὐτά. εἰ δὲ μηδετέρα τᾶν τὰ τμάματα ἀποτεμνουσᾶν 
ποτ᾽ ὀρϑάς ἐντι τᾷ διαμέτρῳ τᾶς τοῦ ὀρϑογωνίου 
κώνου τομᾶς, ἀπολαφϑείσας ἀπὸ τᾶς διαμέτρου τᾶς 
τοῦ ὀρϑογωνίου κώνου τομῶς ἴσας τᾷ διαμέτρῳ τᾷ 
τοῦ ἑνὸς τμάματος καὶ ἀπὸ τοῦ πέρατος τᾶς ἀπο- 
λαφϑείσας ποτ᾽ ὀρϑὰς ἀχϑείσας τᾷ διαμέτρῳ, τὸ γε- 
νόμενον τμᾶμα ἑκατέρῳ τῶν τμαμάτων ἴσον ἐσσεέται. 
δῆλον οὖν ἐστι τὸ προτεϑέν. 


δ΄. 

Πᾶν χωρίον τὸ περιεχόμενον ὑπὸ ó£vyovíov xovov 
τομᾶς ποτὶ τὸν κύκλον τὸν ἔχοντα διάμετρον ἴσαν τᾷ 
μείζονι διαμέτρῳ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἃ ἐλάσσων διάμετρος αὐτᾶς ποτὶ 
τὰν μείξω, τὰν τοῦ κύκλου διάμετρον. 

ἔστω γὰρ ὀξυγωνίου κώνου τομά, ἐφ᾽ ἃς τὰ 4, Β, 
I, 4, διάμετρος δὲ αὐτᾶς & μὲν μείζων ἔστω, ἐφ᾽ ἃς 

7. τμημα F; corr. Torellius; item lin. 8. 9. τμηματὰ F; 
corr, Torellius, ut etiam lin. 10. — 11. διαμέτρῳ) uyc F; corr. 
ed. Basil. 12. διαμέτρου] μετὰ ἘΠ; corr. Torellius. latet in 
his compendium aliquod uocabuli διάμετρος. 18. τᾷ τοῦ] 


scripsi; τὰς του F, uulgo. 18. ε΄ Torellius. 91. τᾶς] τὰ 
F; corr. Torellius. τομὰς] rou« ἘΠ; corr. Torellius. 28. 
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quare ΘΗ — ΑΚ [Eucl. V, 9]. sed etiam ZZ — BH. 
quare erit 
6H »« BH — AK »« 4Z. 

itaque etiam ΘΗ Β — 4142Z?), et etiam dupla [quare 
I9B- 21.41.5) sed segmentum 4 2 Ε' tertia parte 
maius est triangulo 4421 E, et segmentum Θ Β Γ' irian- 
gulo € BI' [vero«y. παραβ. propp. 17 et 24]. adparet 
igitur, et segmenta et triangula iis inscripta aequa- 
lia esse. 

sin neutra linearum segmenta abscindentium ad 
diametrum sectionis coni rectanguli perpendicularis 
est, abscisa a diametro sectionis coni rectanguli linea 
diametro alterius segmenti aequali, et a termino lineae 
abscisae linea ab diametrum perpendiculari ducta seg- 
mentum inde ortum utrique segmento aequale erit. 
adparet igitur, quod propositum est [Eucl. I xot. évv. 1]. 


IV. 


Quoduis spatium sectione coni aecutianguli com- 
prehensum ad cireulum diametrum maiori diametro 
sectionis coni acutianguli aequalem habentem eandem 
rationem habet, quam minor diametrus ad maiorem, 
quae est diametrus circuli. 

sit enim sectio coni aeutianguli, in qua sint lit- 
terae 4, B, I, Z4, diametrus autem maior sit linea, in 


1) Ofr. Zeitschr. f. Math., litt, Abth. XXIV p. 179 nr. 7. 
2) Nam EZ — ZA, et altitudo eadem est. quare 
ZEA:--—22442. , 


τὰν) scripsi; ποτὶ τὰν F, uulgo; τουτέστι ποτὶ τάν ed, Basil, 
Torellius; ,,quae est circuli diametros^ Cr. 
20 * 


e 
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τὰ 4, D, & δὲ ἐλάσσων, ἐφ᾽ ἃς và B, 4: ἔστω δὲ 
κύκλος περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ. δεικτέον, ὅτι τὸ περι- 
ἐχόμενον χωρίον ὑπὸ τὰς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς 
ποτὶ τὸν κύκλον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἃ Β 4 ποτὶ 
τὰν ΓΑ͂, τουτέστι τὰν EZ. ὃν δὴ λόγον ἔχει ἁ ΒΖ 
ποτὶ τὰν EZ, τοῦτον ἐχέτω 0 κύκλος, ἐν ᾧ τὸ "D, 
ποτὶ τὸν AEI'Z κύκλον... λέγω, ὅτι ἴσος ἐστὶν ὁ "PF 
κύκλος τᾷ TOU ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ. 


p^ 





εἰ γὰρ μή ἐστιν 
ἴσος ὁ Ψ κύκλος 
e , 
τῷ περιεχομένῳ 
^ “- 
χωρίῳ vxo τᾶς 
τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τομᾶς, ἔστω 
πρῶτον, εἰ δυνα- 
TOv, μείξων. δυνα- 
^ e. ; M 
TOv δὴ ἐστιν Eig TOV 


 JVxoxiovzoÀvyo- 


vov ἐγγράψαι &o- 


“τιόγωνον μεῖξον 


τοῦ 4ΒΓΔ4 χω- 
Qíov. νοείσϑω δὴ 
ἐγγεγραμμένον. 
ἐγγεγράφϑω δὲ 
καὶ εἰς τὸν “ΕΓΖ 
κύκλον εὐθύγραμ- | 
μον ὁμοῖον τῷ ἐν 
τῷ Ψ κύκλῳ ἐγ- 


γεγραμμένῳ, καὶ 





8. τὰ] τη F; corr. Torellius. 16. μειξον Εἰ; corr. Torel- 
lius. 24. δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. 
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qua sunt 4, I, minor autem ea, in qua B, 4. sit 
autem circulus, circum diametrum 44 Γ' descriptus. de- 
monstrandum est, spatium sectione coni acutianguli 
comprehensum ad circulum eandem habere rationem, 
quam B z : ΓΖ, hoc est B4: EZ. iam circulus, in quo 
est littera 9^, ad circulum AEDI'Z eam habeat ratio- 
nem, quam BZ: EZ. dico, circulum 9f aequalem esse 
sectioni coni aeutianguli. 

nam si circulus 9 spatio sectione coni acutian- 
guli eomprehenso aequalis non est, sit prius, si fieri 
potest, maior. potest igitur fieri, ut circulo 9*9 in- 
scribatur polygonum [aequilaterum], cuius anguli pa- 
res sunt numero, maius spatio 4BI/.) fingatur igi- 
tur inscriptum. οὖ etiam circulo A ET'Z inscribatur 
figura rectilinea, polygono circulo 4f inscripto similis, 
et ab angulis eius lineae ad ΑΓ diametrum perpen- 


1) Nam fieri potest, ut circulo Y^ inscribatur polygonum (p), 
ita ut spatia relieta minora sint eo spatio, quo 7^ spatium 
ABI'4 excedit; τι. de sph. et cyl I, 6 p. 24. ent igitur: 


JD —p« U-— ABId»:p—ABIA. 


Ὑ 4e Ln 
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ἀπὸ τᾶν γωνιᾶν αὐτοῦ καϑέτοι ἄχϑωσαν ἐπὶ τὰν AT 
διάμετρον, ἐπὶ δὲ τὰ σαμεῖα, καϑ᾽ ἃ τέμνοντι at καϑέτοι 
τὰν τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶν, εὐϑείαι ἐπεξεύχϑω- 
σαν. ἐσσείται δή τι ἐν τᾷ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ 
ἐγγεγραμμένον εὐθύγραμμον, καὶ ἕξει αὐτὸ ποτὶ τὸ 
2 , i! 2 - , , 
ον το ΕΒ — ΕΓΖ κύκλῳ ἐγγεγραμμένον 
, M A ^ 
τὸν αὐτὸν λόγον, ov & B ποτὶ τὰν EZ. ἐπεὶ γὰρ 
αἱ ΕΘ, KA καϑέτοι εἰς τὸν αὐτὸν λόγον τετμήνται 
κατὰ τὰ M, B, δῆλον, ὅτι τὸ AE τραπέξιον ποτὶ τὸ 
ΘΜ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν & ΘΕ ποτὶ τὰν BO. 
διὰ ταὐτὰ δὲ καὶ τῶν ἄλλων τραπεξίων ἕκαστον τῶν 
ἐν τῷ κύκλῳ ποϑ᾽ ἕκαστον τῶν τραπεξζίων τῶν ἐν τᾷ 
τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν 
ἃ ΕΘ ποτὶ τὰν ΒΘ. ἔχοντι δὲ καὶ τὰ τρίγωνα τὰ 
M »" M] 3 - K HI ^ - » 
ποτὶ τοῖς 4, Γ τὰ ἐν τῷ κυκλῷ ποτὶ τὰ ἐν τᾷ τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ τοῦτον τὸν λόγον. ἕξει ovv 
καὶ ὅλον τὸ εὐθύγραμμον τὸ ἐν τῷ Δ ΕΓΖ κύκλῳ 
ἐγγεγραμμένον ποτὶ ὅλον τὸ ἐγγεγραμμένον εὐϑύγραμ- 
μον ἐν τᾷ τοῦ ὀξυγωνίου. κώνου τομᾷ τὸν αὐτὸν ÀO- 
γον, ὃν ἃ ΕΖ ποτὶ τὰν BA. ἔχει δὲ τὸ αὐτὸ εὐϑύ- 
γραμμον καὶ ποτὶ τὸ ἐν τῷ Ψ κύκλῳ ἐγγεγραμμένον 
τοῦτον τὸν λόγον, διότι καὶ ot κύκλοι τοῦτον εἶχον 
Ν , y, ἢ 3 X . N 3 , 2 
vov Aoyov. ἴσον ἄρα éoriv τὸ εὐϑυγραμμοὸν τὸ ἐν 
τῷ Ψ κύκλῳ ἐγγεγραμμένον τῷ εὐθυγράμμῳ τῷ ἐν 
m ^ » , , ; - 5 , d bx 
τᾷ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ ἐγγεγραμμένῳ ὅπερ 
“ τ hod - 
ἀδύνατον. μεῖξον γὰρ ἠν ὅλου τοῦ περιεχομένου yo- 
ρίου ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς. 
2. τέμνοντι] scripsi; τεμνονται F, uulgo. 4. δή] scripsi; 
δὲ F, uulgo. τιῇ v: εὐθύγραμμον ed. Basil, Torellius. ego 
εὐθύγραμμον lin. 5. post ἐγγεγραμμένον addere malui (om. F, 


uulgo) ὅ. αὐτό] scripsi; ro «vro F, uulgo. litteras H, X, O, 
P, Z (E?) N in figura cum F addidi; IIipse addidi. 9. τὸ 9 M] 





DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 511 


dieulares ducantur, et ad puncta, in quibus lineae 
perpendieulares sectionem coni aeutianguli secant, li- 
neae ducantur. erit igitur figura quaedam rectilinea 
sectioni coni acutianguli inscripta, et habebit ad figu- 
ram rectilineam cireudlo AZEI'Z inscriptam eandem 
rationem, quam B7/: EZ. nam quoniam EO, Καὶ 4, 
lineae perpendiculares eadem proportione in punotis 
M, B sectae sunt, adparet, trapezium. 4 E ad 9 M eam 
habere rationem, quam O0 E: ΒΘ.) eadem de causa 
etiam cetera trapezia singula, quae in circulo sunt, ad 
singula trapezia, quae in sectione coni acutianguli 
sunt, eam habent rationem, quam ΕΘ: BO. sed etiam 
triangula ad puncta 44, I' in circulo posita ad triangula 
in sectione coni aeutianguli posita eandem rationem 
habent.) itaque etiam tota figura rectilinea circulo 
AEI'Z inscripta ad totam figuram sectioni coni acu- 
tianguli inscriptam eam rationem habet, quam EZ: B 41.?) 
sed eadem figura etiam ad figuram circulo 97 inscrip- 
tam hanc rationem habet, quoniam etiam circuli hanc 
rationem habebant [Eucl. V, 16]*) itaque figura cir- 
culo *7U7 inscripta figurae sectioni coni acutianguli in- 
scriptae aequalis est [Eucl. V, 9]. quod fieri non 
potest. maior enim erat toto spatio sectione coni 
acutianguli comprehenso. 


1) U. Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. 180 nr. 11. 
2) Habent enim rationem, quam IIH:1I5, quae aequalis 
est ΕΘ: ΒΘ. 
8) ἐναλλὰξ καὶ συνϑέντι καὶ ἐναλλάξ; tum quia 
EZ-—2EO0, B4 —2B90. 
4) U. Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. 181 nr. 13. 


τα OMF; corr. Torellius. 18. ἐχωντι F, uulgo; corr. Torellius. 
15. τὰ] Torellius; τη F, uulgo. 20, «vro vo F; corr. Torellius. 
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"&AÀ ἔστω, εἰ δυνατόν, ἐλάσσων. πάλιν δὴ δυνα- 
τὸν εἰς τὰν τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰν ἐγγράψαι 
πολύγωνον. ἀφτιόπλευρον μεῖζον τοῦ ΔΨ’ κύκλου. ἐγγε- 
γράφϑω ovv, καὶ ἀπὸ τἂν γωνιᾶν αὐτοῦ καϑέτοι 
ἀχϑείσαι ἐπὶ τὰν AI' ἐκβεβλήσϑωσαν ποτὶ τὰν τοῦ 
χύκλου περιφέρειαν. πάλιν οὖν ἐσσείται τι ἐν τῷ 
ΔΕΓΖ κύκλῳ εὐθύγραμμον ἐγγεγραμμένον, ὃ ἕξει 

M] M , - -. Ὁ , , - 
ποτὶ τὸ ἐν τᾷ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ ἐγγεγραμ- 

, Ἃ ia A , Mj e ^ 
μένον τὸν αὐτὸν λόγον, ov ἃ EZ ποτὶ τὰν B. ἐγ- 

A M * , e , ? αὖ 
γραφέντος δὴ καὶ εἰς τὸν Ψ' κύκλον ομοίου αὐτῷ 
δειχϑησέται τὸ ἐν τῷ "V κύχλῳ ἐγγεγραμμένον icov 
9.4 ^ 9 ^ - 9 , , ^w 
ἐὸν τῷ ἐν τᾷ τοῦ Obvyovíov κώνου τομᾷ ἐγγεγραμ- 

, ἐς Ὁ 2$/ » ᾽ t? 2 ΦᾺΓ Ὁ δον 
μένῳ ὅπερ ἀδύνατον. οὔκ ἐστιν οὖν οὐδὲ ἐλάσσων 
ὁ 49 χύκλος τοῦ χωρίου τοῦ περιεχομένου ὑπὸ τᾶς 

^ ^— ^ 3 
τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς. δῆλον ovv, ὅτι τὸ εἰ- 
ρημένον χωρίον ποτὶ τὸν AEI'Z κύκλον τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν & ΒΖ ποτὶ τὰν ΕΖ. 


, 
ε΄. 

Πᾶν χωρίον περιεχόμενον ὑπὸ ὀξυγωνίου κώνου 
τομᾶς ποτὶ πάντα κύκλον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν διαμέτρων τᾶς τοῦ ὀξυγω- 
νίου κώνου τομᾶς ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς τοῦ XUxAov δια- 
μέτρου τετράγονῶων. 

ἔστω γάρ τι χωρίον περιεχόμενον ὑπὸ ὀξυγωνίου 

, - , E P! , A “ 
κώνου τομᾶς, ἐν ᾧ τὸ X. διαμέτροι δὲ ἔστωσαν τᾶς 
τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς αἵ AI, Bi, μείζων δὲ 


8. πολυγωγωνον F. 6. τι] μὰ FBC*, 1. AET'Z] scripsi; 
4E F, uulgo; AE Torellus. 8. τό] Torellius; re» F, uulgo. 
ἐγγραφέντορ] Scripsi; ἐγγεγραφεντος F, uulgo. 18. ς΄ To- 
rellius. 
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sed, si fieri potest, minor sit [circulus Ὁ]. rursus 
igitur fieri potest, ut sectioni coni acutianguli imseri- 
batur polygonum [aequilaterum], cuius latera paria 
sunt numero!) maius circulo 97.) inscribatur igitur, 
et lineae ab angulis eius ad A4I' perpendiculares duc- 
tae producantur ad ambitum cireuli. rursus igitur circulo 
AELIZ figura rectilinea inscripta erit, quae ad figuram 
 sectioni coni acutianguli inscriplam eam rationem 
habebit, quam EZ: Bz [p. 310, 5 sq.]. si igitur 
etiam circulo 9 inscribitur figura ei similis, figura 
circulo ΜΡ inscripta demonstrabitur aequalis esse figurae 
sectioni coni acutianguli inscriptae [p. 310, 16 sq.]. 
quod fieri non potest. itaque circulus 4/ ne minor 
quidem est spatio sectione coni acutianguli comprehenso. 
adparet igitur, hoc spatium ad circulum A EI'Z eam 
rationem habere, quam B4: EZ.) 


y. 


Quoduis spatium sectione coni acutianguli com- 
prehensum ad quemuis circulum eam rationem habet, 
quam rectangulum diametris sectionis coni acutianguli 
comprehensum ad quadratum diametri circuli. 

sit enim spatium aliquod sectione coni acutianguli 
comprehensum, in quo sit littera X. diametri autem 
sectionis coni acutianguli sint ΑΓ, B, maior autem 

...1) Debebat ésse: cuius laterum numerus per quattuor di- 
uidi possit; ita etiam p. 308, 19 dictum esse oportuit. 

2) Hoc fieri posse, eodem modo intellegitur, quo in circulo 
demonstrauimus p. 309 not. 1. iod 

. 8) Nam circulus Z5 figura inscripta maior, minor est figura 
ellipsi inscripta. 

4) Proprie hoc adparet, figuram ellipsi comprehensam 
aequalem esse circulo 9/; tum ἃ. p. 308, 4 et Eucl. V, 7. 


814 ΠΕΡῚ KSNOEIAESN KAI ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩΝ, 


ἃ AI. καὶ κύκλος ἔστω, ἐν à τὸ 'P, διάμετρος δὲ 
αὐτοῦ ἃ ΕΖ. δεικτέον, ὅτι τὸ X χωρίον ποτὶ τὸν "7 


10 


1ὅ 


20 Ζ 


κύκλον τὸν αὐτὸν 
» , e M 
ἔχει λόγον. Ov τὸ 
ΓΝ" E a 
περιεχόμενον ὑπὸ 
τᾶν AT, B4 ποτὶ τὸ 
ἀπὸ τᾶς EZ τετρά- 
yovov. 
περιγεγράφϑω δὴ 
κύκλος περὶ διάμε- 
τρον τὰν AT. τὸ δὴ 
Χ χωρίον ποτὶ τὸν 
, e. , 
κύκλον, οὐ διάμετρος 
ἃ AT, τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ 
τᾶν AI, B4 ποτὶ τὸ 
ἀπὸ τᾶς 4Γ τετρά- 
γωνον. δεδείκται γὰρ 
ἔχον, ὃν & B ποτὶ 


» T 
τὰν AI. ἔχει δὲ καὶ ὁ κύκλος, ov διάμετρος ἃ ΑΓ, 
M j. , e , c N 2:9 , 
ποτὶ TOV κύκλον, οὐ διάμετρος ἃ EZ, vov αὑτὸν λόγον, 
e M DRAN - , ν P A IAS AN »" 
ὃν τὸ «zo τᾶς Al' τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς EZ. 
δῆλον ovv, ὅτι τὸ X χωρίον ποτὶ τὸν Uf κύχλον τὸν 


25 αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ τᾶν AIL, Bi περιεχό- | 


μενον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΕΖ τετράγωνον. 


, 


5. 


Τὰ περιεχόμενα χωρία ὑπὸ ὀξυγωνίου κώνου vo- | 
μᾶς τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον ποτ᾽ ἄλλαλα, ὃν τὰ περι- | 
1. τό] om. F; corr. B. 28, τᾶς] (alt.) της F. 21. ξ΄ Torel- | 







| 
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sit ΑΓ. et sit circulus, in quo sit littera *?P, et dia- 
metrus eius EZ. demonstrandum est, esse 


X: W — ALI» BA:EZ*. 


circumseribatur igitur [circum spatium X] circulus, 
circum diametrum AI' descriptus. habebit igitur spa- 
iium X ad circulum, cuius diametrus est 4I, eandem 
rationem, quam habet A4I'»« ΒΩ: AI. nam demon- 
stratum est, spatium X ad. circulum, cuius diametrus 
sit 4I, eam habere rationem, quam B Z : AI' [prop. 4]. 
sed etiam circulus, cuius diametrus est AI", ad circu- 
lum, cuius diametrus est EZ, eam rationem habet, 
quam .41?: EZ? [Eucl. XII, 2]. adparet igitur, esse 
AX: W — AI'»« BA: EZ? [Eucl. V, 22]. 


VI. 


Spatia sectione coni acutianguli comprehensa eam 
inter se rationem habent, quam rectangula diametris 


omen MM im oom IC IET CU EE E E PEE m m DDR m E P Bm E I m 


lius. 28. roux» Torellius. 29. ποτ᾽ ἄλλαλα] mor. τα oA 
F; corr. ed. Basil. 
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ἐχόμενα ὑπὸ τᾶν διαμέτρων τᾶν τῶν iere χώ- 
νῶν τομᾶν ποτ᾽ ἄλλαλα. 

ἔστω περιεχόμενα χωρία ὑπὸ ὀξυγωνίου κώνου το- 
μᾶς, ἐν οἷς τὰ 4, Β. ἔστω δὲ καὶ τὸ μὲν ΓΖ περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ τᾶν διαμέτρων τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου χώ- 
vov τομᾶς τᾶς περιεχούσας τὸ 4 χωρίον, τὸ δὲ EZ . 
περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν διαμέτρων τᾶς ἑτέρας τομᾶς. 
δεικτέον, ὅτι τὸ 4 χωρίον ποτὶ τὸ Β τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ ΓΖ ποτὶ τὸ ΕΖ. β 

λελάφϑω δὴ κύκλος τις, ἐν ᾧ τὸ Ψ, ἀπὸ δὲ τᾶς | 
διαμέτρου αὐτοῦ τετράγωνον ἔστω τὸ Καὶ. ἔχει δὴ | 
τὸ μὲν .4 χωρίον ποτὶ τὸν "V κύκλον τὸν αὐτὸν Àó- 
yov, ὃν τὸ ΓΖ ποτὶ τὸ KA, ὁ δὲ Ψ' xvxAog ποτὶ τὸ 
B χωρίον τὸν αὐτὸν λόγον. ὃν τὸ K.4 ποτὶ τὸ EZ. 
δῆλον οὖν, ὅτι τὸ 4 χωρίον ποτὶ τὸ B τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ ΓΖ ποτὶ τὸ EZ. 





ΠΟΡΙΣΜΑ. 
'E. , δὲ p e Ἁ , ’, 
x τούτου δὲ φανερόν, ὅτι τὰ περιεχόμενα χωρία 
υπὸ ὁμοίαν ὀξυγωνίων κώνων τομᾶν τὸν αὐτὸν λ6- 
» 2M bi M , 2 3 
yov ἔχοντε ποτ΄ ἄλλαλα. Ov ἔχοντι δυνάμει ποτ ἀλ- 
λάλας αἱ ὁμολόγοι διαμέτροι τᾶν τομᾶν. 


1. τᾶν τῶν ὀξυγωνίων κώνων) scripsi cum margine ed. Ba- 
sil; τμαμα τῶν obvyoviov xovov F, uulgo; τᾶν τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου Torellius. 8. τομᾶν Torellius. 5. τᾶς] τα F; corr. B*. 
11. KA] K AF. δη] scripsi; δὲ F, uulgo. 17. [6] mg. FP. 20. 


s4c»tt bis F; corr. BV. 
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sectionum conorum acutiangulorum comprehensa inter 
se habent. 
sint spatia sectione coni aeutianguli comprehensa, 
in quibus sint litterae 
A, B. rectangulum au- 
tem I'4 diametris con- 
| tineatur sectionis coni 
acutianguli, quae 4 
spatium comprehendit, 
rectangulum autem EZ 
“7 contineatur diametris 
alterius sectionis. de- 
monstrandum est, esse 
4: B — I4: EZ. 
sumatur igitur cir- 
culus aliquis, in quo sit 
littera 9), et in dia- 
metro eius construatur 
44 quadratum KA. erit 
igitur 4: Ψ — ΓΖ : Καὶ 4 [prop. 5], et etiam 
D:B-—KA:EZ [prop. 5; Eucl. V, 16]. 
adparet igitur, esse 4: B — I4: EZ [Eucl. V, 22]. 








COROLLARIUM. 

Hine autem adparet, spatia sectionibus conorum 
acutiangulorum similibus comprehensa eandem inter 
se habere rationem, quam quadrata diametrorum sec- 
tionum, quae sibi respondeant.!) 


1) Nam similes ellipses eae sunt, quarüm qui sibi respon- 
deant axes proportionales sint. 


Aa umm Cou" 
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t 

Ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς δοϑείσας καὶ γραμμᾶς ἀπὸ 
τοῦ κέντρου τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἀνεστα- 
, 2 - M Lem ἂς e » 
xovGug ὀρϑᾶς ποτὶ τὸ ἐπίπεδον. ἐν ᾧ ἔστιν ἁ τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομά, δυνατόν ἐστι κῶνον εὑρεῖν 
κορυφὰν ἔχοντα τὸ πέρας τᾶς ἀνεστακούσας εὐϑείας, 

ε - : " πρὶ , 
ov ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται & δοϑεῖσα τοῦ ὀξυγωνίου 

κώνου TOU. 
δεδόσϑω τις ὀξυγωνίου κώνου τομά. καὶ ἀπὸ τοῦ 
κέντρου αὐτᾶς εὐϑεῖα γραμμὰ ἀνεστακοῦσα ὀρϑὰ ποτὶ 
* - 

τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου vou. 
διὰ δὲ τᾶς ἀνεστακούσας εὐϑείας καὶ τᾶς ἐλάσσονος 
διαμέτρου ἐπίπεδόν τι ἐκβεβλήσϑω, καὶ ἔστω ἐν αὐτῷ 
ἁ μὲν ἐλάσσων διάμετρος ἃ AB, τὸ δὲ κέντρον τᾶς 
τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς τὸ 4. ἃ δὲ ἀπὸ τοῦ κέν- 
τρου ἀνεστακοῦσα ὀρϑὰ ἁ D, πέρας δὲ αὐτᾶς τὸ I. 
ς I ^ 3 ’ , M , , 
ἃ δὲ τοῦ Ofvyovíov κώνου τομὰ νοείσϑω περὶ διά- 
μέτρον τὰν AB γεγραμμένα ἐν ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ 

^ N al M - e ΓΞ 1 E] M 
ταν ΓΖ. δεῖ δὴ κῶνον εὑρεῖν xogvug&v ἔχοντα vo Γ 

P" e m , , Ad , 
σαμεῖον, ov ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται ἃ τοῦ ὀξυγωνίου 

κώνου τομά. 
ἀπὸ δὴ τοῦ Γ ἐπὶ τὰ 4. Β εὐϑείαι ἀχϑείσαι ἐκ- 
βεβλήσϑων. καὶ ἀπὸ τοῦ 4 διάχϑω ἁ AZ, ὥστε τὸ 
, e Ἁ -"Ὕ Ἁ Ἁ 

περιεχόμενον vzo τὰν ΑΕ, EZ ποτὶ τὸ τετραγῶνον 
τὸ ἀπὸ τᾶς ΕΓ τοῦτον ἔχειν τὸν λόγον, ὃν ἔχει τὸ 
τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ἡμισείας τᾶς μείζονος διαμέ- 
1. 5 Torellius. 6. εὐθείας] repetit F. 9. κώνου] οἵδ. 
F; corr. B. 29. δὴ] Torelius; δὲ Εἰ, uulgo. εὐϑείαι 
ἀχϑείσαι ἐκβεβλήσϑων) scripsi; ευϑεια ἀχϑεισα ἐκβεβλησϑὼω F, 
uulgo. 24. τὰν] vov per comp. F; corr. Torellius. 25. 


εχει F; corr. Torellius. 26. ἡμισείας τᾶς] scripsi; vag om. F, 
uulgo. 
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Data sectione coni acutianguli et linea ἃ centro 
seetionis coni acutianguli erecta perpendiculari ad pla- 
num, in quo esi sectio coni acutianguli, fieri potest, 
ut inueniatur conus uerticem habens terminum lineae 
erectae, in cuius superficie sit data sectio coni acu- 
tianguli. 

data sit sectio coni aeutianguli et linea a centro 
eius perpendicularis erecta ad planum, in quo est 
sectio coni acuti- 
anguli. et per lh 
neam erectam dia- 
metrumque mino- 
rem ducatur pla- 
num, et in eo sit 
diametrus minor 
A4 B, et centrum 

sectionis coni 

acutianguli 47, et 
liea ἃ centro 
perpendieularis 
erecta ΓΖ, et terminus eius I. sectio autem coni aeutian- 
guli fingatur eircum diametrum 4 B descripta in plano 
ad ΓΖ lineam perpendiculari oportet igitur conum 
inueniri uerticem habentem punctum I; in cuius super- 
fieie data sectio coni acutianguli sit. 

lineae igitur a I' puncto ad puncta 4, B ductae 
produeantur, et ab 44 puncto ducatur linea AZ, ita 
ut ratio 4E»« EZ: EI" aequalis sit rationi, quam 
habet quadratum dimidiae diametri maioris ad Z/I*. 
hoe autem fieri potest, quoniam 
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τρου ποτὶ τὸ ἀπὸ 4Γ τετράγωνον. δυνατὸν δέ ἐστιν, 
ἐπεὶ μείξων ἐστὴν ὁ λόγος τοῦ. ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ τᾶν 
AA, AB περιεχόμενον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 4 Γ' τετρά- 
γῶωνον. ἀπὸ δὲ τᾶς AZ ἐπίπεδον ἀνεστακέτω ὀρϑὸν 
ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν à ἐντι αἱ ΑΓ, AZ. ἐν δὲ τῷ 


ἐπιπέδῳ τούτῳ κύκλος γεγράφϑω περὶ διάμετρον τὰν 


AZ, καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου τούτου κῶνος ἔστω κορυφὰν 
ἔχων τὸ Γ σαμεῖον. ἐν δὴ τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου 
τούτου δειχϑησέται ἐοῦσα ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομα. 

εἰ γὰρ μή, ἐστίν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου, ἀναγ- 
καῖον, εἶμέν τι σαμεῖον ἐπὶ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 
τομᾶς, ὃ μή ἐστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου. νοείσϑω 
δή τι σαμεῖον λελαμμένον ἐπὶ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου xo- 
vov τομᾶς τὸ Θ, ὃ οὔκ ἐστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
κώνου, καὶ ἀπὸ τοῦ Θ κάϑετος ἄχϑω & OK ἐπὶ τὰν 
4.8. ἐσσείται δὴ αὐτὰ ὀρϑὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τό, ἐν 
ὦ ἐντι αἱ AT, ΓΖ. ἀπὸ δὲ τοῦ D ἐπὶ τὸ Καὶ εὐθεῖα 
ἀχϑεῖσα ἐκβεβλήσϑω, συμπιπτέτω δὲ αὐτὰ τᾷ AZ κατὰ 
τὸ 4, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 ἄχϑω ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ ΖΑ à AM 
ἐν τῷ κύκλῳ τῷ περὶ τὰν AZ. τὸ δὲ M νοείσϑω 
μετέωρον ἐπὶ τᾶς περιφερείας αὐτοῦ. ἄχϑω δὲ καὶ 
παρὰ τὰν͵ AB διὰ μὲν τοῦ 4 ἁ AO, διὰ δὲ τοῦ E 
ἃ ΠΡ. ἐπεὶ οὖν τὸ μὲν ὑπὸ τᾶν EA, ΕΖ περιεχόμε- 
vov ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ET' τετράγωνον τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ὑμιδείας τᾶς μείζονος διαμέτρου 
ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 4Γ, τὸ δὲ ἀπὸ τᾶς ΕΓ ποτὶ τὸ ὑπὸ 
vüv ΕΠ. EP, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς 4Γ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 

1. δέ] supra scriptum manu 1 F. 2. μειζω F. 8. AB] 
AB F; oorr. B. 5. ἐντι] even F. 8. δή] scripsi; δὲ Εἰ, 
uulgo. 9. οὐσὰ F, uulgo. αξυγωνιου F. 10, γάρ] addidi; 


om. F, uulgo; ,Ánam si non* Cr. 18, δὴ] scripsi; δὲ F, uulgo; 
»itaque*^ Cr. 17. I'AZ ed. Basil, Torellius. 18. δέ] scripsi; 





ofi: cnditin 
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AE EZ:EI?"D»A44-24B:AI) 

porro a linea 4Z planum erigatur perpendieulare ad 
id planum, in quo sunt lineae ΑΓ, 4Z. in hoec autem 
plano eireulus describatur circum diametrum 412, et 
in hoe circulo conus construatur uerticem habens 
punctum I. iam demonstrabimus, in huius coni super- 
ficie esse sectionem [datam] coni acutianguli. 

nam 31 in superficie coni non est, necesse est esse 
punetum aliquod in sectione coni acutianguli, quod 
non sit in coni superficie. fingatur igitur punctum ali- 
quod € sumptum in sectione coni acutianguli, quod 
in superficie coni non sit, et a Θ puncto ducatur linea 
ΘΚ ad lineam 4B perpendicularis. haec igitur ad 
planum, in quo lineae AI, ΓΖ sunt, perpendicularis 
erit [Eucl. XI def. 4]. a puncto I' autem ad K linea 
dueta producatur, et lineae AZ in puncto 4 incidat, 
et ἃ puncto 44 ad lineam Z.4 perpendicularis ducatur 
limea 4M in cireulo cireum diametrum 4A Z descripto. 
M autem punctum fingatur sublime in ambitu eius. 
ducatur autem praeterea lineae 4B parallela per 4 
punctum linea O0, per E autem linea ΠΡ iam quo- 
niam EA »« EZ: EI" eandem rationem habet, quam 
quadratum dimidiae diametri maioris ad Z1? [ex hy- 
pothesi] et EI": EIL 2« EP — Z1? :A4A4»« AB?) 


1) Quo modo Archimedes hanc condicionem inuenerit, ne- 
scimus; ueram eam esse, ostendit Nizze p. 162— 63. 
2) Est enim ΒΓ: EII— 4D: A44 (Zeitschr. f£. Math., hist. 
ÁAbth. XXIV p. 178 nr. 4) o: EI?: EII? - 41? : 44?; &ed 
EII*—EIIxEP, et A4? — AA AB. 


δὴ ἘΦ uulgo. 19. ἄχϑω)] ἀνεστακέτωῦ 26. ὑπὸ τᾶν] scripsi; 
ε»ὔ . . : 
om. F, uulgo*; ὑπό ed. Basil, Torellius. 
Archimedes, ed. Heiberg. I. 21 
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44, 48, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον vo ὑπὸ τᾶν AE, EZ 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΠΕ, EP, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ 
τᾶς ἡμισείας τᾶς μείζονος διαμέτρου ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
44, AB. ἔστιν δέ. ὡς μὲν τὸ ὑπὸ τᾶν AE, ΕΖ 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΕΠ. EP, οὕτω τὸ ὑπὸ τᾶν 44. AZ 
ποτὶ τὸ ὑπὸ t&v 13. 40. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τᾶς ἡμι- 
δείας τὰς μείζονος διαμέτρου ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν A4, 
248. οὕτως τὸ ἀπὸ τὰς ΘΚ τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ 
τᾶν 4Κ, ΚΒ. τὸν αὐτὸν ἄρα ἔχει λόγον τὸ ὑπὸ τᾶν 
AA, AZ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν Ξ.44, 40. ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς 
OK τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AK, KB. ἔχει δὲ 
καὶ τὸ ὑπὸ τᾶν & A, AO ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς Γ.Ζ τετρά- 
yovov τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ AK, KB ποτὶ τὸ 
ἀπὸ τᾶς KI' τετράγωνον. ἔχει ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 4 A, 
AZ περιεχόμενον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς l'4 τετράγωνον 
' , A , κι 1 9 A] - A b] , 4, - 
τον αὑτὸν λόγον, OV TO ἄπο τᾶς ΘΚ ποτὶ τὸ ἅπο τὰς 
KI. τῷ δὲ ὑπὸ τᾶν 4.4, AZ περιεχομένῳ ἴσον ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τᾶς AM τετράγωνον: ἐν ἡμικυχλίῳ γὰρ τῷ 
5 ράγ ἡμικυκλίῳ γὰρ vc 

M , P4 e Ἁ 3: .À P4 
περὶ τὰν AZ κάϑετος ἄχϑη ἃ 4M. τὸν αὐτὸν ἄρα 
E , Ἁ 9 b] -» , Ἁ à! , A] 
ἔχει Aoyov τὸ ἅπο τὰς ΛΜ τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τῶς 4Γ, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς KI. 
ὥστε ἐπ᾽ εὐθείας ἐστὶν τὰ I', Θ. M σαμεῖα. ἃ δὲ 
ΓΜ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐστὶ τοῦ κώνου. δῆλον οὖν, ὅτι 
M ' - 3 m: 3 , 2 , lod , 
καὶ τὸ O σαμεῖον ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται τοῦ κώ- 

l 3 - 
vov. ὑπέκειτο δὲ μὴ εἶμεν. οὐκ ἄρα ἐστὶ σαμεῖον 
οὐδὲν ἐπὶ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς, ὃ οὔκ 
ἐστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ προειρημένου κώνου. ὅλα 
l. 4dBlsuB E;:corr. B, ὧν 3. τᾶς μείζονος] Torellius; 
της μειξονος F, uulgo. 4. EZ] EI'F; corr. Torellius. 6. 
H]AXRF. 8. 4B] AB E; corr. B, Cr. 10, EA] ZA T. 


13. ὑπο] ὑπὸ rà» B, ed. Basil, Torellius. 19. ἄρα] om. F; 
corr. Torellius. 25. ἐπέκειτο Torellius. 
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habet 4 E »« EZ: II E »« EP eandem rationem, quam 
quadratum dimidiae diametri maioris ad 424 »« 4B 
[Euel. V, 22]. est autem 
AE5€EZ:EII»X EP— 447€ AZ: AR »« 40.) 
sed ut quadratum dimidiae diametri maioris ad 
AA» AB, 
ita est ΘΚ: ΑΚ »« K B [Apollon. I, 21]. itaque erit 
AA» AZ:RA4»« 40 —0K?: AK »« KB. 
sed etiam 
Bwuoc 40.4! —AK»KB:iKIE*^) 
quare 
uoc udZ:lu?-—0K?:KI* [Eucl.V;.22]. 
sed 444 »« AZ — AM*; linea enim AM in semicir- 
culo eireum AZ descripto perpendicularis est [tum ἃ. 
Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. 181 nr. 16]. 
erib igitur 
AM?: AI? — ΘΚ": KT" [hoc est 4M: AI'— 0K: KT]. 
itaque in eadem linea posita sunt puncta I, 9, M.?) 
sed linea I'M in superficie coni est [Apollon. I, 1]. 
adparet ergo, etiam punctum Θ᾽ in superficie coni esse. 
supposuimus autem, non esse. itaque nullum punctum 
est in sectione coni aculianguli, quod in superficie 


1) Nam cum IIE t ΞΞ 4, erit (p. 321 not. 2) 
AE: EII— A4A:A5, 
et cum 40 4 EP, erit etiam (ibid) EZ: EP— 42: 10. tum 
multiplieando inuenitur proportio, quam quaerimus. 

2) Nam ΓΑ: 84— IK: AK (Zeitschr. f. Math., hist. Abth. 
XXIV p. 178 nr. 4) et 4: A40O— Ll'K: KB. itaque multipli- 
vi DA*:xA» AO-—TDUK?: AK »« KB; tum ἐναλλάξ (Eucl. 

16). 

3) Nam 1I'A4M triangulum est, in quo transuersalis est ΚΘ, 

ut ex proportione illa 4M: 4 Γ — ΘΑ: ΓΚ sequitur (cfr. not. 2). 
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οὖν & τοῦ Ofvyovíov κώνου τομὰ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ 
ἐστὶν τοῦ αὐτοῦ κώνου. 
: 
“- | 

Ὀξυγωνίου κώνου rou&g δοϑείσας καὶ γραμμᾶς μὴ 
ὀρϑᾶς ἀνεστακούσας ἀπὸ τοῦ κέντρου τᾶς τοῦ ὀξυ- 
γωνίου κώνου τομᾶς ἐν ἐπιπέδῳ, 0 ἐστιν ὀρϑὸν ἀν- 
ἑστακὸς διὰ τᾶς ἕτέρας διαμέτρου ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, 
ἐν ᾧ ἐστιν ἁ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά, δυνατόν 
ἐστι κῶνον εὑρεῖν κορυφὰν ἔχοντα τὸ πέρας τᾶς ἀν- 
ἑστακούσας εὐϑείας, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσδσείται & δο- 
ϑεῖσα τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά. 

ἔστω δὴ διάμετρος μὲν τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 
τομᾶς & B4, κέντρον δὲ τὸ 4, καὶ ἁ 4Γ ἀπὸ τοῦ 
κέντρου ἀνεστακοῦδα, ὡς εἰρήται. ἃ δὲ τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τομὰ νοείσϑω περὶ διάμετρον τὰν AB ἐν ἐπι- 
πέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντι αἱ AB, Af. 
δεῖ δὴ κῶνον εὑρεῖν κορυφὰν ἔχοντα τὸ I' σαμεῖον, 
οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 
τομᾶ. 

οὐ δή ἐντι ἴσαι αἱ ATI, ΓΒ. ἐπεὶ & ΓΩ͂ οὔκ ἐστιν 
ὀρϑὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν & τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τομά. ἔστω οὖν ἴσα & ΕΓ τᾷ ΓΒ' ἁ δὲ N 
εὐθεῖα ἴσα ἔστω τᾷ ἡμισείᾳ τᾶς ἑτέρας διαμέτρου, ἅ 
ἐστι συζυγὴς τᾷ AB: καὶ διὰ τοῦ 4 ἄχϑω & ZH 
παρὰ τὰν ΕΒ. ἀπὸ δὲ τᾶς ΕΒ ἐπίπεδον ἀνεστακέτω 
ὀρϑὸν ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντι αἱ AT, ΓΒ, καὶ 
ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τούτῳ γεγράφϑω περὶ διάμετρον τὰν 

3. 9" TTorellius. 7. ποτί] τι supra scriptum manu 1 F. 


8. ἃ τοῦ] αὐτου F; corr. ed. Basil. 9. εναστακουσας F. 12. 
δή} Torellius; δὲ Εἰ, uulgo. 24. τὰ] ἃ F; corr. Torellius. 
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Ld 


coni quem commemorauimus, non sit. ergo tota sectio 
coni acutianguli in eiusdem coni superficie est. 


VIII. 


Data sectione coni acutianguli et linea a centro 
sectionis eoni acutianguli non perpendiculari erecta in 
plano, quod per alteram diametrum erectum est ad 
id planum perpendiculare, in quo est sectio coni acuti- 
anguli, fieri potest, ut inueniatur conus uerticem ha- 
bens terminum lineae erectae, in cuius superficie sit 
sectio coni acutianguli data. 

sib igitur B.4 diametrus sectionis coni acutianguli, 
centrum autem Z1, et linea Z/I' a centro erecta sit, 
ita ut diximus. sectio autem coni acutianguli fingatur 
cireum diametrum 4 B descripta in plano, quod perpen- 
dieulare est ad planum, in quo sunt lineae 4.8, I'Z. 
oportet igitur conum inueniri uerticem habentem punc- 
tum I in cuius superficie sit sectio coni acutianguli data. 

lineae igitur 4I, ΓΒ aequales non sunt, quoniam 
linea I'Z/ ad planum, in quo est sectio coni acutianguli, 
perpendicularis non est." sit igitur ΕΓ τῷ ΓΒ. et 
lmea AN aequalis sit dimidiae alteri diametro, quae 
cum diametro 4B coniugata est. et per Ζ ducatur ZH 
lineae EB parallela. ab EB autem planum erigatur 
perpendiculare ad planum, in quo sunt lineae AI, ΓΒ, 
etin hoe plano describatur?) circum diametrum ZB, si 


1) Si ΓΖ, perpendicularis esset, 4I' et ΓΒ recti coni latera 
essent. : 

2) Sequentia uerba subditiua esse (κύκλος ἢ ἔλλειψις; u. 
not. erit. ad p. 326 lin. 1) ostendi Zeitschr. f. Math., hist. Abth. 
XXV p. 43 8q.; Philologisk Samfunds Mindeskrift (Hauniae 1879) 
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EB, εἰ μὲν ἴσον ἐστὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ vàg NN 
τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν ZA, 4H, κύκλος, εἰ δὲ μή 
ἐστιν ἴσον. ὀξυ- 
γωνίου κώνου 
τομὰ τοιαύτα, 
ὥστε τὸ τετράγω- 
νον τὸ ἀπὸ τᾶς 
ἑτέρας διαμέτρου 
ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 
ΕΒ τὸν αὐτὸν 
ἔχειν λόγον, ὃν 
ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς 
Ν τετράγωνον 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
ZA, AH. κῶνος 
δὲ λελάφϑω xo- 
ουφὰν ἔχων τὸ Γ 
Ideo ein σαμεῖον. οὗ ἐν τᾷ 
P ἐπιφανείᾳ ἐσσεί- 
ται ὃ κύκλος ἢ & τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ & περὶ 
διάμετρον τὰν EB: δυνατὸν δέ ἐστι τοῦτο, ἐπεὶ ἀπὸ 
τοῦ I' ἐπὶ μέσαν τὰν EB ἀχϑεῖσα ὀρϑά ἐἔντι ποτὶ 
τὸ ἐπίπεδον τὸ κατὰ τὰν EB. ἐν ταύτᾳ δὴ τᾷ ἐπι- 
φανείᾳ ἐστὶ καὶ ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ ἃ 
περὶ διάμετρον τὰν AB. εἰ γὰρ μή ἐστιν, ἐσσείται 
τι σαμεῖον ἐπὶ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς. ὃ 
οὐκ ἐσσείται ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου. νοεΐίσϑω τι 
σαμεῖον λελαμμένον τὸ Θ. ὃ οὔκ ἐστιν ἐν τᾷ ἐπιφα- 
ψείᾳ τοῦ κώνου, καὶ ἀπὸ τοῦ Θ κάϑετος ἄχϑω ἃ ΘΚ 


1. EB] EB κυκῖλος ἡ ελλειψις F, uulgo; ultima uerba de- 
leui. ὅ. τομα] roucv FBC* 11. ἔχειν]ὔ εχει F ; corr. Torellius. 
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N*—ZA45»«4H, circulus), sin minus, sectio coni 
acutianguli eiusmodi, ut quadratum alterius diametri 
ad EB? eandem rationem habeat, quam 


N'iZA AH) 


et sumatur conus uerticem habens punctum I, in cuius 
superficie sit circulus uel sectio coni acutianguli cir- 
cum diametrum EB descripta. hoc autem fieri potest, 
cum [linea]?) a puncto I' ad mediam lineam EB 
ducta perpendicularis sit ad planum in EB linea po- 
situm.*) in hae igitur superficie erit sectio coni acuti- 
anguli circum diametrum 4B descripta. nam si non 
est, erit punetum aliquod in sectione coni acutianguli, 
quod in coni superficie non sit. fingatur punctum 
aliquod € sumptum, quod in superficie coni non sit, 
et ἃ 60 puncto ducatur OK ad 4B perpendicularis. 


p. 3. Nizzius minus bene pro ἔλλειψις restitui uoluit ὀξυγω- 
víov κώνου topo. 

1) Tum orietur conus, cuius basis est circulus ille, uertex 
autem Γ᾿, in cuius superficie erit ellipsis data. 

2) H. e. ellipsis similis ellipsi circum Z H diametrum descrip- 
tae, in qua linea Ν᾽ perpendicularis est in puncto σ΄. sit enim 
huius ellipsis diametrus altera d, prioris autem T, erit igitur 

1d :42H'— N':ZA»« AH (Apoll. L:21)::d,*: E B*. 
diametri igitur proportionales sunt; tum u. p. m ἬΝ 1. 

3) In Graecis uocabulum εὐθεῖα omissum est, quod sae- 
pissime fit; ἃ. index s. ἃ. εὐϑεῖα. 

4) Nam planum per EB positum perpendiculare est ad 
planum per AI' ΓΒ positum, et EB eorum sectio communis; 
tum u. Eucl XI def. 4 (perpendicularis autem ab I' ad EB 
ducta hanc in duas partes aequales secabit, quia I'E — ΓΒ); 
itaque uti possumus prop. 7. 





15. κῶνος δέ] scripsi; δέ om. F, uulgo. “20. τομὰ ἃ] scripsi; 

ἃ om. F, uulgo. 28. vavrm IP corr. Torellius. 24. τομὰ 

: ὰ addidi; om. F, uulgo. 25. ἐσσείται τι] εσσειτι F; corr. 
21. ἐσσείται] sor. per comp. F, uulgo, - 
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ἐπὶ v&v AB: ἁ δὲ ΓΚ ἐπιξευχϑεῖσα ἐκβεβλήσϑω καὶ 
συμπιπτέτω τᾷ EB κατὰ τὸ 4. διὰ δὲ τοῦ 4 ἄχϑω 
τις ἐν τῷ ὀρϑῷ -ἐπιπέδῳ τῷ κατὰ τὰν EB ποτ᾽ ὀρϑὰς 
τᾷ EB & AM. τὸ δὲ M νοείσϑω μετέωρον ἐν τᾷ 
3 , ^ , Pd X ^ Ἁ - ^ 
ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου. ἄχϑω δὲ καὶ διὰ τοῦ 4 παρὰ 
τὰν AB ἁ ΠΡ ἔστιν δή, ὡς μὲν τὸ ἀπὸ τᾶς N τε- 
τράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν Z4, 4H, οὕτως τὸ ἀπὸ 
vüg 44M ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν EA, AB, ὡς δὲ τὸ ὑπὸ 
τᾶν Ζ4, AH ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 44, 4B, οὕτως τὸ 
ὑπὸ EA, AB ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΠΑ, AP. ἐσσείται 
- [3 ' 3. UN - , LY ' dea X" 
οὖν, ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς Ν τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ 44, 
2418 περιεχόμενον, οὕτως τὸ ἀπὸ τᾶς 4 Μ τετράγωνον 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΠΑ, AP. ἔχει δέ, ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς 
Ν τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 44, 48. οὕτως τὸ 
ἀπὸ τᾶς ΘΚ τετράγωνον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AK, KB, 
ἐπεὶ ἐν τᾷ αὐτᾷ ὀξυγωνίου κώνου τομᾷ καϑέτοι ἐντὶ 
2 , 3". , M b! ? A ^ » 
ἀγμέναι ἐπὶ διάμετρον τὰν 4B. τὸν. αὐτὸν ἄρα ἔχει 
, NOCM 9 50x - , ABE ἢ - 
Aoyov τὸ ἄπο τᾶς 44M τετραγωῶνον ποτὶ TO ὕπὸ τᾶν 
I4, AP, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AK, 
2) ^ A] 
KB. ἔχει δὲ xol τὸ ὑπὸ τᾶν 114, AP ποτὶ τὸ ἀπὸ 
- , * - i| , κι à] e Ἁ “« 
τᾶς ΓΑ͂ τετράγωνον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ τᾶν 
- 3 $ , 
AK, KB ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς KI. τὸν αὐτὸν ovv λό- 
" A SN - L4. Α A 34; ΣᾺ, 
yov ἔχει τὸ ἄπο τᾶς ΑΜ τετραγῶνον ποτὶ τὸ ἀπὸ 
- - , 
τᾶς AI' τετράγωνον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τᾶς KI. ὥστε ἐπ' εὐϑείας ἐντὶ τὰ Γ, 0, M σαμεῖα. 
ἃ δὲ ΓΜ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου. δῆλον οὖν, 
'΄ω ^ , — , 
ὅτι καὶ τὸ Θ cousiov ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐστὶ τοῦ κώνου. 
*4 5 € 5€ 
ὑπέκειτο δὲ μὴ εἶμεν. φανερὸν ovv ἐστιν, ὃ ἔδει δείξαι. 


2. τὸ 4] το A Ἐ; corr. B*. 8. τῷ κατα] scripsi; κατὰ 
F, uulgo. 4. τᾷ] (prius) rag F, corr. Torellius. 16. τῶν 
τῶν per comp. F; corr. Torellius. 21. τὸ ὑπὸ τᾶν AK] ποτ 
& F; corr. ed. Basil, Cr. 22. oj»] supra scriptum manu 1 Εἰ, 
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et linea I'K ducta producatur et lineae EB in puncto 
A4 incidat. et per 44 ducatur linea ΔΜ ad lineam 
EB perpendieularis in plano perpendieulari in linea 
EB posito. M autem punctum fingatur sublime in 
superfieie coni. ducatur autem etiam per 44 punctum 
linea ΠΡ lineae 4B parallela. erit igitur 
N*-Z4»4H-324M*':EA2 4385 
et praeterea erit 
ΠΟ 4424B—EA»4B:IHA-« APP) 
erit igitur 
BED Use B- 41M*:H4A5« AP [Eucl. V, 22]. 
δι autem N?: 442 »« ZB — 0K?: AK »« K B, quo- 
niam in eadem sectione coni acutianguli perpendi- 
culares ductae sunt ad diametrum A4 B [Apollon. I, 21]. 
ergo 4M* : I4 »« AP — OK? : AK »« ΚΒ. estautem 
BU dP:I4'— AK» KB: ΚΙ |ctr. 
p. 323 not. 2]. erit igitur etiam 
ΠΤ’ —0K*:KI*7 [Euck, V, 27] 

[et 4 M: I4 — ΘΚ: KI ]. itaque in eadem linea recta 
sunt puncta I, 90, M [p. 3283 not. 3]. linea uero I'M 
in superficie coni est [Apollon. I, 1]. adparet igitur, 
etiam punetum O in superficie coni esse. supposuimus 
autem, non esse. adparet igitur id, quod demonstran- 
dum erat. 

1) Nam 
AM?:EA»« AB —d* : EB* (Apollon.1,91) — N?*:Zd»« 4H 
(u. p. 327 not. 2). 

2) Nam cum ZA4Z4c»o EIIA, ent Za:A4 — EA:1IIA, et 


cum ΖΦ HBco ABP, erit etiam d H: 4B — AB: AP (Eucl. VI, 4). 
multiplieando igitur sequitur, quod quaeritur. 
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9. 

Ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς δοϑείσας καὶ γραμμᾶς ἀπὸ 
τοῦ κέντρου τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς μὴ ὀρϑᾶς 
ἀνεστακούσας ἐν ἐπιπέδῳ, 0 ἐστιν ἀπὸ τᾶς ἑτέρας δια- 
μέτρου ὀρϑὸν ἀνεστακὸς ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν 
ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά. δυνατόν ἐντι κύλινδρον 
εὑρεῖν τὸν ἄξονα ἔχοντα ἐπ᾽ εὐϑείας τᾷ ἀνεστακούσᾳ 
γραμμᾷ, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται & δοϑεῖσα τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομά. 

ἔστω τᾶς δοϑείσας τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἃ 
ἑτέρα διάμετρος & B4, κέντρον δὲ τὸ Ζ. ἁ δὲ ΓΖ 
γραμμὰ ἔστω ἀνεστακοῦσα ἀπὸ τοῦ κέντρου, ὡς εἰρή- 
ται. ἃ δὲ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ νοείσϑω περὶ 
διάμετρον τὰν 41Β ἐν ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον 
τό, ἐν ᾧ ἐντι α AB, ΓΩ͂. δεῖ δὲ κύλινδρον εὑρεῖν 
τὸν ἄξονα ἔχοντα ἐπ᾽ εὐθείας τᾷ D'4, οὗ ἐν τᾷ ἐπι- 
φανείᾳ ἐσσείται & δοϑεῖσα τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά. 

ἀπὸ δὴ τῶν A4, B σαμείων ἄχϑων παρὰ τὰν I'4 
αἱ AZ, ΒΗ. ἃ δὴ ἑἕτέρα διάμετρος τᾶς τοῦ ὀξυγω- 
νίου κώνου τομᾶς ἤτοι ἴσα ἐντὶ τῷ διαστήματι τᾶν 
AZ, BH ἢ μείζων ἢ ἐλάσσων. ἔστω δὴ πρότερον 
ἴσα τᾷ ΖΗ, & δὲ ΖΗ ἔστω ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ ΓΖ. ἀπὸ 
δὲ vüg ZH ἀνεστακέτω ἐπίπεδον ὀρϑὸν ποτὶ τὰν I'Z, 


1. v Torellius. 3. τᾶς] τ cum comp. ας addita insuper 
littera c F. μὴ ὀρϑᾶς] om. F, uulgo; corr. Torellius; omitti 
nequit propter lin. 12: ὡς εἰρήται. 10. & ἑτέρα] scripsi; 
ἑετερα F, uulgo. 18. ἄχϑων] scripsi; αχϑὼω F, uulgo. 20. 
τᾶν] rov ἘΠ; corr. Torellius. 
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ΙΧ. 


Data sectione coni acutianguli et linea a centro 
sectionis eoni acutianguli erecta non perpendiculari in 
plano, quod ab altera diametro erectum est perpen- 
dieulare ad planum, in quo est sectio coni acutianguli, 
fieri potest, ut cylindrus inueniatur, axem habens in 
producta linea erecta, cuius in superficle sit sectio 
coni acutianguli data. 

sit altera diametrus datae sectionis coni acutianguli 
B A, centrum autem 7i, linea autem I'Z/ a centro erecta 
sit, ita ut diximus. et sectio coni acutianguli fingatur 
cireum diametrum 4B descripta in plano, ad id planum 
perpendieulari,in quo sunt lineae 4B, ΓΖ. oportet igi- 
tur inueniri cylindrum axem habentem in producta linea 
ΓΖ, in cuius superficie sit data sectio coni acutianguli. 

ilaque a punctis 4, B ducantur lineae 4Z, BH 
lineae ΓΖ parallelae. altera igitur diametrus sectionis 
coni aeutianguli aut aequalis est distantiae linearum 


kd M 
" £5 Ἂς 
* Sene 





AZ, BH aut maior aut minor. prius igitur aequalis 
sit lineae ZH, et ZH perpendicularis sit ad lineam ΓΖ. 
et a linea ZH erigatur planum ad lineam ΓΖ, perpen- 
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καὶ ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τούτῳ κύκλος ἔστω περὶ διάμετρον 
τὰν ΖΗ, καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου τούτου κύλινδρος ἔστω 
ἄξονα ἔχων τὰν I'4. ἐν δὴ τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίν- 
ὅρου τούτου ἐστὶν ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου. τομά. εἰ 
γὰρ μή ἐστιν, ἐσσείται τι σαμεῖον ἐπὶ τᾶς τοῦ ὀξυγω- 
νίου κώνου τομᾶς, ὃ οὔκ ἐστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ 
κυλίνδρου. νοείσϑω δή τι σαμεῖον λελαμμένον ἐπὶ 
τὰς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς τὸ O, ὃ οὔκ ἐστιν 
ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρου. καὶ ἀπὸ τοῦ Θὰ ΘΚ 
κάϑετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν 418. ἐσσείται δὴ αὐτὰ ὀρϑὰ 
ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντι αἱ AB, IZ. ἀπὸ δὲ τοῦ 
K ἄχϑω παρὰ τὰν ΓΖΩ͂ ἁ KA, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 ἀνεστα- 


κέτω & 4M ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ ΖΗ ἐν τῷ κύκλῳ τῷ περὶ 


τὰν LH. τὸ δὲ M νοείσϑω μετέωρον ἐν τᾷ περι- 
,ὕ “- ς , ^ Ἁ , M 
φερείᾳ TOU ἡμικυκλίου τοῦ περὶ διάμετρον ταν ZH. 
τὸν αὐτὸν δὴ ἔχει λόγον τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς 
ΘΚ καϑέτου ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AK, KB περιεχόμενον, 
καὶ τὸ ἀπὸ ΖΓ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 44, AB περιεχό- 


μενον, ἐπεὶ ἴσα ἐστὴὲν & ΖΗ τᾷ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ. ἔχει. 


0 καὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ZA, AH περιεχόμενον ποτὶ τὸ 
ὑπὸ AK, ΚΒ περιεχόμενον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς ΖΓ τε- 


, 5 ς 
τράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ 44. ἴσον ovv ἐντι τὸ ὑπὸ 


τῶν ZA, AH περιεχόμενον τῷ ἀπὸ τᾶς OK τετρα- 


γώνῳ. ἔστιν δὲ ἴσον καὶ τῷ ἀπὸ AM. ἴσαι ἄρα ἐντὶ. 


αἱ OK, MA καϑέτοι" παραλλήλοι οὖν ἐντι αἴ AK, 
MO: ὥστε καὶ αἱ 4Γ, MO παραλλήλοι ἐσδούνται. 
καὶ ἐν vG ἐπιφανείᾳ ἄρα ἐστὶ τοῦ κυλίνδρου ἃ O0 M, 


10. δὴ] scripsi; δὲ F, uulgo. 13. τῷ] ταῦ ΕἸ corr. B. 
17. τἂν] τῶν per comp. Εἰ; corr. Torellius. 18. 44, 4B] 
scripsi; 448 F, uulgo. 21. àv] λόγον, ὅν ed. Basil, Torel- 
lius; ,,Peaàm, quam" Cr. 22. Ad] 44 τῆς ελλειψεως F, uulgo 
(τᾶς Torellius); corr. Nizze; cfr. p. 325 not. 2. 28. τᾶν] vac 
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dieulare, et in hoc plano circulus sit cireum diametrum 
ZH descriptus, et in hoc circulo cylindrus construatur 
axem habens ΓΖ. in huius igitur cylindri superficie 
est sectio coni acutianguli [data] δὴ si non est, 
erit punctum aliquod in sectione coni acutianguli, quod 
in superficie cylindri non sit. fingatur igitur punctum 
aliquod & sumptum in sectione coni acutianguli, quod 
non sit in superficie cylindri, et ἃ puncto € ducatur 
6 K ad lineam 4 B perpendicularis. haee igitur perpen- 
dieularis erit ad planum, in quo sunt lineae 48, ΓΖ 
[Euel. XI def. 4]. et a K puncto ducatur K 4 lineae 
I'4 parallela, et in puncto 4 erigatur 4M ad lineam 
ZH perpendieularis in circulo cireum ZH descripto. 
M autem punctum fingatur sublime in ambitu semi- 
cireuli cireum. diametrum ZH descripti. itaque erit 
OK?':AK»« KB — ZI?*:A44»« 4B, quoniam ZH 
aequalis est alteri diametro.!) sed etiam est 
ZA» AH: AK »« KB — ZI? : AZ?) 
quare Z4 »« AH — 0 K?;?) sed etiam 
A42 A4H-4M**) 

quare lineae perpendiculares ΘΑ, M.4 aequales sunt. 
itaque 4K ΜΘ [Eucl. I, 33]. quare etiam ZI'4 MO 
[Eucl. XI, 9]. itaque 9M in superficie cylindri est, 

1) Itaque ZI' dimidiae alteri diametro ellipsis aequalis est; 
eb 421 — 4B; tum τι. Apollon. I, 21. 

2) Nam ZA: AK —ZI:A4, quia 41I' 4 AZ, et 

AH:KB-—I4:4K (quia AK * AD) --2Γ: 44 

bri AK* 4101); u. Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. 178 


3) Quia 44 — ZB, et igitur A4 5« AB — AA 
4) U. Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. "e hr, 16. 


per comp. F; corr. Torellius. τῷ] vo F. 26. deapóyqn] 
εῶντι F; corr. Torellius; fort. ἐντι. 
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ἐπεὶ ἀπὸ τοῦ M ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐόντος ἄκται παρὰ 
τὸν ἄξονα. δῆλον οὖν, ὅτι καὶ τὸ Θ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ 
ἐστὶν αὐτοῦ. ὑπέκειτο δὲ μὴ εἶμεν. φανερὸν οὖν 
ἐστιν, ὃ ἔδει δείξαι. 

δῆλον δή, ὅτι καὶ ὁ κύλινδρος ὁ περιλαμβάνων 
ὀρϑὸς ἐσσείται, εἴ κα T ἃ ἑτέρα διάμετρος ἴσα τῷ 
διαστήματι τᾶν ἀπὸ τῶν περάτων τᾶς ἑτέρας δια- 
μέτρου ἀγμέναν παρὰ τὰν ἀνεστακοῦσαν εὐϑεῖαν. 

ἔστω πάλιν ἃ ἑτέρα διάμετρος μείξων τᾶς ΖΗ, 
καὶ ἴσα ἔστω ἃ IIZ τᾷ ἕτέρᾳ διαμέτρῳ. ἀπὸ δὲ τᾶς 
ΠΖ ἐπίπεδον ἀνεστακέτω ὀρϑὸν ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τύ, 
ἐν ᾧ ἐντι αἱ AB, I4, καὶ ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τούτῳ 
κύκλος ἔστω περὶ διάμετρον τὰν IIZ, ἀπὸ δὲ τοῦ 
κύχλου τούτου κύλινδρος ἔστω ἄξονα ἔχων τὰν 4. 
ἐν δὴ τᾷ ἐπιφανεία τοῦ κυλίνδρου τούτου διὰ τῶν 
αὐτῶν δειχϑησέται ἐοῦσα ἁ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά. 

ἀλλ ἔστω ἐλάσσων ἁ ἑτέρα διάμετρος τᾶς ΖΗ. 
ᾧ δὴ μεῖζον δυνάται ἃ ΖΓ τᾶς ἡμισείας τᾶς ἑτέρας 
διαμέτρου ἔστω τὸ ἀπὸ τᾶς ΓΙ τετράγωνον. καὶ ἀπὸ 
τοῦ & ἀνεστακέτω γραμμὰ ἴσα τᾷ ἡμισείᾳ τᾶς ἑτέρας 


5. δῆλον) δηλ F. περιλαμβάνων) Scripsi; περιλαμβανων 
ταν ελλειψιν F, uulgo; περι. τὰν τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομάν 
Nizze; u. p. 325 not. 2. 6. q 1 scripsi; ῃ F, uulgo. T. 
τῶν] scripsi; ταν F, uulgo. E; corr. ed. Basil., Cr.; 
cfr. Quaest. Arch. p. 123— 24. à addidi; om. F, uulgo. 12. 
oat AB, ΓΔ) ἃ BIA F; corr. Torellius. in figura litteras par- 
tim permutauit, partim om. F. 16. ovc« F, uulgo. 17. κα΄ 
F; corr. ed. Basil, Cr. 18. uei£ov ἘΠ; corr. Torelhus. 
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quoniam ἃ puncto M, quod in superficie est, axi par- 
allela ducta est. adparet igitur, etiam punctum 6 
in superficie eius esse. supposuimus autem, non esse. 
constat igitur id, quod demonstrandum erat. 

Iam hoc quoque adparet, cylindrum comprehenden- 
tem [ellipsim] rectum esse, si altera diametrus [ellipsis] 
aequalis sit distantiae linearum a terminis alterius 
diametri lineae erectae parallelarum ductarum.!) 

rursus altera diametrus maior sit linea Z H, et 
IIZ aequalis sit alteri diametro. et ab J/Z planum 
erigatur ad id planum perpendiculare, in quo sunt 
lineae 4B, I'4, et in hoe plano sit circulus circum 
diametrum ΠΖ descriptus, et in hoc circulo cylindrus 





(1550 / 1M n 
construatur axem habens Z/P. in huius igitur cylindri 
superficie eodem modo demonstrabitur esse sectio coni 
acutianguli.?) | 

sed minor sit altera diametrus linea ZH. spatium 
igitur, quo maius est quadratum lineae ZI' Laws 
dimidiae alterius diametri, sit ΓΞ". et ab ,Z puncto 
erigatur linea ,$N dimidiae alteri i S aequalis 


1) Nam /[ 4ΖΗ et ZHEB recti sunt. 
2) Et utriusque cylindri superficies eadem est. 
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διαμέτρου ὀρϑὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ὦ ἐντι αἱ .4 B, 
ΓΖ, ἁ EN, τὸ δὲ Ν νοείσϑω μετέωρον. & οὖν ΓΝ 
ἴσα ἐντὶ τᾷ ΓΖ. ἐν δὴ τῷ ἐπιπέδῳ, ἐν à ἐντι αἱ 
ΖΗ, ΓΝ, κύκλος γεγράφϑω περὶ διάμετρον. τὰν ZH: 
ἥξει δὲ οὗτος διὰ τοῦ N* καὶ ἀπὸ τοῦ κύκλου κύ- 
λινδρος ἔστω ἄξονα ἔχων τὰν ΓΖ. ἐν δὴ τᾷ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ κυλίνδρου τούτου ἐστὶν & τοῦ ὀξυγωνίου κώνου 
τομά. εἰ γὰρ μή ἐστιν, ἐσσείται τι σαμεῖον ἐπ᾽ αὐτᾶς, 
ὃ οὔκ ἐστιν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κυλίνδρου. λελάφϑω 
δή τι σαμεῖον ἐπ᾽ αὐτᾶς τὸ O, καὶ ἃ ΘΚ κάϑετος 
ἄχϑω ἐπὶ τὰν AB, καὶ ἀπὸ τοῦ K παρὰ τὰν I'4 ἔστω 
ἃ ΚΑ, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 ἄχϑω ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ ZH ἐν τῷ 
ἡμικυκλίῳ τῷ περὶ διάμετρον τὰν ZH & AM. νοείσϑω 
δὲ τὸ Μ ἐπὶ τᾶς περιφερείας τᾶς τοῦ ἡμικυκλίου τοῦ περὶ 
τὰν ΖΗ, καὶ ἀπὸ τοῦ M κάϑετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν Καὶ 4 
ἐχβληϑεῖσαν ἃ MO. ἐσσείται δὲ αὐτὰ ὀρϑὰ ποτὶ τὸ 


8. ἐντὶ τὰ] svro F; corr. B. — 4. zàv] τα F; corr. Torel- 
lius. ὅ. κύλινδρος] vov xviwógov F; corr. B*, Cr. 6. τάν] 
scripsi; τῶν per comp. FAD; τόν BC, ed. Basil., Torellius. 
figuram minus bene delineauit F. 12. τὰ] ταῦ F; corr. To- 
rellus. 18. τὰν ZH] ταν ZMH F; corr. B, Cr. 14. περι- 
φερείας τᾶς] addidi; om. F, uulgo; ,in arcu semieirculi" Cr. 


| 


———À 
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et perpendieularis ad planum, in quo sunt lineae 4 B, 
ΓΖ. et N punctum fingatur sublime. itaque erit 
LDN-—IZ) in eo igitur plano, in quo sunt lineae 


DE uM 





ZH, ΓΝ, circulus PPS cireum diaámetrum ZH. 
is igitur per N ueniet [quia ZI' — ΓΝ — ΓΗ͂Ι; et 
in hoe circulo construatur cylindrus axem habens I'Zf. 
in huius igitur cylindri superficie est sectio coni acuti- 
anguli nam si non est, erit in ea punctum aliquod, 
quod in superficie cylindri non sit. sumatur igitur 
aliquod punctum [eius modi] in ea, O, et linea O K 
ducatur perpendicularis ad lineam 4 B, et ab K ducatur 
K 4 lineae I'4/ parallela, et ab 44 ducatur 4 M ad 
lineam Z H perpendicularis in semicireulo circum dia- 
metrum Z H. M autem fingatur in ambitu semicirculi 
cireum Z H descripti positum; et ab M ad productam 
lineam K 4 perpendicularis ducatur .M O. ea igitur 


BDNam I'N*— IA -Ἔ N &? (Eucl. I, 47), et ex hypothesi 
est ΓΖ - ΓΞ -ἘΝΞ", quia NX dimidiae diametro aequa- 
lis est. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 22 
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ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐντι αἱ AB, UA, ἐπεὶ ποτ’ ὀρϑάς ἐντε 
& ΚΑ τᾷ ΖΗ. ἔστιν δή. ὡς μὲν τὸ ἀπὸ τᾶς MO 
ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς M, οὕτως τὸ ἀπὸ τᾶς EIN ποτὶ τὸ 
ἀπὸ τᾶς ΝΙΓ, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τᾶς Μ.Α ποτὶ τὸ ὑπὸ 
τᾶν AK, KB, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΝ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 
444. ἐπεὶ τὸ μὲν ἀπὸ τᾶς ΜΑ͂ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τᾶν 
AZ, AH περιεχομένῳ, τὸ δὲ ἀπὸ τᾶς ΓΝ τῷ ἀπὸ 
τᾶς ΓΖ. ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς MO τετράγωνον 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τἂν AK, KB, οὕτως τὸ ἀπὸ τᾶς ΞΝ 
ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 4 Zl. ἔντι δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ τετρά- 
yovov ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν AK, KB, ὡς τὸ ἀπὸ τᾶς EN 
ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 44, ἐπεὶ ἴσα ἐστὶν & EN τᾷ ἡμισέᾳ 
τᾶς ἑτέρας διαμέτρου. δῆλον οὖν, ὅτι ἴσαι ἐντὶ αἵ 
MO, OK καϑέτοι,. ὥστε παραλλήλοι α KO, ΘΜ. 
ἐπεὶ δὲ & ΜΘ παρὰ τὸν ἄξονά ἐντι τοῦ κυλίνδρου, 
καὶ τὸ M δαμεῖον ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ αὐτοῦ, ἀναγκαῖον, 
καὶ τὰν ΜΘ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ εἶμεν τοῦ κυλίνδρου. 
φανερὸν οὖν, ὅτι καὶ τὸ Θ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐντὶ 
αὐτοῦ. οὐκ ἦν δέ. δῆλον ovv, ὅτι ἀναγκαῖόν ἐστι 
τὰν τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ εἶμεν 
τοῦ κυλίνδρου. 


1. ποτ᾿] ποτι F. 7. 16] τω ἘΠ; corr. Torellius. 9. τὸ 
ὑπὸ) ὑπο F; corr. Torellius. 13. ἴσαι] vec F5 corr. Torel- 
lius. 14. παραλλήλοι] scripsi; σὰν FE, uulgo. KO] ΚΘ 


F; corr. Torellius. 15. ἐντι] εν τη F; corr. B. 
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perpendieularis erit ad planum, in quo sunt 48, I'Z, 
quia Κα | ZH. erit igitur | 
IQ WP BENT NIS? 

et MA? : AK 5« KB — ΓΝ": 4.4, quoniam 

MA? — AZ»AÀAH et ΓΝ" — ΓΖ".5) 

erit igitur [Eucl. V, 22] 

MO?: 4AK »« KB — EN*: 4255 
est autem eliam K0*: 4K »« KB —EN?: 4.45, 
quoniam ,$N aequalis est dimidiae alteri diametro 
[Apollon. I, 21]. itaque adparet esse MO — OK; 
quare etiam ΚΟ t 60 M [Eucl. I, 33].*) quoniam autem 
linea MO axi cylindri parallela est?), et punctum M 
in superficie eius positum, necesse est, etiam lineam 
MO in superficie cylindri esse. adparet igitur, etiam 
punctum 6 in superficie eius esse. sed [ex hypothesi] 
non erat. adparet igitur necesse esse, sectionem coni 
acutianguli in superficie cylindri esse. 


1) Quia K A4 t I'4 et I4 .L ZH. quoniam igitur K 4. | ZH 

eti 4M L ZH, erit ZH.1.9MOK (Eucl. XI, 4); itaque 
ABHZ.|.0MOK (Eucl. XI, 18); 

iam quoniam MO .L K 4, erit (Eucl. XI def. 4) MO .|. AB HZ. 

2 Nam AN X MO (Hucl XI, 6) et NI' € M4; itaque 
LN — M (Eucl. ΧΙ, 10) et [. ἐξ — O — 905. itaque N I'EcMAO, 
et erit (Eucl. VI, 4 MO: MA— EN:NT. 

3) Nam AZ»2« AH: AK» KB — 1'Z* : 44) (p. 338 not. 2) 
et MA! — AZ»«AH (Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. 
Isi npe 16) eb I'N — ΓΖ. (Ὁ. 337 not. 1). 

.4) Nam MO Ἐ OK, quia utraque ad 4B HZ perpendicu- 
laris est (tum ἃ. Eucl. XI, 6); nam de MO u. not. 1; de OK 
sequitur inde, quod ellipsis ad 4B HZ perpendicularis est et 
ΘΑ. 4B (Eucl. XI def. 4). lin. 14 pro ice: requiritur, quod 
restitui, παραλλήλοι; cfr. p. 332, 25.  permutata sunt com- 
pendia horum uerborum. | 

5) Nam KO 4 Z1; tum ἃ. Eucl. XI, 9. 
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ὅτι ὁ κύλινδρος τριπλάσιός ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν 
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, 


p. .“ C 
er ^ : L7 - - 1 ^ M , 
Or. μὲν πᾶς κῶνος ποτὶ κῶνον τὸν συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἔκ τὲ τοῦ τῶν βασίων λόγου καὶ ἐκ τοῦ 
-“ e ^w 
τῶν ὑψέων, ἀποδεικνύται ὑπὸ τῶν πρότερον. ἃ αὐτὰ 
3 , - 
δὲ ἀπόδειξίς ἐντι καί, διότι πᾶν ἀπότμαμα κώνου ποτὶ 
ἀπότμαμα κώνου τὸν συγκείμενον λόγον ἔχει ἔκ τὲ 
τοῦ τῶν βασίων λόγου καὶ ἐκ τοῦ τῶν ὑψέων. 
e mw , lod 
καὶ ὅτι πᾶς τόμος κυλίνδρου τριπλασίων ἐστὶ τοῦ 
ἀποτμάματος τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
m , i Ld E ς Nune | 2 , δ ^ 
τῷ τόμῳ καὶ ὕψος ἴσον, ἃ αὐτὰ ἀπόδειξις, ἅπερ καὶ 


E , mw - 
ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ κυλίνδρῳ καὶ ὕψος ἴσον. 


, 


ux. 

Ei κα τὸ ὀρϑογώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 
διὰ τοῦ ἄξονος ἢ παρὰ τὸν ἄξονα, & τομὰ ἐσσείται 
ὀρϑογωνίου κώνου τομὰ ἁ αὐτὰ τᾷ περιλαμβανούσᾳ 

^ m , i 3 - , , d Aj A 
τὸ σχῆμα. διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἑσσείται ἃ κοινὰ τομὰ 
τῶν ἐπιπέδων τοῦ τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ τοῦ διὰ 

“ » , , ᾽ - M put esum, N , 
τοῦ ἄξονος ἀχϑέντος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ τέμνον. 

εἰ δέ κα τμαϑῇ τῷ ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, 
4 4 e 4 

c M , , ' u ^ 
ἃ τομὰ xvxAog ἐσσείται TO κέντρον ἔχων ἐπὶ τοῦ 
ἄξονος. 





εἶ x« τὸ ἀμβλυγώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑ' ἢ 
MN - ? ' ^ “ ^ ^ M - 3 
διὰ τοῦ ἄξονος ἡ παρὰ vOv ἄξονα ἢ διὰ τᾶς κορυφᾶς 
τοῦ κώνου τοῦ περιέχοντος τὸ κωνοειδές, & τομὰ ἐσσεί- 


1 4β. Ἐπ ἰα΄ Torellius. 8. τοῦ] (alt.) τῶν per comp. Fr, 
corr. BD. 5. διότι] ὅτι Nizze. 13. wy' F; v8* Torellius. 
15. ἀξωνος F. παρά) per comp. F. 16. xovov] κωνοειδεος F; 
corr, Torellius. ἃ] addidi; om. F, uulgo. 20. τμηϑη F ; 
corr, Torellius. 24. ἢ δια] ἤ om. Ἐ; corr. Torellius. 





DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS, 2341 


X. 


Quemuis conum ad [alium] conum rationem ex 
ratione basium et ratione altitudinum compositam habere, 
a prioribus demonstratum est." eodem autem modo 
demonstratur, etiam quoduis segmentum coni ad [aliud] 
segmentum coni rationem ex ratione basium et ratione 
altitudinum compositam habere. 

et quoduis frustum cylmdri triplo maius esse 
segmento coni basim habenti eandem, quam .frustum, 
et alütudinem aequalem, eodem modo demonstrabitur, 
quo demonstratur, cylindrum triplo maiorem esse cono 
basim eandem habenti, quam cylindrus, et altitudinem 
aequalem.?) 


XI. 


a) S1 conoides rectangulum plano secatur per axem 
posito uel axi parallelo, sectio erit sectio coni rectan- 
guli eadem, quae figuram comprehendit; diametrus 
autem eius sectio communis erit plani figuram se- 
eantis et plani per axem ducti ad planum secans per- 
pendieularis. | 

sin plano ad axem perpendiculari secatur, sectio 
erit cireulus centrum in axe positum habens. 

b) Si conoides obtusiangulum secatur plano uel per 
axem posito uel axi parallelo uel per uerticem coni 
eonoides comprehendentis posito, sectio erit coni obtu- 


1) Sequitur ex Eucl. XIT, 11 et 14 coniunctis; cfr. de spb. 
et cyl. I lemm. 1 p. 80. 


2) Hoe demonstrauerat Eudoxus; u. de sph. et cyl. I p. 4; 
cfr. Eucl. XII, 10. 
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3 . ^ p 
ται ἀμβλυγωνίου κώνου roue, εἰ μέν κα διὰ τοῦ ἄξονος, 
ς ᾽ Ἅ -“ - e 
ἃ αὐτὰ τᾷ περιλαμβανούσα τὸ σχῆμα, εἰ δέ κα παρὰ 
Ἁ 2 - - d - - 
τὸν ἄξονα, ὁμοία αὐτᾷ, εἰ δέ κα διὰ τὰς κορυφᾶς τοῦ 
, » 
κώνου τοῦ περιέχοντος τὸ κωνοειδές, οὐχ ὁμοία. διά- 
μέτρος δὲ τᾶς τομᾶς ἐσσείται & κοινὰ τομὰ τῶν ἐπι- 
πέδων τοῦ τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ τοῦ ἀχϑέντος διὰ 
τοῦ ἄξονος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον. 
LA - ? - - 3 , M M A 
εἴ κα τμαϑῇ ὀρϑῶ τῷ ἐπιπέδῳ ποτὶ vOv ἄξονα, 
4 4 4 4 
c M , , , M , L4 M δῷ 
ἃ τομὰ κύκλος ἐσσείται τὸ κέντρον ἔχων ἐπὶ τοῦ 
ἄξονος. 
εἴ χὰ τῶν σφαιροειδέων σχημάτων ὁποτερονοῦν 
, , - * - ΒΩ Ἢ S A] Pd e 
ἐπιπέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος ἡ παρὰ τὸν ἄξονα, ἃ 
τομὰ ἐσσείται ὀξυγωνίου κώνου τομά. εἰ μέν κα διὰ 
—- » ? M e , M - 3 , 
τοῦ ἄξονος. αὐτὰ ἃ περιλαμβάνουσα τὸ σχῆμα, εἰ δέ 
κα παρὰ τὸν ἄξονα, ὁμοία αὐτᾷ. διάμετρος δὲ τᾶς 
τομᾶς ἐσσείται & κοινὰ τομὰ τῶν ἐπιπέδων τοῦ τέμ- 
vovrog τὸ δχῆμα καὶ τοῦ ἀχϑέντὸός διὰ τοῦ ἄξονος 
ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον. 
εἰ δέ κα τμαϑῇ τῷ ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξο- 
να. ἃ τομὰ κύκλος ἐσσείται τὸ κέντρον ἔχων ἐπὶ τοῦ 
ἄξονοο. 
εἴ χα τῶν εἰρημένων σχημάτων ὁποιονοῦν ἐπι- 
, » Ἁ ^ Pd δ , M - , 
πέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, «t ἀπὸ τῶν σαμείων 
τῶν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ σχήματος μὴ ἐπὶ τᾶς τομᾶς 
Ml 
ἐόντων καϑέτοι ἀγομέναι ἐπὶ τὸ véuvov ἐπίπεδον ἐντὸς 
πεσούνται τᾶς τοῦ σχήματος τομᾶς. 
' M , Α 4» $9 n 
τούτων δὲ πάντων φανεραί ἐντι ob ἀποδειξίες. 


1. κα] addidi; om. F, uulgo. 2. ἃ] addidi; om. F, uulgo. 


παραλαμβανουσα (παρὰ per comp.) Εἰ; corr. Torellius. xa] 
scripsi; καὶ F, uulgo. 8. καὶ scripsi; καὶ F, uulgo. 4. xo- 
γοειδὲς F. 8. τμηϑη F; corr. Torellius. 19. ἐπεπεδὼ F. 


τμηϑὴ F; corr. Torellius. 18. καὶ scripsi; καὶ F, uulgo. 18. 
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.Sianguli sectio, si per axem, eadem, quae figuram 
comprehendit, sin axi parallelo, ei similis, sin autem 
per uerticem coni conoides comprehendentis, non similis. 
diametrus autem sectionis erit communis sectio plani 
figuram secantis et plani per axem ducti ad planum 
secans perpendicularis. 

Si plano ad axem perpendiculari secatur, sectio 
erit cireulus centrum in axe positum habens. 

c) Siutralibet figurarum sphaeroideón plano secatur 
per axem posito uel axi parallelo, sectio erit coni 
acutianguli sectio, si per axem, ipsa sectio figuram 
comprehendens, si plano axi parallelo, 61 similis. dia- 
metrus autem sectionis erit sectio communis plani 
figuram secantis et plani per axem ducti ad planum 
secans perpendicularis. 

sin plano ad axem perpendiculari secatur, sectio 
cireulus erit centrum in axe positum habens. 

d) Si quaelibet figurarum, quas commemorauimus, 
plano per axem posito secatur, lineae a punctis in 
superficie figurae positis, sed quae in sectione non 
sint, ad planum secans perpendiculares ductae intra 
sectionem figurae cadent. 

harum autem omnium rerum demonstrationes mani- 
festae sunt.) 


1) Nonnullas harum propositionum demonstrauerunt Com- 
mandinus annotat. fol. 37, Riualtus p. 271, Torellius p. 314 sq., 
Nizzius p. 168 sq. 








καὶ scripsi; καὶ F, uulgo. 16. cou] om. F; corr. Torellius. 
19. καὶ scripsi; καὶ F, uulgo. τμηϑὴ F; corr. Torellius. 28. 
τμηϑη F; corr. Torellius. 25. sovrov F; corr. Torellius. 


27. φανεραί] scripsi; povsoov Εἰ, uulgo. 
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ιβ΄. 

Εἴ κα τὸ ὀρϑογώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 
μήτε διὰ τοῦ ἄξονος μήτε παρὰ τὸν ἄξονα μήτε ποτ᾽ 
2 A - ^ € M 3 , 3 ΄ , 
ὄρϑας τῷ ἄξονι, ἃ τομὰ ἐσσείται ὀξυγωνίου κώνου 

, , 1 | c / ? ΄ ς 
touc, διάμετρος δὲ αὐτᾶς « μείζων ἐσσείται ἃ ἐνάπο- 

w 2 vw w ^" , - — 
λαφϑεῖσα ἐν τῷ κωνοειδεῖ τᾶς γενομένας τομᾶς τῶν 
3 , - , ^ « M - 3 , 
ἐπιπέδων τοῦ τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ τοῦ ἀγϑέντος 
διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἃ δὲ 
ἐλάσσων διάμετρος ἴσα ἐσσείται τῷ διαστήματι τᾶν 
ἀχϑεισᾶν παρὰ τὸν ἄξονα ἀπὸ τῶν περάτων τᾶς μεί- 
ἕονος διαμέτρου. 

τετμάσϑω γὰρ vo ὀρϑογώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ. 
ὡς εἰρήται. τμαϑέντος δὲ αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ 

- "» 3 - 1 * , , , «4 
τοῦ ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἔστω τοῦ 
μὲν κωνοειδέος τομὰ ἃ ABI, τοῦ δὲ ἐπιπέδου τοῦ 
τέμνοντος τὸ σχῆμα & ΓΑ͂ εὐϑεῖα. ἄξων δὲ ἔστω τοῦ 

/ 4 / - --€ ' , 

χκωνοειδέος καὶ διάμετρος τᾶς τομᾶς ἃ Β Ζί. δεικτέον, 
ὅτι ἃ τομὰ TOU κωνοειδέος ἃ ἀπὸ τοῦ ἐπιπέδου vot 
κατὰ τὰν AI' ὀξυγωνίου ἐστὶ κώνου τομά, καὶ διά- 
μέτρος αὐτᾶς ἃ μείζων ἐστὶν & ATI, ἃ δὲ ἐλάσσων 
διάμετρος ἴσα ἐντὶ τᾷ 4.4 τᾶς μὲν Γ᾽ 4 παρὰ τὰν 
Β 4 ἐούσας. τᾶς δὲ 4 4 καϑέτου ἐπὶ τὰν Γ 4. 

νοείσϑω τι σαμεῖον ἐπὶ τᾶς τομᾶς λελαμμένον τὸ 
K, καὶ ἀπὸ τοῦ K κάϑετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν ΓΑ͂ ἁ ΚΘ. 
ἐσσείται οὖν ἃ ΚΘ κάϑετος ἐπὶ τὸ ἐπίπεδον τό. ἐν 
o ἐστιν ἃ AI'B ὀρϑογωνίου κώνου τομά, διότι καὶ 

1. ιδ΄ F; uy Torellius. 2. τμηϑὴη F; corr. Torellius. 6. 
τᾶς] F; ἀπὸ τὰς uulgo. 9. διάμετρος} α διάμετρος F'; corr. 
ed. Basil. 19. τετμησϑω F, qui omnino in sequentibus 
usque ad finem huius libri semper τμημα, τμηϑη, τμηϑεντος, 


τετμησϑώ cet. praebet; quod plerumque corr. Torellius.  ita- 
que hinc iam hanc discrepantiam notare supersedeo. 13. ἄλλῳ) 


DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 345 
XII. 


Si conoides rectangulum plano neque per axem 
posito neque axi parallelo neque ad axem perpendi- 
eulari secatur, sectio erit sectio coni acutianguli, maior 
autem diametrus eius erit pars intra conoides com- 
prehensa eius [lineae], quae [communis] sectio est 
plani figuram secantis et plani per axem ducti ad 
secans planum perpendicularis; minor autem diametrus 
aequalis erit distantiae linearum, quae a terminis dia- 
metri maioris axi parallelae ducuntur. 

secetur enim conoides rectangulum plano ita, ut dic- 
tum est, posito. eodem autem alio plano ad planum secans 
perpendieulari per axem secto sectio conoidis sit 4 B I, 
plani autem figuram secantis linea I'4. axis autem 
conoidis et diametrus sectionis [prop. 11, a] sit. B Zf. 
demonstrandum, sectionem conoidis plano in.4 I' linea 
posito effectam!) sectionem esse coni acutianguli, et 
lineam A4I' maiorem esse eius diametrum, minorem 
autem aequalem esse lineae 24.4, ducta linea Γ ΖΑ 
lineae B 27 parallela, linea autem 4.4 ad lineam I'4 
perpendiculari. 

fingatur punctum aliquod in sectione sumptum K, 
et a K puncto ducatur ΚΘ ad I'4 perpendicularis. 
erit igitur linea K Θ ad id planum perpendicularis, in 
quo est sectio coni rectanguli ΑΓΒ, quia planum 


1) ἃ ἀπὸ rov lin. 18 corruptum uidetur; fortasse α ὑπό τοῦ 
scribendum est. 


oo9c αλλω F; corr. Torellius. 15. BI' F; corr. ed. Basil.* 
16. ΓΖ F; corr. BC. 18. τοῦ κατά] scripsi; τοῦ om. F, uulgo. 
19. τάν] zov» ἁ F; corr. Torellus. 21, τῷ] & F; corr. B mg. 
24. ηχϑὼω F; corr. Torellius. 
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τὸ τέμνον ἐπίπεδον ὀρϑόν ἐστι ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον. 
διὰ δὲ τοῦ O ἄχϑω ἁ EZ ὀρϑὰς ποιοῦσα γωνίας 
ποτὶ τὰν B, καὶ διὰ τᾶν EZ, ΚΘ εὐϑειᾶν ἐπίπεδον 
ἐκβεβλήσϑω" ἐσσείται δὲ τοῦτο ὀρϑὸν ποτὶ τὰν BA. 
τετμησέται δὴ τὸ κωνοειδὲς σχῆμα ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ 
τὸν ἄξονα. ὥστε ἃ τομὰ κύκλος ἐσσείται, κέντρον δὲ 
αὐτοῦ τὸ 4. ἃ ἄρα ΚΘ ἴσον δυνασείται τῷ ὑπὸ 
Z0, ΘΕ [ἡμικύκλιον γάρ ἐστι τὸ ἐπὶ τῆς EZ, καὶ 
ἃ ΚΘ κάϑετος οὖσα μέση γίνεται ἀνάλογον τῷ ὑπὸ 
M τἂν EO, OZ περιεχο- 

μένῳ]. ἄχϑω δὲ ἐπιψαύ- 

ουδα τᾶς τοῦ κώνου το- 


ens 
μᾶς & uiv MN παρὰ 
τὰν AI" ἐπιψαυέτω δὲ 
κατὰ τὸ Ν' ἁ δὲ BT 
παρὰ τὰν ΕΖ. τὸ δὴ 
͵ P περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 
A A0, ΘΓ ποτὶ τὸ περιεχό- 

2 e 


μενον ὑπὸ τᾶν EO, ΘΖ 





Z' 


^ , A , A] 
vov ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 40, ΘΓ περιεχόμενον τὸν αὑτὸν 


2 - * 
ἔχει λόγον, Ov τὸ ἀπὸ τᾶς BT τετράγωνον ποτὶ vO 


8. ευϑειας F, C manu 1", 4. δή Nizzius; δὲ F, uulgo. | 
8. τᾶς Torellius. 9. μέσα idem. Post ἀνάλογον supplet Com- 


τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, Ov 
τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς 
ΟΝΤ ποτὶ τὸ τετράγωνον | 
τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΤ. δεδείκται γὰρ τοῦτο. τᾷ δὲ NT ἴσα | 
ἐντὶ & TM, διότι καὶ ἃ ΒΡ τᾷ ΒΜ. ἔχει οὖν καὶ τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 40, ΘΓ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς KO 
τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς TM ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τᾶς TB. ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ καϑέτου τετράγω- 





DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 941 


seeans et ipsum ad idem planum perpendiculare [Eucl. XI 


def. 4]. et per € ducatur linea EZ rectos angulos ad 
BA efficiens, et per lineas EZ, ΚΘ planum ducatur. 
hoc autem ad B z/ perpendiculare erit.) itaque conoides 
plano ad axem perpendiculari sectum erit. sectio igitur 
circulus erit, et centrum eius punctum Z/ [prop. 11, a]. 
erit igitur K 0? — ΖΘ »« OE.) ducantur autem sec- 
tionem coni contingentes linea M N lineae AT' parallela, 
quae contingat in puncto N, et linea BT lineae EZ 
parallela. erit igitur 


A40 »« OI': EO 5« 0Z — NT?: BT*. 
hoc enim demonstratum est [prop. 3]. sed NT— TM, 
quia BP — B M.?) erit igitur 
A40 »« OU': KO? — TM?: TB. 
quare etiam 
ΘΚ: 409 5« OIT' — BT?: TM? [Eucl. V, 7 nisus 


1) Nam cum KO LABI' planum per KO, EZ positum 
ad ABI' perpendieulare erit (Eucl. AI. 18); tum ἃ. Eucl. XI 
def. 4 

τ Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. 181 nr. 16. uerba 
sequentia lin. 8—11 Nizzius recte ob formam prauam (μέση 
ἀνάλογον τῷ ὑπὸ τᾶν EO, ΘΖ) damnauit. augent suspicionem 
formae uulgares τῆς, οὖσα, μέση. 

3) Zeitschr. f. Math., hist. Abth. AXV. p.53 nr. 16. tum 
u. Eucl. VI, 2; nàm PN lineae BT Dashtblh ducta est. 





mandinus: καὶ δύναται ἴσον. γίνεται] yeo sot; F per com- 
pendia; corr. B. — 21. τᾶς] ταν. F; corr. Torellius. | 24. B.M] 
TM YF; corr. man. 2. 
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ἀπὸ τᾶς TM. ἐπεὶ ovv ὁμοῖά ἐντι τὰ L'44, TMB 
τρίγωνα, τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ καϑέτου τετράγωνον ποτὶ 
τὸ ὑπὸ τᾶν 4O, ΘΓ περιεχόμενον τὸν αὐτὸν ἔχει 
, e Ἁ ? M “- , Ε hi 3 A 
λόγον, Ov τὸ ἀπὸ τᾶς 4.4 τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ 
- , e , , Ἁ ^ 
τὰς ΑΓ τετράγωνον. ομοίως δειχϑησόνται καὶ τὰ 
ἀπὸ τῶν ἄλλαν καϑέτων. τετράγωνα τᾶν ἀγομέναν 
ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τὰν AT' ποτὶ τὰ περιεχόμενα ὑπὸ 
τῶν τᾶς 4Γ τμαμάτων τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον, ὃν 
τὸ ἀπὸ τᾶς 4.4 τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς AI. 
» 5 e ς 
δῆλον οὖν, ὅτι ἃ τομά ἐστιν ὀξυγωνίου κώνου τομά, 
? ^ 
διαμέτροι δὲ αὐτᾶς ἐντι & uiv μείξων ἃ AD, & δὲ 
ἐλάσσων ἴσα τᾷ 4 4. 


, 


ιγ΄. 
E Ἁ 3 , X , , - 
Εἴ κα τὸ ἀμβλυγώνιον χκωνοειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 
, " ^w , - » 
συμπίπτοντι πάσαις ταῖς τοῦ κώνου πλευραῖς τοῦ πε- 
Χ Ἁ Aj ? 3 εν -" P4 ec 
ριέχοντος τὸ κωνοειδὲς μὴ ποτ᾽ ὀρϑὰς τῷ ἄξονι, ἃ 
τομὰ ἐσσείται ὀξυγωνίου κώνου τομά. διάμετρος δὲ 
αὐτᾶς & μείζων ἐσσείται ἃ ἐναπολαφϑεῖσα ἐν τῷ κω- 
vosLÓst ἀπὸ τᾶς γενομένας τομᾶς τῶν ἐπιπέδων τοῦ 
τε τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ τοῦ ἀχϑέντος διὰ τοῦ 
ἄξονος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον. 
τεμνέσϑω γὰρ τὸ ἀμβλυγώνιον κωνοειδὲς ἐπιπέδῳ. 
ς , , ᾿ ον ᾽ ,ὔ , ? ^ A ^" 
ὡς εἰρήται, καὶ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ τμαϑέντος αὐτοῦ διὰ TOU 
ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν κω- 
2 , i 
νοειδέος τομὰ ἔστω & 48ΒΓ ἀμβλυγωνίου κώνου vou, 
-» € 3 - 
τοῦ δὲ τέμνοντος τὸ σχῆμα ἐπιπέδου ἃ AI' εὐϑεῖα, 
" " - € 
ἄξων δὲ τοῦ κωνοειδέος καὶ διάμετρος τᾶς τομᾶς C 


1. TAB FE; corr. ed. Basil.* 2. τὸ ἀπὸ τᾶς ΘΚ usque 
ad τὸ ἀπὸ τᾶς AI'lin. 5 om. F; corr. Commandinus. — 5. τε- 
τράγωνον] addidi; om. F, uulgo. ὁμοίως] syllab. ὡς per comp. 





DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 949 


iam quoniam I'44c0o TMB?), erit 
! [BT: TM — 44: ATI' (Eucl. VI, 4); 

itaque erit] ΘΚ": 40 »« OI' — 4.45: AI". eodem 
modo demonstrabimus, etiam quadrata ceterarum line- 
arum a sectione ad AI' lineam perpendieularium duc- 
tarum ad rectangula partibus lineae A4I' comprehensa 
eandem habere rationem, quam 4.4“: AI". adparet 
igitur, sectionem esse coni aeutianguli sectionem, dia- 
metros autem eius maiorem ΑΓ lineam, minorem 
uero lineae 474 aequalem [Apollon. I, 21]. 


XIII. 


Si conoides obtusiangulum plano secatur, quod 
omnibus lateribus coni conoides comprehendentis in- 
cidit ad axem non perpendiculare, sectio erit coni 
acutianguli sectio, maior autem diametrus eius erit 
pars intra conoides comprehensa eius lineae, quae 
[communis| sectio est plani figuram secantis et plani 
per axem ad secans planum perpendicularis. 

secetur enim conoides obtusiangulum plano ita, ut 
dictum est. et eodem alio plano per axem ad secans 
planum perpendiculari secto sectio conoidis sib ABI 
coni obtusianguli sectio [prop. 11, b], plani autem 
figuram secantis linea AI: axis autem conoidis et 
diametrus sectionis sit ΒΖ. fingatur igitur punctum 


DoNam LB o—1.4-—90?et[ 4-—;L T, quia 
AT € MN et BT & A4. 
F. ἔδειχϑήσεται Nizzius cum D. 8. ἔχοντι F; corr. AB. 
10. τομα] (alt. τομας FC*. 11. διάμετρος PF; corr. B. 
ἔντι) scripsi; εἰσὶν F, uulgo. 18. ιε΄ F, ιδ΄ Torelius. 14.. 


ἐπιπέδῳ] om. F; corr. B. 16. κονοειδὲς F. 247. πκονοειδεος F. 
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B 4. νοείσϑω δή τι ἐπὶ τᾶς τομᾶς λελαμμένον causiov 
τὸ K, καὶ ἀπὸ τοῦ K χάϑετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν AT ἁ 
ΚΘ. ἐσσείται δὴ αὐτὰ ὀρϑὰ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τό, ἐν 
ᾧ ἐντι & ABI' κώνου τομά. διὰ δὲ τοῦ Θ ἄχϑω ἃ 
ΕΖ ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ B, καὶ διὰ τἂν EZ, ΚΘ εὐϑειᾶν 
3 , , , οὗ , , ^ 
ἐπίπεδον ἄχϑω τέμνον TO χκωνοειδές. τετμησέται δὴ 
ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, ὥστε ἃ τομὰ κύκλος 
3 , , ^ , - 1 δον , e 
ἐσσείται, κέντρον δὲ αὐτοῦ τὸ 24. ἃ ἄρα κάϑετος ἃ 
KO ἴσον δυνασείται τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν OE, 
ΘΖ. ἄχϑω δὲ πάλιν & μὲν ΜΝ παρὰ τὰν 4Γ ἐπι- 
ψαύουσα τᾶς τοῦ κώνου τομᾶς κατὰ τὸ N, ἃ δὲ BT 
παρὰ τὰν ΕΖ. τὸ δὴ περιεχόμενον ὑπὸ ΕΘ, ΘΖ 
ι ' , ER τς - ' ᾽ν 

ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 40, ΘΓΙΓ τὸν αὐτὸν 
- , I3] Ἁ , A 3 3, - X 
ἔχει λόγον, ov τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τὰς BT ποτὶ 
τὸ ἀπὸ τᾶς TN. ὥστε τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ καϑέτου τε- 
τράγωνον ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 40, ΘΓ τὸν 

2 9 “ , κι ' 3 b] ^ jT S. , M 
«vtov ἔχει AOoyov, ov τὸ «zo vog BT ποτὶ τὸ «zo 
τᾶς TN. ὁμοίως ovv δειχϑησοῦντι καὶ τὰ ἀπὸ T&v 


^ , - 3 * EE. - 9 , ; ' 
᾿ἄλλαν καϑέτων τᾶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἀγομέναν ἐπὶ τὰν 


ΑΓ ποτὶ τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν τμαμάτων τᾶς AI, 
ὧν αἱ καϑέτοι ποιοῦντι, τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον, ὃν 
τὸ ἀπὸ τᾶς BT τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς TN. 
καί ἐστιν ἐλάσσων & ΒΤ τᾶς TN, διότι καὶ à MT 
ἐλάσσων ἐστὴν τᾶς TN. καὶ γὰρ ἃ ΜΒ ἐλάσσων 
τᾶς ΒΡ’ τοῦτο γάρ ἐστιν ἐν ταῖς τοῦ ἀμβλυγωνίου 

3. επιπεδω F; corr. BC.* 8. εσείται ΒΕ. 9. 8 E, ΘΖ) 
scripsi; ΘΕ, EZ FBC*, EO, ΘΖ uulgo. 10. δέ] Nizzius; 
δὴ F, uulgo. 13. τῶν] τῶν per comp. Εἰ; corr. Torellius. 
14. ποτίῇ προς per comp. F; corr. Torellius. 18. δειχϑήσεται 


Nizzius. 19. τᾶς] supra m. 1 F. αγομενῶν F; corr. To- 
rellius. 21. ὧν] & Torellius. 
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aliquod K in sectione sumptum, et a K puncto du- 
catur ΚΘ δα. ΑΓ perpendicularis. erit igitur ad id 
planum perpendicularis, in quo est coni sectio .4BI' 


M 





[Eucl. XI def. 4]. et per € dueatur EZ ad B4 per- 
pendieularis, et per lineas EZ, K planum ducatur 
eonoides secans. itaque sectum erit plano ad axem 
perpendieulari [p. 347 not. 1]; quare sectio circulus 
erit, eb centrum eius z/ punctum [prop. 1l, b]. ita- 
que erit K9? — ΘΕ »« ΘΖ [p. 341 not. 2]. ducatur 
autem rursus linea M N lineae ATI' parallela sectionem 
coni in NN puncto contingens, et linea B T lineae EZ 
parallela. erit igitur 
E0 »« OZ: 40 5« ΘΙ — BT? : TN? [prop. 3]. 

quare ert K0?*: 40 »« ΘΓ — BT?:TTN*?. eodem 
modo igitur demonstrabimus, etiam quadrata ceterarum 
linearum a sectione ad A4I' lineam perpendicularium 
ductarum ad rectangula partibus lineae A4I' ἃ perpen- 
dieularibus effectis comprehensa eandem habere ra- 
lionem, quam ΒΤ: TN?. est autem BT « TN, quia 
MT- TN [et MT BT]. nam etiam MB « BP; 
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, ^ , δῆλ 3; e e To» 
κώνου τομαῖς σύμπτωμα. δῆλον ovv, ὅτι ἃ τομὰ OÉv- 
γωνίου κώνου τομά. καὶ διάμετρος αὐτᾶς ἃ μείξων 
ἃ ΑΓ [ὁμοίως καϑέτου οὔσης τᾶς ΝΡ ἐν τᾷ τοῦ 
ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾷ, διάμετρος ταύτας μείξων 

5 ἐστὶν & I4]. 
i. 
»" Y , X 2 , bd 
Εἴ κα τὸ παράμακες σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ 

M 3 52 Ν -— » ς A. I» , 2 , 
μὴ zov ὀρϑὰς τῷ ἄξονι, ἃ τομὰ ἐσσείτανι ὀξυγωνίου 

, , , M 3 — € , 2 , 
κώνου τομᾶ. διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἃ μείζων ἐσσείται 
pr M 2 - E nC - , 

10 & ἐναπολαφϑεῖσα ἐν τῷ σφαιροειδεῖ ἀπὸ τᾶς γενομέ- 
—- - , - , M - 
νας τομᾶς τῶν ἐπιπέδων τοῦ τέμνοντος τὸ σχῆμα καὶ 

L2 3 , M - A ? - M M , 
τοῦ ἀχϑέντος διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑοῦ ποτὶ τὸ τέμνον 
ἐπίπεδον. 

εἰ μὲν οὖν κα τμαϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος ἢ παρὰ τὸν 

15 ἄξονα, δῆλον. τετμάσϑω δὲ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ. τμαϑέντος 
δὲ αὐτοῦ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ τὸ τέμνον τοῦ 
μὲν σφαιροειδέος τομὰ ἔστω ἃ ABI ὀξυγωνίου 

, ^w X , 2 Mi 3 , € 
κώνου TOUC, TOU δὲ τέμνοντος αὐτὸ ἐπιπέδου α ΓΑ͂ 

2 LU Ld X " d , LT , 
εὐθεῖα. ἄξων δὲ ἔστω τοῦ σφαιροειδέος καὶ διάμετρος 





um 
20 τᾶς TOU ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς « Bi, κέντρον δὲ 
τὸ X, καὶ ἐλάσσων διάμετρος ἔστω ἃ ΠΡ, ἄχϑω δὲ 


1. οὖν] om. F; corr. Torellius. ὀξυγωνίου] ἐστιν o£. To- 


rellius. 2. ἃ μείζων] scripsi; ἃ om. F, uulgo. —Nizzius uerba 
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hoc enim sectionibus coni obtusianguli proprium est.) 
adparet igitur, sectionem esse coni acutianguli sec- 
tionem, et maiorem eius diametrum lineam AI**) 


XIV. 


Si sphaeroides oblongum plano ad axem non perpen- 
dieulari secatur, sectio erit coni aeutianguli sectio, 
maior autem diametrus eius erit pars intra sphaeroides 
comprehensa eius lineae, quae [communis] sectio est 
plani figuram secantis et plani per axem ad secans 
planum perpendicularis. 

hoc, si per axem uel plano axi parallelo secatur, 
statim adparet [prop. 11, c]. secetur autem alio plano. 
eodem autem plano per axem ad secans planum per- 
pendieulari secto, sphaeroidis sectio sit 4.8 Γ 2 coni 
acutianguli sectio [prop. 11, c], plani autem sphae- 
roides secantis linea I'A4. axis autem sphaeroidis et 
diametrus sectionis coni acutianguli sit BZ/, centrum 
autem X, et minor diametrus sit ΠΡ ducatur autem 


1) Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV p. 56 nr. 27. nam 
MB:BP-HMTITI:TN (ucl. Mi t 

2) Ellipsis, cuius altera diametrus est linea 4, est propter 
Apollon. 1, 21, quia quadrata linearum ordinate ductarum ad 
rectangula. partibus lineae ΑΤ' ab ipsis effectis comprehensa 
semper eandem rationem habent. itaque etiam quadratum li- 
neae ad medium punctum lineae A1'ordinate ductae (p) ad 1.4.“ Γ 
eam rationem habet, quam BT': TN. iam cum BT — T N, 
erit etiam p? « 14I'". quare AI' maior erit diametrus. se- 
quentia uerba nunc delere malui, quam cum Nizzio transponere. 


καϑέτου οὔσης τᾶς ΝΡ ἐν τᾷ ἐπ - τομᾷ lin. 3—4 post BP p. 350, 

lin. 25 transposuit additis: ἐπὶ τὰν B4 et deletis διάμετρος. 

ἃ ΓΛ lin. 5 et ὁμοίως lin. 3 (quod retineri poterat ; Qu. Arcq. 

p. 164). 5. ΓΙΑ Torellius. 6. τε΄ Torellius.' 7. xa] κα 

καὶ ἘΠ corr. Nizzius. 10. σφαιροειδὲς F; corr. BD. 
Archimedes, ed. Heiberg. I. 23 
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ς 


ἃ μὲν BT ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ Β4. ἁ δὲ ΗΝ παρὰ τὰν 
AT ἐπιψαύουσα τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς κατὰ 
τὸ Ν' ἄχϑω δὲ καὶ ἁ M4 διὰ τοῦ X παρὰ τὰν AT. 
δ , ^ - 
ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον δειχϑησοῦντι τὰ “τετράγωνα 
Ἁ 9 Ἁ - , ^ 9 M ^^ —- i] » 
τὰ ἀπὸ τᾶν καϑέτων τᾶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τᾶν AT 
ἀγμέναν ποτὶ τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν τᾶς AT τμα- 
μάτων τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον, ὃν τὸ ἀπὸ τᾶς BT 
, A 8.2955. - er * ΕΥ̓ ς , 
τετράγωνον ποτὶ TO &zO τας TN. οτι μὲν ovv ἃ τομὰ 
ἐστιν ὀξυγωνίου κώνου Tou&, καὶ διάμετρος αὐτᾶς ἃ 
ΓΑ, δῆλον" ὅτι δὲ μείζων, δεικτέον. τὸ γὰρ ὑπὸ τᾶν 
IIX, ΧΡ περιεχόμενον ποτὶ τὸ ὑπὸ MX, ΧΑ τὸν 
2. A Á , bil | 3 M - M 9 ' 
αὐτὸν ἔχει λόγον. Ov τὸ &zo τᾶς B T ποτὶ τὸ ἀπὸ 
τᾶς IN T, ἐπεὶ παρα τὰς ἐπιψαυούσας ἐντὶ αἱ ΠΡ, M 4. 
ἔλασσον δέ ἐστι τὸ ὑπὸ τᾶν ΠΧ, XP περιεχόμενον 
τοῦ ὑπὸ τᾶν MX, XA, ἐπεὶ καὶ ἃ XII τᾶς ΧΑ. 
ἔλασσον ἄρα ἐστὶν καὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΒΤ τετράγωνον 
τοῦ ἀπὸ τᾶς TN. ὥστε καὶ τὰ ἀπὸ τᾶν κχκαϑέτων 
τετράγωνα τᾶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς ἐπὶ τὰν AT' ἀγομέναν 
ἐλάσσονά ἐντι τῶν ὑπὸ τῶν τμαμάτων τᾶς 4Γ περι- 
, - Ξ e , A , 
ἐχομένων. δῆλον ovv, Or. μείξων ἐντὶ διάμετρος 
ἁ I A. 
» M 2 A Ἁ 3 , - 
εἴ κα τὸ ἐπιπλατὺ σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑῇ. 
τὰ μὲν ἄλλα τὰ αὐτὰ ἐσσείται, τᾶν δὲ διαμέτρων ἃ 
ἐλάσσων ἐσσείται & ἐναπολαφϑεῖσα ἐν τῷ σφαιροειδεῖ. 


ἐξ αὐτῶν δὲ φανερὸν ἐν πάντεσσι τοῖς σχημάτεσσιν. 

1. τὰ] τὰ δὲ F. 8. δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. 4. ὁμοίως] 
syllab. ὡς per comp. F. δειχϑήσεται Nizzius. ὅ. τᾶν] 
(prim.) των F; corr. Torellius. 6. ἀγμέναν] scripsi; eyusvog 
F, uulgo; ἀγομένας A*, ed. Basil.; ἀγομέναν Torellius. 13. 
M4] MH FBC*. 156. ἃ] ἡ F;corr. Torellius. 18. τᾶν ἀπό] 
Torellius; τῶν απὸ F, uulgo. τᾶς] ταν FC*. 19. ελασσων 
F; corr. Torellius. ὑπὸ τῶν] Torellus; vxo τὰν Εἰ, uulgo. 


περιέεχομενὰα F; corr. Torellius. 23. ἃ ἐλάσσων) scripsi; ἃ 


Ἶ 
᾿ 
| 





——DB—À 0 se 8 a cal 





DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 350 


B T ad B 4 perpendicularis, e& ΗΝ lineae A4I' parallela 
sectionem coni acutianguli in ΝΟ puncto contingens. 
ducatur autem etiam M4 per X punctum lineae ΑΓ 
parallela. itaque eodem modo, quo antea"), demon- 
strabitur, quadrata linearum a sectione [cireum ΑΓ 
descripta] ad 4I" perpendicularium ductarum ad rect- 
angula partibus lineae ΑΓ [ab ipsis effectis] com- 
prehensa eandem rationem habere, quam B T? ad T.N*. 
hinc igitur adparet, sectionem esse coni acutianguli sec- 
tionem, cuius [altera] diametrus sit I'4 [Apollon. I, 21]. 
sed maiorem diametrum eam esse, demonstrandum est. 
est enim ΠΧ» XP: MX»« X4 — BT^: NT*, quo- 
niam ΠΡ, M4 lineis contingentibus parallelae sunt 
[prop. 3]. sed IIX »« XP — M X »« X A, quia 
XII « X A.?) 

quare etiam B T? — T'N?. itaque etiam quadrata line- 
arum a sectione ad AI' lineam perpendicularium duc- 
tarum minora sunt rectangulis partibus lineae ΑΓ 
comprehensis. adparet igitur, ΓΑ͂ maiorem esse dia- 
metrum.?) 

81 sphaeroides latum plano secatur, cetera eadem 
erunt, sed linea intra sphaeroides comprehensa minor 
diametrus erit. 

Inde adparet, in omnibus figurist), si planis paral- 

1) P. 346, 16 &q.; p. 350, 12 sq. 

2) Nam XII — XP, X M — X A, et diametrus minor omnium 
linearum per centrum ductarum minima est. 

3) Nam etiam quadratum dimidii alterius axis minus est 


quarta parte quadrati lineae A4I'; cfr. p. 353 not. 2. 
4) H. e. et conoidibus et sphaeroidibus. 





om. F, uulgo. 25. πασι F, uulgo. τοῖς} τοι F. σχημα- 
τεσιν F. 


29. 
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ὅτι, εἴ κα παραλλήλοις ἐπιπέδοις τμαϑῇ, αἵ αὐτῶν | 
τομαὶ ὁμοίαν ἐσσούνται. τὰ γὰρ τετράγωνα τὰ ἀπὸ 
τῶν καϑέτων ποτὶ τὰ περιεχόμενα ὑπὸ τῶν ail» 
τοὺς αὐτοὺς λόγους ἑξοῦντι. 


, 


t€ . 


? - ? , ^ 3 M N e -w 
Ev τῷ ὀρϑογωνίῳ κωνοειδεῖ ἀπὸ παντὸς ὁτουοῦν 


δαμείου τῶν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ τοῦ κωνοειδέος τᾶν 


3 , 2 - N ᾿ » e Y M 
ἀγομέναν εὐθϑειᾶν παρὰ τὸν ἄξονα αἵ μὲν ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ ἀγομέναι, ἐφ᾽ ἅ ἐντι τὰ κυρτὰ αὐτοῦ, ἐκτὸς 
πεσούνται τοῦ χκωνοειδέος, αἵ δὲ ἐπὶ ϑάτερα ἐντός. 

, , N E , , - » 1 - 

ἀχϑέντος γὰρ ἐπιπέδου διά τε τοῦ ἄξονος καὶ τοῦ 

, 35.5 t^ x , 915 -— M» e 
σαμείου, ἀφ᾽ οὐ ἃ παράλληλος ἀγέται τῷ ἄξονι, ἃ 

Ν 3 , 2 , , , , A 

τομὰ ἑσδείται ὀρϑογωνίου κώνου vrou«' διάμετρος δὲ 

? - e N -“ , 3 Ἁ - - 2 
αὐτᾶς ὁ ἄξων τοῦ κωνοειδέος. ἐν δὲ τᾷ τοῦ ὀρϑο- 
γωνίου κώνου τομᾷ ἀπὸ παντὸς σαμείου τοῦ ἐπὶ τᾶς 
τομᾶς ἀγομέναν παρὰ τὰν διάμετρον εὐϑειᾶν αἱ μὲν 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀγομέναι, ἐφ’ ἅ ἐντι τὰ κυρτὰ αὐτᾶς, 
ἐκτὸς πίπτοντι, αἵ δὲ ἐπὶ ϑάτερα ἐντός. δῆλον οὖν 
τὸ προτεϑέν. 

Ἔν τῷ ἀμβλυγωνίῳ κωνοειδεῖ ἀπὸ παντὸς σαμείου 
τῶν ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ αὐτοῦ τᾶν ἀγομέναν εὐϑειᾶν 
παρά τινα γραμμάν, ἅ ἐστιν ἐν τῷ κωνοειδεῖ ἀγμένα 
διὰ τᾶς κορυφᾶς τοῦ κώνου τοῦ περιέχοντος τὸ κω- 

, NB! 2 N ' M eto , 2. 2 s Ἢ ὦ 
νοειδές, αἷ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀγομέναι. ἐφ᾽ & ἐντι τὰ 
κυρτὰ αὐτοῦ, ἐχτὸς πεσούνται τοῦ κωνοειδέος, αἵ δὲ 
ἐπὶ ϑάτερα ἐντός. 

2. τὰ ἀπὸ] vov «zo F; corr. Torellius. 8. τἂν] Torel- 
lius; τῶν F, uulgo. 5. :s' Torellius. 10. κονοξιδεος F. 
12. ᾿παράλλαλος ed. Basil, Torellius (non BC*). & cou] 


scripsi; rou F, uulgo. 16. τᾶν ἀγομέναν Torellius. ἘΠ: 
αὐτὰς] «vr F; corr. Torellus.  . 18. zuzvovu F. 23. 
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lelis secentur, sectiones earum similes futuras esse. 
nam quadrata perpendicularium ad rectangula partibus 
[diametri] comprehensa easdem rationes habebunt.) 


XV. 


a) In conoide rectangulo earum linearum, quae a quo- 
uis puncto in superficle conoidis posito axi parallelae 
ducuntur, eae, quae in eandem partem ducuntur, in 
qua est conuexa eius pars, extra conoides cadent, quae 
uero in alteram partem ducuntur, intra. 

si enim planum ducitur simul per axem et per id 
punctum, unde ducitur linea axi parallela, sectio erit 
coni rectanguli sectio [prop. 11, a], diametrus autem 
eius axis conoidis. sed in seetione coni rectanguli 
earum linearum, quae a quouis puncto sectionis dia- 
metro parallelae ducuntur, eae, quae in eandem partem 
ducuntur, in qua est pars eius conuexa, extra [sectionem | 
cadunt, quae uero in alteram partem ducuntur, inira. 
constat igitur propositum. 

b) In eonoide obtusiangulo earum linearum, quae a 
quouis puncto in superficie eius posito ducuntur par- 
allelae lineae, quae in conoide per uerticem coni co- 
noides comprehendentis ducta est, eae, quae in eandem 
partem ducuntur, in qua est pars eius conuexa, extra 
conoides cadent, quae uero in alteram partem du- 
euntur, intra. 


1) Eam enim habebunt rationem, quam, B T?:T N? (prop. 
12, 13, 14); tum u. p. 327 not. 2. 


&ypévo] scripsi; ἀγομένας F, uulgo; ἀγομένα Torellius. 28. τό] 
τῶ Ἐς corr. B 


10 


1 


ὅ 
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3 - - 
ἀχϑέντος γὰρ ἐπιπέδου διά vs τᾶς εὐθείας τᾶς ἐν 
4 » 2 M - - - 
τῷ κωνοειδεῖ ἀγομένας διὰ τᾶς κορυφᾶς τοῦ κώνου 
τοῦ περιέχοντος τὸ κωνοειδὲς x«l διὰ τοῦ σαμείου. 
8... ἃ q.d. uw) ep 9b e ANS , eid 
ἀφ οὐ ἄγεται ἃ ἐς αὐτὸ, ἃ τομὰ ἑσσείται ἀμβλυγω- 
νίου κώνου τομά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἁ ἀπὸ τᾶς κο- 
ρυφᾶς τοῦ κώνου ἐν τῷ κωνοειδεῖ ἀγομένα. ἐν δὲ 
τᾷ τοῦ ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾷ ἀπὸ παντὸς σαμείου 
τοῦ ἐπὶ τᾶς τομᾶς τᾶν ἀγομέναν εὐϑειᾶν παρὰ τὰν 
οὕτως ἀγμέναν γφαμμὲν αἱ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀγομέναῖϊ; 
ἐφ᾽ & ἐστιν αὐτᾶς τὰ κυρτά, ἐχτὸς πίπτοντι, «t δὲ 
ἐπὶ ϑάτερα ἐντός. 
Εἴ κα τῶν κωνοειδέων δχημάτων ἐπίπεδον ἐφ- 
, 1 / N / 5 «ἡ d ^ e / 
απτήται μὴ véuvov τὸ κωνοειδές, x«9' ἕν μόνον ἁψέται 
σαμεῖον, καὶ τὸ διὰ τᾶς ἁφᾶς καὶ τοῦ ἄξονος ἐπέπε- 
δον ἀχϑὲν ὀρϑὸν ἐσσείται ποτὶ τὸ ἐπιψαῦον ἐπίπεδον. 
ἐφαπτέσϑω γάρ. εἰ δυνατόν, κατὰ πλείονα σαμεῖα. 
λαφϑέντων δὴ δύο σαμείων, x«9' ἃ ἁπτέται τὸ ἐπι- 
“ 3.1: ἂν , v xe. ) δ , 
ψαῦον ἐπίπεδον τοῦ κωνοειδέος, καὶ ἀφ᾽ ἑκατέρου 
M ' » , pei fas - 33-74 - ^ - 
παρὰ τὸν ἄξονα εὐϑειᾶν ἀχϑεισᾶν ἀπὸ τᾶν ἀχϑεισᾶν 
παρὰ τὸν ἄξονα ἐπίπεδον ἐκβληϑὲν ἤτοι διὰ τοῦ ἄξονος 
ἢ παρὰ τὸν ἄξονα ἐσσείται ἀγμένον. ὥστε τὰν τομὰν 
, , , κ᾿ DN Ἢ , , 2 - 
ποιήσει κώνου τομάν, καὶ τὰ σαμεῖα ἐσσούνται ἐν TG 
τοῦ κώνου τομᾷ, ἐπεὶ ἔν τε τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐντὶ καὶ ἐν 
τῷ ἐπιπέδῳ. «& οὖν μεταξὺ τῶν σαμείων εὐϑεῖα ἐντὸς 
ἐσσείται τᾶς τοῦ κώνου rouGg' ὥστε καὶ τᾶς TOU κω- 
νοειδέος ἐπιφανείας ἐντὸς ἐσσείται. ἔστιν δὲ ἃ εὐϑεῖα 





,9. κονοειδὲς F. 4. ἐς αὐτό] scripsi; ἐσαυτὰ F, uulgo; 
παρ᾽ αὐτάν Nizzius; ,aequidistans illi4^ Cr. 7. τομᾷ του F; 
corr. Torellius. 12. εφαπτεται ἘΠ; corr. Torellius. FT. ax] 
scripsi; δὲ F, uulgo; ,igitur* Cr. 19. ἀπό] scripsi; απὸ δὲ 
F, uulgo. 20. παρα] τᾶν mz«oc? 22. σαμεῖα] σα- supra 
m. 1 F. 23. ἐπεί] Nizzius; ἐπεὶ ov» F, uulgo. 
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nam si planum ducitur simul per lineam, quae in 
 eonoide per uerticem coni conoides comprehendentis 
ducitur, e£ per punetum, unde ducitur linea conoidi ad- 
plicata, sectio erit coni obtusianguli sectio, et diametrus 
eius linea in conoide a uertice coni ducta [prop. 11, b]. 
| sed in sectione coni obtusianguli earum linearum, quae 
| à quouis puncto sectionis lineae ita ductae parallelae 
ducuntur, eae, quae in eandem partem ducuntur, in qua 
pars eius conuexa est, extra [sectionem] cadunt, quae 
uero in alteram, intra. 
| c) Si planum figuras conoideón contingit conoides 
non secans, in uno solo puncto tanget, et planum 
per punctum contactus et axem ductum ad planum 
contingens perpendiculare erit. 
contingat enim, si fieri potest, in pluribus punctis. 
sumptis igitur duobus punctis, in quibus planum 
eontingens conoides tangat, et ab utroque lineis axi 
parallelis ductis, planum per lineas axi parallelas!) 
ductum aut per axem aut axi parallelum ductum erit.?) 
quare sectio coni erit sectio [prop. 11], et puncta in- 
coni sectione erunt, quoniam et in superficie [conoidis] 
sunt etin plano. itaque linea puncta iungens intra coni 
sectionem erit.?) quare etiam intra superficiem conoidis 
erit. sed ea ipsa linea in plano contingenti est, quia 
etiam puneta in eo sunt. itaque quaedam pars plani 











1) Adparet, iungendum esse lin. 19. 20: τᾶν ἀχϑεισᾶν παρὰ 
τὸν ἄξονα 2: τῶν παρὰ τὸν ἄξονα ἀχϑεισᾶν; sed fortasse scri- 
bendum: τᾶν παρᾶ. 

2) Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. 181 nr. 17. 

3) Apollon. con. I, 10. 
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αὐτὰ ἐν τῷ ἐπιψαύοντι ἐπιπέδῳ, διότι καὶ τὰ σαμεῖα 

“ὔ Pid 2 , 3 , 3 , : A, -— 
TOU ἄρα ἐπιψαύοντος ἐπιπέδου ἐσσείται τι ἐντὸς τοῦ 
κωνοειδέος᾽ ὅπερ ἀδύνατον. ὑπέκειτο γὰρ μὴ τέμνειν. 
x«9' ἕν ἄρα μόνον ἁψέται σαμεῖον. ὅτι δὲ καὶ τὸ 


5 διὰ τᾶς ἁφᾶς καὶ τοῦ ἄξονος ἐπίπεδον ἀχϑὲν ὀρϑὸν 


10 


15 
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2 , M ' 3 ad , ^ N S M - 
ἐσδείται ποτὶ τὸ ἐπιψαῦον, εἰ κατὰ τὰν κορυφὰν τοῦ 

, ᾽ , - : 3 , M - 
κωνοειδέος ἐφαπτέται, δῆλον. ἀχϑέντων γὰρ διὰ τοῦ 
ἄξονος δύο ἐπιπέδων τοῦ κωνοειδέος αἷ τομαὶ ἐσσούν- 
ται κώνων τομαὶ διάμετρον ἐχούσαι τὸν ἄξονα, τοῦ 
δὲ ἐπιψαύοντος ἐπιπέδου [αἴ] εὐϑείαι ἐπιψαυούσαι τᾶν 


τῶν κώνων τομᾶν κατὰ τὸ πέρας τᾶς διαμέτρου. at 


ὃὲ εὐϑείαι αἷ ἐπιψαυούσαι τᾶν τῶν κώνων τομᾶν κατὰ 
τὸ πέρας τᾶς διαμέτρου ὀρϑὰς ποιοῦντι γωνέας ποτὶ 
τὰν διάμετρον. ἐσσούνται οὖν ἐν τῷ ἐπιψαύοντι ἐπι- 
πέδῳ δύο εὐϑείαι mov ὀρϑὰς τῷ ἄξονι. ὀρϑὸν ovv 
, , LT Ἁ P4 Ἁ 3 , er bi 
ἐσσείται ποτὶ τὸν ἄξονα τὸ ἐπίπεδον. ὥστε καὶ ποτὶ 
Ἁ Ν - 5 2 * Ld Ἁ MJ AJ Ἁ 
τὸ διὰ τοῦ ἄξονος. ἀλλὰ ἔστω μὴ κατὰ τὰν κορυφαν 
τοῦ κωνοειδέος ἐπι- 
Ζ - Ν , 
ψαῦον τὸ ἐπίπεδον. 


Ψ ON ἄχϑω δὴ ἐπίπεδον διὰ 


/ | τᾶς ἁφᾶς καὶ τοῦ 
rien ders 9 ἄξονος. καὶ τοῦ μὲν 


| N κωνοειδέος τομὰ ἔστω 
| ἃ ABI' κώνου τομά. 
| . ἄξων δὲ ἔστω καὶ διά- 
| (V, μέτρος τᾶς τομᾶς ἃ 
| (— BA4,v00 δὲ ἐπιψαύον- 
ir τος ἐπιπέδου τομὰ ἔστω 
«1 4 : ἁ ΕΘΖ εὐϑεῖα τᾶς τοῦ 


80 κώνου τομᾶς ἁπτομένα κατὰ τὸ Θ. ἀπὸ δὲ vov Θ 


6. εἰ] om. F; corr. Torellius. 7. ἐφάπτηται Torellius. 


| 
| 
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. eontingentis intra conoides erit. quod fieri non potest. 
nam suppositum est, planum non secare. in uno 
igitur solo puncto continget. planum autem per punc- 
tum contactus et axem ductum perpendiculare ad pla- 
num contingens fore, statim adparet, si in uertice 
conoidis contingit. ductis enim per axem duobus planis 
sectiones conoidis erunt conorum sectiones diametrum 
habentes axem [prop. 11], sectiones uero plani con- 
tingentis lineae sectiones conorum in termino diametri 
contingentes. lineae autem sectiones conorum in ter- 
mino diametri contingentes cum diametro rectos an- 
gulos faciunt.!) itaque in plano contingenti duae 
limeae ad axem perpendiculares erunt. quare planum 
ipsum ad axem perpendieulare erit [Eucl. ΧΙ, 4]; quare 
etiam ad planum per axem positum [Eucl. XI, 18]. 
sed planum ne in uertice conoidis contingat. ducatur 
igitur planum per punctum contactus et axem. et 
sectio conoidis sit 4ABI' coni sectio [prop. 11, a— b], 
axis autem et diametrus sectionis sit. B. plani uero 
contingenitis sectio sit πο EZ. sectionem coni in 
€ puncto tangens. et a € puncto ducatur linea OK 


1) Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV p. 47 nr. 4. 


8. τοῦ κωνοειδέος)] τοῦ μὲν xowv.? ἐσουνται F. 9. κονῶν 
F. 10. αἴ] deleo. 11. αἵ δὲ εὐϑείαι usque ad τᾶς διαμέτρου 
lin. 13 ego suppleui; om. F, uulgo. 14. ἐσουντα! F. 16. 
ἘΝ (alt.) προς per comp. F; corr. Torellius. 24. ABI'] 
Torellius; BI'F, uulgo. 
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κάϑετος ἄχϑω ἐπὶ τὰν ΒΖ ἁ OK, καὶ ἐπίπεδον &v- 
, , ι Η E » , E - 
ἑστακέτω ὀρϑὸν ποτὶ τὸν ἄξονα. ποιήσει δὴ τοῦτο 
ι 1 , e / 1 ς ΔΑ ' 
τὰν τομὰν κύκλον, ov κέντρον τὸ K. ἃ δὲ τομὰ 
τούτου τοῦ ἐπιπέδου καὶ τοῦ ἐπιψαύοντος - ἐσδείται 
᾽ , - , , ' » , , 
ἑπιψαυουόσα TOU κύκλου. ὀρϑὰς ἄρα ποιήσει γωνίας 
ποτὶ τὰν ΘΚ. ὥστ᾽ ὀρϑὰ ἐσσείται ποτὶ τὸ ἐπίπεδον 


e - 3 
τό, ἐν Q ἐντι αἱ KO, B4. δῆλον οὖν, ὅτι τὸ ἐπι- 


ψαῦον ἐπίπεδον ὀρϑόν ἐστι ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον, 
ἐπεὶ καὶ αἵ ἐν αὐτῷ εὐϑείαι. 


71-0 


Ei κα τῶν σφαιροειδέων σχημάτων ὁποτερουοῦν 
Ds p e , 1 , ^ € 2 ^ , 
ἐπίπεδον ἁπτήται μὴ τέμνον τὸ σχῆμα, καϑ᾿ fv μόνον 
ἁψέται σαμεῖον, καὶ τὸ διὰ τᾶς ἁφᾶς καὶ τοῦ ἄξονος 
ἐπίπεδον ἀχϑὲν ὀρϑὸν ἐσσείται ποτὶ τὸ ἐπιψαῦον ἐπί- 
πεδον. 
ἁπτέσϑω γὰρ κατὰ πλείονα σαμεῖα. λαφϑέντων 
δὴ τῶν σαμείων, x«9' ἃ ἁπτέται τὸ ἐπίπεδον τοῦ 
σφαιροειδέος, καὶ ἀφ᾽ ἑκατέρου αὐτῶν παρὰ τὸν ἄξονα 
εὐθειᾶν ἀχϑεισᾶν καὶ διὰ τᾶν ἀχϑεισᾶν ἐπιπέδου ἐκ- 
βληϑέντος & τομὰ ἐσσείται ὀξυγωνίου κώνου τομά, 
καὶ τὰ σαμεῖα ἐσσούνται ἐν τᾷ τοῦ κώνου τομᾷ. ἃ 
τὰ 1 - , 2 P" 2 1 2 , ^^ 
ovv μεταξὺ τῶν σαμείων εὐϑεῖα ἐντὸς ἐσσείται vüg 
τοῦ κώνου τομᾶς. ὥστε καὶ τᾶς τοῦ σφαιροειδέος 
ἐπιφανείας ἐντὸς ἐσσείται. ἔστιν δὲ & εὐϑεῖα ἐν τῷ 
2 , , / , ^ 1 - - EJ 
ἐπιψαύοντι ἐπιπέδῳ, διότι καὶ τὰ δαμεῖα. τοῦ OUV 
ἐπιψαύοντος ἐπιπέδου ἐσσείται τι ἐντὸς τοῦ σφαιρο- 
2. ποτί] scripsi; ez. F, uulgo; ἃ. Philol. Samfd. Minde- 
skrift. Haun. 1879 p. 19. , 9i] Scripsi; δὲ F, uulgo. 7. r6, 
ἐν] vo, s» F; corr. C. ὅτι] ὅτι καί A (non BC*), ed. Ba- 


siL, Torellius. 10. (£' Torelhus. 11. ὁποτερουοῦν] scripsi; 
οποτερονουν F, uulgo. 17. δή] scripsi; δὲ F, uulgo. τῶν] 


Ἑ o dei 
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ad B perpendieularis, et [in ea] planum erigatur 
ad axem perpendieulare. hoe igitur sectionem cir- 
culum faciet, cuius centrum sit K [prop. 11, a—b]. 
sectio autem huius plani et plani contingentis cir- 
culum continget. itaque cum € K rectos angulos faciet 
[Eucl. IIT, 18]. quare ad planum, in quo sunt lineae 
KO, B4, perpendieularis erit [Eucl. XI def. 4]. ad- 
paret igitur, planum contingens ad idem planum perpen- 
dieulare esse, quoniam etiam lineae in eo positae [ad 
idem planum perpendiculares sunt. Eucl. XI, 18]. 


XVI. 

a) Si planum utramuis figurarum sphaeroideón tangit 
non secans figeuram, in uno solo puncto tanget, et 
planum per punetum contactus et axem ductum ad 
planum contingens perpendieulare erit.') 

tangat enim in pluribus punctis. sumptis igitur 
punetis, in quibus planum sphaeroides tangit, et ab 
utroque eorum lineis axi parallelis ductis et per ductas 
lineas plano posito sectio erit coni acutianguli sectio 
[prop. 11, c], et puncta in coni sectione erunt. ita- 
que linea puncta iungens intra coni sectionem erit 
[Apollon. I, 10]. quare etiam intra superficiem conoidis 
erit. ea autem linea in plano contingenti est, quia 
etiam puncta [in eo sunt] itaque pars quaedam plani 
continmgentis intra sphaeroides erit. at non est; nam 


1) Praef. p. 282, 16: ὅτε δὲ τὰ ἐπιψαύοντα ἐπίπεδα τοῦ 


σφαιροειδέος xo9' ἕν μόνον ἁπτόνται σαμεῖον τᾶς ἐπιφανείας 
3 - 
αὐτοῦ. 


δύο Nizzius, fort. recte. 19. εὐυϑειαι ey9wciww F; corr. To- 
rellius. τῶν αχϑεισων F; corr. Torellius. 
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&LÓ£Og. οὔκ ἐστιν δέ. ὑπέκειτο γὰρ μὴ τέμνειν. δῆ- 
λον οὖν, ὅτι χκαϑ᾽ ἕν σαμεῖον μόνον ἁψέται. ὅτι δὲ 
τὸ διὰ τᾶς ἁφᾶς καὶ τοῦ ἄξονος ἐπίπεδον ἀχϑὲν ὀρϑὸν 
ἐσσείται ποτὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ ἐπιψαῦον. ὁμοίως τοῖς 
περὶ τῶν κωνοειδέων σχημάτων δειξοῦμες. 

MN bd , Ἃ b , 

Ei κα τῶν κωνοειδέων ἢ τῶν σφαιροειδέων 6yn- 
μάτων ὁποιονοῦν ἐπιπέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, καὶ 
τᾶς γενομένας τομᾶς ἐπιψαύουσά τις ἀχϑῇ εὐϑεῖα, καὶ 
διὰ τᾶς ἐπιψαυούσας ἐπίπεδον ἀνασταϑῇ ὀρϑὸν ποτὶ 
τὸ τέμνον, ἐπιψαύει τοῦ σχήματος κατὰ τὸ αὐτὸ σα- 
μεῖον, x«9' ὃ καὶ ἃ εὐθεῖα ἐπιψαύει τᾶς τοῦ κώνου 
τομᾶς. 

2 Ἁ ς , 3 P4 " ^» 3 , 
οὐ y&Q ἀψέται κατ  CÀÀOo σαμεῖον τὰς ἐπιφανείας 
αὐτοῦ. εἰ δὲ μή, ἃ ἀπὸ vot σαμείου κάθετος ἀγο- 
μένα ἐπὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον πεδσείται ἐχτὸς τᾶς τοῦ 
κώνου τομᾶς. ἐπὶ γὰρ τὰν ἐπιψαύουσαν πεσείται, ἐπεὶ 
ὀρϑὰ zov ἄλλαλά ἐντι τὰ ἐπίπεδα. ὅπερ ἀδύνατον. 
ἐδείχϑη γάρ, ὅτι ἐντὸς πεσείται. 

Εἴ κα τῶν σφαιροειδέων τινὸς σχημάτων δύο ἐπί- 

, 2 y e i] ς M , , 
πεδα παραλληλὰα ἐπιψαύωντι, ἃ τὰς ἀφᾶς ἐπιζευγνυουσα 
εὐθεῖα διὰ τοῦ κέντρου τοῦ σφαιροειδέος πορευσέται. 

εἰ μὲν οὖν κα ποτ᾽ ὀρϑὰς τῷ ἄξονι τὰ ἐπίπεδα 
ἔωντι,. δῆλον. ἀλλ᾽ ἔστω μὴ ποτ᾽ ὀρϑάς. τὸ δὴ ἐπί- 
M ? A A ^ A Ll E [4 - - 

πεδον τὸ ἀχϑὲν διὰ τοῦ ἄξονος καὶ τᾶς ἀφᾶς τᾶς 
ἑτέρας ὀρϑὸν ἐσσείται ποτὶ τὸ ἐπιψαῦον ἐπίπεδον. 
ὥστε καὶ ποτὶ τὸ παράλληλον αὐτῷ. ἀναγκαῖον ἄρα 


1. τέμνον Β. 5. δειξοῦμες} om. F; suppleuit Torellius; 
δῦ in hoe demonstrabimus* Cr. 6. τῶν κωνοειδέων 7] om. 
F; suppleuit Barrowius. 10. ἐπιψαύσει Torellius. 11. ἃ} 
ῃ F; corr. Torellius, ut etiam lin. 14. 18. ἄλλο] αλλο συ FC*; 
fort. ἀλλο τι.0 18. ἐκτός) εντος F; corr. Commandinus, 17. 
ἐντι τα] scripsi; εωντι F, uulgo. 18. ιη΄ Torellius. 20. 
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suppositum est, id non secare. adparet igitur, in uno 
solo puneto [planum] tacturum esse. planum autem 
per punctum contactus et axem positum ad planum 
contingens perpendieulare futurum esse, eodem modo, 
quo in figuris conoidibus, demonstrabimus [p. 360, 4 sq.]. 

b) Si quaeuis figurarum conoideón uel sphaeroideón 
plano per axem posito secatur, et sectionem inde ortam 
contingens linea ducitur, et in linea contingenti pla- 
num erigitur ad secans planum perpendiculare, figuram 
in eodem puncto contingit, in quo linea illa coni sec- 
tionem contingit. 

neque enim in alio puncto superficiei eius tanget. 
si minus, linea a puncto illo ad planum secans perpen- 
dieularis dueta extra coni sectionem cadet. nam in 
lineam contingentem cadet, quoniam plana inter. se 
perpendieularia sunt.') quod fieri non potest. nam 
demonstratum est, intra [coni sectionem] eam easuram 
esse [prop. 11, d]. 

c) Si duo plana parallela quamuis figurarum sphae- 
roideón contingunt, linea puncta contactus iungens 
per centrum sphaeroidis ibit [cfr. p. 282, 18] — 
si primum plana ad axem perpendieularia sunt, ad- 
paret." sint uero ne perpendicularia. itaque planum 


1) Nam linea ἃ puncto illo contactus ad lineam contingen- 
tem perpendicularis ad planum secans perpendicularis erit (Eucl. 
XI def. 4), nec ab eodem puncto duae lineae ad idem planum 
perpendiculares ducuntur. 

2) Tum enim in terminis diametri contingunt (cfr. p. 360 
11 sq.). ; 


ἐπιψαύωντι) Scripsi; ἐπιψαυοντι F, uulgo. 22. εἴ Nizzius; 
ὅτι per comp. Εἰ, uulgo. κα ποτ᾽] scripsi; κατ᾽ Εἰ, uulgo. 
25. ποτί]) V; προς F (per comp.) A, BC*; ἐπί D. 
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* 9 M 7 , , A * - » Li 
τὸ αὐτὸ εἶμεν ἐπίπεδον τὸ διὰ τοῦ ἄξονος καὶ ἕκα- 
τέραν τᾶν ἁφᾶν ἀγμένον. εἰ δὲ μή. ἐσσούνται δύο 
ἐπίπεδα ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον ὀρϑὰ διὰ τᾶς αὐτᾶς 
γραμμᾶς ἀγμένα οὐκ ἐούσας ὀρϑᾶς ποτὶ τὸ ἐπίπεδον. 
ὑπέχειτο γὰρ ὁ ἄξων μὴ εἶμεν ὀρϑὸς ποτὶ τὰ παράλ- 
ληλα ἐπίπεδα. ἐν τῷ αὐτῷ ἄρα ἐσσούνται ἐπιπέδῳ 
ri E * Bc , M A 2 /, ^ 
0 τε ἄξων καὶ at ἁφαί, καὶ τετμακὸς ἐσσείται τὸ σφαι- 

M N - » c 5 1 , , 3 
ροειδὲς διὰ τοῦ ἄξονος. ἁ οὖν τομὰ ἐσσείται ὀξυγω- 
νίου κώνου Tou&, αἷ δὲ τῶν ἐπιψαυόντων ἐπιπέδων 
τομαὶ παραλλήλοι ἐσσούνται καὶ ἐπιψαυούσαι τᾶς τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς κατὰ τὰς ἁφὰς τῶν ἐπιπέδων. 
εἰ δέ κα δύο εὐϑείαι ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἐπι- 
ψαύωντι παραλλήλοι ἐούσαι, τό τε κέντρον τᾶς τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς καὶ αἱ ἁφαὶ ém εὐϑείας 
ἐσσούνται. 


das : 
Ei κα τῶν σφαιροειδέων σχημάτων ὁποτερουοῦν 
, í ^— , ^ 

δύο παράλληλα ἐπίπεδα ἀχϑῇ ἐπιψαύοντα, ἀχϑῇ δέ 

3 , ^ , ^ , ^ 
τι ἐπίπεδον διὰ τοῦ κέντρου τοῦ σφαιροειδέος παρὰ 
τὰ ἐπιψαύοντα, αἵ διὰ τᾶς γενομένας τομᾶς ἀγομέναι 
εὐθείαι παρὰ τὰν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν ἐκτὸς 
πεσούνται τοῦ δφαιροειδέοξ. 


3. ορϑαν FC*. 7. τετμηκος F; corr. Torellius. 9. ἐπι- 


ψαυόντων) scripsi; ἐπιψαυουσων F, uulgo. 10. ἐσουνται E; 
corr. Torellius. καί] scripsi; e, F, uulgo. 16. ἐσσούνται] 
scripsi; εωντι F; ἔοντι uulgo. 16. 1:9" Torellius. 





——— 
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per axem et alterum punctum contactus ductum ad 
planum contingens perpendieulare erit [p. 362]. quare 
etiam ad planum ei parallelum [perpendieulare erit].!) 
necesse est igitur, planum per axem et utrumque 
punctum contactus ductum idem esse. nam si minus, 
duo plana ad idem planum perpendicularia erunt per 
eandem lineam ducta, quae ad planum perpendicularis 
non est.?) suppositum enim est, axem ad plana par- 
allela perpendieularem non esse. itaque et axis et 
puncta contactus in eodem plano erunt, quod sphae- 
roides per axem secabit.?) itaque sectio coni acuti- 
anguli erit [prop. 11, c], sectiones autem planorum 
contingentium parallelae erunt [Eucl. XI, 16] et sec- 
tionem coni acutianguli in punctis contactus planorum 
contingent. sin autem duae lineae parallelae sectionem 
coni aeutianguli contingunt, et centrum sectionis coni 
acutianguli et puneta contactus in eadem linea recta 
erunt.*) 


XVII. 


81 dueuntur duo plana parallela utramuis figurarum 
sphaeroideón contingentia, et per centrum sphaeroidis 
planum contingentibus parallelum ducitur, lineae per?) 
sectionem inde ortam ductae parallelae lineae puncta 
contactus iungenti extra sphaeroides cadent. 


1) Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. 181 nr. 18. 

2) Quod fieri non potest; u. Zeitschr. f. IMath., hist. Abth. 
XXIV p. 182 nr. 20. 

3) Ad τετμακὸς ἐσσείται, quod actiuum 'est, subiectum est 
τὸ ἐπίπεδον (in quo et axis et puncta contactus gunt). 

4) Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV p. 49, nr. 8. 

δὴ) διά, non ἀπό, quod exspectaueris, posuit Archimedes, 
quia. lineae illae in utramque partem sectionis producendae sunt. 


ὅ 
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20 ἀγμένον 5, ὡς τὸ ΚΑ, δῆλον, ὡς τᾶν ἀπὸ τᾶς τομᾶς 


368 ΠΕΡῚ KONOEIAE9N KAI ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩ͂Ν, 


ὑποκείσϑω τὰ εἰρημένα, καὶ λελάφϑω τι δαμεῖον 
ἐπὶ τᾶς γενομένας Toug, διὰ δὲ τοῦ γενομένου σα- 
μείου καὶ τᾶς εὐθείας τᾶς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσας 
ἐπίπεδον ἄχϑω. τεμεῖ δὴ τοῦτο τό τε σφαιροειδὲς 

" M , , 3 Q. -νχν - - 
καὶ τὰ παραλλαλὰ ἐπίπεδα. ἔστω οὖν ἃ μὲν TOU 
σφαιροειδέος τομὰ ἃ 4 ΒΓΖΩ͂ [ὀξυγωνίου] κώνου τομα, 
αἱ δὲ τῶν ἐπιπέδων τῶν ψαυόντων τομαὶ αἵ EZ, ΗΘ 


l 
3 | ΖΩ͂ 
ENS 
| | 
| ' 
Ζ 22 ἋἍΚἉ4 9 


εὐθϑείαι, τὸ δὲ λαφϑὲν σαμεῖον τὸ 4, & δὲ τὰς ἁφὰς 
ἐπιζευγνύουσα ἔστω ἃ Β4 πεσείται δὲ αὐτὰ διὰ τοῦ 
κέντρου ἃ δὲ vot παραλλήλου ἐπιπέδου͵ τοῖς ἐπιψαυ- 
ὀντεσσιν ἐπιπέδοις τομὰ & I'4* ἐσσείται δὲ αὐτὰ διὰ 
τοῦ κέντρου ἀγμένα, ἐπεὶ καὶ τὸ ἐπίπεδον. ἐπεὶ οὖν 
ἐστιν ἃ A BIA ἤτοι κύκλος ἢ ὀξυγωνίου κώνου τομά, 
καὶ ἐπιψαύοντι αὐτᾶς δύο εὐϑείαι αἱ EZ, ΗΘ, διὰ 
δὲ τοῦ κέντρου ἄκται παράλληλος αὐταῖς & AT, δῆ- 
λον, ὡς αἱ ἀπὸ τῶν 4, Γ ἀγομέναι σαμείων παρὰ vv. 
BA ἐπιψαύοντι τᾶς τομᾶς καὶ ἐχτὸς πεσούνται TOU 
σφαιροειδέος. --- εἰ δέ κα τὸ παράλληλον ἐπίπεδον. 
τοῖς ἐπιψαυόντεσσιν ἐπιπέδοις μὴ διὰ τοῦ κέντρου 


2. γενομένου] delet Nizzius. 4. δὴ] Nizzius; δὲ F, uulgo. 
7. ἐπιψαυόντων 8. δέ] Nizzius; δὴ F, uulgo. 9. πεσεί- 





DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 969 


supposita sint ea, quae diximus, οὗ sumatur punctum 
aliquod in sectione orta, et per punctum ita sumptum 
et lineam puncta contactus iungentem planum du- 
catur. hoc igitur et spharoides et plana parallela se- 
eabit. itaque sphaeroidis sectio sit 4 ΒΓ 4 coni [acu- 
tianguli]*) sectio [prop. 11, c], sectiones uero planorum 
contingentium lineae EZ, H6, et punctum sumptum 
4, et limea puncta contactus iungens sit B4; cadet 
autem per centrum [prop. 16, c]. plani autem planis 
contingentibus paralleli sectio sit I'4 linea; ea autem 
per centrum ducta erit, quoniam etiam planum [per 
centrum ductum est] quare quonam 4.8 Γ 4 aut 
cireulus?) aut sectio coni acutianguli est [prop. 11, c], 
et eam contingunt duae lineae EZ, HO, et per cen- 
irum iis parallela ducta est linea AI, adparet, lineas 
a punctis 4, I'ductas lineae B Z/ parallelas sectionem 
contingere?) et extra sphaeroides casuras esse. 

sin planum contingentibus planis parallelum non 
per centrum ductum est, uelut K A4, adparet, linearum 


1) Putauerim, ὀξυγωνίου lin. 6 delendum esse, cum se- 
quatur lin. 13: ἤτοι κύκλος ἢ ὀξυγωνίου κώνου τομά. ΄ 

2) Hoc fit, ubi plana parallela in terminis diametri sphae- 
roidis contingunt, et punctum ita sumitur, ut linea ab eo ad 
id planum perpendicularis, quod per puncta contactus positum 
est, in ipsam lineam puncta contactus iungentem cadat. 

8) Apollon. I, 17; Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV p. 49 
nr. 9. 


ται] πορεύσεται Nizzius. δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. 10. επι- 
ψαυοντεσσι F. 11. δέ] δὴ Nizzius. 14. επιψαυῶντι F; corr. 
Torellius. αὐτὰς) Torellius cum V; αὐταὶ F, uulgo. δύο] 
scripsi; αὐ δυο F, uulgo. 17. ἐπιψαῦύοντι] ΒΟΥΙΡΒΙ ; ἐπιψανῶώντι 
F, uulgo; fort. ἐπιψαυσοῦντι. καί) om. Εἰ; corr. Torellius. 
18. καὶ scripsi; καὶ F, uulgo. 19. επιψανοντεσσι σαμειοις μὴ 
F; corr. Torellius. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 24 
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2 , 3 ^" "s N 3 1 31. L - 

ἀγομέναν εὐϑειᾶν αἱ uiv ἐπὶ τὰ αὐτὰ γενομέναι τῷ 
34 7 , ' / - : , 
ἐλάσσονι τμάματι ἐκτὸς πεσούνται τοῦ σφαιροειδέος. 
e ἃ 3 , , : 

αἵ δὲ ἐπὶ ϑάτερα ἐντός. 


, 
ιη΄. 
^ - Α 3 , P1 ^ pd 
Πὰν σχῆμα σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ τμαϑὲν δια τοῦ 
, , , ἈΝΕ , 
χέντρου δίχα τεμνέται ὑπὸ TOU ἐπιπέδου καὶ αὐτὸ καὶ 
& ἐπιφάνεια αὐτοῦ. ' 
τετμάσϑω γὰρ τὸ σφαιροειδὲς ἐπιπέδω διὰ τοῦ 
, A Pd * M * ἂν P , 
κέντρου" ἤτοι δὴ καὶ διὰ τοῦ ἄξονος ἐσσείται τετμα- 
, "^ ; , A ^ ^ ΨΕῪΝΨ AJ -ς ἢ» . 
μένον ἢ zov ὀρϑὰς ἡ μὴ ποτ᾽ ὀρϑὰς τῷ ἄξονι. εἰ 
^ 5 M - » , ^*^ ; 3 1 - 
μὲν ovv διὰ τοῦ ἄξονος τεμνέται ἢ zov ὀρϑὰς τῷ 
» ον € , , 23 € 
ἄξονι. δῆλον, ὡς δίχα τεμνέται vt αὐτὸ καὶ ἃ ἐπι- 
φάνεια αὐτοῦ. φανερὸν γάρ, ὅτε ἐφαρμόξει τὸ ἕτερον 
μέρος αὐτοῦ ἐπὶ τὸ ἕτερον, καὶ ἁ ἐπιφάνεια τοῦ ἑτέρου 
y ^ jede Ὰ s ER cta 2 , , M 4. - 
μέρους ἐπὶ τὰν τοῦ ἑτέρου. — ἀλλ. ἔστω μὴ διὰ τοῦ 
ἄξονος τετμαμένον μηδὲ zov ὀρϑὰς τῷ ἄξονι. τμα- 
Ἷ ΟΜ μη TEN 9 ue "e 
ϑέντος δὴ τοῦ σφαιροειδέος ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸ 
τέμνον ἐπίπεδον διὰ τοῦ ἄξονος αὐτοῦ μὲν τοῦ σχή- 
ματος τομὰ ἔστω ἃ 48 ΓΩ͂ ὀξυγωνίου κώνου τομά, 
διάμετρος δὲ αὐτᾶς ἔστω καὶ ἄξων τοῦ σφαιροειδέος 
& B, καὶ κέντρον τὸ Θ, τοὺ δὲ ἐπιπέδου τοῦ τετμα- 


Ὁ 


1. ἀγομέναν] scripsi; τὰν yevousvav F, uulgo; τᾶς γενο- 
μένας Nizzius. τῷ] scripsi; τῷ τε F, uulgo. 2. τμαματι])} 
sic F. 4. κ' Torellus. 10. ἢ μὴ ποτ᾽ ὀρϑάς] om. F; corr. 
Torellius; ,aut erecto aut non erecto'' Cr. 19. τε] scripsi; 
vo F, uulgo; de uerborum ordine cfr. Xenoph. Hellen. III, 4, 
3, al 18. τοῦ ἑτέρου] scripsi; rov om. F, uulgo. 106, μηδὲ] 
scripsi; uz F; μήτε uulgo.* 


*| 
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& sectione ductarum eas, quae in eadem parte sint, in 
qua sit minus segmentum, extra sphaeroides casuras 
esse, quae in altera parte sint, inira. 


XVIII. 


Quaeuis figura sphaeroides plano per centrum secta 
in duas partes aequales plano secatur et ipsa et su- 
perficies eius. 

secetur enim sphaeroides plano per centrum ducto. 
erit igitur aut per axem quoque sectum aut plano ad axem 
perpendiculari aut non perpendiculari. iam si per axem 
uel plano ad axem perpendiculari secatur, adparet, et 
ipsum et superficiem eius in duas partes aequales secari. 
nam manifestum est, alteram partem eius alteri con- 
gruere, et superficiem alterius partis superficiel alterius. 

sit autem ne per axem neu plano ad axem per- 
pendieulari sectum. itaque secto sphaeroide per axem 
plano ad secans planum perpendiculari ipsius figurae 
sectio sit 4BI'4 coni acutianguli sectio, diametrus 

y ue 


pi ! Z, 





autem eius et axis sphaeroidis sit B Z/, et centrum sit 


O, plani autem per centrum sphaeroides secantis sectio 
| 24* 
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κότος διὰ τοῦ κέντρου τὸ σφαιροειδὲς ἔστω τομὰ ἃ 
ΑΓ εὐϑεῖα. λελάφϑω δή τι καὶ ἄλλο σφαιροειδὲς 
ἴσον καὶ ὁμοῖον τούτῳ, καὶ τμαϑέντος αὐτοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος ἐπιπέδω τομὰ ἔστω ἃ ΕΖΗ Ν᾽ ὀξυγωνίου 
κώνου τομά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς καὶ ἄξων τοῦ σφαι- 
ροειδέος ἃ EH, καὶ κέντρον τὸ K. καὶ διὰ τοῦ Καὶ 
ἄχϑω ἃ ΖΝ γωνίαν ποιοῦσα τὰν Καὶ ἴσαν τᾷ Θ, ἀπὸ 
δὲ τᾶς ΖΝ ἐπίπεδον ἔστω ἀνεστακὸς ὀρϑὸν ποτὶ τὸ 
ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν & ΕΖΗΝ τομά. ἐντὶ δὴ δύο 
ὀξυγωνίων κώνων touc αἱ ABI'4, EZHN ἴσαι καὶ 
ὁμοίαι ἀλλάλαις. ἐφαρμόξοντι οὖν ἐπὶ ἀλλάλας, τε- 
ϑείσας τᾶς EH ἐπὶ τὰν Β4 καὶ τᾶς ΖΝ ἐπὶ τὰν 
AI. ἐφαρμόξει δὲ καὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ κατα τὰν ΝΖ 
τῷ ἐπιπέδῳ τῷ κατὰ τὰν AI, ἐπεὶ ἀπὸ τᾶς αὐτᾶς 


γραμμᾶς ποτὶ τὸ αὐτὸ ἐπίπεδον ἀμφότερα ὀρϑά ἐντι. 


ἐφαρμόξει οὖν καὶ τὸ τμᾶμα τὸ ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου 
ἀποτεμνόμενον τοῦ κατὰ τὰν ΝΖ ἀπὸ τοῦ σφαιροει- 
δέος τὸ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ E τῷ ἑτέρῳ τμάματι τῷ ἀπο- 
τεμνομένῳ ἀπὸ τοῦ ἑτέρου δφαιροειδέος ὑπὸ τοῦ ἐπι- 
πέδου τοῦ κατὰ τὰν ΑΓ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ B, καὶ τὸ 
λοιπὸν τμᾶμα ἐπὶ τὸ λοιπόν, καὶ αἷ ἐπιφανείαι τῶν 
τμαμάτων ἐπὶ τὰς ἐπιφανείας. πάλιν δὲ καὶ τεϑείσας 
τὰς EH ἐπὶ τὰν B 4 οὕτως. ὥστε τὸ μὲν E κατὰ τὸ 
4 κείσϑαι,. τὸ δὲ Η κατὰ τὸ B, τὰν δὲ μεταξυ τῶν 
N, Z δαμείων γραμμὰν ἐπὶ τὰν μεταξὺ τῶν 4, Γ 
σαμείων, δῆλον, ὡς αἵ τε τῶν ὀξυγωνίων κώνων τομαὶ 


ἐφαρμοξοῦντι ἐπ ἀλλάλας, καὶ τὸ μὲν Ζ ἐπὶ τὸ Γ΄ 


πεσείται, τὸ δὲ NN ἐπὶ τὸ 4. ὁμοίως καὶ τὸ ἐπίπεδον 


1. τὸ σφαιροειδές] scripsi; rov σφαιροειδὲς FOC*; τοῦ σφαι- 
ροειδέος uulgo. 7. ΖΝ] ZH F. 9. δὴ δύο] scripsi; δια 
τῶν F, uulgo; δὴ τῶν Torellius. 11. ἀλλάλαις] Torellius; 
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-sit linea 4I. sumatur igitur etiam aliud sphaeroides 
huie aequale et simile, et secto eo plano per axem 
posito sectio sit EZ HN coni aeutianguli sectio, dia- 
metrus autem eius et axis sphaeroidis EH [prop. 11, c] 
et centrum K. οὐ per K ducatur Z.N angulum K 
aequalem faciens angulo 6, et in Z N planum erigatur 
ad id planum perpendiculare, in quo est sectio EZ H N. 
itaque duae sectiones conorum acutiangulorum sunt 
inter se aequales et similes 4BI'Zi, EZHN. quare 
inter se congruunt, lineà EH in Bf lea posita et 
hnea ΖΝ in AI. et etiam planum in ΝΖ linea po- 
situm plano in linea ΑΓ. posito congruit, quoniam 
utrumque ab eadem linea ad idem planum perpendi- 
culare est [p. 367 not. 2]. quare etiam segmentum 
plano in linea ΝΖ posito a sphaeroide abscisum in 
eadem parte positum, in quo est E punctum, alteri 
segmento congruit ab altero sphaeroide plano in linea 
AI' posito absceiso in eadem parte, in qua est B 
punctum, et reliquum segmentum reliquo, et super- 
fieies segmentorum inter se. rursus autem etiam linea 
EH in linea B4 ita posita, αὖ E punctum in Z po- 
natur, H autem in B, linea autem N, Z puncta iungens 
in linea puncta 44, I' iungenti, adparet fore, ut et 
sectiones conorum acutiangulorum inter se congruant, 
et Z punctum in Γ᾽ cadat, et N punctum in A. eodem 
αλληλαις F, uulgo. ἐφαρμοξωντι F; corr. Torellius. αλλας 
—. F; corr. Torellius. 12. τᾶς ZN| α ΖΝ F; corr. Torellius. 
183. ro κατὰ F. 15. ποτί] ὀρϑὰ ποτί Nizzius. ὀρϑα] 
scripsi; om. F, uulgo. 18. τὸ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ E| scripsi; 
tO ἔπι τὰς ἘΣ "uulgo; τὰ αὐτὰ τῷ E, τὸ ἐπὶ τᾶς Torellius; τὰ 
αὐτὰ τῷ E Nizzius. αἀποτεμνώμενω F. 21. α ἐπιφανείαι] 


Torellius; & «Mea F, uulgo. 27. ἐφαρμοξοῦντι] scripsi; 
ἐφαρμοξουντι F, uulgo. | 


10 
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τὸ κατὰ τὰν ΝΖ ἐφαρμόξει τῷ ἐπιπέδῳ τῷ κατὰ ταν 
AI, καὶ τῶν τμαμάτων τῶν ἀποτεμνομένων ὑπὸ τοῦ 
ἐπιπέδου τοῦ κατὰ τὰν ΝΖ τὸ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ 
Η ἐφαρμόξει τῷ τμάματι τῷ ἀποτεμνομένῳ ὑπὸ τοῦ 
ἐπιπέδου τοῦ κατὰ τὰν AI' ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ B, τὸ δὲ 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ E τῷ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ 4. ἐπεὶ δὲ 
τὸ αὐτὸ τμᾶμα ἐφ᾽ ἑκάτερον τῶν τμαμάτων ἐφαρμόξει, 
δῆλον, ὅτι ἴσα ἐντὶ τὰ τμάματα᾽ διὰ ταὐτὰ δὲ καὶ αἱ 
ἐπιφανείαι. 


i. 

Tucuerog δοϑέντος ὁποτερουοῦν τῶν κωνοειδέων 
ἀποτετμαμένου ἐπιπέδω ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ἢ τῶν 
σφαιροειδέων ὁποτερουοῦμ μὴ μείζονος ἡμίσους τοῦ 
σφαιροειδέος ὁμοίως ἀποτεμνομένου δυνατόν ἐστι σχῆμα 
στερεὸν ἐγγράψαι καὶ ἄλλο περιγράψαι ἐκ κυλίνδρων 
ἴσον ὕψος ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφό- 
μενον ὄχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ἐλάσσονι ὑπερέχειν 
παντὸς τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. 

δεδόσϑω τμᾶμα, οἷόν ἐστι τὸ ABI. τμαϑέντος δὲ 
αὐτοῦ ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος τοῦ μὲν τμάματος τομὰ 
ἔστω & 4 ΒΙΓκώνου τομά, τοῦ δὲ ἐπιπέδου τοῦ ἀποτετμα- 
κότος τὸ τμᾶμα ἃ 4Γ εὐϑεῖα. ἄξων δὲ ἔστω τοῦ τμάμα- 
τος καὶ διάμετρος τᾶς τομᾶς ἃ B 4. ἐπεὶ οὖν ὑποκείται 
τὸ ἀποτέωνον ἐπίπεδον ὀρϑὸν εἶμεν ποτὶ τὸν ἄξονα, 
& τομὰ κύκλος ἐστί, διάμετρος δὲ αὐτοῦ ἃ ΓΑ͂. ἀπὸ 
0b τοῦ κύκλου τούτου κύλινδρος ἔστω ἄξονα ἔχων τὸν 


1. τὸ κατα F. δ. τὸ E F. το 4 F. 7. ἐφ᾽ ἑκάτερον] 
wipe ἑκάτερον F, uulgo; ἑκατέρῳ Torellus. 8. τὰ αὐτά B. 
of] ἁ F. 10. κα΄ Torellius. 13. ἡμίσεος ὃ 14. ἐστι] 
scripsi; ἔσται F, uulgo. σχῆμα] Barrowius; τμαμὰ F, uulgo. 
16. ἐχόντων συγκείμενον ἔχοντῶν τῶν (comp) συγκείμενον Ε, 
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amodo etiam planum in linea ΝΖ positum plano in 
AT posito eongruit, et ex segmentis plano in ΝΖ 
posito abseisis id, quod in eadem parte est, in qua 
punctum 4, eongruit segmento plano in 4I" posito 
abseiso in eadem parte, in qua B, praeterea quod 
in eadem parte est, in qua est punctum E, ei, quod 
in eadem parte est, in qua z/. et quoniam idem seg- 
mentum utrique segmento congruit, adparet, segmenta 
aequalia esse, e£ eadem de causa etiam superficies. 


XIX. 


Dato segmento utriusuis conoideón abseiso plano 
ad axem. perpendiculari uel segmento utriusuis sphae- 
roideón non maiore, quam dimidia pars sphaeroidis est, 
eodem: modo abseiso fieri potest, ut figura solida in- 
scribatur, et alia cireumseribatur. ex cylindris altitu- 
dinem aequalem habentibus composita, ita ut figura 
circumscripta inscriptam. excedat spatio minore, quam 
quaeuis data magnitudo solida est. 

datum sib segmentum, quale est 4BI. οὖ secto 
eo.plano per axem posito segmenti sectio sit 4 BI' 
coni sectio [prop. 11], plani uero segmentum abscin- 
dentis linea 41. axis autem segmenti et diametrus 
sectionis sit B 44. iam quoniam suppositum est, pla- 
num abscindens ad axem perpendieulare esse, sectio 
cireulus est, et diametrus eius I'A4/ [prop. 11]. in hoc 
autem circulo cylindrus construatur axem habens B Z. 


corr. Barrowius. 20. τοῦ μέν] scripsi; onmi. F, uulgo. τομα) 
τομὰς F; corr. ed, Basil. n 21. ἀποτετμήκωτος F, ἀποτετμη- 
κότος ceteri codd. , ἀποτέμνοντος ed. Basil, Torellius. 24. 
ποτί scripsi; ἐπὶ F, uulgo; ἃ. not. crit. p. 362, 2. | 26. vo»] 
τάν Nizzius. 
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B 4. πεσείται δὲ ἃ ἐπιφάνεια αὐτοῦ ἐκτὸς τοῦ Tud- 
ματος, ἐπεί ἐστιν ἤτοι κωνοειδὲς ἢ σφαιροειδὲς μὴ 
μεῖξον τοῦ ἡμίσεος τοῦ σφαιροειδέος. τοῦ δὴ κυλίέν- 
δρου τούτου ἀεὶ δίχα τεμνομένου ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ 
τὸν ἄξονα, ἐσσείται ποτὲ τὸ καταλειπόμενον ἔλασσον 
τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. ἔστω δὴ τὸ κατα- 
λελειμμένον ἀπ᾽ αὐτοῦ κύλινδρος ὁ ἔχων βάσιν τὸν 
κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ , ἄξονα δὲ τὸν 
Ε4 ἐλάσσων τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. διαι- 
ρήσϑω δὴ & B ἐς τὰς ἴσας τᾷ E κατὰ τὰ P, O, 
II, E, καὶ ἀπὸ τᾶν διαιρεσίων ἄχϑων εὐϑείαι παρὰ 
τὰν ΑΓ ἔστε ποτὶ τὰν τοῦ κώνου τομάν, ἀπὸ δὲ τᾶν 
ἀχϑεισᾶν ἐπίπεδα ἀνεστακέτω ὀρϑὰ ποτὶ τὰν B 4. 
ἐσσούνται δὴ αἵ τομαὶ κύκλοι τὰ κέντρα ἐχόντες ἐπὶ 
τᾶς B. ἀφ᾽ ἑκάστου δὴ τῶν κύκλων δύο κυλένδροι 
ἀναγεγράφϑων, ἑκάτερος ἔχων ἄξονα ἴσον τῷ Ε 4,6 μὲν 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ τοῦ κύκλου, ἐφ᾽ & ἐστι τὸ 24, ὃ δὲ ἐπὶ 
τὰ αὐτά, ἐφ᾽ & ἐστι τὸ B. ἐσσείται δή τι ἐν τῷ τμά- 
ματι σχῆμα στερεὸν ἐγγεγραμμένον ἐκ τῶν κυλίνδρων 
συγκείμενον τῶν ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀναγραφέντων, ἐφ᾽ ἅ 
ἐστι τὸ Zi, καὶ ἄλλο περιγεγθαμμένον ἐκ τῶν κυλίν- 
δρῶν συγκείμενον τῶν ἐπὶ τὰ αὐτὰ ἀναγραφέντων, 
ἐφ᾽ ἃ τὸ B ἐστιν. λοιπὸν δέ ἐστι δείξαι, ὅτι τὸ 
περιγεγραμμένον τοῦ ἐγγεγραμμένου ὑπερέχει ἐλάσσονι 


2. ἐστιν} ἐστιν (comp.) δὲ F; corr. Torellius. 8. ἡμισεως 
F; corr. Torellius. 6. δὴ] scripsi; δὲ F, uulgo. καταλε- 
λιμμενον F. 7. 0] om. AB, ed. Basil, Torellius. 9. ελασ- 
σον Ἐς; corr. Torellius. διαιρεισϑὼ F. 10. τᾷ] τας Εἰ; corr. 
Torellius. 11. διαιρέσεων F, uulgo. 19. ἔστε) ἔσται (per 
comp.) F, uulgo; corr. Torellius. 14. ἐσουνται F. 16. ανα- 
y£yo«o9«c puncto addito F; corr. Torellius. 17. κύκλου] 
scripsi, collata p. 384, 17; κυλινδρου F, uulgo. 19. στερεόν} 
στερεον s* τῶν (comp.) F. 21. ἐκ] συγκείμενον sexe F, uulgo; 
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"superficies autem eius extra segmentum cadet, quo- 
miam est aut conoides aut sphaeroides [segmentum]!) 
non maius dimidia parte [totius] sphaeroidis [prop. 
: 15,a—b; prop.17]. hoc igitur eylindro semper dein- 
ceps in duas partes aequales diuiso planis ad axem 
|perpendieularibus, aliquando quod relinquitur, minus 
erii data magnitudine solida. itaque quod ex eo re- 
.linquitur, sit cylindrus basim habens circulum circum 
diametrum 4I' descriptum, axem autem E, [qui] 
minor [sit]?) data magnitudine solida. diuidatur igitur 
linea B Z/ in lineas lineae EZ/ aequales in punctis 
P, O, II, &?), et a punctis diuisionis lineae ducantur 
lineae A4I' parallelae usque ad sectionem coni, et in 
ductis lineis plana erigantur ad lineam Bf perpen- 
dieularia. sectiones igitur circuli erunt centra habentes 
in linea B Z. in singulis igitur circulis bini cylindri 
construantur uterque axem lineae E Z1 aequalem ha- 
bentes, alter in eadem parte circuli, in qua est Z 
punctum, alter in eadem, in qua B. ergo in segmento 
figura quaedam solida inscripta erit ex cylindris com- 
posita in eandem partem constructis, in qua est punctum 
4, et alia cireumsceripta ex cylindris composita in 





—Ó—— MÀ 


1) Ad κωνοειδές et σφαιροειδές lin. 2 auditur: τμᾶμα. 

2) Fortasse retineri potest ἔλασσον lin. 9 ad τὸ καταλε- 
λειμμένον lin. 7 relatum. 

3) Figura ita comparata esse debebat, ut numerus partium 
lineae ΒΖ per quattuor diuidi posset, quia cylindrus ,,semper 
deinceps in duas partes aequales diuisa" esse fingitur (lin. 8 sq.). 


συγκείμενον om. B, τε deleui. 22. συγκείμενον] recepi ex F; 
om. C, ed. Basil, Torellius. 28. Post ἐφ᾽ ἃ in F repetuntur 
haec: vo zf καὶ (per compendium similimum compendio ἴσον) 
αλλο περιγεγραμμενον συγκειμενον EV TE τῶν κυλινδρων τῶν 
ἐπι τὰ αὐτὰ ἀναγραφεντῶν sp 0c; corr. C. ἐστιν] comp. F. 
ἐστι] comp. F; om. AB, ed. Basil, Torellius. 
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τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. ἕχαστος δὴ TOW. 

κυλίνδρων τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι ἴσος 

ἐστὶ τῷ κυλίνδρῳ τῷ ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ κύκλου ἀναγρα- 

φομένῳ ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῷ B, ὡς ὁ uiv OH τῷ ΘΙ, ὃ 

δ δὲ Κα 4 τῷ KM, καὶ οἵ ἄλλοι ὡσαύτως. καὶ πάντες 
odit 7 





δὴ οἱ κυλίνδροι πάντεσσιν ἴδοι ἐντί. δῆλον οὖν, ὅτι 

τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα τοῦ ἐγγεγραμμένου ὑπερέχει, 

τῷ κυλίνδρῳ τῷ βάσιν ἔχοντι τὸν κύκλον τὸν περὶ, 

διάμετρον τὰν AI, ἄξονα δὲ τὰν EA. οὗτος δέ ἐστιν. 
10 ἐλάσσων τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. 


κ΄. , 

Τμάματος δοϑέντος ὁποτερουοῦν τῶν κωνοειδέων᾽ 

3 2 , M ? - M ^ ^ 

ἀποτετμαμένου ἐπιπέδῳ μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ἢ 
- ς -“ ^ t 

τῶν σφαιροειδέων ὁποτεροῦυον μὴ μείξονος ἡμίσεος. 

-------- 


4. τῷ] (prius) ro F; corr. Torellius. 6. δὴ] scripsi; δὲ ΕἾ, 
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eandem partem constructis,in qua est B. restat autem, 
ut demonstremus, figuram circumseriptam excedere 
inscriptam spatio minore, quam data magnitudo solida 
est. unusquisque igitur cylindrorum figurae inscriptae 
aequalis est cylindro in eodem circulo constructo in 
eandem partem, in qua est punctum B, uelut 9 H — 60 I, 
K 4- KM, et ceteri eodem modo. quare etiam 
omnes cylindri omnibus aequales sunt. adparet igitur, 
figuram eireumseriptam excedere inscriptam cylindro 
|basim habenti eireulum cireum diametrum AT'de- 
scriptum, axem autem EZ. hic autem minor est data 
magnitudine solida.) 









XX. 


Dato segmento utriusuis conoideón absciso plano 
non ad axem perpendiculari, uel segmento utriusuis 
Sphaeroideón non maiore, quam est dimidia pars 
sphaeroidis, eodem modo absciso fieri potest, ut in 


1) Ex hypothesi p. 376, 9. hoc autem fieri potest per 
E Eucl. X, 1; cfr. Quaest. Arch. p. 45. 


[uulgo. πασιν F, uulgo. ἐντί] scripsi; εἰσιν F, uulgo. — 11. 
[x8' Torellius. 14, ἡμίσεος] scripsi; ἡμικυκλίου F, ceteri codd ; 
᾿ ἡμίσους ed. Basil, Torellius; ,,dimidia* Cr. 
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ar /, ς , 2 , , 
τοῦ σφαιροειδέος ὁμοίως ἀποτετμαμένου δυνατόν ἐστιν 


εἰς τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεὸν ἐγγράψαι καὶ ἄλλο περι- 


γράψαι ἐκ κυλίνδρων τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγ- 
κείμενον. ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφομέ- 


νου ὑπερέχειν ἐλάσσονι παντὸς τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ 


μεγέϑεος. 


δεδόσϑω τμᾶμα,. οἷον εἰρήται. τμαϑέντος δὲ τοῦ 
σχήματος ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑῷ ποτὲ 


μ᾽ 2 L4 M 3 M ^N Ἁ m" p M 
τὸ ἐπίπεδον τὸ ἀποτετμακὸς τὸ δοϑὲν τμᾶμα τοῦ uiv 
σχήματος τομὰ ἔστω ἃ 4ΒΓ κώνου τομά, τοῦ δὲ 
3 , lod 3 , ' -» e 3 w 
ἐπιπέδου τοῦ ἀἁποτετμακότος TO τμᾶμα & I'4 εὐϑεῖα. 
ἐπεὶ οὖν ὑποκείται τὸ ἐπίπεδον τὸ ἀποτετμακὸς τὸ 
τμᾶμα μὴ εἶμεν ὀρϑὸν ποτὶ τὸν ἄξονα. ἁ τομὰ ἐσσεί- 

3 , , , , Ἁ Jv e 
ται ὀξυγωνίου κώνου rou«, διάμετρος δὲ αὐτᾶς & AT. 
ἔστω δὴ παράλληλος τᾷ AT ἃ ΦΥ͂ ἐπιψαύουσα τᾶς 
τοῦ κώνου touGg, ἐπιψαυέτω δὲ κατὰ τὸ B, καὶ ἀπὸ 
τᾶς O T ἀνεστακέτω ἐπίπεδον παράλληλον τῷ κατὰ 
τὰν AI" ἐπιψαύσει δὲ τοῦτο τοῦ σχήματος κατὰ τὸ 
B. καὶ εἰ μέν ἐστι τὸ τμᾶμα ὀρϑογωνίου κωνοειδέος. 
ἀπὸ τοῦ B ἄχϑω παρὰ τὸν ἄξονα & B 4, εἰ δὲ ἀμ- 





βλυγωνίου, ἀπὸ τᾶς χορυφᾶς τοῦ κώνου τοῦ περι- . 


ἔχοντος τὸ κωνοειδὲς εὐϑεῖα ἀχϑεῖσα ἐπὶ τὸ B ἐκβε- 
βλήσϑω & Ba, εἰ δὲ σφαιροειδέος, ἐπὶ τὸ B ἀχϑεῖσα 


c 


εὐθεῖα ἀπολελάφϑω ἃ B. δῆλον δή, ὅτι τέμνει & | 


2. εἰς τὸ τμᾶμα] cum F; εἰς αὐτὸ Torellius. σχῆμα] om. 
F; corr. Torellius. xàl ἄλλο περιγράψαι} om. F; corr. Ri- 


BA δίχα τὰν AI. ἐσσείται oov, τὸ uiv B χορυφα 


ualtus. ἐγγράψαι) εγγεγραψαι F. 3. συγκείμενον] των 


συγκειμενῶν F; corr. Torellius. 4. ἐγγραφέντος B. — 7. τμᾶμα] 
510 F, ut lin. 9, 11, 18, 19. 10. 4814 ἘΣ corr. Nizzius. — 14. 
AI) 'AT F; corr. "Torelius. 18. ἔστω δὴ παράλληλος τᾷ AI'] 


om. F, uulgo; suppleuit Torellius, qui tamen δή omisit eb pro - 


AT habet I4; ,s8t uy contingens* Cr. 19. xovosiósog F. 
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segmento figura solida inseribatur et alia cireumsceri- 
batur ex cylindrorum frustis altitudinem aequalem ha- 


| bentibus composita, ita ut figura cireumseripta excedat 


inscriptam spatio minore, quam quaeuis data magnitudo 
solida est. — datum sit segmentum, quale dictum est. 
figura igitur alio plano per axem secta ad planum 
datum segmentum abscindens perpendiculari figurae 
sectio sib 4 BI' coni sectio, plani autem segmentum 
abseindentis linea I'A44. iam quoniam suppositum 
est, planum segmentum abscindens ad axem perpen- 
dieulare non esse, sectio erit coni acultianguli sectio, 
et diametrus eius linea A4 Γ΄.) sit igitur linea. 6 
lineae AI' parallela coni sectionem contingens, et con- 
lingat in puncto B, et in linea 7 erigatur planum 
plano in AI' posito parallelum. hoc igitur figuram 
in B puneto continget [prop. 16, b]. iam si est seg- 
mentum conoidis rectanguli, a B puncto ducatur B 4 
axi parallela, sin [segmentum conoidis] obtusianguli, 
linea a uertice coni conoides comprehendentis ad B 
punetum dueta producatur [et sit] B, sin [segmen- 
itum] sphaeroidis, linea [a centro sphaeroidis| ad B 
dueta abscindatur [et sit] B Z.?) adparet igitur, lineam 
B. in duas parles aequales diuidere lineam 4 Γ΄.) 








1) U. propp. 12, 13, 14. 

2) Exspectatur ἀχϑείσας εὐϑείας ἀπολελάφϑω lin. 28 ---24. 
puto ien, constructionem duram nec satis logicam ferri posse. 

3) In conoidis rectanguli segmento adparet ex quadr. pa- 
rab. prop. 1, de ceteris cfr. Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV 
p. 56 nr. 26, p. 49 nr. 7. 


23. ἐπί] ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπί Commandinus; scribendum puto: 
ἀπὸ TOU κέντρου τοῦ σφαιροειδέος ἐπί{ 24. δή] scripsi; δὲ F, 
uulgo. 426. ἐσσείται] scripsi; εσται F, codd. ceteri*; ἔστιν ed. 
Basil, Torellius; ,erit igitur Cr. 


ὅ 
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382 ΠΕΡῚ ΚΩΝΟΕΙΔΕΩΝ ΚΑῚ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩ͂Ν, 


τοῦ τμάματος, & δὲ Β4 εὐθεῖα ἄξων. ἔστιν δή τις 

2 , , A A E A 

ὀξυγωνίου κώνου rou& περὶ διάμετρον τὰν ATI, καὶ 
€ - - - 

γραμμὰ & Β4 ἀπὸ τοῦ κέντρου ἀνεστακοῦσα ἐν ὀρϑῷ 

ἐπιπέδῳ ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν & τοῦ ὀξυγωνίου 





, , A - n" , | , , ὯΝ, 
χώνου τομα, διὰ τᾶς ἑτέρας διαμέτρου ἐόντος τοῦ 
E] , M * ; , δ ὩΣ » 
ἐπιπέδου. δυνατὸν ovv ἐστιν κύλινδρον svosiv ἄξονα 
ἔχοντα τὰν B 4, οὐ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται ἃ τοῦ 
2 , ΄ ἢ LY , 1 
ὀξυγωνίου κώνου touc περὶ διάμετρον τὰν AI. πε- 
σείται δὲ ἃ ἐπιφάνεια αὐτοῦ ἐχτὸς τοῦ τμάματος, 
P] nt » , ^4 , - 
ἐπεί ἐστιν ἤτοι κωνοειδέος ἢ σφαιροειδέος τμᾶμα, καὶ 
οὐ μεῖξόν ἐστιν τοῦ ἡμισέως τοῦ σφαιροειδέος. ἐδσεί- 
ται δή τις κυλίνδρου τόμος βάσιν μὲν ἔχων τὰν τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομὰν τὰν περὶ διάμετρον τὰν 4Γ, 


7. επιφανειαι F. 9. τμάματος] sic F, ut lin. 10. 11. 
tov] (prius) addidi; om. F, uulgo. ἡμίσεος Torellius. 12. 07] 
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itaque B punctum uertex segmenti erit, linea autem 
B4 axis.) quare data est coni acutianguli sectio 
cireum diametrum “41 descripta, et linea B4 a centro 
, erecta in plano ad id planum perpendieulari, in quo 
| est seelio coni acutianguli, ita ut planum illud per 

alteram diametrum positum sit. fieri igitur potest, 

ut cylindrus inueniatur axem habens B4 lineam, 
euius in superficie sit sectio coni acutianguli circum 
diametrum .4I' descripta [prop. 9]. superficies autem 
eius extra segmentum cadet, quoniam est aut conoidis 
segmentum aut sphaeroidis non maius dimidia parte 
sphaeroidis.?) erit igitur frustum aliquod cylindri ba- 
sim?) habens sectionem coni acutianguli circum dia- 
metrum .4l' descriptam, axem autem B Z. fÍrusto 








1) B punctum uerticem esse adparet ex p. 276, 7; 278, 
20; 282, 12. porro cum B lineam Α Γ' in duas partes aequa- 
les diuidat, diametrus est segmenti et diametro sectionis (hoc 
est axi conoidis uel sphaeroidis; ἃ. p. 274, 20; 278, 5; 282, 2) 
parallela (Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV p. 44); tum u. 
loci supra de uertice laudati. 

2) Sequitur in conoidibus ex prop. 15, a—b, quia B 4 axis 
est, et 6 4, ΓΎ lineae axi parallelae, in sphaeroidibus ex prop. 
17, quia Bz/ puncta contactus iungit (prop. 16, c). 

3) Poterat fortasse retineri βασίας lin. 12. 





scripsi; δὲ F, uulgo. βασιας F; corr. C. τάν] τας F; corr. 
Torellius. 18. τομας Εἰ; corr. Torellius. 
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ἄξονα δὲ τὰν B. τοῦ ovv τύμου δίχα vsuvou£vov 
ἐπιπέδοις παραλλήλοις τῷ ἐπιπέδῳ τῷ κατὰ τὰν AT 
ἐσσείται τὸ καταλειπόμενον ἔλασσον τοῦ προτεϑέντος 
στερεοῦ μεγέϑεος. ἔστω τόμος βάσιν μὲν ἔχων τὰν 
τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰν τὰν περὶ διάμετρον 
τὰν ΑΓ, ἄξονα δὲ τὰν E. ἐλάσσων τοῦ προ- 
τεϑέντος στερεοῦ μεγέϑεος. διῃρήσϑω δὴ & 4B 
ἐς τὰς ἴσας τᾷ 4 E, καὶ ἀπὸ τᾶν διαιρεσίων ἄχϑων 
εὐθείαι παρὰ τὰν ΑΓ ἔστε ποτὶ τὰν τοῦ κώνου το- 
μάν. ἀπὸ δὲ τᾶν ἀχϑεισᾶν ἐπίπεδα ἀνεστακέτων 
παράλληλα τῷ κατὰ τὰν ΑΓ ἐπιπέδῳ. τέμνοντι δὴ 
ταῦτα τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ τμάματος. καὶ ἐσσούνται 


: 
1 
r 


E 


4 


? - : 
ὀξυγωνίων κώνων τομαὶ ὁμοίαι τᾷ περὶ τὰν AT διά- | 


ὠξτρον, ἐπεὶ παράλληλά ἐντι τὰ ἐπίπεδα. ἀφ᾽ ἑκάστας 
δὴ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ἀναγεγράφϑων 
κυλίνδρου τόμοι δύο, ὁ μὲν ἐπὶ τὰ αὐτὰ τᾶς τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς τῷ 4, o δὲ ἐπὶ và αὐτὰ τῷ 
B, ἄξονα ἐχόντες ἴσον τῷ 4 E. ἐσσούνται δή τινα 
σχήματα στερεά, τὸ μὲν ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμάματι, 
τὸ δὲ περιγεγραμμένον, ἐκ κυλίνδρου τόμων ἴσον ὕψος 
ἐχόντων συγκείμενα. λοιπὸν δέ ἐστι δείξαι. ὅτι τὸ 
περιγεγραμμένον σχῆμα τοῦ ἐγγεγραμμένου ἐλάσσονι 
ὑπερέχει τοῦ προτεϑέντος, στερεοῦ μεγέϑεος. δειχ- 


ϑησέται δὲ ὁμοίως τῷ προτέρῳ, ὅτι τὸ περιγεγραμ- 


p m" « 3 , € , —"- , 
μένον Gy1ru« TOU ἐγγεγραμμένου ὑπερέχειν τῷ TOUO 


: .* 

1. οὖν] scripsi; μὲν F, uulgo; δή Nizzius.  ÓV/g«] ἀεὶ δίχα 
Nizzius. 7. 4B] AB F; corr. Torellius. 8. διαιρεσεῶν 
F, uulgo. 9. ευϑεια F; corr. B*. ἔστε] εσται F; corr. 
Torellius. 10. ανεστακοτων EF; corr. Torellius. Figura in 
F paullo aliter descripta est. 12. τμάματος] sic F, ut lin. 19. 
ἐσσούνται] scripsi; ἐσουνται F, uulgo. 14. ἀφ᾽ scripsi; ἐφ 
ἘΝ uulgo; ,in unaquaque'* Cr. ἑκαστης ἘΠ; corr. Torelliua. 
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igitur [semper deinceps] in duas aequales partes di- 
uiso') planis parallelis plano in linea .4 I' posito, 
quod reliquum est, [aliquando] minus erit data ma- 
gnitudine solida [Eucl. X, 1]. frustum basim habens 
sectionem eoni aeutianguli cireum diametrum A4TI' de- 
seriptam, axem autem E, minus sit data magnitudine 
solida. diuidatur igitur linea 2/ B in partes lineae 
4 E aequales, et ἃ punctis diuisionum ducantur lineae 
usque ad coni sectionem lineae A4I' parallelae, et in 
ductis lineis plana erigantur plano in AI' posito par- 
allela. ergo haec [plana] superfieiem segmenti se- 
eant, et orientur sectiones conorum acutiangulorum 
sectioni cireum diametrum 4 Γ΄ descriptae similes, quia 
plana parallela sunt [prop. 14 p. 354, 25]. iam ἴῃ 
singulis seetionibus conorum aeutiangulorum bina fru- 
sta cylindri construantur, alterum in eadem parte 
sectionis coni acutianguli, in qua est z/, alterum in 
eadem parte, in qua est B, axem habentia hneae Ζ E 
aequalem.  orientur igitur figurae quaedam solidae, 
altera segmento inscripta, altera circumscripta, ex 
cylindri frustis altitudinem aequalem habentibus com- 
positae. restat autem, ut demonstremus, figuram cir- 
eumseriptam excedere inscriptam spatio minore, quam 
est data magnitudo solida. eodem autem modo, quo 
supra [prop. 19 p. 318], demonstrabitur, figuram cir- 


.cumseriptam excedere inscriptam frusto basim habenti 








1) Hic quoque figura ita comparanda erat, uti dixi p. 377 
not. 3, sed cum mutari nequeat, hic quoque retinui Torellianam. 


15. ἀναγεγραφϑωντι F; corr. Torellius. 16. τᾶς] addidi; om. F, 
uulgo. 17. τῷ] (prius) to F; corr. Torellius. 18. ἐσσούνται) 
Scripsi; ἐσουνται F, uulgo. 22. ἐλασσον F; corr. Torellius. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 25 
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τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὰν τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰν 
΄ 
* A , Mi A 
τὰν περὶ διάμετρον τὰν 4I, ἄξονα δὲ τὰν E. 
οὗτος δέ ἐστιν ἐλάσσων τοῦ προτεϑέντος στερεοῦ 
μεγέϑεοξ. 
, 
κα΄. 
Τούτων προγεγραμμένων ἀποδεικνύωμες τὰ προ- 
βεβλημένα περὶ τῶν σχημάτων. 
Πᾶν τμᾶμα ὀρϑογωνίου κωνοειδέος ἀποτετμαμένον 
2 , 9 - 4 1 » [1 , , 9 » , 
ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ἡμιόλιόν ἐστι τοῦ xe vov 
- p] iJ ? Ἁ - , A1 ^ 
τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν. τῷ τμάματι aed ἄξονα. 
ἔστω γὰρ τμᾶμα ὀρϑογωνίου κωνοειδέος ἀποτετμα- 
, ? ^ , , A M Pd , 
μένον ὀρϑῷ ἐπιπέδῳ ποτὶ τὸν ἄξονα, καὶ τμαϑέντος 
9 Ὁ. s , L4 A - 2M - x , 
αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ vov ἄξονος τᾶς μὲν ἐπιφανείας 
τομὰ ἔστω ἃ ABI ὀρϑογωνέου κώμου τομά, τοῦ δὲ 
ἐπιπέδου τοῦ ἀποτέμνοντος τὸ τμᾶμα & Γ 4 εὐϑεῖα, 
ἄξων δὲ ἔστω τοῦ τμάματος & B. ἔστω δὲ καὶ 
κῶνος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ τμάματι καὶ ἄξονα 
τὸν αὐτόν, οὗ χορυφὰ τὸ B. δεικτέον, ὅτι τὸ τμᾶμα 
τοῦ κωνοειδέος ἡμιόλιόν ἐστι τοῦ κώνου τούτου. 
3 , Ἁ - ς € , ^ - , 
ἐκκείσϑω γὰρ κῶνος ὁ ΔΨ ἡμιόλιος ἐὼν τοῦ κώνου. 
ov βάσις ὁ περὶ διάμετρον τὰν AI, ἄξων δὲ & ΒΖ. 
ἔστω δὲ καὶ κύλινδρος βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον 
τὸν περὶ διάμετρον τὰν AI, ἄξονα δὲ τὰν B4. ἐσ- 
σείται ovv ὁ Ψ κῶνος ἡμίσεος τοῦ κυλίνδρου [ἐπείπερ 
2. τὰν περί] vov om, F. ὃὅ. κα΄] cum F; in lin. 8 po- 


suit Torellius (xy). 7. περί] addidi; om. F, uulgo. 8. 
τμᾶμα] sic F, ut lin. 10, 11, 12, 15, 16, 18. ἀποτετμαμένον] 


scripsi; αἀποτετμήμενου F, uulgo. 10. ἄξονα τὸν αὑτόν Niz- 
zius. 20, ὧν F, uulgo. 21, ὁ] ὃ κύκλος ὃ Nizzius. ἄξων 
δὲ à] αξονα δὲ ταν F; corr. Torellius. 24. ἡμίσεος ολι F 


(h. e. ἡμίσεος in ἡμιόλιος correctum); pro o4. ed. Basil, To- 
rellius (non BC*) ὅλου. 
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sectionem coni acutianguli cireum diametrum .4I' de- 
scriptam, axem autem lineam Ef. hoc autem minus 
est data magnitudine solida. 


XXI. 


His praemissis demonstremus, quae de figuris pro- 
posita erant. 

Quoduis segmentum conoidis rectanguli plano absci- 
sum ad axem perpendiculari dimidia parte maius est 
cono basim habenti eandem, quam segmentum, et 
axem [eundem].") 

sit enim segmentum conoidis rectanguli plano 
abseisum ad axem perpendiculari, et secto eo alio 
plano per axem superficiei sectio sit 44 BI' coni rect- 
anguli sectio [prop. 11, a], plani uero segmentum 
abscimdentis linea I'A4, axis autem segmenti sit B 4. 
sit autem etiam conus eandem basim habens, quam 
segmentum, et axem eundem; cuius uertex sit B. de- 
monstrandum est, segmentum conoidis dimidia parte 
maius esse hoe cono. 

construatur enim conus *97 dimidia parte maior 
cono, cuius basis est [cireulus] cireum diametrum .AT' 
descriptus, axis autem ΒΖ. sit autem etiam cylin- 
drus basim habens circulum circum diametrum ATI' 
descriptum, axem autem B. erit igitur conus *F 


1) Cfr. p. 276, 12: διὰ τί, εἴ κα τοῦ ὀρϑογωνίου κώνοει- 
δέος τμάματα ἀποτμαϑῇ ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀπο- 
τμαϑὲν τμᾶμα ἡμιόλιον ἐσσείται τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος 
TOY: αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. et περὶ ἕλικ. 
praef.: ὅτι. δὲ τὸ ἀποτμαϑὲν τμᾶμα ἡμιόλιον ἐσσείται τοῦ κώνου 
τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ὕψος ἴσον, δείξαι δεῖ. 


25* 
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ἡμιόλιός ἐστιν ὁ Ἱ κῶνος τοῦ αὐτοῦ κώνου]. λέγω, 
ὅτε τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος ἴσον ἐστὶ τῷ "P κώνῳ. 

& γὰρ μή ἐστιν ἴσον, ἤτοι μεῖζόν ἐντι ἢ ἔλασσον. 
ἔστω δὴ πρότερον, εἰ δυνατόν, usifov. ἐγγεγράφϑω 





δὴ σχῆμα στερεὸν εἰς τὸ τμᾶμα, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω 
ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε 
τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 
ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὸ τοῦ κώνοειδέος τμᾶμα 
τοῦ Ψ κώνου. καὶ ἔστω τῶν κυλίνδρων, ἐξ ὧν συγ- 
κείται τὸ περιγραφὲν σχῆμα, μέγιστος μὲν ὃ βάσιν 
ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ALD, ἄξονα | 
δὲ τὰν E, ἐλάχιστος δὲ ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν | 
κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ZT, ἄξονα δὲ τὰν | 
ΒΙ. τῶν δὲ κυλίνδρων, ἐξ ὧν συγκείται τὸ ἐγγραφὲν 


4. μειξων F; corr. VBD. ὅ. αλλω Ε. | 6. συγκείμενον] 
τῶν συγκειμενῶν F; corr. Torellius. 8. ἢ ἁλίκῳ) scripsi; 
πηλικω F, uulgo; j πηλίκῳ Torellius. τό] vo F. figura in | 
F male descripta est; I et 6 permutat Torellius. 14. BI] | 
scripsi cum Cr.; BI' Ρ, uulgo*; B ed. Basil. Torellius. 
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dimidius, quam cylindrus.!) dico, segmentum conoidis 
aequale esse cono ὧν. 

si enim aequale non est, aut maius est aut minus. 
prius igitur, si fieri potest, maius sit. itaque segmento 
figura solida inscribatur et alia cireumseribatur ex 





cylindris altitudinem aequalem habentibus compositae, 
ita ut figura cireumscripta excedat inscriptam spatio 
minore, quam quali spatio excedit segmentum conoidis 
conum *9/7?) et cylindrorum, ex quibus composita est 
figura circumscripta, maximus sit [cylindrus] basim 
habens cireulum circum diametrum ΑΓ descriptum, 
axem autem Ez/, minimus autem [cylindrus] basim 
habens cireulum cireum diametrum XT descriptum, 
axem autem BI. eorum uero cylindrorum, ex quibus 
figura inscripta composita est, maximus sit [cylindrus] 

1) Nam cylindrus sit C, et conus A BI' sit K; erit ex hy- 
pothesi Ψ — ὁ K. sed K — 1 C (Eucl. XII, 10) — 33/5: C — 2 7. 
hoc ipsum significatur uerbis: ἐπειδήπερ ἡμιόλιος p.386 lin. 24 
— TOU αὐτοῦ κώνου lin. 1; sed nimis obscurum est τοῦ αὐτοῦ 
κώνου: eliam ἐπειδήπερ, uocabulum ab interpolatoribus amatum, 


suspeetum est; quare haec uerba subditiua esse puto. 
2) Hoc fieri potest per prop. 19. 
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ἡμιόλιός ἐστιν ὃ "HU κῶνος τοῦ αὐτοῦ κώνου]. λέγω, 
er * - - , » ἢ - , 
ὅτι τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος ἴσον ἐστὶ τῷ Ψ κώνῳ. 
& γὰρ μή ἐστιν ἴσον, ἤτοι μεῖζόν ἐντι ἢ ἔλασσον. 
ἔστω δὴ πρότερον, εἰ δυνατόν, usifov. ἐγγεγράφϑω 





A 4 | r. 

δὴ σχῆμα στερεὸν εἰς τὸ τμᾶμα, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω 
ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε 
τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 
ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὸ TOU κώνοειδέος τμᾶμα 
τοῦ Ψ κώνου. καὶ ἔστω τῶν κυλίνδρων, ἐξ ὧν συγ- 
κείται τὸ περιγραφὲν σχῆμα, μέγιστος μὲν ὁ βάσιν 
ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ALT, ἄξονα 
δὲ τὰν EZ, ἐλάχιστος δὲ ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν 
κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν ΣΤ, ἄξονα δὲ τὰν 
ΒΙ. τῶν δὲ κυλίνδρων, ἐξ ὧν συγκείται τὸ ἐγγραφὲν 


4. μειξων F; corr. VBD. ὅ. αλλω F. 6. συγκείμενον] 
τῶν συγκειμένων F; corr. Torellius. 8. ἢ ἁλίκῳ] scripsi; 
zquxo F, uulgo; ἢ πηλέίκῳ Torellius. τό] τω F. figura in | 
F male descripta est; I et Θ᾽ permutat Torellius. 14. BI] | 
scripsi cum Cr.; BI' F, uulgo*; ΒΘ ed. Basil, Torellius. 
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dimidius, quam cylindrus.') dico, segmentum conoidis 
aequale esse cono P. 

si enim aequale non est, aut maius est aut minus. 
prius igitur, si fieri potest, maius sit. itaque segmento 
fgura solida inscribatur et alia circumseribatur ex 





cylindris altitudinem aequalem habentibus compositae, 
ita ut figura cireumscripta excedat inscriptam spatio 
minore, quam quali spatio excedit segmentum conoidis 
eonum 9/*) et cylindrorum, ex quibus composita est 
figura circumscripta, maximus sit [cylindrus] basim 
habens cireulum circum diametrum 4I' descriptum, 
axem autem EZ/, minimus autem [cylindrus] basim 
habens cireulum cireum diametrum ZXT descriptum, 
axem autem BI. eorum uero cylindrorum, ex quibus 
figura inscripta composita est, maximus sit [cylindrus] 

1) Nam cylindrus sit C, et conus ABI' sit K; erit ex hy- 
pothesi Ψ — $ K. sed K — 4C (Eucl. XII, 10) — 37 5: C — 2 V. 
hoc ipsum significatur uerbis: ἐπειδήπερ ἡμιόλιος p. 386 lin. 24 
— τοῦ αὐτοῦ κώνου lin. 1; sed nimis obscurum est τοῦ αὐτοῦ 
κώνου: etiam ἐπειδήπερ, uocabulum ab interpolatoribus amatum, 


suspeetum est; quare haec uerba subditiua esse puto. 
2) Hoc feri potest per prop. 19. 
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σχήμα, μέγιστος μὲν ἔστω ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον 
τὸν περὶ διάμετρον τὰν K A, ἄξονα δὲ τὰν AE, ἐλάχι- 
στος δὲ ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διά- 
μέτρον τὰν ΣΤ, ἄξονα δὲ τὰν ΘΙ. ἐκβεβλήσϑω δὲ 
τὰ ἐπίπεδα πάντων τῶν κυλίνδρων ποτὶ τὰν ἐπιφά- 
νειαν τοῦ κυλίνδρου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὸν κύκλον 
τὸν περὶ διάμετρον τὰν AT, ἄξονα δὲ τὰν B 4. ἐσσεί- 
ται δὴ ὁ ὅλος κύλινδρος διῃρημένος εἰς κυλίνδρους 
τῷ μὲν πλήϑει ἴσους τοῖς κυλίνδροις τοῖς ἐν τῷ περι- 
γεγραμμένῳ σχήματι, τῷ δὲ μεγέϑει ἴσους τῷ μεγίστῳ 
αὐτῶν. καὶ ἐπεὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα περὶ τὸ 
τμᾶμα ἐλάσσονι ὑπερέχει τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος, 
ἢ τὸ τμᾶμα τοῦ κώνου, δῆλον, ὅτι καὶ τὸ ἐγγεγραμ- 
μένον δχῆμα ἐν τῷ τμάματι μεῖξόν ἐστι τοῦ 9I κώνου. 
ὁ δὴ πρῶτος κύλινδρος [τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ 
ἔχων ἄξονα τὰν A4 E ποτὶ. τὸν) πρῶτον κύλινδρον τῶν 
ἐν τῷ ἐγγεγφαμμένῳ σχήματι, τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν 
ΖΕ, τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν & 4 4 ποτὶ τὰν KE 
δυνάμει. οὗτος δέ ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ, ὃν ἔχει à ΒΖ 
ποτὶ τὰν BE, καὶ và, ὃν ἔχει & 444 ποτὶ τὰν ΕΞ. 
ὁμοίως δὲ δειχϑησέται καὶ ὁ δεύτερος κύλινδρος τῶν 
ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ὁ ἔχων ἄξονα τὸν ΕΖ, ποτὶ 
τὸν δεύτερον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ 
σχήματι τὸν αὐτὸν ἔχειν λόγον, ὃν ἃ ΠΕ, τουτέστιν 
ἃ 444, ποτὶ τὰν Z9, καὶ τῶν ἄλλων κυλίνδρων ἕκα- 
στος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἐχόντων ἴσον τᾷ 


12. ἐγγεγραμμένου] περιγεγραμωμενου F; corr. ed. Baail. 
13. τμᾶμα] sic F, ut lin. 14. 15. ὃ ἔχων] scripsi; ὁ om. F, 
uulgo. 16. AE F V, CD*; corr. F man. 2. τῶν] scripsi; 
τον F, uulgo. 20. τῷ] vov F. 23. τῶν] scripsi; ro» F 
uulgo. ἐγγεγραμμένῳ] alterum uw supra man. 1 Εἰ. 3 
ἔχειν] scripsii cum C; εἰχὲν FAD, ed. Basil, £ye B; ἔχων 


| 
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basim habens circulum circum diametrum XK A descri- 
ptum, axem autem z/ E, minimus uero [cylindrus] basim 
habens eireulum circum diametrum Z'T descriptum, 


|, axem autem ΘΙ. produeantur autem plana omnium 


cylindrorum usque ad superficiem cylindri basim ha- 


' bentis cireulum circum diametrum ΑΓ descriptum, 


axem autem Bf. totus igitur cylindrus diuisus erit 
in cylindros numero cylindris figurae cireumscriptae 


! aequales, magnitudine autem maximo eorum aequales. 


et quoniam figura circum segmentum circumscripta 
excedit figuram inscriptam spatio minore, quam quo 
segmentum conum excedit, adparet, etiam figuram 
segmento inseriptam maiorem esse cono *77.') quare 
primus cylindrus cylindri totius axem habens 4E ad 
primum cylindrum figurae inscriptae axem habentem 
ΖΕ eandem rationem habet, quam 4 45: Καὶ E?.?) sed 
2445: ΚΙ" — BA: BE?) — 44: ΕΞ.) et eodem 
modo demonstrabimus, etiam secundum cylindrum totius 
cylindri axem habentem EZ ad secundum cylindrum 


figurae inseriptae eandem rationem habere, quam IIE, 


hoe est 2144, ad Z£$25), et unusquisque ceterorum 
cylindrorum totius cylindri axem habentium lineae 


1) Quia figura circumscripta segmento maior est. 

2) Nam cum axes aequales sint, eam rationem habent cy- 
lindrij quam bases (Eucl. XII, 11); tum u. Eucl. XII, 2. 

3) Quadr. parab. 3; u. Zeitschr. f£. Math,, hist. Abth. XXV 
p. 50 nr. 12. 

4) U. Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXIV p. 178 nr. 4. 

5) Habent enim eam rationem, quam 

IIE?*: ΞΕ" — 4435: SE! — BA: BZ— 44:29. 





Torellius. 25. Z2] ΖΕ F; corr. Torellius. 26. ἔσον τᾷ 
4E usque δὰ ἄξονα ἐχόντων p. 392 lin. 2 om Εἰ; corr. Nizzius. 


10 


18 


20 
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4 E ποτὶ ἕκαστον τῶν κυλίνδρων τῶν ἐν và ἐγγεγραμ- 
μένῳ σχήματι ἄξονα ἐχόντων τὸν αὐτὸν ἕξει τοῦτον 
τὸν ἜΡΟΝ: ὃν & ἡμίσεια τᾶς διαμέτρου τᾶς βάσιος 
αὐτοῦ ποτὶ τὰν ἀνολελυμμέναων ἀπ᾽ αὐτᾶς μεταξὺ τᾶν 
AB, Β4 εὐϑειᾶν. καὶ πάντες οἱ κυλίνδροι οἱ ἐν τῷ 
κυλίνδρῳ, οὗ βάσις μέν ἐστιν ὁ κύκλος ὁ περὶ διάμε- 
τρον τὰν 4Γ, ἄξων δέ [ἐστιν] & 41 εὐϑεῖα, ποτὶ πάντας 
τοὺς κυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι 
τὸν αὐτὸν ἕξοῦντι λόγον, Ov πάσαι αἱ εὐθείαι αἱ ἐκ 
τῶν κέντρων τῶν κύκλων. οἵ ἐντι βασίες τῶν εἰρη- 
μένων κυλίνδρων. ποτὶ πάσας τὰς εὐϑείας τὰς ἀπο- 
λελαμμένας ἀπ᾽ αὐτᾶν μεταξὺ τᾶν AB, BA. αἱ δὲ 
εἰρημέναι εὐϑείαι τῶν εἰρημένων χωρὶς τᾶς 4 4 μειζό- 
veg ἐντὶ ἢ διπλασίαι. ὥστε καὶ οἱ κυλένδροι πάντες 
of ἐν τῷ κυλίνδρῳ, οὗ ἄξων ὁ AI; μειξόνες ἐντὶ ἢ 
διπλασίονι τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος. πολλῷ ἄρα 
καὶ ὁ ὅλος κύλινδρος, οὗ ἄξων & 48. μείξων ἐντὶ ἢ 
διπλασίων τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος. τοῦ δὲ WU 
κώνου ἦν διπλασίων. ἔλασσον ἄρα τὸ ἐγγεγραμμένον 
σχῆμα τοῦ ἃ κώνου" ὅπερ ἀδύνατον. ἐδείχϑη γὰρ ὁ 
μεῖξον. οὐκ ἄρα ἐστὶν μεῖξον τὸ κωνοειδὲς τοῦ "JU. 
κώνου. ὁμοίως δὲ οὐδὲ ἔλασσον. πάλιν γὰρ ἐγγε- 
γράφϑω τὸ σχῆμα, καὶ περιγεγράφϑω, ὥστε ὑπερέχειν 
ἕκαστον ἑκάστου ἐλάσσονι, ἥπερ ἁλίκῳ ὑπερέχει ὁ Ψ' 

3. βασεως F, uulgo. 4. αὐτοῦ) Nizzius; αὐτὰς F, uulgo. 


τἂν) τῶν per comp. F; corr. Torellius. 5. ευϑειὼῶν F; corr. 
Torellius. πάντες οὖν o[? 7. 4I] scripsi cum Cr.; pur 


Fs 4B Commandinus. 8. γεγραμμενω F; corr. AC. 10. 


ἐντὶ βασίες) scripsi; ev τὴ βασει εἰσ (cum comp. qv uel ww) F, 
uulgo (τῷ pro τη Torellius). 12. ἀπ᾽ αὐτᾶν] scripsi; «zo τὰς 
F, uulgo. 18. τᾶς} τὰν F; corr. Torellius. μειξὼν F; corr. 
Torellius. 15. οὗ scripsi; ov ὁ F, uulgo. 41] 4B Com- 
mandinus. 16. πολλῷ! delet Commandinus. 19. ελασσων 
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A4 E aequalem ad unumquemque cylindrorum figurae 
inscriptae eundem axem habentium eam rationem 
habebit, quam dimidium diametri basis eius!) ad par- 
tem eius?) inter lineas 4B, B1 abseisam. [quare] 
omnes etiam cylindri in eo cylindro positi, cuius basis 
est eireulus eireum diametrum “1 descriptus, axis 
autem linea Z/I, ad omnes cylindros figurae inscriptae 
eandem rationem habebunt, quam omnes lineae, quae 
radii sunt circulorum, qui bases sunt cylindrorum, 
quos commemorauimus?), ad omnes lineas de illis*) 
inter lineas 4B, Bzf abscisas. sed illae lineae his, 
excepta linea 447/, maiores sunt quam duplo maiores. 
quare etiam omnes cylindri in eo cylindro positi, cuius 
axis est. Z/T, maiores sunt quam duplo maiores figura 
inscripta.) itaque etiam totus cylindrus, cuius axis 
est 2188, multo maior est quam duplo maior figura 
inseripta. erat autem duplo maior cono "P. itaque 
figura inscripta minor est cono 97; quod fieri non po- 
test. nam demonstratum est, maiorem eam esse. quare 
conoides cono 9?/ maius non est. sed idem ne minus 
quidem est. rursus enim figura inscribatur et circum- 


1) H. e. cylindri in toto cylindro positi, p. 390, lin. 28. 
2) H. e. diametri basis cylindri in toto cylindro positi. 
3) H. e. cylindros in cylindro “1 positos. 

4) H. e. radiis cireulorum. 

5) Nam quia BI — ΘΙ — ΖΕ — E Z,cet., lineae 4.2, XE, 
Z£& aequali spatio minimae earum aequali inter se excedunt; 
tum ἃ. p. 290, 5 sq. 





F. 24. ἑκάστου] om. F; corr. Torellius. ἑλασσον F; corr. 
Torellius. ἤπερ «A/xo] scripsi; ἡ παλιν κω F; ἢ πηλίκῳ B, 


ed. Basil, Torellius. 
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15 
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- L7 , 5 4 3 Ld ^ ? iJ E 
κῶνος TOU κωνοειδέος, x«L τὰ ἄλλα τὰ αὑτὰ τοῖς 
πρότερον κατεσκευάσϑω. ἐπεὶ οὖν ἔλασσόν ἐστι τὸ 
ἐγγεγραμμένον σχῆμα τοῦ τμάματος, καὶ τὸ ἐγγραφὲν 
τοῦ περιγραφέντος ἐλάσσονι λειπέται, ἢ τὸ τμᾶμα τοῦ 
Ψ κώνου, δῆλον, ὡς ἔλασσόν ἐστι τὸ περιγραφὲν 

w ^ e - 
δχῆμα τοῦ Ψ κώνου. πάλιν δὲ ὁ πρῶτος κύλινδρος 
τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν 4 Ε ποτὶ 

Ἁ - , ^ - , 
τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν £v τῷ περιγεγραμμένῳ 
P , A] * 3 Ἁ 5" P4 εἶ ^ 
σχήματι τὸν τὸν αὐτὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν ΕΖ τὸν 

S Ἃ “7 τι A 93 Ἁ - , 
αὐτὸν ἔχει λόγον, Ov τὸ ἄπο τᾶς 42] τετράγωνον 

ι ᾿ Ae e n , , - » n 
ποτὶ τὸ αὐτὸ. ὁ δὲ δεύτερος κύλινδρος τῶν fv τῷ 
ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν ΕΖ ποτὶ τὸν δεύτερον 

΄ - 9 ^w , , Ἁ 
κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν 
» A ' ' 314 P , e t 
ἔχοντα ἄξονα τὰν EZ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, Ov ἃ 
44 ποτὶ τὰν ΚΕ δυνάμει: οὗτος δέ ἐστιν Ó αὐτὸς 
τῷ, ὃν ἔχει ἃ B ποτὶ τὰν BE, καὶ τῷ, ὃν ἔχει ἁ 
2.4 ποτὶ τὰν ΕΞ καὶ τῶν ἄλλων κυλίνδρων ἕκαστος 
τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἐχόντων ἴσον τᾷ 4Ε 

. ὦ δ , - Μ᾿ - 
ποτὶ ἕκαστον τῶν κυλίνδρων τῶν ἐν τῷ περιγεγραμ- 
» , 1 , er - 
μένῳ σχήματι ἄξονα ἐχόντων τὸν αὐτόν, ἕξει τοῦτον 
τὸν λόγον, ὃν ἁ ἡμίσεια τᾶς διαμέτρου τᾶς βάσιος 
αὐτοῦ ποτὶ τὰν ἀπολελαμμέναν ἀπ᾽ αὐτᾶς μεταξὺ τᾶν 
AB, Β4 εὐϑειᾶν. καὶ πάντες ovv οἱ κυλίνδροι of 
ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, οὗ ἄξων ἐστὶν ἁ B εὐϑεῖα, 


3. τὰν] την F; corr. Torellus. 8. τῶν] scripsi; rov F, 
uulgo. 9. τὸν τόν] scripsi; vov Εἰ, uulgo. ταν] scripsi; τὰ 
F, uulgo. 10. ἔχει] Torellius; εἰχὲ F, uulgo. 12. κυλίνδρῳ] 
κυλινδρων FACD*. τάν] vov (comp.) αν F. 18. τῶν] scripsi; 


τον F, uulgo. 16. ταν] τὰ F. ἃ] Torellius; o F, uulgo. 
18. ἴσον] Torellius; «ccv Εἰ, uulgo. 21. τᾶς διαμέτρου] om. 
F; corr. Nizzius. βασεως F, uulgo. 23. παντ cum comp. 


qv uel iw F. οὖν] yov» (comp.) F; corr. Torellius. — 24. ὅλῳ] 
o supra manu 1 F. ov] ov F; corr. Nizzius. 


3 898 a asit 
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| Sseribatur, ita ut altera excedat alteram!) spatio minore, 
| quam quali excedit conus *P conoides [prop. 19], et 
| cetera eadem, quae supra, construantur. iam quoniam 


figura inscripta segmento minor est, et figura inscripta 
minor est figura circumscripta spatio minore, quam 
quo segmentum minus est cono 77, adparet, figuram 
cireumseriptam minorem esse cono *?P. rursus autem 


. eylindrus primus totius cylindri axem habens z1 E ad 


primum cylindrum figurae circumseriptae eundem axem 
EZ habentem eandem rationem habet, quam 


AZ: 42 [p. 391 not. 2]. 


et secundus cylindrus totius cylindri axem habens EZ 
ad secundum cylindrum figurae cireumscriptae axem 
habentem EZ eandem rationem habet, quam 2.42: KE? 
ἴα. ibidem]. ea autem eadem est, quam habet B4 
ad BE [p. 391 not. 3] et 2444: EA [p. 391 not. 4]. 
et ceterorum cylindrorum singuli, qui in toto cylindro 
sunt et axem habent lineae Z/E aequalem, ad singulos 
cylindros, qui in figura circumscripta sunt et eundem 
axem habent, eam rationem habebunt, quam dimidia 
pars diametri basis eorum?) ad partem eius?) inter 
limeas 4B, Bf abscisam. itaque etiam omnes cy- 
lindri totius cylindri, cuius axis est ΒΖ), ad omnes 


1) H. e. figura circumscripta inscriptam; itaque parum 
recte dicitur: ἕκαστον ἑκάστου; saltem debebat esse ἑκάτερον 
ἑκατέρου. 

2) H. e. cyliudrorum cylindri i. api . 

3) H. e. diametri basis. hoc loto igitur bases uocantur ii 
circuli, qui in ea parte cylindrorum sunt, in qua est punctum. 
4, supra uero ii, qui in altera parte sunt, in qua est B (p. 392,4 ; 
sed p. 392, 3 ut hoc loco). 


* 
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ποτὶ πάντας τοὺς γυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ περιγεγραμ- 
μένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πάσαι αἴ 
εὐθείαι ποτὶ πάσας τὰς εὐθείας. at δὲ εὐϑείαι πάσαι 
αἱ ἐκ τῶν κέντρων τῶν κύκλων, οἵ βασίες ἐντὶ τῶν 
κυλίνδρων, τᾶν εὐθειᾶν πασᾶν Tüv ἀπολελαμμέναν 
ἀπ᾽ αὐτᾶν σὺν τᾷ 4.4] ἐλασσόνες ἐντὶ ἢ διπλασίαι. 
δῆλον οὖν, ὅτι καὶ οἵ κυλένδφοι πάντες οἱ ἐν τῷ ὅλῳ 
πυβένδρῳ ἐλασσόνες ἐντὶ ἢ διπλασίοι τῶν κυλίνδρων 
τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι. ὁ ἄρα κύλινδρος 
10 ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν 
ΑΓ, ἄξονα δὲ τὰν Β΄“) ἐλάσσων ἐστὶν ἢ διπλασίων 
τοῦ πεφιγεγραμμένον σχήματος. ,οὔκ ἐστι δέ, ἀλλὰ 
μείξων ἢ διπλάσιος. τοῦ γὰρ Ψ κώνου διπλασίων 
ἐστί, τὸ δὲ περιγεγραμμένον σχῆμα ἔλαττον ἐδείχϑη 
15 τοῦ Ψ' κώνου. οὐκ ἄρα ἐστὶν οὐδὲ ἔλασσον τὸ τοῦ 
κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου. ἐδείχϑη δέ, ὅτι 
οὐδὲ uetbon, ἡμιόλιον ἄρα ἐστὶν τοῦ κώνου τοῦ βάσιν 
ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 


et 


κβ΄. 

20 Καὶ τοίνυν εἴ κα μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ἐπι- 
πέδῳ ἀποτμαϑῇ τὸ τμᾶμα ἀπὸ τοῦ ὀρϑογωνίου χω- 
νοειδέος, ὁμοίως ἡμιόλιον ἐσσείται τοῦ ἀποτμάματος 
τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 

25 ἔστω τμᾶμα ὀρϑογωνίου κωνοεὶδέδε ἀποτετμαμένον, 
ὡς εἰρήται. καὶ τμαϑέντος αὐτοῦ ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 





ὅ. κυλίνδρων) κυλινδρων προς (comp.) F; corr. Torellius. 
6. τὰ] vov F; corr. BD. 10. κύκλον] χυλινόρον F; corr. B*, 
13. διπλασίων] διπλασι cum comp. o» F. 17. οὐδέ) SCrlpsi; 
ovrt F, uulgo. 18. τβδματι] sic F, ut lin. 21 (bis), 93. — 19. 
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eylindros figurae cireumseriptae eandem habebunt 
rationem, quam omnes lineae illae ad omnes has 
lineas. sed omnes lineae, quae radii sunt circu- 
|! lorum, qui bases sunt cylindrorum, minores sunt quam 
duplo maiores omnibus lineis de iis abscisis una cum 
linea 421 [p. 290, 5; ἃ. p. 393 not. 5]. adparet igitur, 
etiam cylindros omnes totius cylindri minores esse 
quam duplo maiores cylindris figurae cireumseriptae. 
itaque cylindrus basim habens circulum cireum dia- 
metrum “Γ᾽ descriptum, axem autem ΒΖ] minor est 
quam duplo maior figura circumscripta. at non est, 
sed maior quam duplo maior; nam duplo maior est 
eono *P, et figura circumscripta minor est cono P, 
ut demonstratum est [p. 394, 5]. itaque segmentum 
conoidis ne minus quidem est cono 9. demonstratum 
autem est, ne maius quidem id esse. quare dimidia 
parte maius est cono basim eandem habenti, quam 
segmentum, et eundem axem. 












XXII. 


Iam uero etiam si segmentum plano ad axem non 
perpendieulari absceinditur a conoide rectangulo, item 
dimidia parte maius erit segmento coni basim eandem 
habenti quam segmentum, et eundem axem. 

sit segmentum conoidis rectanguli ita abscisum, 
ut dictum est, et secto eo plano per axem posito ad 


1) Sequitur (ut supra p. 392, 5 84.) addendo proportiones, 
quarum denominatores aequales sunt (ἀνάπαλιν). 


x0' Torellius. 20. τῷ ἐπιπέδων 22. ἐσσείται) scripsi; εσται 
per comp. F, uulgo. 25. xovosiósosg F. 
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τοῦ ὀξυγωνίου κώνου rou&g ἀνεστακοῦσα iv ἐπιπέδῳ 
ὀρϑῷ ἀνεστακότι ἀπὸ διαμέτρου ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, 
ἐν ᾧ ἐστιν & τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομά, δυνατόν 
ἐστι κύλινδρον εὑρεῖν τὸν ἄξονα ἔχοντα ἐπ᾽ εὐϑείας 
τᾷ Β4, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται ἃ τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τομά. δυνατὸν δέ ἐστι καὶ κῶνον εὑρεῖν κο- 
ρυφὰν ἔχοντα τὸ B σαμεῖον, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἃ τοῦ 
ὀξυγωνίου κώνου τομὰ ἐσσείται. ὥστε ἐσσείται τόμος 
κυλίνδρου τις βάσιν ἔχων τὰν τοῦ ὀξυγωνέου κώνου 
τομὰν τὰν περὶ διάμετρον τὰν AI, ἄξονα δὲ τὰν BA, 
καὶ ἀπότμαμα κώνου βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τε τόμῳ 
καὶ τῷ τμάματι, ἄξονα δὲ τὸν αὐτόν. δεικτέον, ὅτι τὸ 
τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα ἡμιόλιόν ἐστι τούτου τοῦ κώνου. 

ἔστω δὴ ὁ Ψ κῶνος ἡμιόλιος τοῦ ἀποτμάματος 
τούτου. ἐσσείται δὴ ὁ τόμος τοῦ χυλίνδρου ὁ βάσιν 
ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν 
διπλάσιος τοῦ ΔΨ κώνου. οὗτος γὰρ ἡμιόλιός ἐστι 
τοῦ ἀποτμάματος τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν 
αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, τὸ δὲ ἀπό- 
τμαμα τοῦ κώνου τὸ εἰρημένον τρίτον μέρος ἐστὶ τοῦ 
τόμου τοῦ κυλίνδρου τοῦ βάσιν μὲν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. ἀναγκαῖον δή ἐστι 
τὸ τοῦ χωνοειδέος τμᾶμα ἴσον εἶμεν τῷ Ψ κώνῳ. εἰ 


γὰρ μή ἐστιν ἴσον, ἤτοι μεῖζόν ἐστιν ἢ ἔλασσον. ἔστω 


δὴ πρότερον, εἰ δυνατόν, μεῖξον. ἐγγεγράφϑω δή τι 
εἰς τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω 
ἐκ κυλίνδρων τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενα, 
ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 

2. τᾶς διαμέτρου — 4. evo cum comp. ἢν uel w F. 6. 


$vo cum comp. ἦν uel ἐν F. 8. ὥστε ἐσσείται] scripsi; om. 
F, uulgo; ἐσσεῖται δή Torellius. 11. ἀποτμημα F, ut lin. 15, 





| 
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in plano a diametro erecto ad id planum perpen- 
dieulari, in quo est sectio coni acutianguli, fieri potest, ut 
cylindrus inueniatur axem habens in producta linea ΒΖ, 
cuius in superficie sit sectio coni aeutianguli [prop.9]. sed 
hoe quoque fieri potest, ut conus inueniatur uerticem ha- 
bens punetum B, cuius in superficie sit sectio coni acu- 
tianguli [prop.8]. erit igitur frustum quoddam oylindri 
basim habens sectionem coni acutianguli circum dia- 
metrum 4 I'descriptam, axem autem ΒΖ, et segmentum 
coni basim habens eandem, quam et frustum et segmen- 
tum [eonoidis], οὐ axem eundem. demonstrandum est, 
segmentum conoidis dimidia parte maius esse hoc cono.*) 

sit igitur conus Ψ dimidia parte maior hoc seg- 
mento [coni]. erit igitur frustum cylindri basim habens 
eandem,.quam segmentum, et eundem axem duplo 
maius cono *U. hic enim dimidia parte maior est 
segmento coni basim habenti eandem, quam segmen- 
tum, et eundem axem, segmentum autem coni, quod 
commemorauimus, tertia pars est frusti cylindri basim 
habentis eandem, quam segmentum, et eundem axem.?) 
necesse igitur est, segmentum conoidis aequale esse 
cono ?/, nam si aequale non est, aut maius est aut 
minus. prius igitur, si fieri potest, maius sit. inscri- 
batur igitur segmento figura solida, et alia circum- 
scribatur ex frustis cylindrorum altitudinem aequalem 

1) Fortasse scribendum lin. 14: τούτου τοῦ ἀποτμάματος 


TOU κώνου: cfr. lin. 15. 
2) U. supra prop. 10 p 840, 8. 


19, 20; corr. Torellius. 18. τὸ τοῦ] scripsi; ro F, uulgo; τοῦ 
Torellius. κωνοξιδὲς F; corr. Torellius. 19. την αὐτὴν, 
utrumque per comp., F; corr. Torellius. 23. δή] scripsi; δὲ 


F, uulgo. 21. σχῆμα] om. F; corr. Torellius. 
Archimedes, ed. Heiberg. I. 26 
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ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὸ τοῦ χκωνοειδέ χ 

é ».1] 6 Q£x U κωνοειδέος τμᾶμα 
^ , y Ἁ 3 , i , , 

τοῦ 9f κώνου. καὶ διάχϑω τὰ ἐπίπεδα τῶν τόμων ἔστε 

ποτὶ τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ τόμου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν 

αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. πάλιν δὴ 

E ^ ^ .-ὕ Ἵ 

0 πρῶτος τόμος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ τόμῳ ὁ ἔχων ἄξονα 
Ἁ M A - , b , -—- 9 

τὰν 4Ε «ποτὶ τὸν πρῶτον τόμον τῶν ἔν τῷ ἐγγεγραμ- 
, ΄ hl ? , M hl ? A 

μένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν Z4 E τὸν αὐτὸν 


- , € Ἁ 3 hl "e , M M 
ἔχει A0yov, Ov τὸ ἄπο τὰς ΑΖ τετράγῶνον ποτὶ τὸ 


ἀπὸ τᾶς ΚΕ. oí γὰρ τόμοι οἵ ἴσον ὕψος ἐχόντες τὸν 
αὐτὸν ἔχοντι λόγον ποτ᾽ ἀλλάλους ταῖς βάσεσιν, αἵ 
δὲ βασίες αὐτῶν. ἐπεὶ ὁμοίαι ἐντὶ ὀξυγωνίων κώνων 
τομαί, τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον, ὃν αἱ ὁμολόγοι δια- 
μέτροι αὐτᾶν δυνάμει, ἡμισείαι δέ ἐντι τῶν ὁμολόγων 
διαμέτρων αἱ 44, KE. ὃν δὲ λόγον ἔχει ἃ 4 4 ποτὶ 
τὰν ΚΕ δυνάμει, τοῦτον ἔχει & Bad ποτὶ τὰν ΒΕ 


μάκει, ἐπεὶ ἃ μὲν Β4 παρὰ τὰν διάμετρόν ἐστιν, αἵ 


ὃὲ 44. ΚΕ παρὰ τὰν κατὰ τὸ B ἐπιψαύουσαν᾽ ὃν 
δὲ λόγον ἔχει & Β4 ποτὶ τὰν BE, τοῦτον ἔχει ἃ Az 
ποτὶ τὰν ΕΠ. ἕξει ovv ὁ πρῶτος τόμος τῶν ἐν τῷ 
r? , M M -»"Ὕ , L7 , - , 
ὅλῳ τόμῳ ποτὶ τὸν πρῶτον τόμον τῶν ἐν τῷ ἐγγε- 
, , M 5. ὦ , e ς 
γραμμένῳ δχήματι τὸν αὐτὸν λόγον. ὃν ἃ «12 mori 
Ἁ — X - P , er ^ , ^w 
ταν EN. καὶ vov ἄλλων τομῶν ἕχαστος τῶν ἕν TQ 
ὅλῳ τόμῳ ἄξονα ἴδον ἐχόντων τᾷ 4 E ποτὶ ἕκαστον 
- - - Ἁ 
τῶν τόμων τῶν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι τὸν 
Ξ 2 c e 
αὐτὸν ἄξονα ἐχόντων τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, Ov ἁ 
, r ad - , - ^ 
ἡμίσεια τᾶς διαμέτρου τᾶν βασίων αὐτοῦ ποτὶ τὰν 
ἀπολελαμμέναν ἀπ᾽’ αὐτᾶς μεταξὺ τᾶν AB, B. δειχ- 
2. διάχϑω] addidi; om;F, uulgo. ^ £ers]scripsi; εἐσσειται F, 
uulgo. 8. τάν] τὴν comp. Εἰ; corr. Torellius. ὅ. τῷ] vo F; corr. 
man.2,utuidetur 6. 4E] AE FBC*. 10. ἔχοντι] ἐχωντι F. 


12. εχωντι F. . 17.v0 Β]ταν BE F; corr. Torellius. —20. rv] 
per comp. FB*. 28. ἐχόντων] egovra F; corr. B. ποτί] πρός 
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habentibus compositae, ita ut figura circumscripta 
excedat inscriptam spatio minore, quam quali seg- 
mentum eonoidis conum 3 excedit [prop. 20]. et 
plana frustorum produeantur ad superficiem frusti basim 
habentis eandem, quam segmentum, et axem eundem. 
rursus igitur primum frustum totius frusti axem habens 
Z4 E ad primum frustum figurae inscriptae axem habens 
4 E eandem rationem habet, quam 4415: Καὶ E. nam 
frusta eandem altitudinem habentia eandem rationem 
inter se habent, quam bases"), bases autem eorum, quo- 
niam similes sunt coni acutianguli sectiones [prop. 14 
coroll], eandem rationem habent, quam quadrata dia- 
metrorum suarum sibi respondentium [prop. 6 coroll.], 
et lineae 471, Καὶ E dimidiae sunt diametri sibi respon- 
dentes. est autem 4.41": KE?— B4: BE [quadr. 
parab. prop. 3], quoniam B4 diametro parallela est 
[p. 399 not. 2], et lineae 471, Καὶ E parallelae lineae 
in puncto B contingent. sed BZ:BE-— 44: ΕΞ 
[p. 3991 not. 4]. itaque primum frustum frusti totius 
ad primum frustum figurae inscriptae eandem rationem 
habebit, quam 441: ΕΞ. et ceterorum frustorum 
unumquodque eorum, quae in toto frusto sunt axem 
habentia lineae Ζ7 E aequalem, ad unumquodque frustum 
figurae inscriptae eundem axem habens eandem rationem 
habet, quam dimidia diametrus basium eius ad eam 
partem eius?) quae inter lineas 4B, B4 abscinditur. 

1) Cfr. prop. 10 p. 340. 

2) H. e. diametri basis, eo circulo pro basi sumpto, qui 


in ea parte cylindri est, in qua est punctum B. cfr. p. 395 
not. 8. 


per comp. F; corr. Torellius. 26. τᾶν βασίων] scripsi; τῶν βα- 
σιῶν F,uulgo; τᾶς βάσεως Nizzius. 27. τὰν] των F ; corr. Torellius. 
26* 
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5 e , γω ^ 
ϑησέται ovv ὁμοίως τοῖς πρότερον τὸ μὲν ἐγγεγραμ- 
μένον δχῆμα μεῖξον ἐὸν τοῦ " χώνου, ὁ δὲ τοῦ xv- 

, , ς P M ᾿ς. bd , 

λίνδρου τόμος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ Tuque: 

A ' 9 A , 9 X ^ ΄ Y 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν μείξων ἐὼν ἡ διπλασίων τοῦ 
ἐγγεγραμμένου σχήματος. ὥστε καὶ τοῦ "P χώνου 
μείξων ἐσσείται ἢ διπλασίων. οὔκ ἐστι δέ, ἀλλὰ δὲι- 

, 3 N 2 M P" ' 3- / 
πλασίων. οὐκ ἄρα ἐστὶ μεῖζον τὸ τοῦ κωνοειδέος 
τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου. διὰ τῶν αὐτῶν δὲ δειχϑησέται, 
ὅτι οὐδὲ ἔλασσόν ἐστιν. δῆλον ovv, ὅτι ἔσον. ἡμιόλιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῖ ἀποτμάματος 
τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 


, 


κγ΄. 

Ei κα τοῦ ὀρϑογωνίου κωνοειδέος δύο τμάματα 
ἀποτμαϑέωντι ἐπιπέδοις, τὸ μὲν ἕτερον ὀρϑῷ ποτὶ 
* ΒΩ M X er ? i-*5 ^ » M δ - 
τὸν ἄξονα, τὸ δὲ ἕτερον μὴ ὀρϑῷ. ἔωντι δὲ οἵ τῶν 
τμαμάτων ἀξόνες ἴσοι, ἴσα ἐσσούνται τὰ τμάματα. 

E , 1 2 ἜΣ , , , 

ἀποτετμασϑὼ γὰρ ὀρϑογωνέου κωνοειδέος δύο vu«- 


ματα, ὡς εἰρήται. τμαϑέντος δὲ τοῦ κωνοειδέος ἐπι- 


πέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος τοῦ μὲν κωνοειδέος ἔστω τομὰ 
ἃ ΑΒΓ ὀρϑογωνίου κώνου τομά, διάμετρος δὲ αὐτᾶς 
ἃ B, τῶν δὲ ἐπιπέδων αἱ AZ, ΕΓ εὐϑείαι, τοῦ μὲν 
ὀρϑοῦ ποτὶ τὸν ἄξονα & ΕΓ, τοῦ δὲ μὴ ὀρϑοῦ à Z A. 
ἀξόνες δὲ ἔστων τῶν τμαμάτων αἱ BO, KA ἴσαι 


1: ὁμοίως] syll. ὡς per comp. Ε. 7. μειξων EF. 9. ελασσων 
UE 10. ἀποτμηματος F. 13. κε΄ Torellius. 15. ezorum- 
ϑεωντι ἘΠ, uulgo (τ pro & AB, ed. Basil), ἀποτματέωντι To- 
rellius. 17. ἐσουνται F, uulgo. 18. ἀποτετμησϑω F; corr. 
Torellius. τμάματα] 510 E ut lin. 14. 20. Post ἄξονος 
haec uerba habet F, uulgo: xol ἄλλῳ ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν 
ἄξονα, sed adparet, delenda esse. nam conoides secandum 
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itaque eodem modo, quo antea [p. 390, 11], demon- 
strabimus, figuram inscriptam maiorem esse cono *P, 
frustum autem cylindri basim habens eandem, quam 
segmentum, et eundem axem maius esse quam duplo 
maius figura inscripta [cfr. p. 392, 16]. quare etiam 
maius erit quam duplo maius cono 97.) hoc autem 
non est, sed duplo maius. itaque segmentum conoidis 
maius non est cono V). per eadem autem demon- 
strabitur, ne minus quidem esse. adparet igitur, aequale 
id esse. itaque segmentum conoidis dimidia parte maius 
est segmento coni basim habenti eandem, quam seg- 
mentum, et eundem axem. 


XXIII. 


$1 ἃ conoide rectangulo duo segmenta abscinduntur, 
alterum plano ad axem perpendiculari, alterum non 
perpendiculari, et axes segmentorum aequales sunt, 
segmenta aequalia erunt. 

abseindantur enim a conoide aliquo rectangulo duo 
segmenta ita, ut dictum est. secto autem conoide 
plano per axem posito conoidis sectio sit 4BI' coni 
rectanguli sectio, diametrus autem eius ΒΖ [prop. 11, a], 
planorum autem lineae 4Z, EI, plani ad axem per- 
pendieularis sectio EI', plani autem non perpen- 
dicularis linea Z.4. axes autem .segmentorum sint 








1) Quia conus *9/ minor est figura inscripta. 


esse et perpendiculari et non perpendiculari plano, iam lin. 
18—19: δύο τμάματα, ὡς εἰρήται (lin. 14—16) dictum est. quare 
Nizzius male post ἄξονα supplet: καὶ ἄλλῳ μὴ ὀρϑῷ ποτὶ vOv 
ἄξονα. 21. 4ΒΓῚ BI' F; corr. Torellius. 24. ἔστων] 
scripsi; soro F; ἔστωσαν AD, BC*. 
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ἀλλάλαις, κορυφαὶ δὲ τὰ B, Δ. δεικτέον, ὅτι ἴσον 
ἐστὶ τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος, οὗ κορυφὰ τὸ Β, τῷ 
τμάματι τοῦ κωνοειδέος. οὗ κορυφὰ τὸ A. 
ἐπεὶ γὰρ ἀπὸ τᾶς αὐτᾶς ὀρϑογωνίου κώνου τομᾶς 
5 δύο τμάματά ἐντι ἀφῃρημένα τό τε AAZ καὶ τὸ 
ΕΒΓ, καί ἐντι αὐτῶν oí διαμέτροι ἴσαι αἱ K 4, ΒΘ, 
ἴσον ἐστὶ τὸ τρίγωνον τὸ AAK τῷ EOB' δεδείκται 
γάρ, ὅτι τὸ 4412 τρίγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ ΕΒΓ ΄ τρι- 
γώνῳ. ἄχϑω δὴ & AX κάϑετος ἐπὶ τὰν KA ἐκβλη- 
10 ϑεῖδαν. καὶ ἐπεὶ ἴσαι αἱ ΒΘ, K A, ἴσαι καὶ αἵ ΕΘ, 
AX. ἔστω δὴ ἐν τῷ τμάματι, οὗ κορυφὰ τὸ B, κῶνος 
ἐγγεγραμμένος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ τμάματι καὶ 





—— —À— — — — — —À —À ......-.-.--.-...--..ν....... — — — — — — — 


Ad 
- τ X 
ἄξονα τὸν αὐτόν᾽ ἐν δὲ τῷ τμάματι, οὐ κορυφα TO 
- , 
A, ἀπότμαμα κώνου τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχον τῷ Tuc- 


1. αλληλαις F; corr. Torellius. 2. τοῦ] addidi; om. Εἰ, 


is ado diii 





l 
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ΒΘ, K 4 inter se aequales, et uertices puncta B, Ζ. 
demonstrandum .est, segmentum conoidis, cuius uertex 
sit B, aequale esse segmento conoidis, cuius uertex 
sit 4. 

nam quoniam ab eadem sectione coni rectanguli 
duo segmenta abscisa sunt, 4.4Z et ΕΒΓ; et dia- 
metri eorum K 4, B aequales sunt, triangulum 44K 
aequale est triangulo EO B; nam demonstratum est, 
triangulum A4 4Z aequale esse triangulo E B I'[prop.3].") 
ducatur igitur linea 4X ad productam lineam Καὶ ἡ 
perpendicularis. et quoniam ΒΘ — Καὶ 4, erit etiam 
EO0 — AX.?) inscribatur igitur segmento, cuius uertex 
est B, conus eandem basim habens, quam segmentum, 
et eundem axem, et segmento, cuius uertex est 4, 
segmentum coni eandem basim habens, quam seg- 


1) Et BO, KA diametri (prop. 11, a) sectionum bases in 
que partes aequales diuidunt (prop. 3 p. 302,9); tum u. Eucl. 
2) Nam, cum bases ΒΘ, K 4 aequales sint, erit 
EO0OB:AKA-EO0:AX (Eucl VI, 1) — 1 (not. 1). 





uulgo. 6. αὐτῶν αἴ] scripsi; «£ om. F, uulgo. 14. απο- 
vunuc F, ut p. 408 lin. 3; corr. Torellius. £yov] D, B mg.; 
&£yov F, uulgo. 
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ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. ἄχϑω δὲ ἀπὸ τοῦ A4 
κάϑετος ἐπὶ τὰν 42 ἁ AM. ἐσσείται δὴ αὐτὰ ὕψος 
τοῦ ἀποτμάματος τοῦ χώνου, οὗ xogvQ& τὸ ΖΔ. τὸ 
δὲ ἀπότμαμα τοῦ κώνου, οὗ xogug& τὸ 4, καὶ ὃ κῶνος. 
οὗ χορυφὰ τὸ B, τὸν συγκείμενον λόγον ἔχοντι ποτ᾽ 
ἄλλαλα ἔκ τε τοῦ τῶν βασίων λόγου καὶ ἐκ τοῦ τῶν 
ὑψέων. τὸν συγκείμενον οὖν ἔχοντι λόγον ἔκ τε τοῦ, 
ὃν ἔχει τὸ περιεχόμενον χωρίον ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγω- 
νίου κώνου τομᾶς τᾶς περὶ διάμετρον τὰν AZ ποτὶ 
τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν EI', καὶ ἐκ τοῦ, 
ὃν ἔχει ἃ ΜΔ ποτὶ τὰν ΒΘ. τὸ δὲ χωρίον τὸ περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς ποτὶ 
τὸν αὐτὸν κύκλον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ πε- 
ριεχόμενον ὑπὸ τᾶν διαμέτρων ποτὶ τὸ τετράγωνον 
τὸ ἀπὸ v&üg EI' [ἔχει καὶ τὸ ἀπότμημα τοῦ κώ- 
νου, οὗ χορυφὰ τὸ 4, πρὸς τὸν κῶνον, οὗ χορυφὰ 
τὸ B, τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει ἁ 
ΚΑ ποτὶ τὰν EO, καὶ τοῦ. ὃν ἔχει & ΜΖ ποτὶ τὰν 
BO: & μὲν γὰρ ΚΑ ἡμίσεά ἐντι τᾶς διαμέτρου τᾶς 
βάσιος τᾶς τοῦ ἀποτμήματος τοῦ κώνου, οὗ κορυφὰ 
τὸ 4, & δὲ EO ἡμίσεα τᾶς διαμέτρου τᾶς βάσεως τοῦ 
κώνου, «t δὲ 4M, BO ὕψεά ἐντι αὐτῶν. ἔχει δὲ ἃ 
AM ποτὶ τὰν ΒΘ τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν καὶ ποτὶ τὰν 
ΚΑ, ἐπεὶ ἃ ΒΘ ἴση ἐστὶ τᾷ Καὶ 4. ἔχει δὲ καὶ ἃ AM 
ποτὶ τὰν K 4, ὃν ἃ ΧΑ ποτὶ τὰν AK]. ἔχοι οὖν κα 
καὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου ποτὶ τὸν κῶνον τὸν συγ- 
κείμενον λόγον ἔκ vs τοῦ, ὃν ἔχει & AK ποτὶ τὰν 

1. δέ] δὲ καί D (non BC*); ed. Basil, Torellius. 2, δή] 
Torellius; δὲ F, uulgo. 8. 4] 4 F. 5. εχωντι F; corr. D. 
ποτι ταλλαλα F. 11. MA] scripsi; NA FBC*; ΛΜ ed. Basil, 


Torellius. In figura lineas ZII, AII et litteras O, II addidi. 
15. ἀπότμαμα, ut lin. 20, Torellius. 16. ποτί Torellius. 
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mentum, et eundem axem. ducatur autem ab ^4 puncto 
linea ΑΜ ad lineam .4Z perpendicularis. ea igitur 
altitudo erit segmenti coni, cuius uertex est 4.") 
segmentum autem coni, euius uertex est 74, et conus, 
cuius uertex est B, eam inter se rationem habent, 
quae composita est ex ratione basium et ratione 
altitudinum.?) habent igitur rationem compositam ex 
ratione, quam habet spatium comprehensum sectione 
coni aeutianguli [prop. 12] cireum diametrum 4Ζ 
descripta ad circulum [prop. 11,a] cireum diametrum 
EI' descriptum, et ratione M4: BO. sed spatium 
sectione coni aeutianguli comprehensum ad eundem 
cireulum eandem rationem habet, quam rectangulum 
diametris [illius] comprehensum ad EI* [prop. 5].?) 
quare etiam segmentum coni ad conum rationem ha- 


1) Quia à uertice 4 ad basim perpendicularis ducta est 
(u. quadr. parab. 17 extr.) 

2) Cfr. prop. 10. 

3) Sequentia uerba: ἔχει καὶ lin. 15 — τὰν AK lin. 25 
gubditiua sunt. nam primum uerba eí δὲ 4M, BO ὕψεά ἐντι 
αὐτῶν hoc loco prorsus absurda sunt post lin. 9—3. deinde 
quae proxime sequuntur lin. 22— 28 demonstrationis teno- 
rem plane conturbant. adparet enim ex p. 410, 1 sq., Archi- 
medem rationem 4M: BO immutatam retinuisse et alteram 
rationem ita transformasse, ut adpareret, eam aequalem esse 
ΒΘ: 4M. tum etiam lin. 15—21, ubi etiam causa obscure 
significata (ἃ μὲν γὰρ κτλ. lin. 19) offendit, delendae sunt 
propter lin. 25 sq. 


L7 


18. MA] scripsi; ΝᾺ FBC*; 44M ed. Basil, Torellius. 19. 
ταν διαμετρῶν (ὧν comp. τὰς βασιὰς (ας comp.) PF; corr. 
Torellius. 22. 4M] AN F, ut lin. 23; corr. ed. Basil. 244. 
ἴσα Torellius. AM] AN F, ut p. A10 lin. 2; corr. ed. Basil. 
25. ἔχοι οὖν καὶ scripsi; ἔχοι F, uulgo; ἔχει Torellius, B. :::26; 
ἀποτμήμα ἘΠ; corr. Torellius. 
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AX: ἴσα γάρ ἐστιν ἃ AX τᾷ EO" καὶ ἐκ τοῦ, ὃν 
ἔχει ἃ ΔΜ ποτὶ τὰν ΒΘ. ὁ δὲ ἕτερος τῶν εἰρημένων 
λόγων, ὁ τᾶς AK ποτὶ AX, ὁ αὐτός ἐστι τῷ τᾶς AK 
ποτὶ 4M. τὸ ἄρα ἀπότμαμα ποτὶ τὸν κῶνον λόγον 
ἔχει, ὃν ἃ AK ποτὶ τὰν AM, καὶ ὃν ἔχει ἃ AM ποτὶ 
τὰν ΒΘ. ἴσα δὲ ἃ ΒΘ τᾷ Κα. δῆλον οὖν, ὅτι ἴσον 
ἐστὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου, οὗ κορυφὰ τὸ 4, τῷ 
κώνῳ. οὗ κορυφὰ τὸ Β. φανερὸν οὖν, ὅτι καὶ τὰ 
τμάματα ἴσα ἐντί, ἐπεὶ τὸ μὲν ἕτερον αὐτῶν ἡμιόλιόν 
ἐστι τοῦ κώνου, τὸ δὲ ἕτερον ἡμιόλιον τοῦ ἀποτμά- 
ματος τοῦ κώνου ἴσων ἐόντων. 


κδ΄. 
Εἴ κα τοῦ ὀρϑογωνίου κωνοειδέος δύο τμάματα 
ἀποτμαϑέωντι ἐπιπέδοις ὁπωσοῦν ἀγμένοις. τὰ τμά- 


15 ματα ποτ᾽ ἄλλαλα τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον τοῖς τε- 


20 


τραγώνοις τοῖς ἀπὸ τῶν ἀξόνων αὐτῶν. 
2 , N ^ ? , , , 
ἀποτετμάσϑω γὰρ τοῦ ὀρϑογωνίου κωνοειδέος δύο 
τμάματα, ὡς ἔτυχεν. ἔστω δὲ τῷ μὲν τοῦ ἑτέρου 
τμάματος ἄξονι ἴσα ἃ K, τῷ δὲ τοῦ ἑτέρου ἴσα ἁ A. 
δεικτέον, ὅτι τὰ τμάματα τὸν αὐτὸν ἔχοντι λόγον 
2 Pd -" 2 ᾿ -“ 
ποτ΄ ἀλλαλα τοῖς ἀπὸ τὰν K, 4 τετραγῶνοις. 
τμαϑέντος δὴ τοῦ κωνοειδέος ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 


ΤΑ ΧΑ Τ RV. 2. ἕτερος} scripsi; ex F, uulgo. 3. 
τᾶς] της ἘΠ; corr. Torellius. προς per comp. Εἰ; corr. Torel- 
lius, ut lin. 4 bis. τᾶς AK] τῆς AN F, της AK ed. Basil. ; 
corr. Torellius. 4. AM] AK FVD. 5. AK] AN F; corr. 
AB. AM] AK F; corr. AB. καί vo ov F; corr. Torellius. 
AM] AN F; corr. AB. . &. vor F; corr. Torellius. 7. απο- 
τμημα F. 10. ἁἀποτμήματος FE; corr. Torellius. 19. «s' 
Torellius. 16. αὐτῶν] αὐτὴσ cum comp. ov supra c Εἰ; 
αὐτοῖς ed. Basil. corr. ΟἿ, 17. ἀποτετμησϑω F, ut lin. 14; 
corr. Torellius. 18. τῷ] r« F; corr. B* D. 19. K] AK 
FBC*. 4] 44 FBC*. 


puD--———— — IE 
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bebit compositam ex A4K:.4X (nam AX — ΕΘ)" 
et 4M: ΒΘ. altera autem harum rationum, AK : A X, 
aequalis est rationi 4K:.4M.*) itaque segmentum 
[coni] ad conum eam rationem habet, quam 

AK: AM AM : BO. 


sed ΒΘ — Κα [ex hypothesi] adparet igitur, seg- 


mentum eoni, cuius uertex sit 74, aequale esse cono, 


euius uertex sit. B. constat igitur, etiam segmenta 
aequalia esse, quia alterum eorum dimidia parte maius 
est cono [prop. 21], alterum dimidia parte maius seg- 
mento coni cono illi aequali [prop. 22]. 


XXIV. 


8i & conoide rectangulo duo segmenta abscin- 
duntur planis quouis modo ductis, segmenta inter se 
eandem rationem habebunt, quam quadrata axium.?) 

abscindantur enim a conoide rectangulo duo seg- 
menta quouis modo sumpta, et axi alterius segmenti 
aequalis sit linea K, alterius autem linea ΖΔ. demon- 
strandum, segmenta eandem rationem habere inter se 
quam K?: 43. 

secto igitur conoide plano per axem posito segmenti 


1) U. p. 406, 10. Ducatur AII X AX et ZII —— AII. erit 
ZII minor diametrus ellipsis, cuius maior diametrus est AZ 
(prop. 12). et (Eucl. VI, 2) ZO: OII—— ZK:K4-—1. sed 
OII — AX (Eucl. I, 34) — ΘΕ. quare erit ZI] — EI. ita- 
que A4Z»«ZII: EI? — AZ: EUL— AK: EO — AK:4AX. 

2) Nam trianguü MK^A, AK X similes sunt; tum u. Eucl, 

, 4. 
3) P. 276, 18 finis hic est: τὰ ἀποτμαϑέντα τμάματα διπλά- 
6:0v λόγον ἑξοῦντι ποτ᾽ ἄλλαλα τῶν ἀξόνων; cfr. περὶ £Aíx. 
praef. 


VM nme SE 
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412 ΠΕΡῚ KGONOEIAESN KAI ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩ͂Ν, 


ἄξονος τοῦ τμάματος ἔστω τομὰ & ABI ὀρϑογωνίου 


κώνου τομά, ἄξων δὲ & B. καὶ ἀπολελάφϑω ἁ B τᾷ 
K ἴσα, καὶ διὰ τοῦ Zl ἐπέπεδον ἐκβεβλήσϑω ὀρϑὸν ποτὶ 
E i 





4 





Ν -»"“Ὕ. ^ 
τὸν ἄξονα. τὸ δὴ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος τὸ βάσιν 
b » 1 , 1 4 , 1 
μὲν ἔχον τὸν xvxÀov τὸν περὶ διάμετρον τὰν .AI, 
ἄξονα δὲ τὰν B4 ἴσον ἐστὶ τῷ τμάματι τῷ ἄξονα ἔχοντι 
4 4 
2 m 4 5 € » " 
ἴσον τῷ K. εἰ uiv ovv καὶ & K ica ἐσεὺ πὰ A, 
/ ci ^ ^ -w ; 2 , $44/ 
φανερὸν. ovr, καὶ τὰ τμαματα ἴσα ἑσσουνται ἀλλάλοις. 
ἑκάτερον γὰρ αὐτῶν ἴσον τῷ αὐτῷ. καὶ τὰ τετρά- 
N $ “-π » » 9.7 ^ 95 ἐς δ - 
γωνα τὰ ἀπὸ τᾶν K, 4 icc ὥστε τὸν αὐτὸν ἕξοῦντι 
λόγον τὰ τμάματα τοῖς τετραγώνοις τοῖς ἀπὸ τῶν 
ἀξόνων. εἰ δὲ μὴ ἴσα ἐστὶν ἃ 4 τᾷ K, ἔστω ἃ 4 ἴσα 
τᾷ ΒΘ. καὶ διὰ τοῦ Θ᾽ ἐπίπεδον ἄχϑω ὀρϑὸν ποτὶ 
M N Ἁ ἡ m Ν , p A , 
τὸν ἄξονα. τὸ δὴ τμᾶμα τὸ βασιν ἔχον τὸν κύκλον 


16 τὸν περὶ διάμετρον τὰν EZ, ἄξονα δὲ τὰν ΒΘ ἴσον 


1. ἃ] om. F. 8. KJ IKF. 4. δὴ] scripsi; δὲ F, uulgo. 
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sectio sit A4BI' rectanguli coni sectio [prop. 11, ἃ], 
axis autem Bf. et ponatur B4 lineae K aequalis, 
et per Z/ punctum planum ducatur ad axem perpen- 
dieulare. segmentum igitur conoidis basim habens 
 eireulum cireum diametrum A4I' descriptum, axem 
autem Β 4 aequale est segmento axem habenti lineae 
K aequalem [prop. 23]. quare si K — 4, constat, 
eliam segmenta aequalia inter se fore; nam utrumque 
eorum eidem aequale est. et K? — 45. quare seg- 
menta eandem rationem habebunt, quam quadrata 
axium. sin 4 linea lineae K aequalis non est, sit 
4 — BO, et per Θ᾽ ducatur planum ad axem perpen- 
dieulare. segmentum igitur basim habens circulum 
cireum diametrum ZZ descriptum, axem autem ΒΘ 


6. ἐστί] comp. F, BC*; evr/ uulgo. τμάματι] sic F, ut lin. 8, 11. 
7. 4] 4 F; corr. ed. Basil.* 9. ἴσον] comp. F. 10. τὰν] 
Scripsi; τῶν F, uulgo. 4] 4 F; corr. ed. Basil.* 14. δή] 
scripsi; ὃς F, uulgo. 


10 


15 


20 


25 


414 ΠΕΡῚ K&SNOEIAES$N KAI ZoAIPOEIAESNN. 





᾿ 4 - , —- v » δ - : 

ἐστὶ τῷ τμᾶάματι τῷ ἔχοντι ἄξονα ἴσον τᾷ 4. ἐγγε- 
, A , , ^ 
γράφϑωσαν δὴ κώνοι βασίας μὲν ἐχόντες vovg κύκλους 
τοὺς περὶ διαμέτρους τὰς AI, EZ, κορυφὰν δὲ τὸ 
B σαμεῖον. ὁ δὴ κῶνος ὁ ἔχων ἄξονα τὰν Β 4 ποτὶ 
τὸν χῶνον τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν ΒΘ τὸν συγκεί- 
μένον ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει & 44 ποτὶ τὰν 
ΘΕ δυνάμει, καὶ ἐκ τοῦ, ὃν ἔχει & 48 ποτὶ τὰν ΒΘ 
μάκει. ὃν δὲ λόγον ἔχει & 4 4 ποτὶ τὰν ΘΕ δυνά- 
uev, τοῦτον ἔχει ἃ Β4 ποτὶ τὰν ΒΘ μάκει. ὃ ἄρα 
κῶνος ὁ ἔχων ἄξονα τὰν Β4 ποτὶ τὸν κῶνον τὸν 
ἔχοντα ἄξονα τὰν ΒΘ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ 
τὲ TOU, ὃν ἔχει ἃ ZB ποτὶ τὰν ΘΒ, καὶ ἐκ τοῦ. Ov 
ἔχει ἃ 48 ποτὶ τὰν ΒΘ. οὗτος δέ ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ, 
ὃν ἔχει τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς ZB ποτὶ τὸ τετρά- -. 
Ἁ 3 'N ld τι Ἁ , Ἢ EU e ^ € 
yovov τὸ &zo τᾶς OB. ον δὲ λόγον ἔχει ὁ κῶνος ὁ | 
LA '"»» ' M M - M L4 , r 
ἄξονα ἔχων τὰν B 4 ποτὶ τὸν κῶνον vov ἄξονα ἔχοντα — 
τὰν ΘΒ. τοῦτον ἔχει τὸν λόγον τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος 
VEM. E A! M1 * w X^ 132 LÀ Ἁ 
τὸ ἄξονα ἔχον τὰν Z B ποτὶ τὸ τμᾶμα τὸ ἄξονα ἔχον τὰν 
δὼ Uf ' c , , 2 , “Ὁ N 
ΘΒ. éx&vsQov γὰρ ἡμιόλιόν ἐστιν. καί ἐστιν τῷ μὲν 
, -" P d 2) A , A] ^- — 
τμάματι τῷ ἄξονα ἔχοντι vov B zl ἴσον τὸ τμᾶμα τοῦ 
, M P4 E] p - En Α , ^ 
κωνοειδέος τὸ ἄξονα ἔχον ἴσον τᾷ K, τῷ δὲ τμάματι τῷ 
ἄξονα ἔχοντι τὰν ΘΒ ἴσον τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος 
τὸ ἄξονα ἔχον ἴσον τᾷ A4, καὶ τᾷ μὲν Β4 ἴσα & K, 
τᾷ δὲ ΘΒ ἴσα & 4. δῆλον οὖν, ὅτι τὸ τμᾶμα τοῦ 
κωνοειδέος τὸ ἄξονα ἔχον ἴσον τᾷ K τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον ποτὶ τὸ τμᾶμα τοῦ κωνοειδέος τὸ ἄξονα ἔχον 
»" - ev N , N E ἐν " M ^ 
ἴσον τᾷ 4, ον τὸ τετράγῶνον τὸ ἄπο τᾶς K ποτὶ τὸ 
τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς 4. 

1. τῷ] scripsi; τω F, uulgo. 2. δή] δυο A, ed. Basil, 


Torellius. ^ 4. δή] scripsi; δὲ F, uulgo. 9. μακῶν F; corr. 
B. 15. OB] EB F; corr. ed. Basil.* 16. ὁ ἄξονα] ὁ ad- 
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aequale est segmento axem habenti aequalem lineae ΖΛ. 
inscribantur igitur coni bases habentes circulos circum 
diametros 4I EZ descriptos, uerticem autem punctum 
B. conus igitur axem habens B Z/ ad conum axem 
habentem B O0 eam rationem habet, quam habet 
A4*:0E* »« AB: B9.) 
sed 2.42: 0E? — BzZ: BO [quadr. parab. prop. 3]. 
quare conus axem habens B z/ ad conum axem ha- 
bentem B9 eam habet rationem, quam  , 
4B:0B»« 4B: BO — A4B*:0B*. 
eb quam rationem habet conus axem habens Bf ad 
conum axem habentem 9 B, eam rationem habet seg- 
mentum conoidis axem habens z/1B ad segmentum 
axem habens € B. utrumque enim [segmentum] di- 
midia parte maius est [cono basim eandem habenti 
eb axem eundem; prop. 21]. et segmento axem ha- 
benti Β zí aequale est segmentum conoidis axem habens 
lineae K aequalem, segmento autem axem habenti 
0B segmentum axem aequalem habens lineae 44, et 
Β4-- K, ΘΒ — 4. adparet igitur, segmentum co- 
noidis axem habens lineae K aequalem ad segmentum 
conoidis axem habens lineae 4 aequalem eandem ra- 
tionem habere, quam K? ad 43. 


1) Habent enim rationem ex ratione: basium et ratione 
axium compositam (prop. 10); sed ratio basium ea est, quam 
habet 4.41: E? (Eucl. XII, 2). 


didi; om. F, uulgo. B4] ΚΔ FBC*. 20. τό] addidi; om. 
F, uulgo. 28. ἴσον] scripsi; tog» F, uulgo. 1] AK F. -27. 
τετράγωνον] τετράγωνον KE EF; corr. B. 28. 4] A F. 
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416 ΠΕΡῚ KSNOEIAESN ΚΑΙ ZoAIPOEIAESN. 
, 
κε΄. , 
Πᾶν τμᾶμα ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ἀποτετμαμέ- 
νον ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα ποτὶ τὸν χῶνον 
οἱ , 2! Ἁ ἮΝ X ^ , i1 e 
τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ὕψος 
ἴσον τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἔχει ἃ συναμφοτέραις 
, “ 2 ^ , X bl , - 
ἴσα τῷ τε ἄξονι τοῦ τμάματος καὶ τῷ τριπλασίᾳ τᾶς 
, ^M Pid Mi y - » 
ποτεούσας τῷ ἄξονι ποτὶ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις τῷ τε 
ἄξονι τοῦ τμάματος καὶ τᾷ διπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας 
τῷ ἄξονι. s 
" ^ 3 , , 9 
ἔστω τι τμᾶμα ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ἀποτετμα- 
, ? , 3 Dd M Ἁ A , 
μένον ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, καὶ τμαϑέντος 
, - , ’ὔ L4 A hd A ς M EU 
αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ἃ τομὰ ἔστω 
αὐτοῦ μὲν τοῦ κωνοειδέος ἃ ABI' ἀμβλυγωνίου 
, , — SN 2 ’ ld 9 , 
κώνου τομά, TOU δὲ ἐπιπέδου τοῦ ἀποτέμνοντος 
τὸ τμᾶμα & 4Γ εὐϑεῖα, ἄξων δὲ ἔστω τοῦ τμάματος 
& Β4, & δὲ ποτεοῦσα τῷ ἄξονι ἔστω ἁ BO, καὶ τᾷ 
ΒΘ ἴσα ἃ ZO καὶ & ΖΗ. δεικτέον, ὅτι τὸ τμᾶμα 
ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ Sii 
ug καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν λόγον ἔχει, ὃν ἃ HA ποτὶ 
τὰν Z4. 
ἔστω δὴ κύλινδρος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ τμά- 
ἢ ᾿ 3f ^ ^ 2 - 5 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ ἔστωσαν 
2 ^ j 3 
αἱ DA, I'T. ἔστω δὲ καὶ xàvóg τις, ἐν ᾧ τὸ "P, 
καὶ ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ 
, 30x N - X" y * , 
τμάματι καὶ ἄξονα τὰν Bzi τοῦτον ἐχέτω vOv λόγον, 
ὃν ἔχει ἃ ΗΖ ποτὶ τὰν A4Z. φαμὶ δὴ τὸ τμᾶμα τοῦ 





1. κξ΄ Torellius. 2. ἀποτετμημενον F, ut lin. 10; corr. 
Torelius. ὅ. ἃ συναμφοτέραις] scripsi; συναμφοτερα F, "uulgo. 
6. τῷ] vo F. 15. ἃ 4Γ εὐϑεῖα)] scripsi; ευϑεια Εἰ, uulgo; 
εὐθεῖα ἃ AI'ed. Basil, Torellius. 16. B4] Β44 T; corr. 
ed. Basil*. ^ soriovco F; corr. Torellius. 18. τὸν βάσιν] 
Torellius; ταν βασιν F, uulgo. 19. λόγον] τὸν αὐτὸν λόγον 
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XXV. 


Quoduis segmentum conoidis obtusianguli plano 
ad axem perpendiculari abscisum ad conum eandem 
basim habentem, quam segmentum, et altitudinem 
aequalem eam habet rationem, quam linea utrique 
simul aequalis, et axi segmenti et triplici lineae axi 
adiectae ad lineam utrique aequalem et axi segmenti 
et dupliei lineae axi adiectae.) 

sit segmentum aliquod conoidis obtusianguli plano 
ad axem perpendiculari abscisum, et secto eo alio 
plano per axem posito ipsius conoidis sectio sit 48 Γ 
coni obtusianguli sectio [prop. 11, b], plani autem 
segmentum abscindentis linea A4I', axis autem seg- 
menti sit Bz/, et linea axi adiecta sit BO, et sit 
B0 -—Z0- ZH. demonstrandum est, segmentum 
ad conum basim habentem eandem, quam segmen- 
tum, et eundem axem eam rationem habere, quam 
HA : Za. 

sit igitur cylindrus eandem basim habens, quam 
segmentum, et axem eundem, latera autem eius sint 
lineae D 4, I'T. sit autem etiam conus quidam, in 
quo sit littera *P, et ad conum eandem basim haben- 
tem, quam segmentum, et axem B1 eam habeat ra- 
tionem, quam HZ:21Z. dico igitur, segmentum 


1) P. 280, 2: εἴ κα τοῦ ἀμβλυγωνίου κωγοειδέος ἀποτμαϑῇ 
τμάματα ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ᾿ἀποτμαϑὲν τμᾶμα 
ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον npe τὸν λόγον, ὃν ἃ συναμφοτέρῳς 
ἴσα, τῷ τε ἄξονι κτλ. (lin. 6—9). 


23. δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. 26. Hz] KZ F; corr. ed. Ba- 
sil.* φημι F; corr. Torellius. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 21 
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418 ΠΕΡῚ KGNOEIAEQ9N ΚΑΙ EZóAIPOEIAESN, 


κωνοειδέος ἴσον εἶμεν τῷ 9 κώνῳ. εἰ γὰρ μή ἐστιν 
ἴσον. ἤτοι μεῖξον ἢ ἔλασσόν ἐστιν. ἔστω πρότερον. 
εἰ δυνατόν, μεῖξον. ἐγγεγράφϑω δὴ εἰς τὸ τμᾶμα 
σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ κυλίνδρων 
ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν 
σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι. ἢ ἁλίκῳ 
ὑπερέχει τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ T" κώνου. 
διάχϑω δὴ τὰ ἐπίπεδα πάντων τῶν κυλίνδρων ποτὶ 
τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ 
κυλίνδρου τοῦ βάσιν 
μὲν ἔχοντος τὸν χύ- 
κλον τὸν περὶ διά- 
μετροντὰν 4Γ,, ἄξονα 
δὲ τὰν Β 47. ἐσσείται 
δὴ ὅλος ὁ κύλινδρος 
διῃρημένος εἰς κυ- 
λένδρους τῷ μὲν πλή- 
Ἔτι ταις $e, ἴσους τοῖς κυλίν- 
δροις τοῖς ἐν τῷ 
περιγεγραμμένῳ 
σχήματι, τῷ δὲ με- 
γέϑει ἴσους τῷ με- 
γίστῳ αὐτῶν. καὶ 
ἐπεὶ ἐλάσσονι ὑπερ- 
ἔχει τὸ περιγεγραμ- 
μένον σχῆμα τοῦ 
ἐγγεγραμμένου, ἢ τὸ 
τμᾶμα τοῦ 9". κώνου, καὶ μεῖζόν ἐστι τὸ περιγεγραμ- 
μένον σχῆμα τοῦ τμάματος., δῆλον, ὅτι καὶ τὸ ἐγγε- 





1. yco] scripsi; ye F, uulgo. 4. αλλω F. 8. διηχϑὼ F; 
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conoidis aequale esse cono 9. nam si aequale non 
est, aut maius est aut minus. prius, si fieri potest, 
maius sit. inscribatur igitur segmento figura solida, 
et alia cireumsceribatur ex cylindris altitudinem aequa- 
lem habentibus composita, ita ut figura circumscripta 
excedat inscriptam spatio minore, quam quali excedit 
segmentum conoidis conum *9 [prop. 19]. producan- 
iur igitur plana omnium cylindrorum ad superficiem 
cylindri basim habentis circulum circum diametrum 





AT' descriptum, axem autem Bf. itaque totus cy- 
lindrus diuisus erit in cylindros numero cylindris 
figurae cirecumscriptae aequales, magnitudine autem 
maximo eorum aequales. et quoniam figura circum- 
Scripta excedit inscripbam minore spatio, quam quo 
segmentum conum */ excedit, et figura circumscripta 
maior est segmento, adparet, etiam figuram inscriptam 
maiorem esse cono *"P. sit igitur BP tertia pars 


corr. Torellius. In figura litteras M, NN permutant Cr., ed. 
Basil, Torellius. 24. ἐλαασσονι F. 271. 5| om. F; corr. ed. 
Basil. 28. τμᾶμα] sic F, ut p. 420 lin. 12. 


9T 
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γραμμένον σχῆμα μεῖζόν ἐστι τοῦ "P χώνου. ἔστω 
δὴ τρίτον μέρος τᾶς Bz4 ἁ BP. ἐσσείται οὖν & ΗΔ“ 
τριπλασία τᾶς OP. καὶ ἐπεὶ ὁ μὲν κύλινδρος ὁ βάσιν 
LÀ Ν , Ἁ X , A P d 
ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν AI, ἄξονα 
δὲ τὰν B ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν 
αὐτὰν καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, 
ὃν & ΗΖ ποτὶ τὰν OP, ἔχει δὲ καὶ ὁ εἰρημένος κῶ- 
vog ποτὶ τὸν Ψ κῶνον, ὃν & ZZ ποτὶ τὰν HA, 
ἕξει ἄρα καὶ ἀνομοίως τῶν λόγων τεταγμένων τὸν 
Ψ- A , e , e , , ' 
αὐτὸν λόγον ὁ κύλινδρος ὁ εἰρημένος ποτὶ τὸν Ψ 
κῶνον, ὃν ἃ ZZ ποτὶ τὰν OP. ἔστωσαν δὲ γραμμαὶ 
"E 3,1521 «€: M ok - ' , , » 
κειμέναι, ἐφ᾽ ἂν và AH, τῷ μὲν πλήϑει ἴσαι τοῖς τμα- 
μάτεσσιν τοῖς ἐν τᾷ B4 εὐϑείᾳ, τῷ δὲ μεγέϑει ἑκάστα 
ἴσα τᾷ ZB, καὶ παρ᾽ ἑἕκάσταν αὐτᾶν παραπεπτωκέτω 


16 χωρίον ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ τὸ μὲν μέ- 


20 


γιστον ἔστω ἴσον τῷ ὑπὸ ΖΩ͂, 4B, τὸ δὲ ἐλάχιστον 
ἴσον τῷ ὑπὸ ΖΟ, ΟΒ. αἱ δὲ πλευραὶ τῶν ὑπερβλη- 
μάτων τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχόντων [καὶ γὰρ oc 
ἴσαι αὐταῖς αἵ ἐπὶ τᾶς Β 4 εὐθείας τῷ ἴσῳ ἀλλάλων 
ὑπερέχουσιν]. καὶ ἔστω & μὲν τοῦ μεγίστου ὑπερβλή- 
ματος πλευρά, ἐφ᾽ ἃς τὸ N, ἴσα τᾷ B, ἃ δὲ τοῦ ἐλαχί- 
στου ἴσα τᾷ ΒΟ. ἔστω δὲ καὶ ἄλλα χωρία, ἐν οἷς τὸ 
4, τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τούτοις, τῷ δὲ μεγέϑει ἕκαστον 
ἴσον τᾷ μεγίστῳ τῷ ὑπὸ τᾶν ZZ, 48. ὁ δὴ κύ- 


2. ἐπειται F. 9. ἄρα καί] scripsi; «uero. post lacunam 
F, uulgo; ov» Commandinus; ἄρα Torellius. τεταγμένων] 
Commandinus; τεταραγμένον F, uulgo; τεταγμένον Torellius. 
11. 0v] om. FBC*. OP] ΘΟ F; corr. ed. Basil.* ἔστω- 
coy| comp. F. δέ] scripsi; δὲ αὐ F, uulgo. 12. ἐσὰ F; corr. 
ὩΣ 13. τᾷ] vo F; corr. Torellius. 14. αὐτων F; corr. 
Torellius. ^ 16. ἴσον] s» F; corr. ed. Basil. — Zi, B scripsi; . 
ZB4 FBC*; ZAB ed. Basil, uulgo. — 17. ἴσον] εν F; corr. A. 
ZO, OB] scripsi; ZOB F, uulgo. 18. τῷ] vo» vo F; corr. B. 
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lineae B Ζ. erit igitur ΗΖ —3 0P.) et quoniam 
eylindrus basim habens cireulum circum diametrum 
ΑΓ descriptum, axem autem Βὶ 4] ad conum basim 
habentem eandem et eundem axem eam habet ra- 
lionem, quam Hz: 0 P,?) et etiam conus ille ad co- 
num 9. eam rationem habet, quam Ζ 4 : H,Z, habebit 
eliam, cum perturbata sit proportio [Eucl. V, def. 20], 
cylindrus, quem commemorauimus, ad conum 9 eam 
rationem, quam Z 21:0 P [Eucl. V, 283]. ponantur 
autem lineae quaedam, in quibus sint litterae ££, 
numero partibus lineae B “47 aequales, magnitudme 
autem singulae lineae Z B aequales, et singulis ad- 
plicetur spatium figura quadrata excedens, eb maximum 
sit — ZZ4»«24B, mmimum autem — ZO »« OB; 
latera autem  excessuum aequali differentia inter 
se excedant.?) et latus maximi excessus sit ea 
limea, in qua est littera N, aequalis lineae B Z, 
latus autem minimi excessus lineae BO aequalis 
sit. sint autem etiam alia spatia, in quibus sit 
lhttera $2, numero his aequalia et magnitudine sin- 
gula maximo illorum, rectangulo lineis Z1, 4B 


1) Nam Hz -— HB-LFB4-—308B --3BP et 

0P — ΘΒ -L- BF. 

2) Conus enim tertia pars est cylindri (Eucl. XII, 10; cfr. 
supra prop. 10), et OP — 1 ΗΖ. 

3) Cum nusquam dixerit Archimedes, latera aequalia esse 
partibus lineae Bz/ (neque enim hoc ex linn. 15—17 concludi 
potest), adparet, retinendam esse scripturam codicum lin. 18, 
eb uerba sequentia lin. 18—20 delenda, in quibus offendunt 
eliam ἀλλάλων et ὑπερέχουσιν. ; 


ὑπερέχοντι Nizzius. 20. ὑπερέχοντι Torellius; sed u. not. 
21. τὸ IN] scripsi; rov F; τὸ M ed. Basil, Torellius; ἃ. p. A 
22. BO] BI F; corr. ed. ' Pasil. 24. ZA, 28 scripsi; Zz B 
F, nulgo. 
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c y, ' 
λινδρος ὁ βάσιν μὲν ἔχων τὸν χύκχλον τὸν περὶ 
διάμετρον τὰν 4Γ, ἄξονα δὲ τὰν 2 E ποτὶ τὸν κύ- 
λινδρον τὸν βάσιν μὲν ἔχοντα τὸν κύκλον τὸν περὶ 


διάμετρον τὰν KA, ἄξονα δὲ τὰν 4Ε τὸν αὐτὸν 


ἔχει λόγον, ὃν ἃ 4.4 ποτὶ τὰν ΚΕ δυνάμει. οὗτος 
δέ ἐστιν ὁ αὐτὸς TQ, ὃν ἔχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τᾶν Z4, B ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν Z E, ΒΕ. 
ἐν πάσα γὰρ τᾷ τοῦ ἀμβλυγωνίου κώνου τομᾷ τοῦτο 
συμβαίνει [ἃ γὰρ διπλασία τᾶς ποτεούσας, τουτέστι 
τὰς ἐκ τοῦ κέντρου, πλαγία ἐστὶ τοῦ εἴδους πλευρά!. 
καί ἐστι τῷ μὲν ὑπὸ τᾶν Z4, B περιεχομένῳ ἴσον 
τὸ XN χωρίον, τῷ δὲ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, BE ἴσον ἐστὶ 
τὸ EM. ἃ γὰρ & ἴσα ἐστὶ τᾷ ΖΒ, & δὲ M τᾷ BE, 


ἁ δὲ Ν τᾷ Β4. ὁ ἄρα κύλινδρος ὁ βάσιν μὲν ἔχων ᾿ 


τὸν κύχλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν AI, ἄξονα δὲ 
τὰν 4Ε ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν βάσιν ἔχοντα τὸν 
κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν K 4, ἄξονα δὲ τὰν 
ΖΕ τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον, ὃν τὸ 9) χωρίον ποτὶ τὸ 
AM. ὁμοίως δὲ δειχϑησέται καὶ τῶν ἄλλων κυλίν- 
δρων ἕκαστος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἔχων 
τὰν ἴσαν τᾷ gl E ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν ἐν τῷ ἐγγε- 
γραμμένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα τὸν αὐτὸν ἄξονα τοῦ- 
τον ἔχων τὸν λόγον, ὃν ἔχει τὸ $2 χωρίον ποτὶ τὸ 
ὁμόλογον τῶν παρὰ τὰν  παραπεπτωκότων ὑπερβάλ- 
λον τῷ τετραγώνῳ. ἔστιν δή τινα μεγέϑεα, ot κυλίν- 
δροι οἵ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ, ὧν en ἄξονα. Tp 
ἴσον τᾷ 4E, καὶ ἄλλα μεγέϑεα, và χωρία, ἐν oig τὸ 

7. πᾶν] τὰς F; corr. AB. 12. EN] addidi; om. F, uulgo; 
A&M OCr., ed. Basil, Torellius. ἴσον ἐστὶ vo ΞΜ. ἃ γὰρ 
A] om. F; corr. ed. Basil. (EN pro E M). 13. M] scripsi; 


N F, uulgo. 14. N] M ed. Basil, Torellius. 19. EN Torellius. 
24. ὁμόλογον ον λογον Εἰ: corr. Torellius. τῶν παρα] ταν 


—————— 
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comprehenso, aequalia. itaque cylindrus basim habens 
cireulum cireum diametrum 4 Γ᾽ descriptum, axem 
autem 4 E ad cylindrum basim habentem circulum 
cireum diametrum K A4 descriptum, axem autem 4E 
eandem rationem habet, quam z/4?: Καὶ E? [Eucl. XII, 
Eis-XII, 2)... sed 
UA LAE -—LdB4sZE» BE. 
hoe enim in omnibus sectionibus coni obtusianguli 
accidit." et spatium ,9'N — Z4 »« B4, et 
ZSM-—LEBE; 

nam E -—ZBetM-—BEet N—B4.?) itaque 
cylindrus basim habens circulum circum diametrum 
Al1' descriptum, axem autem 71 E ad cylindrum basim 
habentem circulum circum diametrum K 4 descriptum, 
axem autem 47 Εἰ eandem rationem habebit, quam («Ὁ 
spatium ad € M. et eodem modo demonstrabimus, 
eliam unumquemque ex ceteris cylindris totius cy- 
lindri axem habentem lineae Z/ E aequalem ad cy- 
lindrum figurae inscriptae eundem axem habentem 
eam rationem habere, quam spatium £/ ad respondens 
spatium eorum, quae lineae ,3 adplicata sunt figura 
quadrata excedentia. sunt igitur magnitudines quae- 
dam, cylindri totius cylindri, quorum singuli axem 
habent lineae z/f E aequalem, et aliae magnitudines, 


1) Apollon. I, 21; cfr. Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV 
p. 55 nr. 24. sed sequentia uerba lin. 9.10 delenda sunt, 
quia nomen ἡ πλαδία πλευρά ab Apollonio demum inuentum 
est. interpolator uerba Archimedis ad genus dicendi Apol- 
lonii adcommodare uoluit. 

9) Et EN — (Ξ - Νὴ »« N, EM — (& -Ε M) »« N. 


περι ἘΠ; corr. Torellius. ΜΞ] Nizzus; ΝΞ F, uulgo. πσπερι- 
πεπτωκότων FE; corr. Torellius. 
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4. ἴσα τούτοις τῷ πλήϑει κατὰ δύο μεγέϑεα τὸν 
39A “ , 2 ^ er , . y 3 M 
αὑτὸν ἔχοντα λόγον, ἐπεὶ ot τὲ xvA(vÓOgoi ἴσοι ἐντὶ 
ἀλλάλοιξ. καὶ τὰ £2 χωρία ἴσα ἀλλάλοις" λεγόνται δὲ 
" / M 2/ , xA 
τῶν τὲ κυλίνδρων τινὲς ποτὶ ἄλλους κυλίνδρους τοὺς 
, ^" ? , , c N ? N 
ἐν TQ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι, ὁ δὲ ἔσχατος ουδὲ 

? t € , [3 

z00' ἕν λεγέται, καὶ τῶν χωρίων. ἐν οἷς τὰ 4, z0T 
ἄλλα χωρία τὰ παρὰ τὰν Ξ' παραπεπτωκότα ὑπερβάλ- 
Aovra εἴδει τετραγώνῳ, τὰ δὲ ὁμόλογα ἐν τοῖς αὐτοῖς 

, 2 2 9 ^ 
λόγοις, τὸ δὲ ἔσχατον οὐδὲ zo9' ὃν λεγέται. δῆλον 
οὖν, ὃτι χαὶ πάντες οἱ κυλίνδροι οἱ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίν- 

* , ν , E C^ 
δρῷ ποτὶ πάντας τοὺς κυλίνδφους τοὺς ἔν τῷ ἐγγε- 

, , N Ἁ Iu ^w , €x , 
γραμμένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν ἕξοῦντι λόγον, ὃν πάντα 
τὰ 4 χωρία ποτὶ πάντα τὰ παραβλήματα χωρὶς τοῦ 
, , , er , N , ^ 
μεγίστου. δεδείκται δὲ. Ovi. παντὰ τὰ «ἃ χωρία ποτὶ 
πάντα τὰ παραβλήματα χωρὶς τοῦ μεγίστου μείζω λό- 
γον ἔχοντι, ἢ ὃν & NE ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις 
τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶς E καὶ τῷ τρίτῳ μέρει τᾶς IN. ὥστε 

N e e , ἃ M , - 
καὶ ὁλος ὁ κύλινδρος ποτὶ TO ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
μείξονα ἔχει λόγον, ἢ ὃν & ZZ ποτὶ τὰν OP, ὃν ὁ 
ὅλος κύλινδρος ἔχων ἐδείχϑη ποτὶ τὸν 9 κῶνον. 
, cx 2 [4 e M , ) 
μείξονα ovv ἔχει λόγον ὁ ὅλος κύλινδρος ποτὶ τὸ 
ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ τὸν "V χῶνον᾽ ὥστε 
μείξων ἐστὶν ὁ κῶνος τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος" 
ὅπερ ἀδύνατον. ἐδείχϑη γὰρ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
μεῖξον τοῦ Ψ κώνου. οὐκ ἄρα μεῖξον τὸ τοῦ κωνοειδέος 
τμᾶμα τοῦ V" κώνου. οὐδὲ τοίνυν ἔλασσον. ἔστω γάρ. 

3 , “ , 5 , , N -» 
εἶ δυνατόν. ἔλασσον. πάλιν οὖν ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ τμᾶμα 


3. αλληλοις (alt.) F. λεγωνται F. — 4. rovc] addidi; om. 
F, uulgo. 6. zo9" ἕν] scripsi; ποϑὲν F, uulgo. 8. αὐτοῖς] 
Nizzius; om. F, uulgo. 9. zo9" £y] u. lin. 6. 11. τῷ] 
scripsi; om. F, uulgo. 16. ME Torelhnus. 17. M Torellius. 
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spatia, in quibus est littera £2, illis numero aequales, 
binae eum binis in eadem proportione, quoniam 
el cylindri inter se aequales sunt, et spatia f2 inter 
se aequalia. porro et cylindrorum nonnulli cum aliis 
cylindris, qui sunt in figura inscripta, in proportione 
sunt, ulàimus autem in nulla est proportione,!) et 
spatiorum, in quibus sunt litterae $2, [nonnulla] cum 
alis spatiis, quae lineae 5 adplicata sunt figura qua- 
drata excedentia, respondentia 1n iisdem proportionibus, 
uliimum autem in nulla proportione. adparet igitur, 
eliam omnes cylindros totius cylindri ad ommes cy- 
lndros figurae inscriptae eandem rationem habere, 
quam omnia spatia $$ ad omnia spatia adplicata 
praeter maximum [prop. 1]. demonstratum autem, 
ommia simul spatia € ad omnia spatia adplicata 
praeter maximum maiorem rationem habere, quam 
N-4-5:455-4-4N [prop. 2]. quare etiam totus cylin- 
drus ad figuram inscriptam maiorem rationem habet, 
quam ZZ : P^) quam rationem totum cylindrum ad 
conum €/7 habere demonstratum est. itaque totus 
cylndrus ad figuram inscriptam maiorem rationem 
habet, quam ad 9 conum. quare conus 9 maior est 
figura inscripta [Eucl. V, 8]; quod fieri non potest. . 
nam demonstratum est, figuram inscriptam maiorem 
esse cono ὧδ. itaque segmentum conoidis maius non 
est cono *?P. — sed ne minus quidem est. sit enim, 
si fieri potest, minus. rursus igitur segmento inscri- 


1) Quia cylindri figurae inscriptae uno pauciores sunt, quam 
cylindri totius cylindri. 
2) Nam Ν - ΚΞ -ξἰΙ ΒΩ - Ζ8 -- ΖΖΩ, et 
18 --iN-BO0-L-BP- ΘΡ. 
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σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ κυλίνδρων 
ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγεγραμμένον 
σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ 
ὑπερέχει ὁ κῶνος τοῦ τμάματος, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ κατε- 
σκευάσϑω. ἐπεὶ οὖν ἔλασσόν ἐστι τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
τοῦ τμάματος, καὶ ἐλάσσονι ὑπερέχει τὸ περιγεγραμ- 
μένον τοῦ ἐγγεγραμμένου., ἢ ὁ Ψ κῶνος τοῦ τμάματος. 
δῆλον, ὅτι καὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα ἔλασσόν 
ἐστι τοῦ ΔΨ κώνου. πάλιν δὴ 0 τε κύλινδρος ὁ πρῶ- 
TOS τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ 6 ἔχων ἄξονα τὰν AE 


A δ - , -“" , ^ 
ποτὶ TOV πρῶτον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγεγραμ- 


μένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν A4 E τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ 4), χωρίον ποτὶ τὸ Ξ'Ν' ἴσον γὰρ 
JE δ , Á 4 - » ͵ er 
ἑκάτερον ξκατερῷ" καὶ τῶν ἄλλων κυλίνδρων ἕχαστος 
b , ^ er " , N Y , ΄ ^ 
τῶν ἐν τῷ ολῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἐχόντων τὰν ἴσαν 
ἊΝ M M , N , L7 
τὰ Z4 E moti ἘΡΨΟΜΈΞΗΝΟ ΟΝ τὸν ἕν τῷ ΤΥ ΕΥ̓Θὸμ- 
S , P f, 
μένῳ σχήματι κατ᾽ αὐτὸν ἐόντα καὶ ἄξονα ἔχοντα τὸν 
αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν Nai ὃν τὸ € χωρίον ποτὶ 
τὸ ὁμόλογον τῶν παρὰ τὰν A παραβλημάτων σὺν τῷ 
ὑπερβλήματι, διὰ τὸ ἕκαστον τῶν περιγεγραμμένων 
χωρὶς τοῦ μεγίστου ἴσον εἶμεν ἑκάστῳ τῶν ἐγγεγραμ- 
/ ' w ; er 5 OPE CPTIRT 7 , 
μένων σὺν τῷ μεγίστῳ. ἕξει ovv καὶ ὁ ὅλος χύλιν- 
δρος ποτὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα τὸν αὐτὸν λόγον, 
ὃν πάντα τὰ 9) χωρία ποτὶ τὰ παραβλήματα σὺν τοῖς 
ὑπερβλημάτεσσιν. δεδείκται δὲ πάλιν πάντα τὰ £9) 
χωρία ποτὶ πάντα τὰ ἕτερα ἐλάσσω λόγον ἔχοντα τοῦ, 


1. σχῆμα] om. F; corr. Torellius. 3. ὑπερὲχ cum comp. 
qv uel εν F. 8. περιγραμμέρον F. 13. τὸ &N] ΞΜ To- 
rellius. 14. ἑκατέρῳ) addidi; om. F, uulgo. 15. vov] 
addidi; om. F, uulgo; cfr. p. 422, 21. 18. τόν] om. FBC*. 


0v] om. F; corr. B*. 21. εἶμεν Torellius; ἐστιν per comp. 
E; εἶναι uulgo. 


nbi νιν 
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batur figura solida, et alia circumscribatur ex cylin- 
dris altitudinem aequalem habentibus composita, ita 
αὖ figura eireumscripta excedat inscriptam spatio mi- 
nore, quam quali excedit conus segmentum, et cetera 
eadem construantur. iam quoniam figura inscripta 
minor est segmento, et figura circumscripta excedit 
inscriptam minore spatio, quam quo conus 977 segmen- 
tum excedit, adparet, etiam figuram circumsceriptam 
minorem esse cono *9J. rursus igitur et cylindrus 
primus totius cylindri axem habens 42] Εἰ ad primum 
cylindrum figurae cireumsceriptae axem habentem ZE 
eandem rationem habet, quam spatium (ὦ ad EN 
(utraque enim aequalia sunt), et ceterorum cylindro- 
rum unusquisque eorum, qui in toto cylindro sunt 
axem habentes lineae 7/ E aequalem, ad cylindrum 
figurae circeumseriptae eodem loco positum et eundem 
axem habentem eam rationem habebit, quam spatium 
$, ad spatium respondens eorum, quae lineae ,& ad- 
plieata .sunt, adsumpto excessu, quia unusquisque 
eireumseriptorum praeter maximum aequalis est uni- 
cuique inscriptorum cum maximo.!) habebit igitur 
etiam totus cylindrus ad figuram circumsceriptam ean- 
dem rationem, quam omnia spatia $2 ad spatia ad- 
plieata cum excessibus [prop. 1]. rursus autem de- 
monstratum est, omnia spatia €) ad omnia illa spatia 








1) Sint €, €; €, €, cylindri inscripti, C, C, C, C, C, cir- 
cumscripti, Καὶ cylindri totius cylindri, r, *, 7, T, Υς spatia ad- 
plicata adsumpto excessu. iam supra p. 422, 14 sq. demon- 
stratum est K:c, — $$:7,, K:c, — &$:r, Kio 5: in, 
Ko m0 :7,; sed c, — C, €, — C,, ὦ, — C,, c, — Οἱ. ita- 
que K: C, — Q9:r, Κα: Οἱ — 8:7, cett. 
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e 


ὃν ἔχει ἃ EN ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τᾷ τε 
ς Hd - — M - D , - - e 

ἡμισέᾳ τὰς E καὶ τῷ τρίτῳ μέρει τᾶς Ν' ὥστε καὶ 
ὅλος ὁ κύλινδρος ποτὲ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα 
ἐλάσσονα λόγον ἕξει. ἢ ἃ ZZ ποτὶ τὰν OP. ἀλλ᾽ 


ὡς ἃ ZZ ποτὶ τὰν OP, ὁ ὅλος κύλινδρος ποτὶ τὸν 


df χῶνον. ἐλάσσονα οὖν λόγον ἔχει ὃ αὐτὸς κύλιν- 


δρος ποτὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ τὸν Ψ. 


e vo , M , - , A 
ὥστε usitfóv ἐστι τὸ περιγεγραμμένον τοῦ "P χώνου 
er 9 , , M 2) Ἁ A 

ὁπὲρ ἀδύνατον. ἐδείχϑη γὰρ ἔλαττον ἐὸν τὸ περιγε- 
γραμμένον ἰσχῆμα τοῦ Ψ xovov. οὐκ ἄρα ἔλασσόν 
3 ^ n" , ^ - , 

ἐστι τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου. ἐπεὶ 
δὲ οὔτε μεῖζον οὔτε ἔλασσόν ἐστιν, δεδείχται οὖν τὸ 
προτεϑέν. 


xe. ! 

Καὶ τοίνυν εἴ κα μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ 
ἐπιπέδῳ ἀποτμαϑῇ τὸ τμᾶμα τοῦ ἀμβλυγωνίέου κωνο- 
εἰδέος, ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ βάσιν ἔχον 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον 
ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἃ συναμφοτέραις ἴσα τῷ τε ἄξονι 


τοῦ τμάματος καὶ τᾷ τριπλασία τᾶς ποτεούσας τῷ 
μὰαμ S / J g g T6 


ἄξονι ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις TQ τε ἄξονι καὶ 
τᾷ διπλασίᾳ τᾶς ποτεούσας τῷ ἄξονι. 


ἔστω γὰρ τμᾶμα ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος ἀποτε-. 


τμαμένον ἐπιπέδῳ, ὡς εἰρήται. τμαϑέντος δὲ ἐπιπέδῳ 


τοῦ σχήματος ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ τὸ 


ἐπίπεδον τὸ ἀποτετμακὸς τὸ τμᾶμα τοῦ μὲν σχήματος 
τομὰ ἔστω ἃ 4ΒΓ ἀμβλυγωνίου κώνου τομά, τοῦ δὲ 


. &M Torellius. 2. M Torellius. 7. τὸν] scripsi; τὸ 
F, uulgo. ΨΊ 9? «ovo» Torellus. 12. ελασσ cum comp. 
ην ueli» F. — 14. κη΄ Torellius. 16. ἀποτμηϑη F, ut lin. 17; 
corr. Torellius. 17. τὸ βάσιν] scripsi; vov (comp.) βασιν F, 
uulgo. ἔχοντος BC*, ed. Basil, Torellius. 19. et συναμφο- 
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minorem rationem habere, quam καὶ -- Νὡ ΣΕ - ΔΝ 
[prop. 2]. quare etiam totus cylindrus ad figuram circum- 
scriptam minorem rationem habebit, quam Z21:0P. sed . 
ut Z241:0P, ita totus cylindrus ad conum 9). itaque 
idem cylindrus ad figuram circumscriptam minorem 
rationem habet, quam ad *?P. quare [figura] circum- 
Scripta maior est cono "7 [Eucl. V, 8]; quod fieri 
non potest. nam demonstratum est, figuram circum- 
scriptam minorem esse cono *?P. itaque segmentum 
conoidis minus non est cono *"P. οὖ quoniam nec 
maius nec minus est, constat propositum. 


XXVI. 


Iam etiam si plano ad axem non perpendiculari 
segmentum conoidis obtusianguli abscinditur, 510 quo- 
que ad segmentum coni basim habens eandem, quam 
segmentum, ei eundem axem eam rationem habebit, 
quam linea utrique aequalis, et axi segmenti et {11- ᾿ 
pliei lineae axi adiectae ad lineam utrique aequalem, 
et axi et duplici lineae axi adiectae.!) 

sit enim segmentum conoidis obtusianguli abscisum 
plano, ita ut dictum est. figura autem alio plano per 
axem secta ad planum segmentum abscindens perpen- 
diculari figurae sectio sit 4 BI' coni obtusianguli sectio 
[prop. 11, b], plani autem segmentum abscindentis 


1) P. 280, 10: εἴ xo τοῦ ἀμβλυγωνίου κωνοειδέος τμᾶμα 
ἀποτμαϑῇ ἐπιπέδῳ μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, τὸ ἀποτμαϑὲν 
τμᾶμα ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτόν, ὃ γινέται ἀπότμαμα κώνου, τοῦτον κτλ. ut hoc 
loco, nisi quod ibi ἀμφοτέραις legitur pro συναμφοτέραις lin. 20. 


τέραι FV ACD; ot συναμφοτέραις B; corr. ed. Basil. 28. 
αποτετμήμεψον F, ut lin. 26, p. 430, corr. Torellius. 


480 ΠΕΡῚ ESNOEIAES'N ΚΑῚ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩΝ, 


ἐπιπέδου τοῦ ἀποτετμακότος τὸ τμᾶμα ἃ ΓΑ͂ εὐϑεῖα, 
κορυφὰ δὲ ἔστω τοῦ κώνου τοῦ περιέχοντος τὸ χωνο- 
ευἰδὲς τὸ Θ σαμεῖον. καὶ ἄχϑω διὰ τοῦ B παρὰ τὰν 
ΑΓ  ἐπιψαύουσα τᾶς τοῦ κώνου τομᾶς ἃ ΦΎ, ἐπι- 
ψαυέτω δὲ κατὰ τὸ Β. καὶ ἀπὸ τοῦ Θ ἐπὶ τὸ Β ἐπι- 
ξευχϑεῖσα ἐκβεβλήσθω. τεμεῖ δὴ αὐτὰ δίχα τὰν AT, 
καὶ ἐσσείται χορυφὰ μὲν τοῦ τμάματος τὸ B σαμεῖον, 
ἄξων δὲ & BA, & δὲ ποτεοῦσα τῷ ἄξονι & ΒΘ. τᾷ 
δὲ ΒΘ ica ἔστω & τε OZ xoi ἃ ΖΗ. ἀπὸ δὲ τᾶς 


10 ΦΥ͂ ἐπίπεδον ἀνεστακέτω τι παράλληλον τῷ κατὰ τὰν 


15 


20 


25 


AI. ἐπιψαύσει δὴ τοῦ κωνοειδέος κατὰ τὸ B. καὶ 
ἐπεὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ χατὰ τὰν ΑΓ οὐκ ἐὸν ὀρϑὸν 
4 κι “ , 1 , e quis , 
ποτὲ τὸν ἄξονα τετμάκει τὸ κωνοειδές, ἃ vou ἐσσεί- 
ται ὀξυγωνίου κώνου touc, διάμετρος δὲ αὐτᾶς c 
μείζων ἃ I'4. ἐούσας ἄρα ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς 
περὶ διάμετρον τὰν ΑΓ καὶ τᾶς Β4 γραμμᾶς ἀπὸ 
τοῦ κέντρου ἀνεστακούσας ἐν ἐπιπέδῳ, ὃ ἐστιν ἀπὸ 
d e 
τῶς διαμέτρου ὀρϑὸν ποτὶ τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν 
£z ^ 9 , , , , , , 

ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου rou«, δυνατὸν ἐστι κυλινδρον 
^ - T 
εὑρεῖν τὸν ἄξονα ἔχοντα ἐπ᾽ εὐθείας τᾷ BA, ov ἐν 
τῷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ 
ἃ περὶ διάμετρον τὰν AI. εὑρεϑέντος οὖν ἐσσείται 
τις κυλίνδρου τόμος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ τμά- 

Ἁ A ^ Ψ ] A ς LN [dl , , »] Ld 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. ἃ δὲ ἑτέρα βάσις αὐτοῦ 
ἐσσείται τὸ ἐπίπεδον τὸ κατὰ τὰν T. πάλιν δὲ καὶ 
κῶνον εὑρεῖν δυνατόν ἐστι χορυφὰν ἔχοντα τὸ Β 


6. δή] scripsi; διὰ τὰ F, uulgo; δὴ τὰ Torellius. 7. τμά- 


ματος] sic F. 11. δὴ] scripsi; δὲ F, uulgo. 12. ἐπεί] 
εσσει altero c supra scripto Εἰ; ἐσσεῖται cett. codd.*; corr. ed. 
Basil. 18. τέτμηκει F, uulgo. κονοειδὲς F. 15. εουσὰ 


F; corr. ed, Basil. ἄρα] scripsi; «44x F, uulgo; δή ed. Ba- 
sil, Torellius.  rou« Εἰ; corr. ed. Basil. 20. evo cum comp. 


, 1 
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linea I' 4, uertex autem coni conoides comprehendentis 
sit punctum 6. et per B punctum ducatur lineae AI' 
parallela linea ^ sectionem coni contingens, et con- 
üngat in puncto B, et [linea] a Θ ad B ducta pro- 
ducatur. ea igitur lineam ΑΓ in duas partes aequales 
secabit!), et uertex segmenti erit B, axis autem B?) 
et BO linea axi adiuncta [p. 278, 24]. sit autem 
ΒΘ --- ΘΖ -- ΖΗ. 

et ἃ linea P planum erigatur parallelum plano in 
AT' posito. contmget igitur conoides in B [prop. 16, b]. 
et quoniam planum in A4I' positum ad axem non 
perpendieulare conoides secat, sectio erit coni acuti- 
anguli sectio, et diametrus eius maior I'4 [prop. 13]. 
data igitur coni acutianguli sectione circum diametrum 
AI' descripta, et linea ΒΩ a centro erecta in plano 
in diametro posito ad id planum perpendiculari, in 
quo est coni acutianguli sectio, fieri potest, ut in- 
ueniatur cylindrus axem habens in producta linea ΒΖ, 
cuius in superficie sit coni acutliangüli sectio circum 
diametrum ΑΓ descripta.?) eo igitur inuento erit 
frustum quoddam cylindri eandem basim habens, quam 
segmentum, et eundem axem, altera autem basis eius 
erit planum in linea $7 positum. rursus autem hoc 
quoque fieri potest, ut conus inueniatur uerticem 
habens punétum B, cuius in superficie sit coni acuti- 


1) Zeitschr. f. Math., hist. Abth. XXV. p. 56 nr. 26; cfr. 
supra p. 381 not. 3. 

2) B uertex erit propter p. 278, 20. tum B4 axis erit 
propter p. 278, 21. : 


3) D. prop. 9. 
ἣν uel εν F. ευϑειῶν F; corr. Torellius. 22. ἃ] addidi; 


om. F, uulgo. 25. τάν] Torellius; τὴν (comp.) F, uulgo. 


482 ΠΕΡῚ KGNOEIAE9NN ΚΑΙ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩΝ. 


- LA v , ^, : 
σαμεῖον, ov ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται ἃ τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τομὰ & περὶ διάμετρον τὰν AI. εὑρεϑέντος 





οὖν καὶ ἀπότμαμά τι ἐσσείται κώνου βάσεν ἔχον ταν 
αὐτὰν τῷ vt τόμῳ καὶ τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
5 αὐτόν. δεικτέον, ὅτι τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα ποτὶ 
τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου το εἰρημένον τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον, ὃν & ΗΖ ποτὶ τὰν AZ. 
ὃν γὰρ ἔχει λόγον α Hz ποτὶ τὰν 412, τοῦτον 
ἐχέτω ὁ Ψ κῶνος ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου. εἰ 
10 οὖν μή ἐστιν ἴσον τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τῷ κώνῳ 


2. ἃ περί ἁ addidi; om. F, uulgo. 8. καὶ ἀπότμαμα.... 
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anguli seetio cireum diametrum 4T' descripta [prop. 8]. 
eo igitur inuento etiam segmentum coni erit basim 





habens eandem, quam et frustum et segmentum, et 
eundem axem. demonstrandum, segmentum conoidis 
ad segmentum coni rationem eam habere, quam ΗΖ 
ad ZZ. 

habeat enim conus *7 ad segmentum coni eam 
rationem, quam 4Hz1:21Z. iam si segmentum conoidis 
cono 977 aequale non est, sit, si fieri potest, maius. 





τῷ τμάματι lin. 4 om. F, , uulgo; corr. Commandinus, nisi quod 
lin. 3 scribit ἐσσεῖται TO ἀπότμημα (τι ἀπότμαμα Torellius, 
qui lin. 3 ἔχων habet) ego haec ita transposui addito καί 
lin. 3, ut adpareret des lacunae. 6. ἀποτμημα F, ut lin. 9; 
corr. Torellius. 8. γάρ] Nizzius cum VD; yovv F, uulgo. 
& H4] om. F; corr. Torellius. 9. ἐχέτω] Torellius ;' eye, F, 
uulgo. Post κώνου supplet Commandinus: φημὶ (φαμί To- 
rellius) δὴ τὸ τμῆμα (τμᾶμα idem) τοῦ κωνοειδέος ἴσον εἶμεν 
τῷ Ψ κώνῳ. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 28 


10 
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» A 2 ^ 
τῷ Ψ᾽ εἰ μὲν δυνατόν ἐστιν, ἔστω usitov. ἐγγεγράφϑω 
^ 4 ^ , E ^ 
δὴ sig τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα σχῆμα στερεόν. καὶ 
Pd , , y 
ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ κυλίνδρου τόμων ἴσον ὕψος 
ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ 
ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὸ 
- - » , 53 
τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ "U^ κώνου. ἐπεὶ ovv τὸ 
περιγεγραμμένον σχῆμα μεῖξον ἐὸν τοῦ τμάματος ἐλάσ- 
e - — 
σονι ὑπερέχει τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος, ἢ τὸ τμᾶμα 
τοῦ Ψ κώνου, δῆλον, ὅτι μεῖξόν ἐστι τὸ ἐγγεγραμμένον 
σχῆμα τοῦ "V κώνου. διάχϑω δὴ τὰ ἐπίπεδα τῶν τό- 
μῶν τῶν ἐγγεγραμμένων ἐν τῷ τμάματι πάντων ἔστε 
ποτὶ τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ τόμου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν 
e - , V» 1 eu e 
αὐτὰν τῷ τμαάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, καὶ & τε BP 
, , » » M P4 Ἁ τῷ Ἁ P 
τρίτον μέρος ἔστω τᾶς B, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὑτὰ τοῖς 
πρότερον κατεσκευάσϑω. πάλιν δὴ. ὁ πρῶτος τόμος 
^" 2 — tU , c ^ x A M 
τῶν £v τῷ ολῷ τομῷ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν 4E ποτὶ 
M ^- , ^ , » , , , 
τὸν πρῶτον τόμον τῶν fv τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι 
Ed - u ' 
τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν ZLE τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν 
τὸ ἀπὸ τᾶς 44 τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΕ. οἵ 
γὰρ τόμοι o( ἴσον ὕψος ἐχόντες τὸν αὐτὸν ἔχοντι 
λόγον ποτ᾽ ἀλλάλους, ὅνπερ αἱ βασίες αὐτῶν. αἱ δὲ 
βασίες αὐτῶν, ἐπεὶ ὁμοίαι ἐντὶ ὀξυγωνίων κώνων 
, ' 5... SUA / » 3 3 , 
τομαί, τὸν αὑτὸν [ovv| λόγον ἔχοντι mov ἄλλαλας. 
κι ρ-ς , , ? — , κι i" , 
ον αἱ ὁμολόγοι διαμέτροι αὐτᾶν δυνάμει. ov δὲ Aoyov 
ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς 4.4 τετράγωνον ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς KE, 
τοῦτον ἔχει τὸ ὑπὸ τᾶν Z4, 4B περιεχόμενον ποτὶ 
τὸ ὑπὸ τᾶν LE, ΕΒ. ἐπεί ἐστιν ἃ uiv Z4 ἀγμένα 
1. μέν] scripsi; yog (comp.) ux F, uulgo; μέν ἐστι Torel- 
lius; om. Commandinus. ἐστιν, ἔστω] scripsi; ἐστιν (comp.) 
F, uulgo; ἔστω Commandinus. 3. odio F. κυλίνδρων ed. 


Basil, Torellius. 5. vzsosy cum comp. ἣν uel w F. 8. σχή- 
ματος] τμήματος F; corr. D, Cr. 10. διηχϑὼ F; corr. Torel- 





^. dy eiiim Adam m. .--. οὖς...» 
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inscribatur igitur segmento conoidis figura solida, et 
alia cireumseribatur ex cylindri frustis altitudinem 
aequalem habentibus composita, iia ut figura circum- 
seripta excedat inscriptam spatio minore, quam quali 
excedit segmentum conoidis conum 93 [prop. 20]. iam 
quoniam figura circumscripta, quae segmento maior 
est, minore spatio figuram inscriptam excedit, quam 
quo segmentum excedit conum UJ, adparet, figuram 
inseriptam maiorem esse cono V). producantur igitur 
plana frustorum omnium segmento inscriptorum usque 
ad superfieiem frusti basim habentis eandem, quam 
segmentum, et eundem axem, et sit 
BP-—31BA, 
eb cetera eadem construantur, quae antea. rursus igi- 
tur primum írustum totius frusti axem habens AE 
ad primum írustum figurae inscriptae axem habens 
A4 E eam rationem habet, quam 4421": Καὶ αἰ nam 
frusta altitudinem aequalem habentia eam inter se 
rationem habent, quam bases [cfr. prop. 10]. bases 
autem, quoniam sectiones conorum acutiangulorum 
similes sunt [prop. 14 coroll], eandem inter se ra- 
tionem habent, quam quadrata diametrorum respon- 
dentium [prop. 6 coroll]. sed 
DU T TIBET E—ZA4X4BOZESEB, 





lius. 11. svysyo. F. τμάματι] scripsi; σχηματι F, uulgo. 
ἔστε] sccsuroa, F; corr. Torellius. 12. τὰν] (prius) scripsi, τὴν 
F, uulgo; om. ed. Basil, Torellius. 14. τὰ ἄλλα] scripsi; τ΄ 
clc F, uulgo. 15. κατεσκευάσϑω] scripsi; κατασκευασϑὼ F, 
uulgo. 16. ἄξονα] c Pul 17. τῶν] Scripsi; τὸν F, uulgo. 
20. εχωντι F. 21. αἵ δὲ βασίες αὐτῶν] om. Εἰ; corr. Com- 
mandinus (nisi quod βάσεις scripsit). 23. οὖν] 'delet Torel- 
lius.  syov: F. 26. Z4, AB] scripsi; ZAB F, Ζ48Β uulgo; 
Sic etiam p. 436 lin. 3. ?7. ZEB E uulgo, at, p. 436 lin. 4, 


28* 
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^^ € , 
διὰ τοῦ O, καϑ' ὃ αἱ ἔγγιστα συμπίπτοντι, αἱ δὲ 44. 
ΚΕ παρὰ τὰν κατὰ τὸ Β ἐπιψαύουσαν. ἔστιν δὲ τὸ 
μὲν ὑπὸ τᾶν ZZ, 4B περιεχόμενον ἴσον τῷ “2 yo- 
Qíp, τὸ δὲ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, ΕΒ τῷ ΞΜ. ἔχει οὖν ὃ 
πρῶτος τόμος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ τόμῳ ὁ ἔχων ἄξονα 
τὰν 4Ε ποτὶ τὸν πρῶτον τόμον τῶν ἐν τῷ ἐγγε- 

, , ' ᾽ p ' ' 
γραμμένῳ σχήματι vov ἔχοντα ἄξονα τὰν ΖΕ τὸν 

ΒΝ , e μ᾿ , PY M — M “Ὁ 

αὐτὸν λόγον, ον τὸ C) χωρίον ποτὶ τὸ (5 M. καὶ τῶν 
^N iT , ei - 3 - ei , P4 
ἄλλων δὲ τόμων ἕκαστος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ τόμῳ ἄξονα 
ἐχόντων τὰν ἴσαν τᾷ 4 E ποτὶ τὸν τόμον τὸν ἐν τῷ 
ἐγγεγραμμένῳ σχήματι κατ᾿ αὐτὸν ἐόντα καὶ ἄξονα 
ἔχοντα τὰν ἴσαν τᾷ 4Ε τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν 


τὸ f) χωρίον ποτὶ τὸ ὁμόλογον τῶν παρὰ τὰν Καὶ 


bm 
παραπεπτωκότων ὑπερβαλλόντων εἴδει τετραγώνῳ. πά- 


5 5 , , δ , ων - δ 
λιν οὖν ἐντί τινα μεγέϑεα, οἵ τόμοι οἵ ἐν τῷ ὅλῳ 
τόμῳ, καὶ ἄλλα μεγέϑεα, τὰ χωρία, ἐν οἷς τὸ $, ἴσα 

m , ^i , 4 DN , ' 2" , 
τῷ πλήϑει τοῖς τόμοις καὶ κατὰ δύο τὸν αὐτὸν λόγον 
» 2 - , Ἁ 6 y 3 o , 
ἔχοντα αὐτοῖς. λεγόνται δὲ oí τόμοι mor ἄλλους vO- 


μους τοὺς ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι, ὁ δὲ ἔσχατος 


τόμος οὐδὲ zo9' fv λεγέται. τὰ δὲ 2. χωρία ποτ᾽ 
ἄλλα χωρία τὰ παρὰ τὰν XE παραπεπτωκότα ὑπερ- 

, x , ^ we, 2 - 
βαλλοντα εἴδεσι τετραγώνοις. τὰ ομολογὰ ἕν τοῖς 
αὐτοῖς λόγοις. τὸ δὲ ἔσχατον οὐδὲ ποϑ᾽ ἕν λεγέται. 


i 
; 


- 5 e A , δ , ^ , εὐ ᾿ 
δῆλον οὖν. οτι καὶ παντὲς οἱ TOMOL ποτὶ πᾶντας TOV 

3 δ δ - , τι , M , A 
αὐτὸν ἕξοῦντι λόγον. ov παντὰ τὰ $) χωρία moti - 





1. ὃ αἴ] ας F; corr. Torellius. συμπίπτωντι F. 4. EN] 
Torellius, ut lin. 8. 6. τῶν] scripsi; ro» F, uulgo. 8. τό] 
(prius) ro F. 10. τὰν] addidi; om. F, uulgo. 12, τάν] addidi ; 
om. F, uulgo. 13. τὰν Ξ] τὰ NX EF; corr. ed. Basil. — 15. 
τόμοι of] om. Εἰ; corr. Torellius. 17. πληϑὴ F. κατά] κα 
supra manu 1 F. 18. ἔχοντα] εχωντι F; ἔχοντι uulgo; corr. 
Torellius. αλλαλους F; corr. BC. 20. ποϑ᾽ ἕν] scripsi; 
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quoniam Z7/ linea per € ducta est, in quo lineae 
sectioni proximae inter se incidunt, et 471, K E lineae 
in puncto B contingenti parallelae.!") sed 
Z4» 48 - (2, 

οὐ ZE»« EB ---ἰ Μ. itaque primum frustum totius 
frusti axem habens ΖΕ ad primum frustum figurae 
inscriplae axem habens Z/E eandem rationem habet, 
quam (ὦ ad ,5M. et ceterorum quoque frustorum 
unumquodque eorum, quae in toto frusto sunt axem 
habentia lineam lineae ZE aequalem, ad frustum in 
figura inscripta eodem loco positum et axem habens 
lineam lineae Z/ E aequalem eam rationem habet, quam 
spatium £4, ad respondens spatium eorum, quae lineae 
A adplieata sunt figura quadrata excedentia. rursus 
igitur magnitudines quaedam sunt, frusta totius frusti, 
et aliae magnitudines, spatia, in quibus est littera 
f$), numero frustis aequales et binae cum binis in 
eadem proportione. et frusta cum aliis frustis, quae 
in figura inscripta sunt, in proportione sunt, ultimum 
autem Ífrustum in nulla proportione?), et spatia ££ 
cum alins spatiis, quae lineae 5 adplicata sunt figuris 
quadratis excedentia, respondentia in iisdem propor- 
tionibus, ultimum autem in nulla est. adparet igitur, 
eliam omnia frusta ad omnia eandem rationem habi- 
tura esse, quam omnia spatia “(ὁ ad omnia spatia 


1) Apollon. I, 21; Zeitschr. f. Math., hist. Abth, XXV p. 55 
nr. 24; cfr. supra p. 422, 5 sq. 

2) Id scilicet, cuius axis est BO; numerus enim frustorum 
inscriptorum uno minor est. 





ποϑὲν F, uulgo; sic etiam lin. 238... 921. τὰ] addidi; om. F, 
. uulgo. τα υπερβαλλοντὰ F; corr. Torellius. 
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πάντα τὰ παραβλήματα χωρὶς τοῦ μεγίστου. πάντα 
δὲ τὰ €, χωρία ποτὶ πάντα τὰ παραβλήματα χωρὶς 
- , , , , "» € C — m 
TOU μεγίστου pelos λόγον ἔχοντι, ΜῊ ὃν & ΞΝ ποτὶ 
τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶς & καὶ τῷ τρίτῳ 
μέρει τᾶς Ν. μείξονα οὖν λόγον ἔχει ὅλος ὁ τόμος 
ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα τοῦ, ὃν ἔχει ἃ Ηὶ 
ποτὶ τὰν ἴσαν ἀμφοτέραις τᾷ τε ἡμισέᾳ Tüg ΚΞ καὶ 
τῷ τρίτῳ μέρει v&g Ν᾽ ὥστε καὶ τοῦ, Ov ἔχει & Z4 
^ M , » 2 , AU , 
ποτὶ τὰν OP. μείξονα ovv ἔχει λόγον ὁ OÀog τόμος 
ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ τὸν *" κῶνον᾽ 
ὕπερ ἀδύνατον. ἐδείχϑη γὰρ μεῖξον ἐὸν τὸ ἔγγεγραμ- 
μένον σχῆμα τοῦ Ψ κώνου. οὔκ ἐστιν οὖν μεῖξον 
τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου. --- εἰ δὲ 
ἔλασσόν ἐστι τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου, 
ἐγγραφέντος εἰς τὸ τμᾶμα σχήματος. στερεοῦ καὶ ἄλλου 
περιγραφέντος ἐκ κυλίνδρου τόμων ἴσον ὕψος ἐχόντων 
συγκειμένου, ὥστε τὸ περιγεγραμμένον δχῆμα τοῦ ἐγ- 
γραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλέίκῳ ὑπερέχει ὁ ἊΨ 
κῶνος τοῦ τμάματος, πάλιν ὁμοίως δειχϑησέται τὸ 
περιγεγραμμένον σχῆμα ἔλασσον ἐὸν τοῦ *"U κώνου, 
ἣν ἢ m , , c , , 1 NY 
καὶ ὁ τοῦ κυλίνδρου τόμος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν 
- , » M doc M A! 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ περιγεγραμ- 
μένον σχῆμα ἐλάσσονα λόγον ἔχων ἢ ποτὶ τὸν Ψ 
» e NAE LEA LA 2 ", LE) 
κῶνον" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὔκ ἐστιν ovv οὐδ 
ἔλασσον τὸ τοῦ κωνοειδέος τμᾶμα τοῦ "7 κώνου. δῆ- 
λον οὖν τὸ προτεϑέν. 


1. τὰ χωρις FD. 8. εχωντι F. MA Torellus. ὅ. M 
Torellius, ut lin. 8. . &M Torellius. 7. Ξ ἘΠῚ E; corr. 
Cr., ed. Basil. 10. τόν] vo F. 11. usifov ἐὸν] μειξεον F; 
corr. B*., 23. ἔχων ἢ] Torellius; ἐχώντι F, ἔχοντι uulgo. 
24. ἐστίν] supra manu 1 F. 
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adplicata praeter maximum [prop. 1]. sed omnia 
spatia “ὦ ad omnia spatia adplieata praeter maximum 
maiorem rationem habent, quam 


Bd N:$58- ἘΝ [prop. 2]. 

itaque totum frustum ad figuram inscriptam maiorem 
rationem habet, quam ,5-d- N:4,5--4 N; quare 
eliam maiorem, quam Zz/: 0 P.) itaque totum frustum 
maiorem rationem habet ad figuram inscriptam quam 
ad conum 97/?); quod fieri non potest. nam demon- 
stratum est, figuram inscriptam maiorem esse cono *P. 
ilaque segmentum conoidis maius non est cono *7, — 
sin minus est segmentum conoidis cono *"/J, inscripta 
segmento figura solida et alia circumscripta ex cy- 
lindri frustis aequalem altitudinem habentibus com- 
positis, ita ut figura circumscripta excedat inscriptam 
spatio minore, quam quali conus 977 segmentum ex- 
cedit, rursus eodem modo demonstrabimus, figuram 
cireumseriptam minorem esse cono 97/U [cfr. p. 434, 
6 sq.], et frustum «cylindri basim habens eandem, 
quam segmentum, et eundem axem ad figuram circum- 
scriplam minorem rationem habere quam ad conum 
Ψ' [efr. p. 494, 15 sq.]; quod fieri non potest.?) ita- 
que segmentum conoidis ne minus quidem est cono 
3. constat igitur propositum. 


1) U. p. 425 not. 2. 

2) Nam frustum totum ad Δ eam Vlimdein habet, quam 
Z4: P; cfr. p. 420, 8 sq. itaque figura minor est cono. 

3) Tum enim figura circumscripta maior esset cono Ψ 
(Euel. V, 10), quod secus est (lin. 19). 
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κζ΄. 


Παντὸς σχήματος σφαιροειδέος ἐπιπέδῳ τμαϑέντος 


διὰ τοῦ κέντρου ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τὸ ἁμίσεον τοῦ 
σφαιροειδέος διπλάσιόν ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν 
ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 
ἔστω σφαιροειδὲς δχῆμα ἐπιπέδῳ τετμαμένον διὰ 
a , ? A 4 ' » D N 
τοῦ χέντρου ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα. τμαϑέντος δὲ 
, —" 2 ? , M ω 227 -" M , 
αὐτοῦ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος τοῦ μὲν ὀχήματος 
e LI c 3 , , , 
τομὰ ἔστω & ABI ὀξυγωνίου κώνου τομά, διάμετρος 
δὲ αὐτᾶς καὶ ἄξων τοῦ σφαιροειδέος & BA, κέντρον 
δὲ τὸ Θ. διοίσει δὲ οὐδέν, εἴτε ἃ μείζων ἐστὶ διά- 
usrtoog ἃ ΒΩ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς. εἴτε 
ἃ ἐλάσσων. τοῦ δὲ τετμακότος ἐπιπέδου τὸ σχῆμα 
τομὰ ἔστω ἃ I'4 εὐϑεῖα. ἐσσείται δὴ αὐτὰ διὰ τοῦ 
O καὶ ὀρϑὰς ποιήσει γωνίας ποτὶ τὰν Β4ΐ, ἐπεὶ τὸ 
DES) c , * - / LA u$ ER, ' 
ἐπίπεδον ὑποκείται διὰ τοῦ κέντρου τε ἄχϑαι καὶ ὀρϑὸν 
εἶμεν ποτὶ τὸν ἄξονα. δεικτέον, ὅτι τὸ ἁμίσεον τοῦ 
σφαιροειδέος τμᾶμα τὸ βάσιν μὲν ἔχον τὸν χύκλον 
τὸν περὶ διάμετρον τὰν 4ΓΓ, κορυφὰν δὲ τὸ B σα- 
" , , 3 ^ p. - , 2 
μεῖον διπλάσιόν ἐστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 
ἔστω γὰρ κῶνός τις, ἐν ᾧ τὸ "P, διπλασίων τοῦ 
κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
N M 2 ἜΑ ^N M M Ἁ € , d 
ἄξονα τὸν αὐτὸν τὰν OB. φαμὶ δὴ τὸ ἀμίέδεον τοῦ 
σφαιροειδέος ἴσον εἶμεν τῷ Ψ κώνῳ. εἰ οὖν μή 
ἐστιν ἴσον τὸ ἁμέίσεον τοῦ σφαιροειδέος τῷ Ψ κώνῳ. 
ἔστω πρῶτον, εἰ δυνατόν, usifov. ἐγγεγράφϑω δὴ 


1. x9" Torellius. 6. σχῆμα] τμημὰα F; corr. ed Basil.*; 
»portiof Cr. τετμημενον F, uulgo. 8. διά] scripsi; του μὲν 
δια F, uulgo. σχήματος] τμηματος F; corr. B. 11. 0] Oz F. 
13. ἃ] addidi; om. F, uulgo. τετμήκοτος Εἰ; corr. Torellius. 
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Quauis figura sphaeroidis per centrum plano ad 
axem perpendiculari secta, dimidia pars sphaeroidis 
duplo maior est cono basim eandem habenti, quam 
segmentum, et eundem axem.!) 

sit figura sphaeroidis per centrum plano ad axem 
perpendiculari secta. ea autem alio plano per axem 
posito secta, figurae sectio sit 4BI'4 coni acutianguli 
sectio [prop. 11, c], diametrus autem eius et axis sphae- 
roidis ΒΖ, centrum autem 0. nihil autem interest, utrum 
maior diametrus sectionis coni acutianguli sit. B1 an 
minor. plani autem figuram secantis sectio sit linea IA. 
ea igitur per punctum 6 [ducta] erit, e& cum linea Bf 
rectos angulos faciet, quoniam suppositum est, planum 
et per centrum ductum esse et ad axem perpendiculare 
[Euel. XI, 18 et XI def. 4]. demonstrandum est, di- 
midiam partem sphaeroidis basim habentem circulum 
circum diametrum .4I' descriptum, uerticem autem 
punetum B duplo maiorem esse cono basim eandem 
habenti, quam segmentum, et eundem axem. 

sib enim conus aliquis, in quo sit littera 9/, duplo 
maior cono basim habenti eandem, quam segmentum, 
ei eundem axem B. dico igitur, dimidiam partem 
sphaeroidis aequalem esse cono *F. iam si dimidia 
pars sphaeroidis cono 9 aequalis non est, sit primum, 
si fieri potest, maior. inscribatur igitur segmento, 

1) P. 284, 2 sq.: s? κά τι τῶν σφαιροειίδέων σχημάτων im- 
πέδῳ τμαϑῇ διὰ τοῦ κέντρου ὀρϑῶ ποτὶ τὸν ἄξονα, τῶν γενα- 


, ec ^ ^ 
μένων τμαμάτων fxdvtoov διπλάσιον ἐσσείται τοῦ κώνου τοῦ 
, » D MER Y ^ , » . » ἢ 
βασιν ἔχοντος τὰν αὑτὰν τῷ τμᾶάματι καὶ ἀξονα τὸν αὕτον. 


16. τε ἄχϑαι] scripsi; τεταχϑαι Ε΄, uulgo. 24. δή] scripsi; 
δὲ F, uulgo. 
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εἰς τὸ τμᾶμα τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος σχῆμα στε- 
ρεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον 





ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ 
ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὸ 
5 ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος vot "IU κώνου. ἐπεὶ οὖν 
μεῖξον ἐὸν τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα τοῦ ἁμίσεος 
τοῦ σφαιροειδέος ἐλάσσονι ὑπερέχει τοῦ ἐγγεγραμ- 
μένου σχήματος, ἢ τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦ 
Jj χώνου, δῆλον οὖν, ὅτι καὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
10 ἐν τῷ τμάματι τῷ ἁμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος μεῖξόν 


8. ἐχόντων] εχον τον (comp.) F. Litteram P in figura ad- 


DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 443 


quod dimidia pars est sphaeroidis, figura solida, et 
alia cireumscribatur ex cylindris altitudinem aequalem 
habentibus composita, ita ut figura circumscripta 
, excedat inscriptam minore spatio, quam quali excedit 
dimidia pars sphaeroidis conum * [prop. 19]. itaque 
quoniam figura circumscripta, quae maior est dimidia 
parte sphaeroidis, minore spatio excedit figuram in- 
. scriptam, quam quo dimidia pars sphaeroidis conum *PF 
| excedit, adparet, etiam figuram segmento inscriptam, 
quod dimidia pars sphaeroidis est, maiorem esse cono 
J'. sit igitur cylindrus basim habens circulum circum 








didi; quadratum 1 addidit Torellius, sed seorsum; ego cum 
ceteris 1unxi. 6. ἁμίσεος] F; ἁμίσεως uulgo. T. ἐλάσσονι] 
Nizzius; ἐλασσον F, uulgo. d οὖ» delendum? 10. τῷ 
ἁἀμισέῳ] scripsi; vov ἀμισεος FCD, vov ἁμίσεως uulgo. 
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ἐστι τοῦ Ψ' χώνου. ἔστω δὴ κύλινδρος βάσιν μὲν 
ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν 41, ἄξονα 
δὲ τὰν ΒΘ. ἐπεὶ οὖν οὗτος ὁ κύλινδρος τριπλάσιός 
ἔστι τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν, ὁ δὲ "V κῶνος διπλάσιός 
ἐστι τοῦ αὐτοῦ κώνου. δῆλον. ὡς ὃ κύλινδρος ἡμιό- 
λιός ἐστι τοῦ Ψ' κώνου. ἐκβεβλήσθω δὴ τὰ ἐπίπεδα 
τῶν κυλίνδρων πάντων, ἐξ ὧν συγκείται τὸ ἐγγεγραμ- 
μένον σχῆμα. ἔστε ποτὶ τὰν ἐπιφάνειαν τοῦ κυλίνδρου 
τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα 
τὸν αὐτόν. ἐσσείται δὴ ὃ ὅλος κύλινδρος διαιρημένος 
εἰς κυλίνδρους. τῷ μὲν πλήϑει ἴσους τοῖς κυλίνδροις 
τοῖς ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι, τῷ δὲ μεγέϑει 
ἴσους τῷ μεγίστῳ αὐτῶν. ἔστων οὖν γραμμαὶ κει- 
μέναι, ἐφ᾽ ἂν τὰ A, τῷ πλήϑει ἴσαις τοῖς τμαμάτεσσι 
τοῖς τᾶς BO εὐϑείας, τῷ δὲ μεγέϑει ἴσα ἑκάστα τᾷ 
BO, καὶ ἀπὸ ἑκάστας τετράγωνον ἀναγεγράφϑω. ἀφαι- 
ρήσθϑω δὴ ἀπὸ μὲν τοῦ ἐσχάτου τετραγώνου γνώμων 
πλάτος ἔχων ἴσον τᾷ ΒΙ. ἐσσείται δὴ οὗτος ἴσος τῷ 
περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν BI, Iz. ἀπὸ δὲ τοῦ παρ᾽ 
αὐτῷ τετραγώνου γνώμων ἀφαιρήσϑω πλάτος ἔχων 
διπλάσιον τᾶς ΒΙ. ἐσσείται δὴ οὗτος ἴσος τῷ περι- 
ἐχομένῳ ὑπὸ τᾶν BX, X4. καὶ ἀεὶ ἀπὸ τοῦ ἐχομένου 
τετραγώνου γνώμων ἀφαιρήσϑω, οὗ πλάτος ἑνὶ τμά- 
ματι μεῖζον τοῦ πλάτεος τοῦ πρὸ αὐτοῦ ἀφαιρημένου 
γνώμονος. ἐσσείται δὴ ἕκαστος αὐτῶν ἴσος τῷ περι- 


1. βάσιν] scripsi; ὃ βασιν F, uulgo. 9. ἔστε] εσσειται F'; 
corr. Torellius. 11. διαιρημένος} scripsi; δεαιρουμένος F, 
uulgo. 14. ἔστων scripsi; ἔστω δὴ F; ἔστωσαν δή Nizzius 
cum BD. 15. :c« F; corr. Torellius. τμημασι F, uulgo; 
τμάμασι Torellius. 19. ἴσον] scripsi; ce» F, uulgo. δή] 
Nizzius; δὲ F, uulgo. 21. τετραγωνων F. 22. τῷ] vo F. 











DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 445 


diametrum A4I' descriptum, axem autem BO. iam 
quoniam hie eylindrus triplo maior est cono basim 
habenti eandem, quam segmentum, et eundem axem 
[Euel. XII, 10; cfr. supra prop. 10], sed conus * 
duplo maior eodem cono, adparet, cylindrum dimidia 
parte maiorem esse cono 9. producantur igitur plana 
omnium eylindrorum, ex quibus composita est figura 
inscripta, usque ad superficiem cylindri basim habentis 
eandem; quam segmentum, et eundem axem. totus 
igitur cylindrus diuisus erit in cylindros numero 
aequales cylindris figurae circumsceriptae, magnitudine 
autem maximo eorum aequales. ponantur igitur lineae 
quaedam, in quibus sint litterae ,Z, numero partibus 
lineae BO aequales, magnitudine autem singulae aequa- 
les lineae BO, et in singulis quadratum construatur. 
auferatur igitur ab ultimo quadrato gnomon latitudinem 
habens lineae BJ aequalem. is igitur aequalis erit 
BI? 14." a quadrato autem ei proximo auferatur 
gnomon latitudinem habens 2 BI. is igitur aequalis 
ert BX»« X4. οὖ semper deinceps a quadrato se- 
quenti auferatur gnomon, cuius latitudo una parte 
[lineae BO| maior est latitudine gnomonis ante ablati. 
unusquisque igitur eorum aequalis erit spatio partibus 


1) Nam cum BZ in partes aequales (in O0) et in inaequa- 
les (in I) diuisa sit, erit (Eucl. IT, 5): BI2«IZ--IO0?-—BO?, 
h. e. ΒΘὅ —I0?— BI»«IZ, sed BO? — I0? ipse gnomon 
est. et eodem modo ceteri gnomones inueniuntur. 





23. ἐχομένου] ἑπομένου Torellius. 24. ov] addidi; om. F, 
uulgo. ἑνί] scripsi; μὲν ἡ FCD; uiv ἴσον AB, ed. Basil; 
uiv ἔχων ἑνί Commandinus, Torellius. 28. πρό] C, Torellius; 
zoorov FD; πρώτου AB, ed. Basil. 
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ὅλῳ κυλίνδρῳ ποτὶ πάντας vovg ἑτέρους κυλίνδρους 
τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον. ὃν πάντα τὰ τετράγωνα 
ποτὶ πάντας τοὺς γνωμόνας τοὺς ἀφαιρημένους ἀπ᾽ 
αὐτῶν. ὁ ἄρα κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον 
σχῆμα τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν πάντα τὰ τετράγωνα 
ποτὶ πάντας τοὺς γνωμόνας τοὺς ἀφαιρημένους ἀπ᾽ 
αὐτῶν. τὰ δὲ τετράγωνα πάντων τῶν γνωμόνων τῶν 
ἀφαιρημένων ἀπ᾽ αὐτῶν μείξονά ἐντι ἢ ἡμιόλια. ἐντὶ 
γάρ τινὲς γραμμαὶ κειμέναι αἵ ΞΡ, 2X, ET, RT, 5t 

τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερεχούσαι, καὶ & ἐλαχίστα ἴσα τᾷ 
ὑπεροχᾷ. ἐντὶ δὲ καὶ ἄλλαι γραμμαί, ἐφ᾽ &v τὰ δύο 
B.E. τῷ μὲν πλήϑει ἴσαι ταύταις, τῷ “δὲ μεγέϑει 
ἑκάστα ἴσα τᾷ μεγίστᾳ. τὰ οὖν τετράγωνα τὰ ἀπὸ 
πασᾶν, ἃν ἐστιν ἑκάστα ἴσα τᾷ μεγίστᾳ, πάντων μὲν 
τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ τᾶν τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερ- 
ἐχουσᾶν ἐλάσσονά ἐντι ἢ τριπλάσια, τῶν δὲ λοιπῶν 
χωρὶς τοῦ ἀπὸ τᾶς μεγίστας μείζονα ἢ τριπλασίονα. 
τοῦτο γὰρ ἐν τοῖς περὶ τᾶν ἑλίκων ἐκδεδομένοις δε- 
δείκται. ἐπεὶ δὲ πάντα τὰ τετράγωνα ἐλάσσονά ἐντι 
ἢ τριπλάσια τῶν ἑτέρων τετραγώνων, ἅ ἐντι ἀφαιρη- 
μένα ἀπ᾽ αὐτῶν, δῆλον, ὅτι τῶν λοιπῶν μείζονά ἐντι 
ἢ ἡμιόλια. τῶν οὖν γνωμόνων μείζονά ἐντι ἢ ἡμιόλια. 
ὥστε καὶ ὁ κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν μείζων ἐστὺὴν ἢ ἡμιόλιος 


8. ἀφαιρημένους} scripsi; ἀφαερομενους F, uulgo; ἄφαι- 
ρουμένους ed. Basil, Tlorellius; sic etiam lin. 7. 9. 7/] om. F. 
10. 5&0] Ξ Φ, EP, Ξ 8 F; corr. ed. Basil. 414. τᾷ] τῶ F; corr. 


Torellius. 15. ὧν] scripsi; ἃ F, uulgo. μὲν τῶν] scripsi; 
τῶν om. F, uulgo. . 16. τᾶν τῷ ἴσῳ] scripsi; τῶν toov F, 
uulgo; vov ἴσῳ 'Torellius. 18. usi£ov Εἰ; corr. Torellius. 


τριπλασίονα) uel τριπλάσια scripsi; τριπλάσιον F, uulgo. 2]. 
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lindri ad omnes ceteros cylindros eandem rationem 
habebunt, quam omnia quadrata ad omnes gnomones 
ab iis ablatos [prop. 1]. itaque cylindrus basim habens 
eandem, quam segmentum, et eundem axem ad figuram 
inscriptam eandem habet rationem, quam omnia qua- 
drata ad omnes gnomones ab iis ablatos. sed [omnia] 
quadrata illa maiora sunt quam dimidia parte maiora 
omnibus gnomonibus ab iis ablatis. sunt enim lineae 
quaedam positae, E P, & Z, E T, T, 4 6, aequali diffe- 
rentia inter se excedentes, et minima differentiae aequa- 
lis est.) sed etiam aliae quaedam lineae sunt, in 
quibus sunt duae litterae ,Z,5, numero illis aequales, 
magnitudine autem singulae aequales maximae. qua- 
drata igitur omnium linearum, quarum quaeque maxi- 
mae [ilarum] aequalis est, omnibus quadratis linearum 
inter se aequali differentia excedentium minora sunt 
quam triplo maiora, reliquis autem praeter quadratum 
maximae maiora quam iriplo maiora. hoc enim in 
libro de helicibus edito demonstratum est [prop. 10 
coroll]. quoniam autem omnia quadrata minora sunt 
quam triplo maiora alteris quadratis, quae ab iis 
ablata sunt, adparet, reliquiis maiora ea esse quam 
dimidia parte maiora. gnomonibus igitur maiora sunt 
quam dimidia parte maiora. quare etiam cylindrus 
basim habens eandem, quam segmentum, et eundem 
axem maior est quam dimidia parte maior figura in- 


1) Sunt enim 5BI, 4BI, 3BI, 28 BI. 
τριπλάσια] διπλασιὰ F; corr. ed. Basil.* 22. μείξονα] vo post 
lacunam F; corr. ed. Basil. 23. ἡμιολιὼω (alt. loco) F; corr. 
Torellius. 2424, βασιν μὲν F, uulgo; μὲν deleui. | 25. μειξον 
F. ἢ ἡμιόλιος] ἡμίσεος ἘΠ; corr. ed, Basil, Cr. . 
Archimedes, ed. Heiberg. I. 29 
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τοῦ ἐγγεγραμμένου σχήματος" ὅπερ ἀδύνατον. τοῦ γὰρ 
Ψ' χώνου ἡμιόλιός ἐστι, τὸ δὲ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
μεῖξον ἐδείχϑη τοῦ Ψ κώνου. οὐκ ἄρα ἐδστὶ μεῖξον 
τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦ Ψ κώνου. οὐδὲ 
τούνυν ἔλασδον. ἔστω γάρ, εἰ δυνατόν, ἔλασσον. 
πάλιν δὴ ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιρο- 
εἰδέος σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω ἐκ κυ- 
λένδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ 
περιγραφὲν δχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι, 
ἢ ᾧ ὑπερέχει ὁ "PU κῶνος τοῦ ἡμίσεος τοῦ σφαιρο- 
εἰδέος, καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον κατεσκευ- 
άσϑω: ἐπεὶ οὖν ἔλασσόν ἐστι τὸ ἐγγραφὲν σχῆμα τοῦ 
τμάματος, δῆλον, ὅτι καὶ τὸ περιγραφὲν σχῆμα ἔλασ- 
σόν ἐστι τοῦ Ψ' κώνου. πάλιν δὴ ὃ πρῶτος κύλιν- 
δρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν ΘΕ 
ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγεγραμ- 
μένῳ ὄδχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα τὰν ΘΕ τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ πρῶτον τετράγωνον ποτ᾽ αὑτό. ὁ 
δὲ δεύτερος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ 
ἔχων ἄξονα τὰν ΕΠ ποτὶ τὸν δεύτερον κύλινδρον 
τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν ἔχοντα ἄξονα 
τὰν EII τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ δεύτερον τε- 
τράγωνον ποτὶ τὸν yvouova τὸν ἀπ᾿ αὐτοῦ ἀφαιρη- 
μένον. καὶ τῶν ἄλλων δὲ κυλίνδρων ἕκαστος τῶν Év 
τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἐχόντων τὰν ἴσαν τᾷ ΘΕ 
ποτὶ τὸν κύλινδρον τὸν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ δχή- 


, ον 2.7 Kv sy , ' AS 
ματι κατ΄ αὐτὸν ἐόντα καὶ ἄξονα ἔχοντα τὸν αὕτον 


4. ἁμίσεον Torellius. 5. ἔλασσον) priore loco ἐλάσσων F. 
6. ἁμέσεον]) ἀμεσϑὸν F; corr. BC*. ,10. à] addidi; om. 
F, uulgo. ἁμίσεος Torellius. 18. ποτ᾽ αὑτό] scripsi; ποτ᾽ 
αὐτό uulgo; de neglecta aspiratione cfr. Quaest. Arch. p. 93. 


21. τῶν scripsi; ro» F, uulgo 22. δεύτερον) Torellius; ΒΕ, 
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scripta; quod fieri non potest. nam dimidia parte 


maior est cono *9/, et demonstratum est, figuram in- 


scriptam maiorem esse cono ἢ. itaque dimidia pars 
sphaeroidis maior non est cono *"f. sed ne minor qui- 
dem est. sit enim, si fieri potest, minor. rursus 
igitur in dimidia sphaeroidis parte insceribatur figura 
solida, et alia circumseribatur ex cylindris altitu- 


dinem aequalem habentibus composita, ita ut figura 


cireumseripta excedat inscriptam spatio minore, quam 
quo conus 9 dimidiam sphaeroidis partem excedit, et 
cetera eadem, quae antea, econstruantur. iam quoniam 
figura inscripta segmento minor est, adparet, etiam 
figuram cireumseriptam minorem esse cono *P. rursus 
igitur primus cylindrus totius cylindri axem habens 
OG E ad primum cylindrum figurae circumsceriptae axem 
habentem 6 E eandem rationem habet, quam primum 
quadratum ad se ipsum.') secundus autem cylindrus 
totius cylindri axem habens EII ad seeundum cylin- 
drum figurae circumscriptae axem habentem ΕΠ 
eandem rationem habet, quam secundum quadratum 
ad gnomonem ab eo ablatum. et ceterorum etiam 
eylindrorum unusquisque eorum, qui in toto cylindro 
sunt axem habentes lineam lineae Θ E aequalem, ad 
cylindrum in figura circumscripta eodem loco positum 
et axem eundem habentem eam rationem habet, quam 


1) Utraque enim uirisque aequalia sunt. 


uulgo. 25. τάν] addidi; om. F, uulgo. 26. εγγεγραμμενω 
F; eorr. Torellius. 2". καὶ ἄξονα ἔχοντα) scripsi; om. F, 


uulgo; καὶ ἔχοντα ἄξονα Torellius. 
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τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, Ov τὸ ὁμοίως τεταγμένον αὐτῷ 
τετράγωνον ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπ᾽ αὐτοῦ ἀφαιρη- 
μένον. καὶ πάντες οὖν οἵ κυλίνδροι ol ἐν τῷ ὅλῳ 
κυλίνδρῳ ποτὶ πάντας τοὺς κυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ 
4 4 
, , hl 9. δ ^ , τι 
περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν 
Ἄν , ^ 
πάντα τὰ τετράγωνα ποτὶ τὸ ἴσον τῷ πρώτῳ τετρα- 
γώνῳ καὶ τοῖς γνωμόνεσσι τοῖς ἀπὸ τῶν λοιπῶν τε- 
τραγώνων ἀφαιρημένοις. καὶ τὰ τετράγωνα πάντα 
294 " , ᾽ ^ c , d , - , 
ἑλαδσσονὰ ἔντι ἢ ἡμιόλια TOU ἴσου TQ τὲ πρῶτῷ τε- 
τραγώνῳ καὶ τοῖς γνωμόνεσσιν τοῖς ἀπὸ τῶν λοιπῶν 
ἀφαιρημένοις, διότι τῶν τετραγώνων τῶν ἀπὸ τᾶν τῷ 
, 2 ς - A A479 Ὁ - , 
ἴσῳ ἀλλάαλαν ὑπερεχουσᾶν χωρὶς τοῦ ἄπο τᾶς μεγίστας 
, , ?^ , ς A , 
τετραγώνου μείξονά ἐντι ἢ τριπλάσια. ὃ ἄρα xvAm- 
" , 51 EU ' 9 M bd , Α 
δρος ὁ βασιν [μὲν] ἔχων τὰν «vvcv τῷ τμάματι καὶ 
» b] 5 Ἁ 3 , *?*t e , , , 5 - 
ἄξονα τὸν αὐτὸν ἑλασόσῶν ἡ ηἡμιόλιὸς ἐστι TOU περι- 
γεγραμμένου σχήματος" ὅπερ ἀδύνατον. τοῦ γὰρ *P 
κώνου ἡμιόλιός ἐστι. τὸ δὲ περιγεγραμμένον δχῆμα 
ἔλαττον ἐδείχϑη τοῦ Ψ κώνου. οὐκ ἄρα ἐστὶν ἔλασ- 
Gov τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦ "I" κώνου. ἐπεὶ 
δὲ οὔτε μεῖξόν ἐστιν οὐδὲ ἔλασσον, ἴσον ἄρα ἐστίν. 


, 

xn. 
M , » DS. A M 2 - A 
Καὶ τοίνυν εἴ κα τὸ σφαιροειδὲς μὴ ὀρϑῷ ποτὶ 


0v ἀξ τῷ ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ κέντρου τμαϑῇ. ὁμοίως 
τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ δὲ ρου τμαϑῇ. ὁμοίως 


τὸ ἁμίδσεον τοῦ σφαιροειδέος διπλάσιον ἐσσείται τοῦ 

-»" »" , Ml , 
ἀποτμάματος τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. 


1. τὸν λόγον] scripsi; τόν om. F, uulgo. ὃν τό] Nizzius; 
om. F, uulgo. τεταγμένον] Nizzius; τεταγμενω F, uulgo. 
2, τετράγωνον] Torellius; τετραγωνω PF, uulgo. —uidendum 


tamen, ne ferri possit: τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον τῷ ὁμοίως τε- 


ταγμένῳ .. τετραγώνῳ. 10. yvoguovsow F. 11. τἂν] vov F; 
corr. Torellius. 12. χωρίς] zoo cum comp. gs F. 14. μέν] 
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quadratum eodem loco positum, ad gnomonem ab eo 
ablatum.*) itaque etiam omnes cylindri totius cylindri 
ad omnes cylindros figurae circumscriptae eandem 
| habebunt rationem, quam omnia quadrata ad spatium 
aequale quadrato primo simul cum gnomonibus a 
reliquis quadratis ablatis [prop. 1]. et quadrata om- 
nia minora sunt quam dimidia parte maiora spatio 
aequali primo quadrato simul cum gnomonibus a 
' reliquis ablatis, quia quadratis linearum aequali diffe- 
rentia inter se excedentium praeter quadratum maxi- 
mae maiora sunt quam triplo maiora. quare cylindrus 
basim habens eandem, quam segmentum, et eundem 
axem minor esí quam dimidia parte maior figura 
cireumseripta; quod fieri non potest. cono enim *9// 
dimidia parte maior est, sed demonstratum est, figu- 
ram circumsceriphlam minorem esse cono 9f. itaque 
dimidia pars sphaeroidis cono 9 minor non est. quo- 
niam igitur neque maior est neque minor, aequalis est. 


XXVIII. 

Sed etiam si sphaeroides plano ad axem non 
perpendieulari per centrum secatur, item dimidia pars 
sphaeroidis duplo maior erit segmento coni basim 
eandem habenti, quam segmentum, et eundem axem.?) 


ΤΊ πον ὁ, C, C, C, C, cylindri cireumseripü, €, €; €, €, 
inseripti, K partes totius cylindri, Q, Q, Q, Q, ᾧ, quadrata, 
9» 9s 9, 9; gnomones. demonstratum est (p. 446, 6 sq): 

: οἱ — Q4 : 9,» Κα : 5 — Q,:9,, K:0, — Qi σι. Ki0,—Q, 19s 
(nam Q9, — Q, cet); sed c, — C,, c; — C, c; — C, €, — C;. 
2) P. 284, 19: εἴ κα τῶν σφαιροειδέων τι ἐπιπέδῳ Tuo 











deleo. 19. τὸ 7uícsov] scripsi; rov ἡμίσους F, uulgo; τὸ 
ἀἁμίσεον "Torellius. 20. δέ] addidi; om. Β΄, uulgo. μειξων 


F. οὐδέ) F; οὔτε uulgo. 21. λ΄ Torellius; om. F. 25. 
ἀποτμήματος F; corr. Torrellius. 
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τετμάσϑω γὰρ σχῆμα σφαιροειδές" τμαϑέντος δὲ 
αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ τὸ 
τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν σχήματος τομὰ ἔστω ἃ 
ABI'A ὀξυγωνίου κώνου τομά, κέντρον δὲ αὐτᾶς τὸ 
O, τοῦ δὲ τετμακότος ἐπιπέδου τὸ σχῆμα ἔστω ἃ 4Γ 
εὐθεῖα. ἐσσείται δὴ αὐτὰ διὰ τοῦ O ἀγομένα, ἐπεὶ 
τὸ ἐπίπεδον ὑπέκειτο διὰ τοῦ κέντρου ἄχϑαι. ἐσσείται 
οὖν τις ὀξυγωνίου κώνου τομὰ περὶ διάμετρον τὰν 
ATI, ἐπεὶ τὸ ἐπίπεδον τὸ ἀποτέμνον ὑπέκειτο οὐ ποτ᾽ 
? A 3 -»" A ? , Pd , ( δ 
ὀρϑὰς εἰμεν τῷ ἄξονι ἀγμένον. ἄχϑων δή τινες αἱ 
ΚΑ. ΜΝ παρὰ τὰν AI' ἐπιψαυούσαι τᾶς τοῦ ὀξυ- 
γωνίου κώνου τομᾶς κατὰ τὰ B, 4, ἀπὸ δὲ τᾶν K A, 
ΜΝ ἐπίπεδα ἀνεστακέτω παράλληλα τῷ κατὰ τὰν AI. 
ἐπιψαύοντι δὴ ταῦτα τοῦ σφαιροειδέος κατὰ τὰ B, 4, 
καὶ ἃ B ἐπιξευχϑεῖσα πεσείται διὰ τοῦ O, καὶ ἐσ- 
σούνται τῶν τμαμάτων χορυφαὶ μὲν τὰ B, 4 σαμεῖα, 
, , 
ἄξονες δὲ α BO, O4. δυνατὸν δή ἐστιν κύλινδρον 

“ » Y e - , 
εὑρεῖν ἄξονα ἔχοντα τὰν BO, ov ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ 
3 / e SANEY , , XE 1 , 
ἐσσείται ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ ἃ περὶ διάμετρον 
τὰν AI. εὑρεϑέντος δὲ ἐσσείται τις κυλίνδρου τόμος 
A 3 ^ , » - c , -«- , 
τῶν αὐτῶν βώσιω ἔχων, τῷ ἡμισὲῳ τοῦ σφαιφοειξος 

(d , - ^ 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. πάλιν δὴ καὶ κῶνον εὑρεῖν 
, 2 M »" M ; P e 

δυνατόν ἐστι κορυφὰν ἔχοντα τὸ B σαμεῖον, ov ἐν 
τᾷ ἐπιφανείᾳ ἐσσείται ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ 


1. σχῆμα] τμημα F; corr. ed. Basil.* ῶ. αξωνος F. 6. 
δή] δ᾽ F; corr. Torellius. ἐπεί) sem F. 7. ἄχϑαι] τε- 
τάχϑαι Torelius. 10. ἄχϑω»ν] scripsi cum C; αχϑὼ F, uulgo; 
ἄχϑωσαν Nizzius cum VBD. 11. επιψαυουσαν FBC*, 18. 
τῷ] vo F; corr. Torellius. 14. ἐεπυψαυωντι F. — 5] scripsi; δὲ 
F, uulgo. κατὰ τὰ B, 47 om. F; corr. Torellius. 15. καὶ 
& BZ] scripsi; καὶ τὰ B, 4 F, uulgo. δια] δὲ διὰ Εἰ; corr. 
Torellius. 17. 04] O4 FBC*. δή ἐστιν] scripsi; δὲ ἐστὸν 
F, uulgo. 18. evo cum comp. ἣν uel ἐν F, ut lin. 92. 20. 


— 


DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 455 


secetur enim figura sphaeroides. secta autem ea 
alio plano per axem, posito ad secans planum per- 
pendiculari figurae sectio sit 4.8 [4] coni 'acutianguli 
sectio [prop. 11, c], centrum autem eius punctum 6, 
plani autem figuram secantis sectio sit linea AI. ea 
igitur per € ducta erit, quoniam suppositum est, pla- 
num per centrum ductum esse, erit igitur coni acu- 
tianguli sectio quaedam circum diametrum ΑΓ de- 
seripla, quoniam suppositum est, planum secans ad 
axem non perpendieulare ductum esse [prop. 14]. 
dueantur igitur lineae K 4, M N lineae AT" parallelae 
sectionem coni acutianguli contingentes in punctis B, 
4, ei in lineis Κα, ΜΝ erigantur plana plano in 
linea 41 posito parallela. ea igitur sphaeroides in 
punctis B, 4] contingunt [prop. 16, b], et ducta linea 
B4 per O punctum cadet [prop. 16, c], et uertices 
segmentorum erunt puncta B, 4 [p. 282, 12], axes 
autem ΒΘ, ΘΖ [p. 282, 13]. potest igitur fieri, ut 
inueniatur cylindrus axem habens BO, in cuius super- 
ficle sit coni acutianguli sectio cireum diametrum AT' 
descripta [prop. 9]. eo autem inuento erit frustum 
quoddam cylindri eandem basim habens, quam dimidia 
pars sphaeroidis, οὖ eundem axem. rursus igitur fieri 
potest, ut inueniatur conus uerticem habens punctum 
B, in cuius superficie sit coni acutianguli sectio in 


διὰ τοῦ πέντρου μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τῶν γεναμένων τμα- 
μάτων ἑκάτερον διπλάσιον ἐσσείται τοῦ σχήματος τοῦ βάσιν 
ἔχοντος τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. γινέται 
δὲ τὸ σχῆμα ἀπότμαμα κώνου. 


κυλινδρ supra scripta littera o F; κύλινδρος CD. 21. τῷ 
ἡμισέῳ} scripsi; vov ἡμίσους F, uulgo *; τοῦ ἁμίσεος Torellius. 
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ἃ ἀπὸ διαμέτρου τᾶς AI. εὑρεϑέντος δὲ ἐσσείται τι 
ἀπότμαμα κώνου τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχον τῷ τμάματι 
X PU " *N 2? , , , er ^^ , 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. λέγω δή. ὅτι TOU σφαιροειδέος 
τὸ ἡμίσεον διπλάσιόν ἐστι τοῦ κώνου τούτου. ἔστω 
δὴ ὁ Ψ κῶνος διπλάσιος τοῦ ἀποτμάματος τοῦ κώνου. 
εἰ οὖν μή ἐστιν ἴσον τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος 
τῷ "U χώνῳ, ἔστω πρῶτον. εἰ δυνατόν, μεῖξον. ἐν- 
ἔγραψα δή τι εἰς τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος δχῆμα 
, ^ LA , 2 , , 
στερεὸν, καὶ ἄλλο περιέγραψα ἕκ κυλίνδρου τόμων 
ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν 
»" -»" , , ς , Ss. 5 ^"^ C245 
ὄχημα vov ἐγγραφέντος vzsoéyeuv ÉACGGOVL, ἡ αλίκῳ 
ὑπερέχει τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦ "IU κώνου. 
ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον δειχϑησέται τὸ ἐγγεγραμμένον 
σχῆμα ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος μεῖξον ἐὸν τοῦ 


Jf χώνου, καὶ ὁ τόμος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ 
1. τι] scripsi; τὸ F, uulgo. 2. ἀποτμημὰ F, ut lin. 5; 
corr. Torellius. xdvov] om. Εἰ; corr. Torellius. 4. ἁμίσεον 


Torellius, ut lin. 6. τοῦ ἀποτμάματος τοῦ κώνου Nizzius. 
7. ἐνέγραψα͵] scripsi cum VABD; eveyoowo F; ἐγγεγράφϑω 
ed. Basil, Torellius. 8. ἁμίσεον Torellus. 9. περιγεγράφϑω 
ed. Basil., Torellius. 14. ἁμισέῳ Torellius. 15. τόμος τοῦ 
κυλίνδρου Commandinus, Torellius. 
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diametro A4I'descripta.'") eo autem inuento erit seg- 
mentum quoddam coni eandem basim habens, quam 
segmentum [sphaeroidis], e& eundem axem. dico igi- 
tur, dimidiam sphaeroidis partem duplo maiorem esse 
hoe cono. sit igitur conus 9/7 duplo maior segmento 
coni itaque si dimidia pars sphaeroidis cono Jf 
aequalis non est, sit primum, si fieri potest, maior. 
| inseripsi igitur dimidiae parti sphaeroidis figuram so- 
! lidam, et aliam cireumscripsi, ex frustis cylindrorum 
altitudinem aequalem habentibus compositas, ita ut 
figura cireumseripta excedat inseriptam spatio minore, 





- -" 
quam quali excedit dimidia pars sphaeroidis conum 
17 [prop. 20]. itaque eodem modo, quo antea, de- 
monstrabimus, figuram dimidiae parti sphaeroidis in- 
scriptam maiorem esse cono *9P, et frustum basim 
habens eandem, quam segmentum, et eundem axem 


1) Ex prop. 8; nam linea BO perpendicularis non est. 





10 


15 
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ἃ ἀπὸ διαμέτρου τᾶς AI. εὑρεϑέντος δὲ ἐσσείται τι 
3 , , ^ 2k: ἊΝ , “2 b [4 
&zovueu« κώνου τὰν αὐτὰαν cow ἔχον τῷ τμᾶματι 
RACIO. " 2 , , , er ^ , 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. λέγω δή, ὅτι τοῦ σφαιροειδέος 
τὸ ἡμίσεον διπλάσιόν ἐστι τοῦ κώνου τούτου. ἔστω 
Ν ς - , : lod 2 , - 
δὴ ὁ Ψ κῶνος διπλάσιος τοῦ ἀποτμάματος τοῦ κώνου. 
? D. A pP 2 1 x ὧν - , 
εἰ oov μή ἐστιν ἴσον τὸ Tuícsov τοῦ σφαιροειδέος 
τῷ Ψ κώνῳ, ἔστω πρῶτον. εἰ δυνατόν. μεῖξον. ἐν- 
ἔγραψα δή τι εἰς τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος δχῆμα 
, ^ A , 2 , , 
στερεὸν, καὶ ἄλλο περιέγραψα ἔκ κυλίνδρου τόμων 
ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν 
σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν ἐλάσσονι. ἢ ἁλίκῳ 
"xn 779 φ $ θὲχ » Ἢ / 
^ “Ὁ , 
ὑπερέχει τὸ ἁμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦ "IU κώνου. 
ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον δειχϑησέται τὸ ἐγγεγραμμένον 
σχῆμα ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος μεῖξον ἐὸν τοῦ 
Jf χώνου, καὶ ὁ τόμος ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ 


1. τι] scripsi; τὸ F, uulgo. 2. ezorunuc F, ut lin. $5 
corr. Torellius. κώνου] om. F; corr. Torellius. 4. ἁμίσεον 
Torellius, ut lin. 6. τοῦ ἀποτμάματος τοῦ κώνου Nizzius. 
7. ἐνέγραψα) scripsi cum VABD; eveyoowo F; ἐγγεγράφϑω 
ed. Basil, Torellius. 8. ἁμίσεον Torellus. 9. περιγεγράφϑω 
ed. Basil., Torellius. 14. ἁμισέῳ Torellius. 15. τόμος τοῦ 
κυλίνδρου Commandinus, Torellius. 
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diametro 44.Γ ἀθβουιρία. 1) eo autem inuento erit seg- 
mentum quoddam coni eandem basim habens, quam 
segmentum [sphaeroidis] et eundem axem. dico igi- 
| tur, dimidiam sphaeroidis partem duplo maiorem esse 
hoe cono. sit igitur conus 9f duplo maior segmento 
' eoni itaque si dimidia pars sphaeroidis cono ἃ 
aequalis non est, sit primum, si fieri potest, maior. 
| inseripsi igitur dimidiae parti sphaeroidis figuram so- 
i lidam, et aliam cireumseripsi, ex frustis cylindrorum 
altitudinem aequalem habentibus compositas, ita ut 
figura circumscripta excedat inseriptam spatio minore, 





- " 
quam. quali excedit dimidia pars sphaeroidis conum 
17 [prop. 20]. itaque eodem modo, quo antea, de- 
monstrabimus, figuram dimidiae parti sphaeroidis in- 
scriptam maiorem esse cono V, et frustum basim 
habens eandem, quam segmentum, et eundem axem 


1) Ex prop. 8; nam linea ΒΘ perpendicularis non est. 
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, A » hi 3.3 ld X , 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦ uiv *"U xowov 
ἡμιόλιος ἐών, τοῦ δὲ ἐγγεγραμμένου σχήματος ἐν τῷ 
ε Ἂν , P ^ e , er 
ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος μείξων ἢ ἡμιόλιος" ὅπερ 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα μεῖξον τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροει- 
δέος τοῦ Ψ κώνου. εἰ δὲ ἔλασσόν ἐστι τὸ ἡμίσεον 

- , ^ , , , A] 
TOU σφαιροειδέεος vov Ψ κώνου, ἐγγεγραφϑῶ εἰς TO 
e ,ὕ - , -"- LA » 
ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο 

, 2 , , e i 3 
περιγεγράφϑω ἐκ κυλίνδρων τόμων ὕψος ἴσον ἐχόν- 
τῶν συγκείμενον, ὥστε τὸ περιγραφὲν τοῦ ἐγγραφέν- 

ς / 394 Κ Ἢ foscy ς , ς - 
τος ὑπερέχειν ἑλασσονι, ἡ ἀλίκῳ ὑπερέχει ὁ  χῶνος 
τοῦ ἡμίσεος τοῦ σφαιροειδέος. πάλιν οὖν ὁμοίως τοῖς 
πρότερον δειχϑησέται τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα ἔλασ- 
σον ἐὸν τοῦ Ψ χώνου, καὶ ὁ τόμος τοῦ κυλίνδρου ὃ 
βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
PEE - 1 , e , D e 
αὐτὸν τοῦ uiv Ψ κώνου ἡμιόλιος ἐών, τοῦ δὲ περι- 

, , 3 , *?s € , e 3 , 
γεγραμμένου ὄχήματος ἑλασσῶων ἡ ἀμιολιος" ὁπὲρ ἀδύ- 
νατον. οὐκ ἐσσείται οὖν οὐδὲ ἔλασσον τὸ ἥμισυ τοῦ 
σφαιροειδέος τοῦ Ψ κώνου. ἐπεὶ δὲ οὔτε μεῖξόν ἐστιν 

» » , 5 » 
οὐδὲ ἔλασσον, ἴσον ἐστί. φανερὸν ovv ἐστιν, ὃ ἔδει 


δείξαι. 


κϑ'. 

Ἁ , , 3 , , 

Παντὸς σχήματος σφαιροειδέος ἐπιπέδῳ τμαϑὲν- 

M A “- 2 bd ' Pod τ ᾿ 

τος μὴ διὰ τοῦ κέντρου ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τὸ 
ἔλαττον τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον 
, A [4 e [y , , « c , 
ἔχει τὸν λόγον, ov ἃ ἴσα συναμφοτέραις tC τὲ ?)HLGEC 
2. τῷ ἡμισέῳ] scripsi; ἡμίσεως F, uulgo; ἡμισέῳ B, ἁμι- 
σέῳ Torellius. 4. ἄρα μεῖξον] scripsi; ἔσται ov» F, uulgo; 
ἔσται ov» μεῖζον Commandinus, Torellius. ἀμέσεον Torel- 


lius. 5. εἰ δὲ ἔλασσόν ἐστι τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦ 
. . , 
JU κώνου] scripsi; om. F, uulgo; e£ δὲ ἔλασσόν ἐστιν Comman- 
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dimidia parte maius esse cono *P/, maius autem quam 
dimidia parte maius figura dimidiae parti sphaeroidis 
inscripta; quod fieri non potest. itaque dimidia pars 
sphaeroidis maior non est cono *P. sin minor est 
dimidia pars sphaeroidis cono *P, inscribatur dimidiae 
parüi sphaeroidis figura solida, et alia circumscribatur 
ex frustis cylindrorum altitudinem aequalem habenti- 
bus compositae, ita ut figura circumscripta excedat 
inscriptam spatio minore, quam quali excedit conus 
iP dimidiam partem sphaeroidis [prop. 20]. rursus 
igitur eodem modo, quo antea, demonstrabimus, figuram 
cireumsceriplham minorem esse cono ?P, et frustum cy- 
lind basim habens eandem, quam segmentum, et 
eundem axem dimidia parte maius esse cono 97, minus 
autem quam dimidia parte maius figura circumscripta; 
quod fieri non potest. quare dimidia pars sphaeroidis 
ne minor quidem erit cono V. quoniam autem neque 
maior est neque minor, aequalis est. constat igitur, 
quod demonstrandum erat. 


XXIX. 


Quauis figura sphaeroide plano secta per centrum 
non posito, sed ad axem perpendiculari, minus seg- 
mentum ad conum eandem basim habentem, quam 
segmentum, et eundem axem eam habet rationem, 
dinus, Torellius. 6. ἐγγραφϑὼ F. εἰς τὸ ἡμίσεον. ... 
στεριγεγράφϑω £x lin. 8 om. F; corr. Commandinus. 8. κυ- 


λίνδρου Commandinus. 11. ἡμίσεος] ScripBi; ἡμίσους F, uulgo; 
varius Torelius. 1717. τό] rov (comp.) F; corr. ΒΟ, 18. 


μειξζων F. 21. λα΄ Torellius; om. F. ' 20. ὅν] addidit 
Torellius; om. F, uulgo. ἴσα συναμφοτέραις] scripsi; ἃ συν- 
ἀμφοτεραὰ F, uulgo; ἃ om. Torellius. τε] om. Iu corr, To- 


rellius. ἁμίσεα idem. 
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τοῦ ἄξονος τοῦ σφαιροειδέος καὶ τῷ ἄξονι τοῦ μείζονος 
τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ μείζονος τμάματος. 

ἔστω γάρ τι τμᾶμα σφαιροειδέος σχήματος ἀποτε- 
τμαμένον ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα μὴ διὰ τοῦ 
κέντρου. τμαϑέντος δὲ αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ 
ἄξονος τοῦ μὲν σχήματος τομὰ ἔστω ἃ ABI ὀξυγω- 
νίου κώνου τομά. διάμετῥος δὲ τᾶς τομᾶς καὶ ἄξων 
τοῦ σφαιροειδέος ἔστω ἃ ΒΖ. κέντρον δὲ τὸ O, τοῦ 
δὲ ἐπιπέδου τοῦ ἀποτέμνοντος τὸ τμᾶμα τομὰ ἔστω ἃ 
AI εὐϑεῖα. ποιήσει δὲ αὐτὰ ὀρϑὰς γωνίας ποτὶ τὰν 
ΒΖ. ἐπεὶ τὸ ἐπίπεδον ὀρϑὸν εἶμεν ποτὶ τὸν ἄξονα 
ὑπέκειτο. ἔστω δὲ τὸ τμᾶμα τὸ ἀποτετμαμένον, οὗ 
χορυφὰ τὸ Β Soppp, ἔλασσον ἢ ἁμίσεον τοῦ σφαι- 
ὑθιβεοῖ σχήματος, καὶ τᾷ ΒΘ ἴσα ἔστω & ΖΗ. δεικ- 
τέον, ὅτι τὸ τμᾶμα, οὗ κορυφὰ τὸ B σαμεῖον. ποτὶ 
τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἃ 
AH ποτὶ τὰν 4Z. 

ἔστω δὴ κύλινδρος τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ 
ἐλάσσονι τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. ἔστω δὲ καὶ 
κῶνος, ἐν ᾧ τὸ Ψ, ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα 
τὰν αὐτὰν τοῦτον ἔχων Tov λόγον, ὃν ἔχει & AH 
ποτὶ τὰν ZZ. φαμὶ δὴ τὸν Ψ χῶνον ἴσον εἶμεν 
τῷ τμάματι τῷ κορυφὰν ἔχοντι τὸ B σαμεῖον. εἰ γὰρ 
μή ἐστιν ἴσος. ἔστω πρῶτον. εἰ δυνατόν. ἐλάσσων. 


1. τῷ ἄξονι) scripsi; ὃ αξων F, uulgo. 8. σχήματος] 
τμηματος F; corr. ed. Basil. αἁποτετμήμενον F, ut lin. 12; 
corr. Torellius. 9. τμᾶμα] v supra manu 1 F. 11. εἶναι 
per comp. F; corr. Torellius. rie , ἁμέσεον] Scripsi; ἀμίσους 
F, uulgo. ᾿φαιροειδεος F. & ΖΗ] vov AZH F; corr. 
p.* 18. τάν] ta F; corr. AB, 19. ,91] scripsi; δὲ P, 


uulgo. 21. τό] zo F. 22. αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτόν Nizzius, fortasse recte. 
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quam linea utrique aequalis, et dimidio axi sphae- 
roidis et axi segmenti maioris, ad axem segmenti 
maioris.) 

sib enim segmentum aliquod figurae sphaeroidis 
plano ad axem perpendiculari non per centrum. abs- 
cisum. secto autem eo alio plano per axem posito 
figurae sectio sib 4B I' coni acutianguli sectio [prop. 
11, e], diametrus autem sectionis et axis sphaeroidis 
sit linea .B Z, centrum autem 0; plani autem segmen- 
tum abseindentis sectio sit linea AI: ea igitur cum 
BZ rectos angulos faciet, quoniam suppositum est, 
planum ad axem perpendieulare esse [Eucl. XI, 18; 
XIdef.4]. sit autem segmentum abscisum, euius uer- 
tex sit B punctum, minus quam dimidium sphaeroidis, 
et si& ZH — BO. demonstrandum, segmentum, cuius 
uertex sib B, ad conum eandem basim habentem, 
quam segmentum, et eundem axem eam habere ratio- 
nem, quam ΖΗ: ZZ. 

sib igitur cylindrus eandem basim habens, quam 
segmentum minus, et eundem axem. sit autem etiam 
conus, in quo sit littera 97, ad conum eandem basim 
habentem [quam segmentum, et eundem axem] eam 
habens rationem, quam ΖΗ: ZZ. dico igitur, conum 
Δ aequalem esse segmento uerticem habenti punctum 
B. nam si aequalis non est, sit primum, si fieri potest, 
minor. inseripsi igitur segmento figuram solidam, et 


DP. 984. 6: εἰ δέ χα ὀρϑῷ μὲν ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπι- 
πέδῳ τμαϑῇ, μὴ διὰ τοῦ κέντρου δέ, τῶν γεναμένων τμαμάτων 
τὸ μὲν μεῖζον κτλ. τὸ δὲ ἔλασσον Tp quor ποτὶ τὸν κῶνον τὸν 
βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι, καὶ ἄξονα, τὸν αὐτὸν τοῦ- 
τον ἔχει τὸν λόγον, ὃν & ΄συναμφοτέραις ἴσα τῷ τε ἡμισέᾳ τᾶς 
εὐθείας, ἅ ἐστιν ἄξων τοῦ σφαιροειδέος κτλ. ut lin. 1—3, 
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ἐνέγραψα δὴ εἰς τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεόν. καὶ ἄλλο 
περιέγραψα ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκεί- 
μενον, ὥστε τὸ περιγρα- 
φὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέν- 
τος ὑπερέχειν ἐλάσσονι. ἢ 
 &Aíxo μεῖξόν ἐστι τὸ τοῦ 
σφαιροειδέος τμᾶμα τοῦ 5 
κώνου. ἐπεὶ οὖν μεῖξον 
ἐὸν τὸ περιγεγραμμένον 
σχῆμα τοῦ τμάματος ἐλάσ- 
σονι ὑπερέχει τοῦ ἐγγε- 
γραμμένου, ἢ τὸ τμᾶμα τοῦ 
κώνου. δῆλον. ὅτι μεῖξόν 
ἐστι καὶ τὸ ἐγγεγραμμένον 
σχῆμα τοῦ 9, κώνου. ἔστω 
δὴ τρίτον μέρος τᾶς B 
& BP. ἐπεὶ οὖν & μὲν 
ΒΗ τριπλασία ἐστὶν τᾶς 
- B0, ἁ δὲ B4 τᾶς BP, 
δῆλον, ὅτι τριπλασέα ἐστὶν 
& 4H τᾶς ΘΡ. ἔχει δὴ ὁ 
μὲν κύλινδρος ὁ βάσιν 
ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμά- 
ματι καὶ ἄξονα τὸν B 4 ποτὶ 
τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα 
τὰν αὐτὰν καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον τὸν λόγον, 
ὃν ἔχει ἃ AH ποτὶ τὰν OP. ὁ δὲ κῶνος ὁ εἰρη- 
μένος ποτὶ τὸν "U κῶνον τὸν αὐτὸν λόγον ἔχει: ὃν 
& AZ ποτὶ τὰν ΔΗ. ἕξει οὖν ἀνομοίως τῶν Aó- 


1. ἐγγεγράφϑω Nizzius. 9. περιγεγράφϑω idem. 10. 
ἐλάσσονιἾ scripsi cum Nizzio; ἐλασσον F, uulgo. 18. ἐστί» 
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aliam cireumscripsi ex cylindris altitudinem aequalem 
habentibus compositas, ita ut figura circumscripta ex- 
cedat inscriptam spatio minore, quam quali segmen- 
ium sphaeroidis maius est cono *" [prop. 19]. iam 





quoniam figura circumscripta, quae segmento maior 
est, excedit figuram inscriptam spatio minore, quam 
quo segmentum conum excedit, adparet, etiam figuram 
inseriplam maiorem esse cono 9f. sit igitur 
BP -— 1 BA. 

iam quoniam BH — ὃ BO, et Bl —93 BP, adparet, 
esse ΖΗ — 30P. itaque cylindrus basim habens 
eandem, quam segmentum, et axem Bí ad conum 
eandem basim habentem et eundem axem eam rationem 
habet, quam 44H: ΘΡ [Eucl. XII, 10]. conus autem, 
quem commemorauimus, ad conum 9, eandem rationem 
habet, quam 42: 41H. itaque cum perturbata sit 


comp. F. τᾶς BO, ἁ δὲ B4 τᾶς BP, δῆλον, ὅτι τριπλασία 
ἐστίν] scripsi; om. F, uulgo; τᾶς ΒΘ, καὶ ἃ Β4 τᾶς ΒΡ, τρι- 
πλασία ἔσται καί ed. Basil, Torellius. 24. ποτί] προς per 
comp. F; corr. Torellius. 26. vovtov ἔχεν rov F; corr. To- 
rellius. 29. 4Z] 4H F; corr. B. 4H] 4Z F; corr. B. 
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yov τεταγμένων ὁ κύλινδρος ὃ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸν Ψ κῶνον. 
τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν & 42 ποτὶ τὰν OP. ἔστων δὴ 
γφαμμαὶ κειμέναι, ἐφ’ ὧν τὰ E, Ν, τῷ μὲν πλήϑει 
ἴσαι τοῖς τμαμάτεσσιν τοῖς τᾶς B, τῷ δὲ μεγέϑει 
ἑχάστα ἴσα τᾷ Z4. ἔστω δὲ καὶ τᾶν ΞΟ ἕκάστα ἴσα 
τᾷ Β4. τᾶν οὖν NO ἕχάστα διπλασία ἐσσείται τᾶς 
O 4. παραπεπτωκέτω δὴ παρ᾽ ἑἕκάσταν αὐτᾶν χωρίον 
τι πλάτος ἔχον ἴσον τᾷ B, ὥστε εἶμεν ἕκαστον τῶν 
ἐχόντων τὰς διαμέτρους τετράγωνον. ἀφαιρήσϑω δὴ ἀπὸ 
μὲν τοῦ πρώτου γνώμων πλάτος ἔχων ἴσον τᾷ ΒΕ, ἀπὸ 
δὲ τοῦ δευτέρου πλάτος ἔχων ἴσον τᾷ BX. καὶ ἐφ᾽ 
ἑκάστου τὸν αὐτὸν τρόπον εἷς ἀπὸ τοῦ ἑπομένου yo- 
ρίου γνώμων ἀφαιρήσϑω πλάτος ἔχων ἑνὶ τμάματι 
ἔλασσον τοῦ πλάτεος τοῦ πρὸ αὐτοῦ γνώμονος ἀφαι- 
ρημένου. ἐσσείται δὴ ὁ μὲν ἀπὸ τοῦ πρώτου χωρίου 
γνώμων ἀφαιρημένος ἴδος τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν 
ΒΕ. ΕΖ, καὶ τὸ λοιπὸν χωρίον παραπεπτωκὸς παρὰ 
τὰν ΝΟ ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ τὰν τοῦ ὑπερ- 
βλήματος πλευρὰν ἔχον ἴσαν τᾷ 4Ε, ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ 
δευτέρου χωφίου γὐώμων ἀφαιφημένος ἴσος τῷ περι- 
ἐχομένῳ ὑπὸ τᾶν Z X, XB, καὶ τὸ λοιπὸν χωρίον παρὰ 
τὰν ΝΟ παραπεπτωκὸς ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ" 
καὶ τὰ λοιπὰ ὁμοίως τούτοις ἑξοῦντι. διάχϑω δὲ τὰ 
ἐπίπεδα πάντων τῶν κυλίνδρων, ἐξ ὧν συγκείται τὸ 























2. τὸν | vo Ψ F. 8. ἔστων] C; sevo per comp. F; 
ἔστωσαν uulgo. 5. τὰς] scripsi cum B; τα Ἐς uulgo; ἐν τῷ 
ed. Basil, Torellius. Ξ ΟῚ] ANO F. 0 τὰν To F ; corr. 
BO. τῶν]; τῷ] ταν F. 12. ἐφ᾽] scripsi; «g' F, uulgo. 14. 
ἑνί) ev F, corr. Torellius. 19. NO] 0 F; corr. ed. Basil.* 
20. £yov] scripsi; eov F, uulgo. 24. διάχϑω δέ] Scripsi; δὲ 
ὧδὲ F, uulgo; δὲ ὧδε ἐκβεβλήσϑω. Torellius. 26. τό] scripsi; 
TO τὲ T, uulgo. 
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| proportio [Eucl V def. 20], cylindrus basim habens 
| eandem, quam segmentum, et eundem axem ad conum 
1" eandem habebit rationem, quam 27/1Z:0P. sint 
igitur lineae quaedam positae, in quibus sint puncta 


1.5, N, numero partibus lineae B aequales, magnitu- 


dine autem singulae lineae Ζ 4 aequales. sint autem 
etiam lineae ,£O singulae aequales lineae B “1. itaque 
| lineae INO singulae erunt 2 0 7.!) adplieetur igitur 
| unieuique harum linearum spatium latitudinem ha- 
| bens lineae BZ/ aequalem, ita ut unaquaeque figu- 
| rarum diametros habentium quadratum sit. aufe- 
| ratur igitur a primo [spatio] gnomon latitudinem 
| habens lineae BE aequalem, a secundo autem gno- 
| mon latitudinem habens lineae BX aequalem. οὐ 
| in unoquoque [spatio] eodem modo gnomon ab spatio 
sequenti auferatur latitudinem habens una parte mino- 
| rem latitudine gnomonis ante eum ablati. erit igitur 
| gnomon ἃ primo spatio ablatum aequalis rectangulo 
| BE »« EZ?), et reliquum erit spatium lineae NO 


| adplicatum excedens figura quadrata et latus excessus 





] lineae ZE aequale habens. gnomon autem a secundo 
| spatio ablatus erit — ZX »« X B, et reliquum erit 
spatium lineae NO adplieatum figura quadrata ex- 
cedens?) et cetera eodem modo se habebunt. produ- 
cantur autem plana omnium cylmdrorum, ex quibus 


1) Nam 
ΝΟ-ΞΞΞΝ --- ΞΟ -ῷἪ. 24 -- Β4-:Θ4:- ΒΘ --- ΒΩ -ε 2ΘΖ. 
| 2) Nam gnomon -- Ζ 2 »« Β 4 --- ΕΒ 42 ;»«(2 4 --- BE) 
| -- 24 ;»« (Β4 -- E4)--BE»«EZ4-—ZA4»«BE--BE»«EAZA 
᾿ — ΒΕ »«(24- Ἑ 2) Ξε ΒῈ »« ἘΖ. 
3) Cuius latus erit 24 E. : 
Archimedes, ed. Heiberg. I. 30 
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ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἐν τῷ τμάματι, ποτὶ τὰν ἐπι- 
φάνειαν τοῦ κυλίνδρου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
^ , Ἅ ΤᾺ ἢ 3 , ? , M t£ 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. ἐσσείται δὴ ὁ ὅλος 
, / , ΄ ox N , 
κύλινδρος διαιρημένος εἰς κυλίνδρους τῷ μὲν πλήϑει 
v P H “ , Ζ ^v) N 
ἴσους vois ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι, τῷ δὲ με- 
7 “« , od e »-»Ὕ , 
γέϑει ἴσους τῷ μεγίστῳ αὐτῶν. ὁ δὲ πρῶτος xv- 
λινδρος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν 
M M ^ , Dd 2 » 

4 E ποτὶ τὸν πρῶτον κύλινδρον τῶν ἕν τῷ ἐγγεγραμ- 
/, d M p] 2 M Ν cS 
μένῳ σχήματι rov ἔχοντα ἄξονα τὰν Z4 E τὸν αὕτον 

» , MJ ^| , à] 3 ^ " 
ἔχει λόγον, ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς 4Γ ποτὶ 
τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΕ. οὗτος δέ ἐστιν ὁ αὐτὸς τῷ, ὃν ἔχει 
τὸ ὑπὸ τᾶν B, AZ περιεχόμενον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
BE, ΕΖ. ἔχει oov ὁ κύλινδρος ποτὶ τὸν κύλινδρον 
τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ πρῶτον χωρίον ποτὶ τὸν 
γνώμονα τὸν ἀπ᾽ αὐτοῦ ἀφαιρημένον. ὁμοίως δὲ καὶ 
^ E74 , — t , - er , δ 
τῶν ἄλλων κυλίνδρων τῶν ἐν τῷ ολῳῷ κυλίνδρῳ ἕκα- 
“ » ' » ^ οἷ ? 315 
στος ἄξονα ἔχων τὰν ἴσαν τᾷ 4 E ποτὶ τὸν κατ᾽ αὐτὸν 
, Ἁ , Cd 3 , , Pd 
κύλινδρον τὸν ἐν τῷ ἐγγεγραμμένῳ σχήματι ἄξονα 
“2 ϑνον, » er N / M A CE 
ἔχοντα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, Ov τὸ ὁμοέως 
τεταγμένον αὐτῷ χωρίον ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπ᾽ 
αὐτοῦ ἀφαιρημένον. ἐντὶ οὖν μεγέϑεά τινα οὗ κυ- 
λένδροι οἵ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ καὶ ἄλλα μεγέϑεα τὰ 
χωρία τὰ παρὰ τὰς ARN παραπεπτωκότα πλάτος ἔχοντα 
τὰν ἴσαν τᾷ B, τῷ δὲ πλήϑει ἴσα τοῖς κυλίνδροις 
A N , Y LP ΤᾺΝ " / / x 
καὶ κατὰ δύο τὸν αὑτὸν ἔχοντα λόγον. λεγόνται δὲ 
οἵ τε κυλίνδροι ποτ᾽ ἄλλους κυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ 
ἐγγεγραμμένῳ σχήματι, ὁ δὲ ἔσχατος οὐδὲ ποϑ᾽ ὃν 
, 2 P4 , M 329 
λεγέται. καὶ τὰ χωρία zov ἄλλα χωρία, τοὺς ἀπ 


5. τοῖς] τους F; corr. BC*. 6. κύλινδρος] scripsi; ὁ xv- 
λινδρος F, uulgo. 8. τῶν] τον Εἰ; corr. B. 10. JIT']| AJEF; 
corr. ed. Basil* 17. κατ᾽ αὐτόν] κατατον F supra seripto v 
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composita est figura segmento inscripta, ad superficiem 
eylindri basim habentis eandem, quam segmentum, et 
eundem axem. totus igitur cylindrus diuisus erit in 
cylindros numero cylindris figurae  circumscriptae 
aequales, magnitudine autem maximo eorum aequales. 
primus autem cylindrus totius cylindri axem habens 
4E ad primum cylindrum figurae inscriptae axem 
habentem z/ E eandem habet rationem, quam ZI": Καὶ E* 
[Eucl. XII, 11; XII, 2], quae eadem est, quam habet 
Ba»«42:BE»« EZ [Apollon. I, 21; cfr. supra 
p.447 not.1] itaque cylindrus ad cylindrum eandem 
rationem habet, quam primum spatium ad gnomonem 
ab eo ablatum. et eodem modo ceterorum cylindrorum 
totius cylindri unusquisque axem habens lineam lineae 
Z E aequalem ad cylindrum in figura inscripta eodem 
loco positum et eundem axem habentem eam rationem 
habet, quam spatium eodem loco positum ad gmno- 
monem ab eo ablatum. sunt igitur magnitudines 
quaedam, cylindri totius cylindri, et aliae magnitudines, 
spatia lineis ΚΞΝ adplicata latitudinem habentia 
limeam lineae Β 4] aequalem, numero cylindris aequales 
et binae cum binis in eadem proportione.) prae- 
ierea et cylindri cum alus cylindris, qui in figura in- 
seripba sunt, in proportione sunt, ultimus autem in 
nulla proportione, et spatia cum aliis spatiis, [gno- 
monibus| ab 115 ablatis, respondentia in iisdem pro- 








1) Quia cylindri cylindris, spatia tip aequalia sunt. 
manu 2; corr. B. 19. eyovve F. — 0v] om. F, corr. A. — 20. 
τεταγμένον] α Supra manu 1 F. 22. τὰ χωρία τα] scripsi ; 
χώρια F, uulgo. 23. τάς] scripsi; vo» F, uulgo. 21. zo" 
£v] scripsi; ποϑέν uulgo, ut p. 468 lin. 2. 
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αὐτῶν ἀφαιρημένους. τὰ ὁμόλογα ἐν τοῖς αὐτοῖς λό- 
γοις, τὸ δὲ ἔσχατον χωρίον οὐδὲ zo9' ἕν λεγέται. 
δῆλον οὖν, ὅτι καὶ πάντες οἵ κυλίνδροι ποτὶ πάντας 
τοὺς ἑτέρους τὸν αὐτὸν ἑξοῦντι λόγον, ὃν πάντα τὰ 
χωρία ποτὶ πάντας τοὺς γνωμόνας. ὁ ἄρα κύλινδρος 
ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτὸν ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμά- 
ματι τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον. ὃν πάντα τὰ χωρία ποτὶ 
πάντας τοὺς γνωμόνας. καὶ ἐπεὶ ἐντί τινες γραμμαὶ ἴσαι 
κειμέναι, ἐφ᾽ ἂν τὰ Ν, O, καὶ παρ᾽ ἑἕκάσταν παρα- 
πέπτωκέξν τι χωρίον ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ. αἱ 
δὲ πλευραὶ τῶν ὑπερβλημάτων τῷ ἴσῳ ἀλλάλαν ὑπερ- 
ἔχοντι, καὶ ἃ ὑπεροχὰ ἴσα ἐστὶ τᾷ ἐλαχίστᾳ, καὶ ἄλλα 
ἐντὶ χωρία παρὰ τὰς ἘΝ παραπεπτωκότα, πλάτος δὲ 
ἔχοντα ἴσον τᾷ B τῷ μὲν πλήϑει ἴσα τούτοις, τῷ 
δὲ μεγέϑει ἕκαστον ἴσον τῷ μεγίστῳ, δῆλον, ὡς σύμ- 
παντὰ τὰ χωρία, ὧν ἐστιν ἕκαστον ἴσον τῷ μεγίστῳ. 
ποτὶ πάντα τὰ ἕτερα χωρία ἐλάσσω λόγον ἔχοντι τοῦ. 
ὃν ἔχει & ΞΝ ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέρᾳ τᾷ τε ἡμι- 
σέᾳ τᾶς NO καὶ τῷ τρίτῳ μέρει τᾶς ΞΟ. φανερὸν 
οὖν, ὅτι τὰ αὐτὰ χωρία ποτὶ πάντας τοὺς γνωμόνας 
μείζονα λόγον ἑξοῦντι τοῦ. ὃν ἔχει ἃ JN ποτὶ τὰν 
ἴσαν συναμφοτέραις τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶς ΝΟ καὶ δυοῖς 
τριταμορίοις τᾶς ΞΟ. ὃ ἄρα κύλινδρος ὁ βάσιν ἔχων 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ 
σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμάματι μείζονα λόγον 





6. καὶ ἄξονα ad ἐν τῷ τμάματι lin. 7 bis F, sed alterum 
expunxit manus, ut.uidetur, prima. 12. τῷ] addidi; om. F, 
uulgo. 14. rcg] scripsi; ταν F, uulgo. SN] ΞΟ Torel- 
lius. 15. ἴσον] «cec F per comp., uulgo; ἔσαν C; corr. To- 
rellius; fort. τὰς ἴσας. 19. συναμφοτέραις Torellius. 24. 
vue] τὰ E. corr. B^. 
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portionibus, ultimum autem spatium in nulla propor- 
tione." adparet igitur, etiam ommes cylindros ad 
omnes alteros eandem rationem habituros esse, quam 
omnia spatia ad omnes gnomones [prop. l|. itaque 
cylindrus basim habens eandem, quam segmentum, et 
eundem axem ad figuram segmento inscriptam eandem 
rationem habebit, quam omnia spatia ad omnes gno- 
mones. et quoniam positae sunt lineae quaedam 
aequales, in quibus sunt litterae V, O, et singulis 
adplicatum est spatium figura quadrata excedens, latera 
autem excessuum aequali differentia inter se excedunt, 
et differentia minimo aequalis est, et alia spatia sunt, . 
quae lineis ,£/N adplicata sunt, latitudinem habentia 
lineae BZ/ aequalem et numero illis?) aequalia, ma- 
gnitudine autem singula maximo aequalia, adparet, 
omnia simul spatia, quorum quodque maximo aequale 
est, ad omnia altera spatia minorem rationem habere, 
quam ,£N:4 NO--45O [prop. 2]. itaque mani- 
festum est, eadem spatia ad omnes gnomones maiorem 
rationem habitura esse, quam ΕΝ: NO 4- 3 EO.?) 
itaque cylindrus basim habens eandem, quam segmen- 
'um, et eundem axem ad figuram segmento inscriptam 
maiorem rationem habet, quam &N:41 NO XL 2 XO. 


1) Quia à spatio ultimo nullus gnomon ablatus est. 
2) Spatuis, quae lineis NO adplicata sunt. 
3) Sit summa spatiorum ἐξ Ν — s, summa spatiorum 
NO-—Ss, 
summa gnomonum — 8, (85 — 8, — $,); erit 
$:5,  EN:4 NO--4 EO. 
tum conuertendo (Pappus VII, 48 p. 688) 
5, τς RN τ ΕΝ --ΝῸ-- 50; 
. sed EN — NO -- ΞΟ; itaque 
E&N-—4NO—i150-—iNO-r25O. 
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ἔχει, ἢ & ΒΝ ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τᾷ τε ἡμισέᾳ 
τᾶς NO καὶ δυοῖς τριταμορίοις τᾶς ΞΟ. ἔστιν δὲ τᾷ μὲν 
AN ἴσα & AZ, τᾷ δὲ ἡμισέᾳ τᾶς ΝΟ & 40, τὰ δὲ 
δύο τριταμόρια τᾶς ΞΟ ἁ Z P. ὅλος ἄρα ὃ κύλινδρος 
ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον ἐν τῷ τμάματι μεί- 
Cove λόγον ἔχει, ἢ ὃν ἔχει & 42 ποτὶ τὰν OP. ὃν 
ὃὲ λόγον ἔχει ἃ AZ ποτὶ τὰν OP, τοῦτον ἐδείχϑη 
ἔχων ὃ αὐτὸς κύλινδρος ποτὶ τὸν " κῶνον. μείξονα 
οὖν ἕξει λόγον ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ 
τὸν Uf κῶνον ὅπερ ἀδύνατον. ἐδείχϑη γὰρ μεῖξον 
ἐὸν τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα vov *P κώνου. οὐκ ἄρα 
ἐστὶ μεῖξον τὸ τοῦ σφαιροειδέος τμᾶμα τοῦ *P κώνου. 
ἀλλ᾽ ἔστω. εἰ δυνατόν, ἔλασσον. πάλιν δὴ ἐγγεγράφϑω 
τι εἰς τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεόν. καὶ ἄλλο περιγεγράφϑω 
ἐκ κυλίνδρων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, ὥστε 
τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 
ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ μείξων ἐστὲν 0 Ψ' κῶνος τοῦ τμά- 
ματος. καὶ τὰ ἄλλα τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον κατεσκευ- 
ἄσϑω. ἐπεὶ οὖν ἔλασσόν ἐστι τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα 
τοῦ τμάματος, καὶ ἐλάσσονι ὑπερέχει τὸ περιγραφὲν 
τοῦ ἐγγραφέντος. ἢ ὁ Ψ κῶνος τοῦ τμάματος, δῆλον, 
ὅτι καὶ τὸ περιγραφὲν σχῆμα ἔλασσόν ἐστι τοῦ "P 
κώνου. πάλιν δὴ ὁ πρῶτος κύλινδρος τῶν ἐν τῷ 
ὅλῳ κυλίνδρῳ ὁ ἔχων ἄξονα τὰν 41Ε ποτὶ τὸν πρῶ- 
τον κύλινδρον τῶν ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι 
τὸν ἔχοντα ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, 
ὃν τὸ ἔσχατον χωρίον τῶν παρὰ τὰν ANN παραπεπτω- 
κότων πλάτος ἐχόντων ἴσον τᾷ Β 4 ποτ᾽ αὑτό. ἑκά- 
τερὰ γὰρ ἴσα ἐστίν. ὁ δὲ δεύτερος κύλινδρος τῶν ἐν 


3. 40] 4E F; corr. Torellius. 4. δύο τριταμόρια) 
Scripsi; τριτὰ δυο μοριὰ F, uulgo; error ortus est ex signis 
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sed EN — 4Z, 4 NO— 40, ὃ O— AP.)) itaque 
totus cylindrus ad figuram segmento inscriptam maio- 
rem habet rationem, quam Z1Z: OP. sed demon- 
stratum est, eundem cylindrum ad conum *"/U eam 
habere rationem, quam 4/Z:0P. maiorem igitur 
rationem habebit [idem cylindrus] ad figuram 1η- 
scriptam quam ad conum 7?) quod fieri non potest. 
nam demonstratum est, figuram inscriptam maiorem 
esse cono *U. quare segmentum sphaeroidis cono "7 
maius non est. — sed, 51 fieri potest, sit minus. rursus 
igitur segmento inscribatur figura solida, et alia cir- 
cumseribatur ex cylindris aequalem altitudinem haben- 
libus compositae, ita ut figura circumscripta excedat 
inscriptam spatio minore, quam quali conus 9f maior 
es& segmento [prop. 19], et cetera eadem, quae antea, 
construantur. iam quoniam figura inscripta segmento 
minor est, et figura cireumscripta inseriptam excedit 
minore spatio, quam quo conus 977 segmentum excedit, 
adparet, etiam figuram cireumsceriptam minorem esse 
cono *V/, rursus igitur primus cylimdrus totius cy- 
lindri axem habens z/ E ad primum cylindrum figurae 
eireumseriptae eundem axem habentem eam rationem 
habet, quam ultimum spatium eorum, quae lineae 
AN adplieata sunt latitudinem habentia lineae B 


1) Nam B4 —3BP— EO — BP 4- AF. 

2) Itaque figura inscripta minor est cono V^ (Eucl. V, 10). 
numeralibus. 9. λόγον] λόγον ὃ αὐτὸς κύλινδρος Torellius. 
16. ὑπερεχει F ; corr. AB. 17. ust£ov Ε΄; corr. B. 18. ἀλλα] 
alterum. 4 supra manu 1 F. 21. τοῦ ἐγγραφέντος] om. Εἰ; 
corr. Torellius. 22. τοῦ] το F. 25. τῶν] τον F; corr. B. 
27. & M F. 28. ποτ᾽ αὑτό] scripsi; ποτ᾽ αὐτό uulgo; cfr. 
p. 450, 18. | 
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τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἔχων ἴσον τᾷ Z4 E ποτὶ τὸν 
κύλινδρον τὸν κατ᾽ αὐτὸν ἐόντα τῶν ἐν τῷ περιγε- 
γραμμένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ πρῶ- 
τον χωρίον τῶν παρὰ τὰν JEN παραπεπτωκότων 
, d τὰν E » M λ , ^ 
zAcrog éyovvov ἴσον τὰ Β4 ποτὶ τὸν yvouove τὸν 
, / » 5 TNCM ᾿ ὦ τα M D 
ἀφαιρημένον ἀπ΄ αὐτοῦ" καὶ τῶν ἄλλων δὲ κυλίνδρων 
rcr D , - (f A ἡ 2 , z 
ἕκαστος τῶν ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ἄξονα ἐχόντων ἴσον 
ld M N 3 ᾽ ;. , » - 
τᾷ Z1 E ποτὶ τὸν κατ αὐτὸν κύλινδρον τῶν £v τῷ 
περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν αὐτὸν λόγον. ὃν τὸ 
ς ΄ ͵ 9 b ^ à Ἁ e 
ὁμόλογον χωρίον αὐτῷ TOV παρὰ rcv XN παραπεπτῶ- 
MI , A 35:5 2 Ee . 29 
κότων ποτὶ τὸν γνώμονα τὸν ἀπ᾽ αὐτοῦ ἀφαιρημένον 
πρώτου λεγομένου τοῦ ἐσχάτου. καὶ πάντες οὖν οἵ 
κυλίνδροι οἵ ἐν τῷ ὅλῳ κυλίνδρῳ ποτὶ πάντας τοὺς 
/ Ἃ 3 od / , N 
κυλίνδρους τοὺς ἐν τῷ περιγεγραμμένῳ σχήματι τὸν 
2 ' c ^" / € ΙΑ M ^ ' ' 
αὐτὸν ἑἕξοῦντι λόγον, Ov πάντα τὰ χωρία τὰ παρὰ τὰν 
EN παραπεπτωκότα ποτὶ τὸ ἴσον τῷ τε ἐσχάτῳ κειμένῳ 
χωρίῳ καὶ τοῖς γνωμόνεσσι τοῖς ἀφαιρημένοις ἀπὸ τῶν 
2 ' ' 3. N “ , rS ἘΝ 5 / 
ἄλλων διὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. ἐπεὶ οὖν δεδείκται., 
ὅτι τὰ χωρία πάντα τὰ παρὰ τὰν AN παραπεπτωκότα 
ποτὶ τὰ χωρία πάντα τὰ παρὰ τὰν NO παραπεπτω- 
, ξ , / , jd m" , 
κότα ὑπερβάλλοντα εἴδει τετραγώνῳ χωρὶς vOt μεγί- 
A » MI , ς 
στου μείζονα λόγον ἔχοντι τοῦ. Ov ἔχει & | IN ποτὶ 
τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τᾷ τε ἡμισέᾳ ἱτᾶς NO καὶ 
» , , mw -— - ri ^ ? ' , 
τῷ τρίτῳ μέρει τᾶς 50. δῆλον, ὅτι τὰ αὐτὰ χωρία 
' ' fa Cr "n “ΠΣ , ΄ , 
ποτὶ τὰ λοιπά, & ἐντι ἴσα τῷ ἐσχάτῳ χωρίῳ κειμένῳ 


1. ἴσον) scripsi; :cov F, uulgo. 2. τῶν] scripsi; vov F, 
uulgo. 5. ἴσον] Torellius; :c«» F, uulgo; τάν ἴσαν ὃ 1: 
[cov] scripsi; σὰν F, uulgo; τὰν (ccv? 12. πρώτου] scripsi; 
προ rov F, uulgo. λεγομένου] Aeyousv F; corr. A, ΟἿ, παν- 
τος (comp.) Εἰ. 16. παραπεπτωκωτα F. 17. γνωμονεσι F. 
19. τὰ χωρία πάντα τὰ παρὰ τὰν IN παραπεπτωκότα ποτί) 
om. F; corr. Torellius (nisi quod πάντα τὰ χωρία habet). 
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aequalem ad se ipsum. utraque enim inter se aequalia 
sunt. secundus autem cylindrus totius cylindri axem 
habens lineae zZ/4E aequalem ad cylindrum in figura 
cireumscripta eodem loco positum eandem rationem 
habet, quam primum spatium eorum, quae lineae JV 
adplieata sunt latitudinem habentia lineae B z/ aequa- 
lem, ad gnomonem ab eo ablatum.!) et etiam cete- 
rorum cylindrorum unusquisque eorum, qui in toto 
cylindro sunt et axem lineae Z/E aequalem habent, 
ad cylindrum in figura circumscripta eodem loco po- 
situm eandem rationem [habet|?), quam respondens 
spatium eorum, quae lineae ,&N adplicata sunt, ad 
| gnomonem ab eo ablatum, ita ut ultimum primo loco 
numeretur.? quare etiam omnes cylindri totius cy- 
lndri ad omnes cylidros figurae circumsceriptae ean- 
dem habebunt rationem, quam omnia spatia lineae 
| EN adplicata ad spatium aequale spatio ultimo loco 
posito et gnomonibus a ceteris ablatis propter eadem, 
quae autea [prop. 1]. iam quoniam demonstratum 
est [prop. 2], omnia spatia lineae ,5.N adplicata ad 
omnia spatia lineae NO adplicata figura quadrata 
excedentia praeter maximum maiorem rationem habere, 
| quam ,2N:4 NO -- 1 5X0, adparet, eadem spatia ad 
reliqua, quae aequalia sunt spatio ultimo loco posito 


1) Quia secundus cylindrus figurae circumscriptae aequalis 
B primo inscriptae; tum u. p. 466, 15. idem in ceteris cy- 
lindris fit. 


2) Fortasse post τὸν αὐτόν lin. 9 addendum est ἔχει. 


3) Fingatur spatium 4 alteri parti adfixum. proportiones 
igitur hae erunt (cfr. p. 453 not. 1): K:C,—0Q,:Q,; 


K:0,— Q1:9,;; K:0,— Q4:9,; K:0,— ᾿ς 99. 
Q spatia EN sunt. 
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414 ΠΕΡῚ KSNOEIAES9N ΚΑΙ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΈΩΝ. 


καὶ τοῖς γνωμόνεσσι τοῖς ἀπὸ τῶν λοιπῶν ἀφαιρου- 
μένοις. ἐλάσσονα λόγον ἔχοντι τοῦ, ὃν ἔχει à EN 
ποτὶ τὰν ἴσαν συναμφοτέραις τᾷ τε ἡμισέᾳ τᾶς ΝΟ 
καὶ δυσὶ τριταμορίοις τᾶς ΞΟ. δῆλον ovv, ὅτι καὶ 
0 κύλινδρος 0 βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ περιγεγραμμένον 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει τοῦ, ὃν ἔχει à Ζ4 ποτὶ τὰν 
OP. ὃν δὲ λόγον ἔχει & 4Ζ ποτὶ τὰν ΘΡ, τοῦτον 
ἔχει ὃ εἰρημένος κύλινδρος ποτὶ τὸν *P κῶνον. ἐλάσ- 
σονα ἄρα λόγον ἔχει ὁ αὐτὸς κύλινδρος ποτὶ τὸ περι- 
γεγραμμένον σχῆμα ἢ ποτὶ τὸν *P xàvov: ὅπερ ἀδύνα- 


τον. ἐδείχϑη γὰρ ἔλασσον ἐὸν τὸ περιγεγραμμένον | 


σχῆμα τοῦ κώνου. οὐκ ἄρα ἐστὶν ἔλασσον τοῦ "I 
κώνου. ἐπεὶ δὲ οὔτε μεῖξον οὔτε ἔλασσον, ἴσον ἄρα 
ἐστίν. " 


A. 








Καὶ τοίνυν εἴ κα μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα vue) 


τὸ σφαιροεδὲς μηδὲ διὰ τοῦ κέντρου, τὸ ἔλασσον αὐτοῦ 
τμᾶμα ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ βάσιν ἔχον 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον 
ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἃ ἴσα συναμφοτέρᾳ τᾷ τε ἡμισέᾳ 
τᾶς ἐπιξευγνυούσας τὰς κορυφὰς τῶν γενομένων τμα- 
μάτων καὶ τῷ ἄξονι τοῦ μείζονος τμάματος ποτὶ τὸν 
ἄξονα τοῦ μείζονος τμάματος. 


1. γνωμόνεσσι] alterum σ supra manu 1 F. ἀφαιρημέ- . 


vovg Torellius. 3. ταις τε ημισξαις F; corr. Torellius. 4, 
τριταμώριοις F. 1, Z4] ΣΡ: 10. ἄρα] om. F; corr. B. 
11. Ai] om. Εἰ; corr. B. 18. ἔλασσον] ἔλασσον τὸ τοῦ σφαιρο- 


ειδέος τμᾶμα " Torellius. V] om. F; corr. Torellius. 16. 
λβ΄ Torellius; om. F. 19. αποτμημὰ Ἐς corr, Torellius. τὸ 
βάσιν ἔχον] scripsi; rov βασιν ἔχοντος F, uulgo. 21. ἃ ἴσα 


συναμφοτέρᾳ] scripsi; e. (supra manu 1) δυναμφοτεραι F, uulgo; 
e£ συναμφότεραι ἴσα Torellius. 








DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 415 


eb gnomonibus a ceteris ablatis, minorem rationem 
| habere, quam ΕΝ: NO - 3 ΞΟ. adparet igitur, 
etiam cylindrum basim habentem eandem, quam seg- 
| mentum, et eundem axem ad figuram circumscriptam 
minorem rationem habere, quam habet Z4: 0 P.?) 
|sed quam rationem habet 4/2: ΘΡ, eam habet cy- 
llindrus ille ad eonum *"P [p. 462, 29]. itaque idem 
| cylindrus ad figuram circumscriptam minorem rationem 
| habet quam ad conum 97?); quod fieri non potest. 
|nam demonstratum est, figuram circumscriptam mino- 
| rem esse cono *79. quare [segmentum sphaeroidis] 
|minus non est cono V. et quoniam neque maius 
|neque minus est, aequale igitur est. 





XXX. 


| A. Uerum etiam si [plano] ad axem non perpendiculari 
| sphaeroides secatur nec per centrum posito, minus eius 
segmentum ad coni segmentum basim habens eandem, 
quam segmentum [sphaeroidis], et eundem axem eam 
habebit rationem, quam linea utrique aequalis, et 
| dimidiae lineae uertices segmentorum ortorum iungenti 
et axi segmenti maioris, ad axem segmenti maioris.^) 





| 1) ἀναστρέψαντι; ἃ. Pappus VII, 48 p. 686; cfr. p. 469 
not. 3. 

2) Nam ZZ — ΞΙ͂Ν, 0P— O04-E4AP—$NO-F $85 5 O; u. 
| p. 470, 2 et 471 nos. 1 

| 3) Quare figura circumscripta maior est cono *7 (Eucl. 
V, 10). 

4) P. 284, 24: εἰ δέ κα μήτε διὰ τοῦ κέντρου μήτε ὀρϑῷ 
| ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ τμαϑῇ τὸ σφαιροειδές, τῶν γενα- 
| μένων τμαμάτων τὸ μὲν μεῖζον XTÀ., τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα ποτὶ 
τὸ σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον κτλ., ut hoc loco, nisi quod lin. 21 ἃ 
συναμφοτέραις ἴσα legitur, lin. 22 γενομένων omittitur, lin. 24 
τὸν τοῦ legitur. 


Qt 
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416 ΠΕΡῚ K€NOEIAESN ΚΑῚ EoAIPOEIAESN. 


dib. di ilt puMCTRC 


τετμάσϑω γάρ τι σχῆμα σφαιροειδές, ὡς εἰρήται. 
καὶ τμαϑέντος αὐτοῦ ἄλλῳ ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος 
ὀρϑῷ ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν σχήματος το- 
μὰ ἔστω ἃ ABI ὀξυγωνίου κώνου τομά, τοῦ δὲ τέμ- 
Vives ἐπιπέδου τὸ σχῆμα & ΓΑ͂ εὐθεῖα. καὶ παρὰ 
τὰν AI' ἄχϑων αἱ ΠΡ, ET ἐπιψαυούσαι. - TOU 
κώνου τομᾶς κατὰ τὰ B, Z, καὶ ἀνεστακέτω ἀπ᾿ αὐτᾶν 
ἐπίπεδα παράλληλα τῷ κατὰ τὰν AI. ἐπιψαυσοῦντι 
δὴ ταῦτα τοῦ σφαιροειδέος κατὰ τὰ B, Z, καὶ ἐσσούν- 
ται ρον τῶν τμαμάτων. ἄχϑω οὖν & τὰς κορυφὰς 
τῶν τμαμάτων ἐπιξευγνύουσα, καὶ ἔστω & ΒΖ. πεσεί.- 
ται δὲ αὐτὰ διὰ τοῦ κέντρου. καὶ ἔστω κέντρον τοῦ 
ἘΥ οὐρθειθεῦξ καὶ τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομᾶς τὸ 
Θ. ἐπεὶ οὖν ὑπέκειτο μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τε- 
τμᾶσϑαι τῷ ἐπιπέδῳ τὸ σχῆμα, ἃ τομά ἐστιν ὀξυγω- 
νίου κώνου τομά, καὶ διάμετρος αὐνᾶσ ἃ ΓΑ λε- 
λάφϑω οὖν ὅ τε κύλινδρος ὃ ἄξονα ἔχον ἐπ᾿ εὐθείας 
τᾷ ΒΩ͂, οὗ ἐν τᾷ —— ἐσσείται ἃ τοῦ ὀξυγωνίου 
κώνου τομὰ ἃ περὶ διάμετρον τὰν Α4Γ,, καὶ ὁ κῶνος 
ὁ κορυφῶν ἔχων τὸ Β πῇ νη τοι, οὗ ἐν τᾷ ἐπιφανείᾳ 
ἐσσείται ἃ τοῦ ὀξυγωνίου κώνου τομὰ ἁ περὶ διά- 
revo τὰν AI. ἐσσείται δὴ τόμος τις POM VUDOP 
τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχων τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτόν, «ταὶ ἀπότμαμα κώνου τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχον 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. δεικτέον, ὅτι τὸ 
τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος, οὗ κορυφὰ τὸ B, ποτὶ τὸ 





3. τομαν F. 4. ABI'] ABI'4 F; corr. Nizzius. 6. 
ἄχϑων) scripsi; αχϑὼ F, uulgo. 8. ἐπίπεδα παράλληλα] 
Nizzius; επιπεδον παραλληῖον F, uulgo: κατα] κα F. B: 
δή scripsi; δὲ F, uulgo. τά] vo F; corr. AB. 10. ἄχϑω 
οὖν ἃ τὰς κορυφὰς. τῶν τμαμάτων] scripsi; om. F, uulgo; τὰ 
B, 4. ἄχϑω οὖν ἃ τὰς κορυφάς Nizzius. 1": ἐπιξευγνθουσα) 


DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 4T 


secetur enim figura sphaeroidis, ita ut diximus. 
et secta ea alio plano per axem ad secans planum 
perpendieulari figurae sectio sit 4 BI' coni acutianguli 
sectio [prop. 11, c], plani autem figuram secantis linea 
I'4. et lineae AI' parallelae dueantur lineae ΠΡ, 
ZT sectionem coni in punctis B, Z contingentes, et 
in iis plana erigantur plano in linea AI' posito par- 
allela. ea igitur sphaeroides in punctis B, Z con- 
tingent [prop. 16, b], quae uertiees erunt segmentorum 
[p. 282, 12]. ducatur igitur linea uertiees segmen- 
|itorum iungens, et sit ΒΖ. ea igitur per centrum 
cadet [prop. 16, c]. οὖ centrum sphaeroidis et sec- 
tionis coni acutianguli sit €. iam quoniam suppo- 
situm est, figuram plano ad axem non perpendiculari 
sectam esse, sectio est coni acutianguli sectio, et dia- 
metrus eius I'4 [prop. 14]. sumatur*igitur et cylin- 
|drus axem habens in producta linea BZ/, cuius in 
superficie sib sectio coni acutianguli circum diametrum 
ΑΓ deseripta [prop. 9], et conus uerticem habens 
punctum B, euius in superficie sit sectio coni acutian- 
 guli eireum diametrum ΑΓ descripta [prop. 8]. erit 
igitur frustum quoddam cylindri basim habens eandem, 
quam segmentum, et eundem axem, et segmentum coni 
eandem basim habens, quam segmentum [sphaeroidis], 
etl axem eundem. demonstrandum est, segmentum 
 sphaeroidis, cuius uertex sit B, ad segmentum coni 




















scripsi; επιξζευχϑεισα F, uulgo. 14. τευτμήσϑαι ἘΠ; corr. To- 
rellius. 17. ὁ] addidi; om. F, uulgo. αξῶνα F. 24. καὶ 
᾿ἀπότμαμα ad li. 25: τὸν αὐτόν in mg. habet F manu 1, ad- 
| posito signo σ΄. syov EF. 


418 ΠΕΡῚ K&NOEIAES9N ΚΑΙ ZoAIPO EIAESN. 


, , - , ^ , z ' 9 2078 - 
ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ 
τμάώματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, 
ὃν & 4Η ποτὶ τὰν 42. ἴσα δὲ ἔστω ἃ ΖΗ τᾷ ΘΖ. 





- 


ε 


λελάφϑω δή τις κῶνος, ἐν ᾧ τὸ P, ποτὶ τὸ ἀπό- 
4 
5 τμαμα τοῦ κώνου τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμά- 


ματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχων τὸν λόγον. ὃν 
ἔχει ἃ AH ποτὶ τὰν 4Z. εἰ οὖν μή ἐστιν ἴσον τὸ 
τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος τῷ Ψ κώνῳ. ἔστω πρῶτον, 
εἰ δυνατόν, μεῖξον. ἐνέγραψα δὴ εἰς τὸ τμᾶμα τοῦ 
10 σφαιροειδέος σχῆμα στερεόν, καὶ ἄλλο περιέγραψα ἐκ 
κυλίνδρων τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενον, 


1, ἀποτμημα] F, ut p. 476 lin. 24, p. 478 lin. 4; corr. Torellius. 


DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS. 419 


basim habens eandem, quam segmentum [sphaeroidis|, 
et eundem axem eam rationem habiturum esse, quam 
4H:242Z. sii aulem ZH — ΘΖ. 
sumatur igitur conus aliquis, in quo sit littera Ψ', 
qui ad segmentum coni basim habens eandem, quam 
segmentum, et eundem axem eam habeat rationem, 
uam zZ/1H: 412. iam si segmentum sphaeroidis cono 
aequale non est, primum, si fieri potest, maius sit 
inscripsi igitur segmento sphaeroidis figuram solidam, 
et aliam cireumseripsi ex frustis cylindrorum altitu- 
dinem aequalem habentibus compositas, ita ut figura 







τὸ βάσιν ἔχον] scripsi; vov βασιν ἔχοντος F, uulgo. 3. OZ] 4Z 
F 5. τὸ βάσιν ἔχον] scripsi; vov βασιν εἐχοντος F, uulgo. 
6. eyov F; corr. Torellius. 9. ἐγγεγράφϑω et lin. 10: περι- 
γεγράφϑω Nizzius. 
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480 ΠΕΡῚ KOS9NOEIAES9N ΚΑΙ ZPAIPOEIAEQ9N. 


ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 
ἐλάσσονι, ἢ ἁλίκῳ ὑπερέχει τὸ τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος 
τοῦ ! χώνου. ὁμοίως δὴ τῷ προτέρῳ δειχϑησέται 
τὸ ἐγγεγραμμένον σχῆμα μεῖζον ἐὸν τοῦ Ψ κώνου, 
iT e , D , ς , ' Ἁ 3 A 
X«L ὁ τόμος TOU κυλίνδρου ὁ βασιν ἔχων τὰν c«vr«av 
MS , NT * ren ' Y , 
TQ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ ἐγγεγραμμέ- 
- δὲ, τσὴ ? » 
vov δχῆμα μείζονα λόγον ἔχων ἢ ποτὶ τὸν *P κῶνον᾽ 
m.» 28/7 3 3 , 5 1 - 
ὁ ἐστιν ἀδύνατον. ovx ἐσσείται ovv τὸ τοῦ σφαι- 
ροειδέος τμᾶμα τοῦ Ψ κώνου μεῖξον. ἀλλ᾽ ἔστω. εἰ 
δυνατόν, ἔλασσον. ἐγγεγραμμένον δὴ πάλιν ἔστω εἰς 
τὸ τμᾶμα σχῆμα στερεόν. καὶ ἄλλο περιγεγραμμένον 
ἐκ κυλίνδρου τόμων ὕψος ἴσον ἐχόντων συγκείμενα. 
ὥστε τὸ περιγραφὲν σχῆμα τοῦ ἐγγραφέντος ὑπερέχειν 
3 , Ἃ ς , e , e E - , 
éAcGGovi, ἡ ἀλίκῳ ὑπερέχει ὁ Ψ' κῶνος vov τμᾶματος. 
, M M - 9 ^ , b 
παλιν δὴ διὰ τῶν αὐτῶν δειχϑησέται TO περιγεγραμ- 
μένον σχῆμα ἔλασσον vov "IU κώνου, καὶ ὁ τόμος τοῦ 
, ς , E * $22 -Ὕ , " * 
κυλίνδρου ὁ βάσιν ἔχων τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι. καὶ 
Pd Ἁ 2 M Ν ld , 
ἄξονα τὸν αὐτὸν ποτὶ τὸ περιγεγραμμένον σχῆμα ἐλάσ- 
, , "A 4 A] ^ ^ ἄς. 3 , 
σονα λόγον ἔχων ἢ ποτὶ τὸν Ψ κῶνον" 0 ἐστιν ἀδύ- 
νατον. οὐκ ἐσσείται οὖν οὐδὲ ἔλασσον τὸ τμᾶμα τοῦ 
κώνου. φανερὸν ovv, O ἔδει δείξαι. 


λα΄. 
Παντὸς σχήματος σφαιροειδέος ἐπιπέδῳ τμαϑέντος 
ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα μὴ διὰ τοῦ κέντρου τὸ μεῖξον 


- ^ M b ' 4 , x QN 4 
τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν βασιν ἔχοντα τὰν αὑτὰαν 


τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν 
» hd c - 

λόγον, ὃν ἃ ἴσα συναμφοτέραις τᾷ τε ἡμισέᾳ TOU 
10. ἔστω] om. F; corr. Torellius. 12. ícov] om. F ; corr. 


B. 13. vzsosysu F. 20. ἐσσεέται] εσσει F. 21. ὃ ἔδει} 
ὠσδει, F; corr. Torellius. 29. 4y' Torellius; om. F. 


| 


| 
: 











DE CONOIDIBUS ET SPHAEROIDIBUS, 481 


cireumseripta excedat inscriptam spatio minore, quam 
quali segmentum sphaeroidis conum *P excedit.") eodem 
igitur modo, quo supra, demonstrabimus, figuram in- 
scriptam maiorem esse cono *P, et frustum cylindri 
basim habens eandem, quam segmentum, et eundem 
axem ad figuram inscriplam maiorem rationem habere 
quam ad conum *7/7; quod fieri non potest. quare 
segmentum sphaeroidis maius non erit cono ?P. sit 
autem, si fieri potest, minus. inseribatur igitur rursus 
segmento figura solida, et alia cireumseribatur ex cy- 
lindri frustis altitudinem aequalem habentibus compo- 
sitae, ita ut figura circumscripta excedat inscriptam 
spatio minore, quam quali conus *f segmentum excedit 
[prop. 20]. rursus igitur eodem modo demonstrabimus, 
figuram cireumscripham minorem esse cono "P, et 
frustum eylindri basim habens eandem, quam segmen- 
tum, et eundem axem ad figuram circumsceriptam mi- 
norem rationem habere quam ad conum 7/7; quod 
fieri non potest. quare segmentum ne minus quidem 
erii cono. manifestum ergo est, quod erat demon- 
strandum. 


XXXI. 


Quauis figura sphaeroide plano ad axem perpen- 
dieulari, per centrum autem non posito, secta, seg- 
mentum maius ad conum basim habentem eandem, 
quam segmentum, et eundem axem eam rationem: 
habet, quam linea utrique aequalis, et dimidio axi 


1) Ex prop. 20. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 31 
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ἄξονος τοῦ σφαιροειδέος καὶ τῷ τοῦ ἐλάσσονος τμά- 
ματος ἄξονι ποτὶ τὸν τοῦ ἐλάσσονος τμάματος ἄξονα. 
τετμάσϑω τι σφαιροειδές. ὡς εἰρήται. τμαϑέντος 
δὲ αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑῷ ποτὶ 
τὸ τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν σχήματος τομὰ ἔστω ἃ 
A BI' ó£vyovíov κώνου vou&, διάμετρος δὲ αὐτᾶς καὶ 
ἄξων τοῦ σχήματος ἁ ΒΖ. τοῦ δὲ τέμνοντος ἐπιπέδου 
& I'A εὐϑεῖα. ἐσσείται δὴ αὐτὰ ποτ᾽ ὀρϑὰς τᾷ BA. 
ἔστω δὲ usifov τῶν τμαμάτων, οὗ κορυφὰ τὸ Β, καὶ 
κέντρον τοῦ σφαιροειδέος τὸ Θ. ποτικείσϑω δὴ à 
A4H τᾷ 40 ἴσα, καὶ ἃ ΒΖ và αὐτᾷ ἴσα. δεικτέον, 
ὅτι τὸ τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος, οὗ κορυφὰ τὸ B, ποτὶ 
τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι 
καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἔχει 
ΕΗ ποτὶ τὰν ΕΖ. 
τευμάσϑω δὴ τὸ σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ κέν- 
τρου ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα, καὶ ἀπὸ τοῦ γενομένου 
κύκλου κῶνος ἔστω κορυφὰν ἔχων τὸ Zi σαμεῖον. ἔστιν 
δὴ τὸ μὲν ὅλον σφαιροειδὲς διπλάσιον τοῦ τμάματος 
τοῦ βάσιν ἔχοντος τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν 
ΚΑ, κορυφὰν δὲ τὸ 4 σαμεῖον. τὸ δὲ εἰρημένον τμᾶμα 
διπλάσιον τοῦ κώνου τοῦ βάσιν ἔχοντος τὰν αὐτὰν 
τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτόν. δεδείκται γὰρ ταῦτα. 
τὸ ὅλον οὖν σφαιφοειδὲς τετραπλάσιόν ἐστι τοῦ κώνου 
τοῦ εἰρημένου. ὁ δὲ κῶνος οὗτος ποτὶ τὸν κῶνον 
τὸν βάσιν ἔχοντα τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν 


5. σχήματος) τμηματος F; corr. Torellius. 7. δέ] om. 
F; corr. Torellius. 25. δέ] scripsi; δὴ F, uulgo. 
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sphaeroidis et axi segmenti minoris, ad axem seg- 
menti minoris.!) 

secetur sphaeroides aliquod, ita ut diximus. secto 
autem eo alio plano per axem ad secans planum 
perpendiculari figurae sectio sit 418 coni acutian- 
guli sectio, diametrus autem eius et axis figurae B4 
[prop. 11, c], plani autem secantis linea I'A4. ea igi- 
tur ad lineam ΚΖ perpendicularis erit [p. 440, 15]. 


sit autem maius segmentum id, cuius uertex est B 


punetum, et centrum sphaeroidis sit O.  adiciatur 
igitur linea ΖΗ lineae ΖΘ aequalis, et ΒΖ eidem 
aequalis. | demonstrandum, segmentum  sphaeroidis, 
cuius uertex sit B, ad conum eandem basim habentem, 
quam segmentum, et eundem axem, eam habere ra- 
lionem, quam habeat EH: ΕΖ. 

secetur igitur sphaeroides plano per centrum ad 
axem perpendiculari, et in circulo inde orto [prop. 11, c] 
conus construatur uerticem habens punctum 2f. est 


| igitur totum sphaeroides duplo maius segmento basim 


habenti circulum cireum diametrum K.4 descriptum, 
uerticem autem punctum Z7/ [prop. 18]; segmentum 
autem illud duplo maius est cono basim eandem ha- 
benti, quam segmentum, et eundem axem [prop. 21]. 
haec enim demonstrata sunt. itaque totum sphae- 


| roides quadruplo maius est cono, quem commemora- 


1) P. 284, 6: εἰ δέ κα ὀρϑῷ μὲν ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπι- 
πέδῳ τμαϑῇ, μὴ διὰ τοῦ κέντρου δέ, τῶν ,γεναμένων τμαμάτων 
τὸ μὲν μεῖξον͵ ποτὶ τὸν κῶνον τὸν τὰν αὐτὰν βάσιν ἔχοντα τῷ 
τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἃ συν»- 


ἀμφοτέραις ἴσα τᾷ τε ἡμισείᾳ τ τᾶς εὐθείας, & ἐστιν ἄξων τοῦ 


σφαιροειδέος, καὶ τῷ ἄξονι, τῷ τοῦ ἐλάσσονος τμάματος ποτὶ 
τον ἄξονα TOU ἐλάσσονος τμάματος. 
81* 


ὅ 


10 


15 κῶνος ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον 


ἔχει τὸ ὑπὸ τᾶν ΒΘ, ΘΖ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν BE, EA, 


48ὸι IIEPI ΚΩΝΟΕΒΙΔΕΩΝ ΚΑῚ ΣΦΑΙΡΟΕΙΔΕΩ͂Ν, 


AI, κορυφὰν δὲ τὸ 4, σαμεῖον τὸν συγκείμενον ἔχει 
λόγον ἔκ τὲ τοῦ, ὃν ἔχει ἃ O1 ποτὶ τὰν EA, καὶ ἐκ 
τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς ΚΘ τετράγωνον ποτὶ τὸ 
ἀπὸ τὰς ΕΑ. ὃν δὲ λόγον ἔχει τὸ ἀπὸ τᾶς KO ποτὶ 


7 
ad 





Ur 


4 | | 
τὸ ἀπὸ τᾶς EA, ὃ αὐτός ἐστι τῷ, Ov ἔχει τὸ ὑπὸ 
BO, 04 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν BE, ΕΖ. ὃν δὴ λόγον 
ἔχει ἃ 0.4 ποτὶ τὰν E, τοῦτον ἐχέτω ἃ M movi. 
τὰν ΘΩ͂. ἕξει οὖν καὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν EA, 
ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν BO, 64, ὃν à 40 ποτὶ τὰν 
AE. ὃ δὲ συγκείμενος λόγος ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει τὸ 
ὑπὸ EZ, ΘΒ ποτὶ τὸ ὑπὸ BO, O4, καὶ ἐκ τοῦ, Ov. 







^ c — 4 

ὁ αὐτός ἐστι τῷ, Ov ἔχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 
- 3 Lj 

H4, ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τἂν BE, EZ. ἔχει ovv ( μὲν 


7. Θ4] OA F. 11. BO, Θ4] scripsi; BO zf F, uulgo. 
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uimus. sed hie conus ad conum basim habentem 
cireulum circum diametrum A4I' descriptum, uerticem 
autem punetum Z7 rationem habet compositam ex 
| ralione ΘΖ: Ez et K0?: EA?.) sed 
K0?: E 4? — ΒΘ »« ΘΖ: : BE»« ΕΖ 
[Apollon. I, 21; efr. supra p. 447 not. 1l] sit igitur 
[Eucl. VI, 11]^ £4: ΘΖ — ΘΖ : EZ; quare etiam erit 
5E4»«B0:B0»«04-—. 40:24 E. ralio autem com- 
posita ex | 
Ξ 2 »« ΘΒ: BO» 04 et BO2«04: ΒΕ »« ΕΖ 

eadem est, quam habet X4 »« 0B: BE»« EZ. ita- 
que conus basim habens circulum circum diametrum 
ΚΑ descriptum, uerticem autem punctum Z/ ad co- 
num basim habentem circulum circum diametrum ATI' 
descriptum, uerticem autem punctum 7/ eandem ra- 
tionem habet, quam 5 2 »« BO: BE »« ΕΖ. sed co- 


1) U. prop. 10 et Eucl. XII, 2. nam basis segmenti cir- 
culus est (prop. 11, c). 
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τὰν K A, κορυφὰν δὲ τὸ 4 σαμεῖον ποτὶ τὸν κῶνον 
τὸν βάσιν ἔχοντα τὸν κύκλον τὸν περὶ διάμετρον τὰν 
AI, κορυφὰν δὲ τὸ 4 σαμεῖον τὸν αὐτὸν λόγον. ὃν 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν A, BO ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
BE, EZ. ὃ δὲ κῶνος ὁ βάσιν ἔχων τὸν κύκλον τὸν 
περὶ διάμετρον τὰν AI' κορυφὰν δὲ τὸ 4 σαμεῖον 
ποτὶ τὸ τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος τὸ βάσιν ἔχον τὰν 
αὐτὰν αὐτῷ καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν 
λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν BE, EA ποτὶ τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ ΖΕ, ΕΖ [τουτέστιν ἃ ΒΕ ποτὶ EZ: 
τὸ γὰρ ἔλασσον ἢ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος ποτὶ τὸν 
κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν δεδείκται τοῦτον ἔχον τὸν λόγον, ὃν 
ἃ συναμφοτέραις ἴσα τᾷ τε ἡμισέᾳ τοῦ ἄξονος τοῦ 
σφαιροειδέος καὶ τῷ ἄξονι τῷ τοῦ μείξονος τμάματος 
ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ μείξονος τμάματος. οὗτος δέ 
ἐστιν, ὃν ἔχει ἃ ΖΕ ποτὶ τὰν BE]. ὃ ἄρα κῶνος ὃ 
ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ δφαιροειδέος ποτὶ τὸ τμᾶμα TOU 
σφαιροειδέος τὸ ἔλασσον τοῦ ἡμίδεος τὸν αὐτὸν ἔχει 
λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 5.4, ΒΘ ποτὶ τὸ 
ὑπὸ τᾶν ΖΕ. E4. ἐπεὶ οὖν τὸ μὲν ὅλον σφαιροειδὲς 
ποτὶ τὸν κῶνον τὸν ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος 
τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 
ZH, Ξ4 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν BO, EZ: τετραπλάσιον 
γὰρ ἑκάτερον ἑκατέρου" ὁ δὲ κῶνος ὁ ἐν τῷ ἡμισέῳ 
τοῦ σφαιροειδέος ποτὶ τὸ τμᾶμα τὸ ἔλασσον ἢ τὸ 
ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν E, ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
ΖΕ, EZ, ἔχοι κα καὶ τὸ ὅλον σφαιροειδὲς ποτὶ τὸ 


1. τὰν] τὰ F. 7. τοῦ] το του F. εχων F. 10. ZE, 
Ἐ 4] XE, BE F. 13. yov F. 19. τοῦ ἡμίσεος scripsi; 


n———.————— 
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nus basim habens cireulum circum diametrum ATI 
descriptum, uerticem autem punctum Z/ ad segmen- 
tum sphaeroidis basim habens eandem, quam conus, 
et eundem axem eam habet rationem, quam 

BE» EA:ZE» EA.) 
quare conus, qui in dimidia parte .sphaeroidis est, ad 
segmentum sphaeroidis, quod minus est dimidia parte, 
eandem rationem habet, quam ,Z »« ΒΘ ad ZE»« ΕΖ 
[δι᾿ ἴσου Eucl V, 22]. iam quoniam totum sphae- 
| roides ad conum, qui in dimidia parte sphaeroidis est, 
| eandem rationem habet, quam 

ΖΗ»«ΞΖ4: ΒΘ»« 5X4 
(utrumque enim utroque?) quadruplo maius est), conus 
| autem, qui in dimidia sphaeroidis parte est, ad seg- 
| mentum, quod minus est dimidia parte sphaeroidis, 
eam rationeem habet, quam *X45»« BO:ZE»«EA, 
| habebit etiam totum sphaeroides ad segmentum eius 
minus eandem rationem, quam ZH »« EZ: ΖΕ ;»« E4A 


1) Habent enim eam rationem, quam BE:ZE (prop. 29). 
sed quae sequuntur uerba lin. 10—17, quibus sine causa re- 
| petitur prop. 29 tota, subditiua sunt. neque enim τουτέστιν 

lm. 10 aptum est, quod tum demum sensum haberet, si Archi- 
| medes proportione E4:ZE uti uellet. αὖ nunc est, ita debuit 
scribere: ὃν ἁ ΒΕ ποτὶ ΕΖ, τουτέστι τὸ περιεχόμενον ὑπὸ ΒΕ, 


ΕΖ ποτὶ τὸ ὑπὸ ΖΕ, ΕΖ. 





2) H. e. et sphaeroides cono, et rectangulum ZH »« S 4 
rectangulo ΒΘ »« 54 (nam ZH —4B90). 





tOU ἡμισυ F, uulgo; τοῦ ἡμίσεως B; ἢ τὸ ἡμίσεον Torellius. 
22. ἡμισέῳ] ἡμισυ E; eorr. B. 25. ἑκατέρου] addidi; om. F, 
uulgo. 28. τᾶν] (alterum) τῶν per comp: F; corr. Torellius. 
29. καὶ] addidi; om. F, uulgo. ἔχει B, Nizzius. 
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τμᾶμα τὸ ἔλασσον αὐτοῦ τὸν αὐτὸν λόγον. ὃν τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν ZH, Ξ 4 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, 
EA. ὥστε καὶ τὸ μεῖξον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος 
ποτὶ τὸ ἔλασσον τὸν αὐτὸν λόγον ἔχει, ὃν ἁ. ὑπεροχά, 


€ e , A ^ ^ 
€ ὑπερέχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν ZH, Ξ4 τοῦ 


ς M — ^ 
ὑπὸ τᾶν ΖΕ, E 4, ποτὶ τὸ ὑπὸ vàv ΖΕ, EZ. ὑπερέχει 
M M ς - 1 E" - - 
ὃὲ τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΗ, Ξ4 τοῦ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, ΕΖ τῷ 
ς N - ^ -» 
τε ὑπὸ τᾶν A4, EH περιεχομένῳ καὶ τῷ ὑπὸ τᾶν 
em , » T E" ^^ 
LE, RE. ἔχει ἄρα τὸ μεῖζον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος 
Ἁ A - ὧν J 
ποτὶ TO ἔλασσον τὸν αὐτὸν λόγον. Ov τὸ ἴσον ἀμφο-᾿ 
, ed ^ -Ὁ 
τέροις τῷ τὲ περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν E, EH καὶ τῷ 
c Α w ^ 
vxo τᾶν LE, EE ποτὶ τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν ΖΕ. 
EZ. τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος ποτὶ 
τὸν κῶνον τὸν βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν αὐτῷ καὶ 
ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον. ὃν τὸ περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ τᾶν ΖΕ, ΕΖ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν BE, ΕΖ 
hi 2t 
[τὸν γὰρ αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἃ ΖΕ ποτὶ τὰν BE]. 
ς x - e m 139A sw 7 ^ Ἁ ^ 
ὁ δὲ χῶνος ὁ ἐν τῷ ἐλάσσονι τμάματι ποτὶ τὸν κῶνον 
^- 2 bd , , ^ SUN 2 , τι 
τὸν ἐν τῷ μείζονι τμάματι τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν 
Ἁ A bd L2 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν BE, Ez ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς 
, Ν Ἁ ld δ , , 2 
BE τετράγωνον. τὸν γὰρ τῶν ὑψεῶν λόγον ἔχοντι 
» , s 
oí κώνοι, ἐπεὶ βάσιν ἔχοντι τὰν αὐτάν. ἔχοι ovv κα 
τὸ μεῖζον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος ποτὶ τὸν κῶνον τὸν 
2 S signs 39 , e X ᾽ , - 
ἐν αὐτῷ ἐγγεγραμμένον, ὃν τὸ ἴσον ἀμφοτέροις τῷ 
τε περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν EZ, EH καὶ τῷ ὑπὸ τᾶν 
» e 
ΖΕ, ΞΕ ποτὶ τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τᾶς BE. οὗτος 


1. αὐτοῦ] delet Nizzius. 2. ZH] ZN F. ΖΕ, E4] 
scripsi; ΖΕ 4 F, uulgo. 5. τοῦ] το F; corr. Torellius. 6. 


ποτί] προς per comp. F; corr. Torellius. ΖΕ, Ἐ 4] scripsi; 
ZEZ F, uulgo. 7. τό] vov per comp. F; corr. ed. Basil. 
vov] « F; corr. ed. Basil. 8. vo] vo F. 11. EH] 


EN F. 16. τό] τὸ περιεχόμενον Torellius. BE, Ἐ4) 
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[Eucl V, 22]. quare etiam maius sphaeroidis seg- 
mentum ad minus eandem rationem habet, quam 
ΖΗ »« ΞΖ -- ΖΕ» ΕΖ: ΖΕ» Ed 
[διελόντι Eucl. V, 11]. sed 
ZH»«H4—ZExE4-—B&EA4-xEH--ZE» AE.) 
itaque segmentum maius sphaeroidis ad minus eandem 
rationem habet, quam 
EA» EH--ZExEE:ZEEA. 
sed minus segmentum sphaeroidis ad conum eandem 
| basim habentem et axem eundem eam habet rationem, 
, quam ZE »« ΕΖ : BE »« EZ.?) et conus, qui in mi- 
nore segmento est, ad conum, qui est in maiore, ean- 
dem rationem habet, quam BE»« EA: ΒΕ"; coni 
| enim rationem altitudinum inter se habent, quoniam 
eandem habent basim [Eucl. XII, 14; cfr. supra prop. 10]. 
| quare maius segmentum sphaeroidis ad conum ei in- 
| Scriptum [eam rationem] habet, quam habet 
| E42 EH--ZE»«AE:BE? [Eucl. V, 22]. 
haee autem ratio eadem est, quam habet EH : EZ. 


1) Nam ZH —EH - EZ; itaque 
LH»«5H4-—EbkH»«A4d--EZ»«5A4; 
eti EH»« E4-- ELZ»« S4 — EZ»« EA 

-—EH»RA--EZ»(H4—EA) —-EH»EA-FEZ» EB. 

2) Uerba τὸν γὰρ αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν ἃ ΖΕ mori τὰν 
BE lin 17 prorsus superuacua sunt, cum Archimedes iam 
p. 486, 5 hac ipsa proportione usus sit, nulla addita causa. 
itaque interpolatori tribuenda esse putaui — Hinc sequitux 
(Eucl. V, 22), segmentum maius ad conum in minore segmento 
inscriptum eam habere rationem, quam 

mSd4»sEH--ZE-AE:BE»«EA. 


BEA F; corr. Torellius. 17. ΖΕ] ZO Ἐ; corr. ed. Basil. 
22. ἐπεί] ἐπι F. ἔχοι οὖν κα] scripsi; ἔχον «v καὶ F, uulgo; 
ἔχει οὖν καί Nizzius. 24. ὅν] scripsi; om. F, uulgo; τοῦτον 
τὸν λόγον, ὅν ed. Basil, Torellius. 20, ΖΕ] ΖΘ" 
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. 
δὲ ὁ αὐτός ἐστι τῷ, ὃν ἔχει ἃ ΕΗ ποτὶ τὰν EZ. τὸ 
γὰρ ὑπὸ τᾶν Z4, EH ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν EA, EA 
τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν & EH ποτὶ τὰν EA, καὶ 
τὸ ὑπὸ τᾶν ΞΕ. ΖΕ περιεχόμενον ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν 
ΖΕ, ΘΕ τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἃ EH ποτὶ τὰν 
EZ: ἃ γὰρ ΞΕ ποτὶ τὰν ΘΕ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. 
ὃν & ΕΗ ποτὶ τὰν EZ διὰ τὸ ἀνάλογον εἶμεν τὰς 
Ξ24, 04, AE, καὶ τὰν OZ ἴσαν εἶμεν τᾷ HA καὶ 
τὸ ἴσον οὖν ἀμφοτέροις τῷ τε περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν 
Ξ24, EH καὶ τῷ ὑπὸ τᾶν ZE, ΞΕ ποτὶ τὸ ἴσον 
συναμφοτέροις τῷ τε ὑπὸ τᾶν (EZ, EZ καὶ τῷ ὑπὸ 
τᾶν ΖΕ, ΘΕ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. ὃν ἁ EH ποτὶ 
τὰν EZ. τὸ δὲ ἀπὸ τᾶς ΕΒ τετράγωνον ἴσον ἐντὶ 
ἀμφοτέροις τῷ τε περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν EZ, EA καὶ 
τῷ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΘΕ. τὸ μὲν γὰρ ἀπὸ τᾶς BO τε- 
τράγωνον ἴσον τῷ ὑπὸ r&v EZ, E περιεχομένῳ, & 
δὲ ὑπεροχά, & μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ τᾶς B E τετράγωνον 
τοῦ ἀπὸ τᾶς ΒΘ. ἴσον ἐστὶ τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τᾶν 
ΖΕ. ΘΕ. ἐπεὶ ἴσαι αἱ BO, ΒΖ. δῆλον οὖν, ὅτι τὸ 
μεῖξον τοῦ σφαιροειδέος τμᾶμα ποτὶ τὸν κῶνον τὸν 
βάσιν ἔχοντα τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν & EH ποτὶ τὰν EA. 


λβ΄. 
X , N M 2 ^ X M N - 
Καὶ τοίνυν εἴ κα μὴ ὀρϑῷ ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ 
3 - Ἁ x N ^ “ , 
ἐπιπέδῳ τμαϑῇ τὸ σφαιροειδὲς μηδὲ διὰ τοῦ κέντρου, 


1. 0] addidi; om. F, uulgo. EH] EN F. EZ] om. 
F5 corr. AB. 5. λόγον] 1όγον - ΕΖ“. F; corr. B; Ez in mar- 
gine adscriptum, ita ut ad lineam 1 pertineret, postea hic ir- 
repsit. EH]EN F. 6. ἃ] αὐ F5 corr. AB. 1. εἶμεν] 
το ειμὲν FV. 8. εἶμεν] τ᾽ εἰμὲν F; vs εἶμεν uulgo. — Hj 
NA F. 9. τε] addidi; om. Εἰ, uulgo. 11. g4] EE F; 
corr. AB. 12. ὅν] om. Εἰ; corr. Torellius. 158. và | scripsi; 
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es& enim SZ»« ΕΗ: ΞΩ4 ;»« ΕΖ — EH: EA, et 

BE» ZE:ZEXO0E-— ΕΗ: ΕΑ; 
nam A&E:O0E — EH: Ez, quia proportionales sunt 
lineae Ez, ΘΩ͂, 4E, οὐ ΘΩ͂ — Η4.}) itaque etiam 
SA4»«EH--ZE»XZ*E:Z4»«EZ4--ZE»xO0E-EH:EZ.) 
sed EB? — ΞΖ »« EZ--ZE»«O0E; nam 

B6? — EA» EA?) 

el BE? — ΒΘ" -Ξ- ΖΕ ». ΘΕ, quoniam ΒΘ — BZ.*) 
adparet igitur, maius sphaeroidis segmentum ad conum 
eandem basim habentem, quam segmentum, et axem 
eundem eam habere rationem, quam EH : ΕΖ. 


XXXII. 


Uerum etiam si plano ad axem non perpendiculari 
secatur sphaeroides nec per centrum posito, maius 


1) Erat (p. 484, 6): 2:20 — 40:4E; quare διελόντι 

erit ΞΘ: 42ΘΞΞΕΘ: 4Ἐ Ξε ΞΘ: ΗΔ, unde ἐναλλαξ 
ΞΘ:ΕΘ-ΞΗ4:4Ὲ 
et συνϑέντι SE: OE-—EH:E A. 

2) Nam 
EH:EzZ4-—Z54-EH:E4»xEd-—EHE»XZE:ZEXO0E; 
unde ἐναλλαξ 

SAX EH:ESE»AXZE-—SA4»-EA4:ZE»0E, 
et συνϑέντι 
EA» EH--EE»xZE:EESZE 
τες 5 2 »«Ε.4- ΖΕ "».ΘΕ :ΖΕ»ς«ΘΕ; 
et rursus ἐναλλάξ 
EHA»EH--EE»ZE:EA4xEA4-LZE»0E 
—ASEPSXLE:ZEPXO0E-—EH:EA. 
$T 3) Nam B0 — 0 4, et E 4:024 —604: 4E; tum u. Eucl. 

T. 

' 4) Nam BE?— ΒΘ -- EG* .L2BG'« EG (Eucl. II, 4) 
— B0? -- EO »« (EG -- 389) — B0? -- EO »« (EO -- ΒΘ- ΒΖ) 
Ξε ΒΘ" -Ἐ ΕΘ »«ΕΖ. 





vo F, uulgo. 16. «] o F. 17. ueifov] scripsi; μειξων F, 
uulgo. 19. oí] scripsi; « F, uulgo. 23. 40' Torellius; om. F. 
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τὸ μεῖξον τμᾶμα αὐτοῦ ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου 
τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν 
αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν λόγον, ὃν ἃ συναμφοτέραις ἴσα 
τᾷ τὲ ἡμισέᾳ τᾶς ἐπιξευγνυούσας τὰς κορυφὰς τῶν 
γενομένων τμαμάτων καὶ τῷ ἄξονι τῷ τοῦ ἐλάσσονος 
τμάματος ποτὶ τὸν ἄξονα τὸν τοῦ ἐλάσσονος τμά- 
ματος. | 

τετμάσϑω τὸ σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ, ὡς εἰρήται. τμα- 
ϑέντος δὲ αὐτοῦ ἐπιπέδῳ ἄλλῳ διὰ τοῦ ἄξονος ὀρϑῷ 
ποτὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον τοῦ μὲν σχήματος τομὰ ἔστω 
& ABI'4 ὀξυγωνίου κώνου τομά., τοῦ δὲ τέμνοντος 
ἐπιπέδου τὸ σχῆμα & ΓΑ͂ εὐθεῖα. παρὰ δὲ τὰν AI' 


ὦ Σ 
LONGE roa 
bp 
.- 7} 
Z7 7 gt 
m 
ψν. 4 7 
A i 


ἄχϑωσαν αἱ ΠΡ, X T ἐπιψαυούσαι τᾶς τοῦ ὀξυγωνίου 
, ^ X ^ 3 , 2: Ὁ Jd «€ 
κώνου τομᾶς κατὰ τὰ B, Zl, καὶ ἀνεστακέτω cz αὐτᾶν 


15 ἐπίπεδα παράλληλα τῷ κατὰ τὰν AI. ἐπιψαυσοῦντι 


1. ἀποτμημα F; corr. Torellius. 2. τὸ βάσιν ἔχον] scripsi; 
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| segmentum eius ad coni segmentum eandem basim 
|! habens, quam segmentum [sphaeroidis], e& axem eundem 
eam habebit rationem, quam linea utrique aequalis, 
et dimidiae lineae uertices segmentorum inde ortorum 
iungenli et axi segmenti minoris, ad axem segmenti 
minoris.) 

secetur sphaeroides plano, ita ut diximus. et secto 
eo alio plano per axem ad secans planum perpen- 
 dieulari figurae sectio sit A4BI'/ coni acutianguli 
sectio [prop. 11, c], plani autem figuram secantis 
linea I'4. et lineae A4lI' parallelae ducantur lineae 
ΠΡ, XT sectionem coni acutianguli in punctis B, 7 
contingentes, et ab iis erigantur plana plano in linea 
AT' posito parallela. ea igitur sphaeroides in punctis 


1) P. 284, 24; εἰ δέ κα μήτε διὰ τοῦ κέντρου μήτε ὀρϑῷ 
ποτὶ τὸν ἄξονα τῷ ἐπιπέδῳ τμαϑῇ τὸ σφαιροειδές, τῶν γενα- 
μένων “τμαμάτων τὸ μὲν μεῖξον ποτὶ τὸ σχῆμα τὸ βάσιν ἔχον 
τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἕξει τὸν 
λόγον, ὃν κτῖ. ut hoc loco, nisi quod lin. 4 αὐτᾶς τᾶς le- 
gitur, et lin. 5 γενομένων omittitur. 


tov βασιν ἔχοντος F, uulgo. 8. ἃ συναμφοτέραις] scripsi; 
αν συναμφοτεραι. F, uulgo. 4. τε] cum B; om. F , uulgo. 
8. τετμησϑω ἘΠ; corr. Torellius. 9. αλλὰ F; corr. B*. 14. 
4, B Torellius. 15. ἐπιψαυωντι EF; corr. Torellius. 
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δὴ ταῦτα τοῦ σφαιροειδέος κατὰ τὰ B, Z1, καὶ ἐσσούν- 
ται κορυφαὶ τῶν τμαμάτων τὰ B, 4. ἄχϑω οὖν & 
τὰς κορυφὰς ἐπιξευγνύουσα τῶν γενομένων τμαμάτων 
& Bzf: πεσείται δ᾽ αὐτὰ διὰ τοῦ κέντρου" καὶ ἔστω 


κέντρον τὸ Θ, μεῖξον δὲ 1 τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιρο- 


εἰδέος τὸ τμᾶμα, οὐ κορυφὰ τὸ B. ποτικείσϑω δὲ τᾷ 
40 ἴσα ἃ AH, καὶ & ΒΖ τᾷ αὐτᾷ. Mi ὅτι τὸ 
τμᾶμα τοῦ σφαιφοειδέος τὸ μεῖξον ποτὶ τὸ CHOR 
τοῦ κώνου τὸ βάσιν ἔχον τὰν αὐτὰν τῷ τμάματι καὶ 
A A 3 A! b E M , ' €x e 
ἄξονα τὸν αὐτὸν τοῦτον ἔχει τὸν λόγον, ὃν ἃ EH 
ποτὶ τὰν E 4. 
, Ἁ à - 
τευμάσϑω γὰρ τὸ σφαιροειδὲς ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 
, — 
κέντρου παραλλήλῳ τῷ κατὰ τὰν AI' ἐπιπέδῳ, καὶ 
3 [A ^ 
ἐγγεγράφϑω εἰς τὸ ἡμίσεον τοῦ σφαιροειδέος ἀπό- 
τμαμα κώνου κορυφὰν ἔχον τὸ 4 σαμεῖον, καὶ ὃν 
ἔχει λόγον ἃ 40 ποτὶ τὰν E, τοῦτον ἐχέτω à H4 
M M € , A - 23 , 
ποτὶ τὴν O1. ὁμοίως δὴ τῷ πρότερον δειχθήσεται 
, , ^w , Ld d , - 
τὸ τε ἀποτμαμα TOU κώνου τοῦ ἐν τῷ ἡμισέῳ TOU 
, EE à ^ , , - 
σφαιροειδέος ἐγγεγραμμένου ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ 
, T NP , , ᾿ 5. X 
κώνου τοῦ ἐν τῷ ἐλάσσονι ἐγγεγραμμένου τὸν αὑτὸν 
^ , t N , *c M - m 
ἔχον λόγον, Ov τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν Az, BO 
ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν BE, EZ, καὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώ- 
- ὃν - 34/7 ? ᾽ , ' 
vov τοῦ. ἐν τῷ ἐλάσσονι τμάματι ἐγγεγραμμένου ποτὶ 
- , e , hl » ΚΝ » , 
τὸ τμᾶμα TO, ἐν ᾧ ἐγγεγράπται, τὸν αὑτὸν ἔχον λόγον, 
€ Ὁ 
ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν BE, Ε4 ποτὶ τὸ ὑπὸ 
τᾶν ΖΕ, Ε4. ἕξει οὖν τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τοῦ 
ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος ἐγγεγραμμένου ποτὶ 
ue δή] Sseripsi; δὲ F, uulgo. ἐσουνται F, uulgo. 5. 
δὲ ἢ τό] ovrog (comp.) τω F'; corr. Torellius (ἢ τό iam V; τό 
iam " QD). 6. τὸ τμᾶμα]) scripsi; τό om. F, uulgo. τὰ 40 


ἴσα ἃ 4H] scripsi; τας zH ισὰα ἃ 41Θ FCD; ἃ 4H ἴσα τᾷ 
4 uulgo. 8. αποτμημα F; corr. Torellius, ut lin. 14, 18, 19, 








—————————— — 


uno gm 


ae ὦ... «Ὡς on. 
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| B, 4 contingent [prop. 16, b], et uertices segmen- 
torum erunt B, 4 [p. 282,12]. ducatur igitur uertices 
| segmentorum ita ortorum iungens BZf linea (per 
| centrum autem cadet [prop. 16, c]), et centrum sit 
| 0, et segmentum, cuius uertex est B, maius sit quam 
| dimidia pars sphaeroidis. adiiciatur autem linea ΖΗ 
| aequalis lineae ΖΘ, et linea ΒΖ eidem aequalis. 
! demonstrandum est, segmentum sphaeroidis maius ad 
"segmentum coni basim habens eandem, quam seg- 
| mentum, et eundem axem eam habere rationem, quam 
| EH: EA. 

| secetur enim sphaeroides plano per centrum posito 
plano in linea A4I' posito parallelo, et dimidiae sphae- 
roidis parti inscribatur segmentum coni uerticem ha- 
bens punctum Zi, et sib 1: ΘΩ͂ — ΘΩ͂ : EZ. itaque 
| eodem modo, quo supra, demonstrabimus, segmentum 
| coni dimidiae sphaeroidis parti inscriptum 1) ad segmen- 
tum coni [segmento] minori inscriptum!) eandem ratio- 
nem habere, quam Ez »« BO: BE »« EZ, et segmen- 
tum coni segmento minori inscriptum!) ad Rit 
| eui inscriptum sit, eam rationem habere, quam 

| ΒΕ »« EA: ΖΕ »« EA. 

| itaque segmentum oni dimidiae parti sphaeroidis 
| inscripbum!) ad minus segmentum sphaeroidis [eam 
1) Debebat esse (lin. 18, 20, 23, 26): τὸ ἐν... ἐγγεγραμμέ- 


| v0»; ad ἀπότμαμα enim, non ad κώνου pertinet. et ita fortasse 
| uel inuito codice scribendum est. lin. 19 ed. Basil. et ἃ habent 


ἐγγεγραμμένον. 





92, 26, 9. τὸ βάσιν ἔχον] scripsi; του βασιν ἔχοντος F, uulgo. 

12. τετμησϑω F; corr. Torellius. 17. Od] ΘΑ F. τῷ] vo 

| 19. εγγεγραμμένω F; corr. Torellius. 24. eyovco Ἐ; 
* 


corr. B 
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τὸ ἔλασσον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος. Ov τὸ περιεχό- 
μενον ὑπὸ τᾶν Ez, ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, EZ. 
ἕξει οὖν τὸ μὲν ὅλον σφαιροειδὲς ποτὶ τὸ ἀπότμαμα 
τοῦ κώνου τοῦ ἐν τῷ ἡμισέῳ τοῦ σφαιροειδέος ἐγγε- 
γραμμένου τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τᾶν ZH, E 4 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν BO, E 4. τετραπλάσιον 
γὰρ ἑκατέρου ἑκάτερον. τὸ δὲ ἀπότμαμα τοῦ κώνου 
τὸ εἰρημένον ποτὶ τὸ ἔλασσον τμᾶμα τοῦ σφαιροειδέος 
τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 
EA, ΒΘ ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, E. ἕξει οὖν τὸ ὅλον 
σφαιροειδὲς ποτὶ τὸ ἐλασσον τμᾶμα αὐτοῦ [τοῦ σφαι- 
ροειδέος] τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τἂν ΖΗ, Ξ4 ποτὶ τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, ΕΖ. αὐτὸ δὲ 
τὸ μεῖξον τμᾶμα ποτὶ τὸ ἔλασσον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. 
ὃν & ὑπεροχά, ἅ ὑπερέχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν 
ZH, EA τοῦ περιεχομένου ὑπὸ τᾶν ΖΕ, ÉA, ποτὶ 
τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, Ez. τὸ δὲ ἔλασσον τμᾶμα ποτὶ τὸ 
ἀπότμαμα τοῦ κώνου τοῦ ἐν αὐτῷ ἐγγεγραμμένου τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον; ὃν τὸ ὑπὸ τᾶν ΖΕ, ΕΖ4 ποτὶ τὸ 


2^ 4 dla dio op NDA 


FXx-——————Mve m Í Δ, 


20 ὑπὸ τᾶν BE, Ez [δεδείκται γὰρ τοῦτον ἔχον τὸν 


λόγον. ὃν ἃ ΖΕ ποτὶ τὰν BE]. τὸ δὲ ἀπότμαμα τοῦ 
κώνου τοῦ ἐν τῷ ἐλάσσονι τμάματι ἐγγεγραμμένου 
ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τοῦ ἐν τῷ μείζονι τμά- 
ματι ἐγγεγραμμένου τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ὃν τὸ ὑπὸ, 
τᾶν BE, ΕΖ ποτὶ τὸ ἀπὸ τᾶς BE τετράγωνον. e. 





2. BO] BE F. 8. ἀποτμημὰα F; corr. Torellius; ut unl | 
715: 4. τῷ supra manu 1 F. [3 B0] ΒΞ FD. 9. 
τῶν τῶν per comp. F; corr. Torellius. 10. ZE] ZC F. 
11. τοῦ σφαιροειδέος] deleo; ,elus* Cr. 183. ZH, SN 4 ai 
τὸ ὑπὸ τᾶν] bis F; corr. A. 21. ἀποτμημαὰ F ; corr. Torellius, 
ub p. 498, 1 et 5. 22. ἐλάσσονι τμάματι ad τοῦ ἐν τῷ lin. 93 
om. Εἰ; corr. ed. Basil. (τμήματι, ἀπότμημα; corr. Torellius). 
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rationem] habebit, quam ,$2»« ΒΘ: ΖΕ »« ΕΖ 
'[Euel. V, 29]. habebit igitur totum sphaeroides ad 
segmentum coni dimidiae sphaeroidis parti inscriptum ") 
eandem rationem, quam Z H »« (5 4: BO »« Ξ 4; uirum- 
que enim utroque quadruplo maius est.") sed seg- 
mentum coni, quod commemorauimus, ad minus seg- 
mentum sphaeroidis eandem rationem habet, quam 
| Ξ 2 »« ΒΘ: ΖΕ »« ΕΖ. 
habebit igitur totum sphaeroides ad minus segmentum 
| eius eandem rationem, quam ZH »« EA: ΖΕ» E44 
! [Eucl. V, 22]. ipsum autem segmentum maius ad 
minus eandem rationem habet, quam 

ΖΗ »« 54 --- ΖΕ »« ΕΖ : ΖΕ» « ΕΖ 

[διελόντι Eucl. V, 17]. segmentum autem minus ad 
segmentum coni ei inscriptum?) eandem rationem habet, 
quam ZE»« EA: BE»« ΕΖ.) segmentum autem 
coni minori segmento inscriptum?) ad segmentum coni 
segmento maiori inscriptum?) eandem rationem habet, 
quam BES« ΕΖ: ΒΕ". nam segmenta conorum, 
quae commemorauimus, rationem altitudinum habent, 
quoniam eandem habent basim [prop. 10], et alti- 


1) τὸ ἐν... ἐγγεγραμμένον ἢ (lin. 4A—5); cfr. p. 495 not. 1. 
2) H. e. sphaeroides segmento coni, et rectangulum 
ZH» 

| rectangulo ΒΘ »« A4 (nam ZH -- 4ΒΘ). 
| 3) τὸ év ... ἐγγεγραμμένον ὃ (bn- 18); cfr, mot; 1: 
4) Quare segmentum maius sphaeroidis ad segmentum coni 
| minori inscriptum eam habet rationem, quam 
ZH»«584-—ZbE-«HEA4: BE»«ÉA (Eucl. V, 22). 
| sed quae sequuntur uerba: δεδείκται γάρ lin. 20 ad ποτὶ τὰν 
BE lin. 21, subditiua sunt. nam, si opus essent, adiicienda 
erant p. 494, 26; cfr. p. 489 not. 2. 

oU... ἐγγεγραμμένον" (lin. 22 et lin. 28--- 24); cfr. not. 1. 
uerum semel seruatum est p. 498, lin. 5. 


Archimedes, ed. Heiberg. I. 32 
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γὰρ ἀποτμάματα τῶν κώνων τὰ εἰρημένα τὸν τῶν 
ὑψέων λόγον ἔχοντι, ἐπεὶ βάσιν ἔχοντι τὰν αὐτάν, τὰ 
δὲ ὕψεα αὐτῶν τὸν αὐτὸν i n: ἔχοντι τῷ τᾶς ΖΕ 
ποτὶ τὰν ΕΒ. Eye οὖν καὶ τὸ dde iiem vo τοῦ 
σφαιροειδέος ποτὶ τὸ ἀπότμαμα τοῦ κώνου τὸ ἐν αὐτῷ 
ἐγγεγραμμένον τὸν αὐτὸν λόγον, ὃν & ὑπεροχά, ᾧ ὑπερ- 
ἔχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τᾶν ΗΖ, &z τοῦ ὑπὸ τᾶν 
ΖΕ, EZ, ποτὲ τὸ ἀπὸ τᾶς BE τετράγωνον. ὁ δὲ 
λόγος οὗτος ὁμοίως τῷ πρότερον δειχϑείη κα ὁ αὐτὸς 
ἐὼν τῷ, ὃν ἔχει & EH ποτὶ τὰν EZ. 





2. ἐπεὶ βάσιν ἔχοντι] addidi; om. F, uulgo; post τὰν αὐτάν 
addidit Torellius. 3. ἐχωντι F. τῷ τὰς] rov τῆς EF; corr. 
Torellius. 4. ποτὶ τάν] προς τον (utrumque per comp.) Εἰ 
corr. Torellius. οὖν] addidi; om. F, uulgo. 5. t0» .. ἐγ: 
γεγραμμένου ed. Basil. Torellius. 7. Tov] τὸ F; corr. BC. 
8. ΖΕ, Ez] scripsi; ZEA F, uulgo. 9. δειχϑείη χα Scripsi; 
xo om. F, uulgo; δειχϑήσεται Torelhus. In fine F: περι κω- 
φοειδὼν και σφαιροειδων. 
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tudines eorum eandem rationem habent, quam 
A4 E : EB.) 
itaque etiam maius segmentum sphaeroidis ad segmen- 
tum coni ei inscriptum eandem rationem habet, quam 
HZ»«E4—ZE»XEA:BE?.?) 

sed hane rationem eandem esse, quam EH: Ez, eodem 
modo, quo supra [p. 490, 1 sq.; cfr. p. 488, 6], demon- 
Strabimus. 


ΠΕ 


1) Ducantur enim à punctis B, Ζ΄ lineae ad lineam AT' 
, perpendieulares. Oorientur trianguli rectanguli similes, quorum 
hypotenusae erunt ΖΕ, EB, cathetae autem inter se respon- 
dentes lineae perpendiculares, quae altitudines conorum erunt; 
tum u. Eucl. VI, 4. 

2) Eucl. V, 32; cfr. p. 497 not. 4. 
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